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PKAEFATIO. 

In iis Elementoruni libris, qui hoc continentur 
uolumine, emendandis pro fundamento habui codices 
P B F V , de quibus uideatur breuis, quam dedi uol. I 
ρ. VIII—IX, notitia; codicem Bodleianum Β in libris 
V I I I — I X 1 ) contulit H. Menge. Parisino 2466 (p) 
in solo libro VII uti potui, neque magni est momenti. 
sed cum omnium Theoninorum optimus codex Lau-
rentianus F inde a Vll, 12 p. 216, 20 ad I X , 15 
p. 378, 6 deficeret — nani eam codicis partem, quani 
littera φ significaui, prorsus inutilem esse, adparet, 
de qua re in prolegomenis uoluminis IV uberius 
agam —, et cum cod. Bononiensis b (u. uol. I ρ. IX) 
a Florentino in hac quidem parte nou longe distaret, 
eum a VII, 13 ad IX, 15 hoc arino Bononiae contuli 
et hoc loco scripturae discrepantiam notabo. ad sup-
plendum adparatum criticum in libris VIII—IX etiam 
cod. Parisin. Gr. 2344 (q) membran. saec. XII contuli, 
qui ut Hauniam transmitteretur, intercedente prae-
fecto b ib l io thecae regiae Hauniens i s a liberali-
tate bibliothecarii Parisiensis L e o p o l d i D e l i s l e facile 

« 
1) In his duobus libris ab VIII, 17 de ν littera, quam 

• lq>tXY.vGxiv.ov uocant, uel omissa uel addita in Β nihil in 
collatione adnotatum erat. 



VI PRAEFATIO. 

impetraui. huius codicis scripturas inde a p. 3 7 2 ; 1 5 

suis locis in adparatum recepi, reliquas ab initio 

libri Vm hic dabo. 

p. 216 , 2 4 : ωβι b. 
p. 218 , 9: τα, αυτά] om. b. 

1 8 : εν] και ίν b. 
2 7 : εΰτίν] om. b. 

ρ. 2 2 0 , 1 : τον Ζ ] Ζ b. 
1 1 : 17] uidetur eras. b. 
2 6 : εΰται] εβτιν b. 

ρ. 2 2 2 , 2: ηγούμενοι] γούμενοι b. 
7 : ή] corr. ex ο m. 1 b. 

1 4 : Α] corr. ex Α m. 1 b. 
p. 2 2 4 , 1: των] τον b. 

2 4 : τνολλατνλαΰιάΰαβι b. 
ρ. 2 2 6 , 5 : και] om. b. 

6: πεποίηκε b. , 
1 7 : άρι&μοί] αρα άρι&μοί b. 
2 5 : πεποίηκε b. 

ρ. 228 , 2 : αλλ' ώ 5 ] ώ? δέ b. 
6: πεποίηκε b. 

2 1 : sequitur ρ. 4 2 8 , 2 3 — 4 3 0 , 17 b (κ'). 
ρ. 4 3 0 , 1 1 : ίΰτίν] om. b. 

1 3 : ντΐό] h b. 1 ) 
1 6 : όπερ ί'δει δεΐζαι] οιη. b. 

ρ. 2 3 0 , 1 6 : Θ Ζ ] supra scr. m. 1 b. 
ϊΰοι εΐβίν] punctis del. m. 2 b. 
άρι&μοί] ί'ΰοι b. 
άλληλοις] άλληλοις εΐβίν b. 

ρ. 2 3 2 , 2 : ε'στ/ν] om. b. 
4 : Ε Ζ ] Ε Ζ αρα b. 
7: sequitur ρ. 4 3 0 , 1 9 — 4 3 2 , 8 b. (%β'). 

ρ. 4 3 2 , 7 : εΰτί] om. b. 
8: %γ' b (κ' edit. = κα' cod.). 

1) Recipiendum est. 



PRAEFATIO. VII 

ρ. 2 3 2 , 9 : αλλήλους] πολλούς b. 
1 1 : αλλήλους] πολλούς b. 
1 4 : μη] μη είΰίν οι Α9 Β ελάχιΰτοι των τον αυ

τόν λόγον εχόντων αυτοΐς b. 
1 8 : μετροΰΰι] syll. με- in ras. m. 1 b. 
2 0 : τον ψ] in ras. m. 1 b. 

p. 2 3 4 , 8 : τοις] τώι b. 
1 1 : κδ' b et sic deinceps. 
1 7 : είΰι] είΰιν οι Α, Β b. 
1 8 : αυτούς] τους Α, Β b. 
2 1 : εΰτωΰαν] litt. ΰτ corr. ex η m. 1 b. 

ρ. 236 , 1: πεποίηκε b. 
1 2 : ώΰιν] είΰιν comp. b. 

ρ. 2 3 8 , 3 : ωΰι b. 
1 2 : ante τις est — in b. post Α, Ε uacat linea in b. 
1 3 : δη] δε b. 
2 2 : Α, Ε πρώτοι, οι δέ] om. b, in extrema pag. 
2 6 : τον] προς τον b. 

ρ. 240 , 1: τον] προς τον b. 
2 : post Ε est — in b. 

JB, Γ] Γ, JB b. 
2 4 : ωΰι b. 

ρ. 2 4 2 , 4 : τον] τό b. 
8: δη] δε b. 

Ε , Α] Δ, Ε b. 1 ) 
1 6 : ωβι b. 

ρ. 2 4 4 , 3 : Ε ] in ras. m. 1 b. 
2 2 : ωΰι b. 

ρ. 2 4 6 , 9: ΓΑ] ΑΓ b. 
ρ. 248 , 1: μη] supra scr. m. rec. b. 

1 4 : μετρη] μετρει b. 
ρ. 2 5 0 , 1 : δ Β] το Β b. 

6: ηγούμενον] corr. ex ηγούμενος m. 1 b. 
9: sequitur ρ. 4 3 2 , 1 0 — 2 0 b. 

ρ. 4 3 2 , 1 0 : άλλως το λβ' το εξής b. 

1) Hoc ergo ex Ρ recipiendum erat. 



ΥΠΙ PRAEFATIO. 

1) Ρ. 260, 14 errore typograpliico legitur Ιπει pro εδει. 

ρ. 4 3 2 , 1 3 : ίστω] εΰτω 6 b. 
1 9 : Β] corr. ex Γ m. 1 b. 
2 0 : εΰτι] comp. b. 

όπερ εδει δεΐζαι] comp. b. 
p. 2 5 0 , 1 0 : λγ' b et sic deinceps. 

1 7 : γεγονός αν εϊη το ίπιταχ&έν] δηλον αν εϊη το 
ζητουμενον b; item lin. 21 . 

2 4 : ει] τον προ εαυτού, ος και τον Α μετρηΰει. ει b. 
ρ. 2 5 2 , 1: ετέρου] του ετέρου b. 

1 3 : επιταχ&έν] ξητούμενον b , mg. m. 1: γρ. το 
επάγγελμα. 

1 9 : τους αυτούς λόγους b; item lin. 22 — 2 3 . 
ρ. 2 5 6 , 2 1 : μετροΰΰι b. 

2 5 : 6] και ο b. 
ρ. 2 5 8 , 8 : post επόμενος reliqua pars lineae quasi orna-

mentis quibusdam expleta est in b. 
9: τους] τον b. 

1 3 : του Γ] του JT, οταν οι Α, Β πρώτοι προς 
αλλήλους ωΰιν b. 

2 0 : μετροΰαι b. 
2 4 : εατωΰαν] εαονται b. 
2 6 : i f ] e corr. m. 1 b. 

p. 260 , 4 : αρα] αρα ώς b. 1 ) 
1 6 : μετρώΰιν] μετρηΰωΰι b. 
2 5 : μετρηβουΰι b. 

ρ. 2 6 2 , 1 1 : δη] δέ b. 
1 3 : μετροΰΰι b. 
1 4 : μετρηΰουΰι b. 
1 6 : μετροΰΰι b ; item lin. 17. 
2 3 : μετροΰΰιν] μετρηΰουΰι b. 
2 4 : Γ] in ras. m. 1 b. 

ρ. 2 6 4 , 3 : μετροΰΰι b; item lin. 4 , 7, 8. 
1 3 : tov Ζ — 1 4 : μετρούμενος] om. b. 

p. 2 6 6 , 1 0 : τό αυτό—11: άρι&μοϋ] om. b. 
ρ. 2 6 8 , 9 : υπό] δ υπό b. 



PRAEFATIO. IX 

ρ. 2 6 8 , 1 1 : ό Η αρα] επει ο Η υπο των Α, Ε, Ζ με
τρείται, ο Η b. 

1 4 : μη] μη ο Η ελάχιΰτος ων εχει τα Λ, Β, Γ 
μέρη b. 

1 7 : μέρεΰι b. 
19: των] om. b. 

VIII. 
ρ. 2 7 0 , 1 3 : των—14: πλή&ει] ow. bq. 

1 8 : μείζων — 1 9 : δ τε] om. bq. 
ρ. 2 7 2 , 1 2 : τέΰΰαρες] Α b. 

2 0 : εΰτιν] άρι&μος δη ο Α δύο τους Α, Β πολ-
λαπλαΰιάΰας τονς Γ, Α πεποίηκεν' εΰτιν bq. 

2 0 : αρα] om. b. 
2 1 : μέν] om. bq. 

ρ. 2 7 4 , 2 : 6 Γ ] όντως 6 Γ bq. 
3 : δ Α] όντως ο Α bq. 
4 : πολλαΰιάΰας b. 
8: δ Ζ ] όντως ο Ζ bq. 

1 0 : δ Η] όντως ο Η bq. 
1 1 : δ Α] όντως 6 Α bq. 
1 5 : αλλ 7] εδείχ&η δε και bq. 
2 3 : είΰί q. 

οι Α, Β — 2 4 : είΰίν] supra scr. m. 1 q {είΰί). 
2 6 : δε των] δε τον bq. 

ρ. 2 7 6 , 3 : τοις] corr. ex αύτοΐς m. 1 q. 
9 : τέΰΰαρες] δ q. 

1 1 : iav] supra scr. m. 1 b. 
p. 2 7 8 , 1: και Ιπεί—3: εαυτόν μέν] οι αρα άκροι αυ

τών οί Α, Β πρώτοι προς αλλήλους είΰίν. 
ίπει γαρ οι Ε, Ζ πρώτοι, εκάτερος δε αυ
τών εαυτόν bq. 

6: καί] om. bq. 
και οί — 7: είΰίν] πρώτοι καϊ οί Α, Έ bq. 

ρ. 2 7 8 , 1 4 : είΰιν] έπεί bq. 
αλλήλους] αλλήλους είΰίν, ϊΰος δε δ μεν Λ 

τω Α, b δε Ξ τώ Α bq. 



χ PRAEFATIO. 

ρ. 278 , 1 8 : άνάλογον] om. b. 
2 2 : Ζ ] in ras. m. 1 b. 
2 3 : ανάλογο ν] om. bq. 

p. 280 , 1: και] om. bq. 
6: Θ] e corr. m. 1 b. 

1 0 : Θ,Η] ϋ , Θ b. 
άνάλογον] om. bq. 

1 1 : και εν] και εν τε bq. 
1 3 : Θ , Η] Η, Θ bq. 
1 4 : άνάλογον] om. b. 
1 5 : εν τω] ϊτι bq. 
1 6 : λόγοις] λόγοις, εΰονταί τίνες των Ή, Θ, Κ, Α 

ελάΰΰονες άρι&μοϊ εν τε τοις τον Α προς 
τον Β και τον Γ προς τον Δ και ετι τον 
Ε προς τον Ζ λόγοις q. 

17: όντως] om. bq. 
2 0 : ίλάΰΰων] έλάττων b. 

ελάσσονα] έλάττονα bq. 
2 1 : τε] om. bq. 

ρ. 2 8 2 , 1: Β, Γ] Γ, Β bq. 
2 : μετροΰΰι bq. 

των] τον q. 
4 : δ Η] (prius) supra scr. m. 1 b. 
6: Θ, Η] Η, Θ bq. 
8 : τόν Ζ ] Ζ q. 
9: υπό] ο υπό bq. 

1 2 : Θ, Η] Η, & bq. 
1 4 : έπεί] και Ιπεί bq. 
2 0 : ισακι$] οΰάχις q. 
2 2 : ανάλογο ν] om. bq. 

ίν] ϊν τε b. 
τε] om. b. 

2 3 : ετι] om. bq. 
2 4 : εν] ει γαρ μη είΰιν οί Ν, Α , Μ , Ο έξης 

ίλάχιΰτοι bq. 
ρ. 2 8 4 , 1: εί γαρ μη] om. bq. 

2 : ανα'λο^ον] om. bq. 



PRAEFATIO. XI 

ρ. 2 8 4 , 5 : όντως] bis q. 
7: τε] om. bq. 

1 0 : μετροΰΰι bq.; item lin. 15 . 
2 0 : άνάλογον] om. bq. 
2 1 : τον] om. bq. 
2 2 : τον] (bis) om. bq. 
2 3 : άρα] om. b. 

άνάλογον] om. bq. 
p. 2 8 6 , 1 0 : Γ, Ε , Α] in ras. m. 1 b. 

1 5 : και] om. bq. 1 ) 
1 6 : πεποίηκεν] (prius) πεποίηκε q. 
1 7 : Α] e corr. m. rec. b. 
1 8 : Λ] e corr. m. rec. b. 

ως δέ — τον Θ] om. b. 
ρ. 288 , 7 : μετρή] μετρεΐ q. 

1 3 : μετροΰΰιν] μετρηΰουΰι bq. 
1 4 : εΐ—15: τον Γ] λέγω γάρ οτι ου μετρεΐ δ Α 

τον Γ bq. 
1 5 : και οΰοι] οΰοι γάρ bq 

ρ. 288 , 1 7 : τοις Α] in ras. m. 1 b. 
ρ. 290 , 1: η] ει q. 

γάρ] γάρ Ζ q. 
6: μετρηΰει] μετρεΐ bq. , 
9 : μετρή] μετρεΐ q. 

1 4 : ον] μη q. 
ουίε] ούδ* q. 

1 5 : |«,ετρ^(?ει] μετρηΰει' οπερ ίΰτιν άτοπον' υπό
κειται γάρ ο Α τον Α μετρεΐν q. 

1 6 : δ ] το q. 
2 0 : μεταξύ — άνάλογον] om. bq. 

ρ. 2 9 2 , 8 : Γ , ζ/, ΰ ] ΰ , Γ , Α bq. 
1 0 : ει'σι' q. 
1 1 : εΐΰί q. 
1 4 : κ α / — 1 5 : τον Ζ ] om. q. 

1) Itaque^ quoniam bq ρ. 286, 13 sq. cum Ρ consentiunt, 
nomen Theonis in adnotatione ad locum illum tollendum est. 



XII PRAEFATIO. 

1) Ρ. 298, 21 in adnot. addatur: τε] om. ΒΥφ. 

ρ. 2 9 2 , 1 8 : έχοντας] έχοντας αντοΐς bq. 
2 2 : και] και 6 q. 

ρ. 2 9 4 , 1: είϋί q. 
καϊ οί— 2 : είΰίν] om. b. 

3 : aga] om. b. 
1 0 : ωΰι bq. 
1 4 : μεταξύ] έξης μεταξύ bq. 
1 9 : μεταξύ] supra scr. m. 1 b. 
2 0 : εμπεπτωκαΰιν] ίμπίπτονΰιν b. 
2 1 : της] της Ε bq. 

ρ. 2 9 6 , 1 : πεποίηκε bq; item lin. 2, 3, 4 . . 
6 : Ζ , Η] Η, Ζ bq; item lin. 7. 

ρ. 2 9 6 , 1 0 : των] om. b. 
ίβτιν 6] εϋτϊ καϊ ο bq. 

1 2 : αρα τον] αρα το q. 
μετρεΐ] om. b. 

ρ. 2 9 8 , 2 : Γσο? — 3 : νί] δ Μ τω Α ίΰτιν ϊΰος bq. 
6: Η] Κ, ut uidetur, q. 
8: τοβοντοι] όντως b. 

1 2 : ι'] om. q. 
εκατερον] om. bq; yo. εκατερου mg. m. rec. b. 

1 5 : μεταξύ] ίξής μεταξύ bq. 
2 1 : οι τε] corr. ex δτε q. 1) 

ρ. 3 0 0 , 8 : αρα] om. b. 
1 0 : πεποίηκε bq. 
1 1 : £ ] Θ corr. m. rec. b. 
1 3 : δέ] om. q. 
1 5 : Ε] corr. ex Θ m. rec. b. 
1 6 : πεποίηκε bq; deinde add. b mg. m. rec: τον 

δε Ζ πολλαπλαΰιάαας τον Θ πεποίηκε. 
μέν] om. b. 

1 7 : πεποίηκε bq; item lin. 18 , 19. 
1 9 : μέν] om. bq. 
2 3 : καϊ ως—24: τον Η] supra scr. m. 1 q. 
2 5 : των] τον q. 



PRAEFATIO. XIII 

ρ. 300 , 2 7 : άλλ' ώς ο Ε προς τόν] in ras. m. 1 q. 
ρ. 3 0 2 , 2 : των] τον q. 

3 : JC]'in ras. q. 
Α] in ras. q. 

1 0 : Β] e corr. m. 1 b. 
1 2 : καϊ ώς—13: τον Α] om. bq. 

ρ. 304 , 1 : Γ γάρ] γάρ Γ bq. 
4 : πεποίηκε bq. 
8 : δια τα αυτά δη και] πάλιν ίπεϊ 6 Γ τον Α 

πολλαπλαΰιάΰας τον Ε πεποίηκεν, ο δε Α 
εαυτόν πολλαπλαΰιάΰας τον Β πεποίηκε, δύο 
δη άρι&μοϊ οι JT, Α ενα και τον αύτον τον 
(om. b) Α πολλαπλαϋιάΰαντες τους Ε, Β 
πεποιηκαΰιν' εΰτιν αρα bq. 

9 : Β] Β. αλλ' ώς 6 Γ προς τον Α, ούτως ο 
Α προς τον Ε bq. 

1 0 : άρα] om. q. 
1 1 : άρι&μ,ός] άρι&μος δ Ε bq. 

ρ. 3 0 6 , 2 : εαυτόν] εαυτόν μεν bq. 
4 : των] corr. ex τον m. 1 q. 
6: καϊ ο Γ εαυτόν πολλαπλαβιάΰας τον Ε πε-

ποίηκεν] om. bq. 
7: μεν] om. bq. 1 ) 

πεποίηκε bq; item lin. 8. 
1 0 : πεποίηκε q; item lin. 1 1 . 
2 7 : Α] Α, ούτως τε (om. q) δ Κ προς τον Β' 

ίδείχ&η δε καϊ ώς 6 Γ προς τον Α bq. 
δ τε] τε δ bq. 

ρ. 310 , 4 : τόν] om. q. 
8: τω] om. q. 

1 0 : μεν δ ] δ μεν bq. 
1 4 : τετράγωνος προς τετράγωνον] τετράγωνος αριθ

μός προς τετράγωνον άρι&μόν bq. 
2 2 : είΰιν] comp. ίΰτιν corr. ex comp. είΰιν b. 

1) Ρ. 306, 6 in adnot. scribatur: „6. καϊ 6 — πεηοίη^εν] 
Ρ; om. Theon (BVg>). 7. μεν] om. Β Υ φ . " 



XIV PRAEFATIO. 

ρ. 3 1 0 , 2 3 : Β] e corr. m. 1 b. 
p. 3 1 2 , 1: είΰιν] είΰι bq. 

4 : πάλιν — μετρείτω] άλλα δη μετρείτω 6 I τον 
Α bq. 

7: Β] in ras. m. 1 b. 
1 0 : Α, Ε] in ras. m. 1 b. 
1 5 : οπερ εδει δεΐξαι] om. bq. 
1 8 : καϊ εάν — 2 0 : μετρηΰει] om. b. 
2 5 : δ δε Α — 2 6 : τον Α] καϊ ετι δ Γ τον Α 

πολλαπλαΰιάΰας τον Ζ ποιείτω, ο δε Α εαυ
τόν bq. 

2 6 : Ζ ] Η bq. 
ρ. 3 1 4 , 5 : είΰι q. 

1 0 : δη] om. bq. 
1 1 : οι] καϊ οι bq. 
1 2 : προς τόν] πρός bq. 1 ) 
1 3 : ώς] supra scr. m. 1 b. 
2 2 : άρι&μοί] om. bq. 
2 4 : μετρεΐ] μετρηΰει b. 
2 5 : ει γάρ μετρεΐ δ Γ τον Α, μετρηΰει] mg. m. 

rec. b; εΐ γάρ ο Γ τον Α μετρεΐ, μετρνΰει q. 
2 6 : ουδέ] ούδ' bq. 

ρ. 3 1 6 , 3 : γάρ] γάρ μη b, sed μη eras. 
και] e corr. m. rec. b. 

5 : οπερ εδει δεΐξαι] om. bq. 
2 1 : οπερ εδει δεΐζαι] om. bq. 

ρ. 318 , 1 : όμοιοι] om. q. 
1 3 : πολυπλαΰιάΰας b , sed syll. λυ in ras. m. 1; 

item lin. 15 , 17 , 1 8 . 2 ) 
1 4 : πεποίηκε bq; item lin. 17, 2 3 . 
1 7 : Α] corr. ex Η m. rec. q. 
2 2 : πολυπλαΰιάΰας b; item lin. 2 3 . 
2 8 : είΰι q. 

P- 320 , 4 : έξης] ίξ άρχης q. 

1) Ergo τόν cum Ρ omittendum. 
2) Itaque fortasse haec forma uocabuli in hac prop. cum 

Ρ seruanda est. 



PEAEFATIO. XV 

1) In adn. p. 320, 8 delendum „corr. ed. Basil.". 
2) In adn. p. 320, 19 deleatur ,,ό μέν Vg>"; habent μεν 6. 
3) In adn. p. 320, 25 addatur: „25. τον Δ] τον μεν Δ Β Vg>." 

ρ. 3 2 0 , 8: δ Γ ] sic bq. 1 ) 
9: η] και b. 

1 6 : οί] άρι&μοι οί bq. 
1 7 : Ε] Ε άρι&μοί q. 
1 8 : ΰτερεοί] ΰτερεοϊ άρι&μοί b. 
1 9 : μεν δ ] sic bq. 2 ) 
2 4 : και] η bq. 
2 5 : yo*o] q. 

τον Α] sic bq. 3 ) 
ρ. 3 2 2 , 1: είβί q. 

6: και] εΰτιν άρα ώς ο Κ προς τον Μ, 6 Μ 
προς τον Λ, και q. 

7: πεποίηκε bq; item lin. 23 , 25 . 
1 0 : Μ , Λ ] Λ, Μ bq. 
1 4 : ίιά τά αυτά δη και] πάλιν επεί εΰτιν ώς ο 

Α προς τον Ε, ούτως ο Η προς τον Θ, 
εναλλάξ άρα εΰτιν bq. 

1 6 : Μ, Α] Α, Μ bq. 
είΰιν] om. b. 

1 9 : iV] corr. ex Η m. rec. b. 
2 1 : Γ, z/, Ε] Α, Ε q. 
2 4 : Α] corr. ex Α m. rec. b. 

τόν] τον εκ των Ζ , Η τόν bq. 
2 7 : JV] corr. ex Η m. rec. b. 
2 8 : τόν] om. bq. 

τόν] om. b. 
Ν] corr. ex Η m. rec. b. 

3 0 : Η] e corr. m. rec. b. 
και ώς] ώς bq. 

ρ. 324 , 1: Ζ ] in ras. m. 1 b. 
5 : Ν] corr. ex Η m, rec. b. 
6: Η] Η και δ Ε προς τον Θ q. 
9: JV] corr. ex Η m. rec. b. 



XVI PKAEFATIO. 

ρ. 3 2 4 , 1 1 : τόν] bis b. 
1 2 : 8] Ε q. Β] Θ q. 
1 3 : και] καϊ ώς b. 
2 6 : αλλ' ώς] ώς δέ b. 
2 8 : άρα] om. bq. 

ρ. 3 2 6 , 7: ot] om. bq. 
1 0 : αριθμός δ Γ] δ Γ άρι&μός bq. 
1 3 : Α, Γ] Α, Β, Γ nmtat. in Λ , Γ, Β m. rec. b | 

Ε ] seq. Ιστιν αρα ώς δ ζ/ προς τον Ε, ο Α 
προς τον 1. αλλ ως ο Α προς τον 1Ί 
ούτως δ Γ' (corr. ex Α b) προς τον Β. 
καϊ ώς αρα ο Α προς τον Ε, ο Γ προς 
τον Β q et mg. m. rec. b. 

ίσάκις] mut. in δσάκις m. rec. b. 
αρα] mutat. in δέ m. rec. b. 

1 4 : καϊ ο Ε—15: μετρεΐ] om. b. 

1 6 : πεποίηκε q. Seq. τον <5έ Ε πολλαπλαΰιάΰας* 
τον Γ πεποίηκεν q et mg. m. rec. b. 

1 7 : ίΰτι q. οί] αί q. 
1 9 : Γ, Β ] Β, Γ bq. 

p. 3 2 8 , 3 : δ Ζ — τον Α] εκάτερος των Ζ , i f τον £2 
πολλαπλασιάσας εκάτερον των Γ', J3 bq. 

6: Α] Ζ bq. τον Ε ] Η bq. 
6: -4 — δ ] om. bq. 

τόν] om. bq. 
π ά λ ί ν — 9 : τον Β] om. bq. 

9: τόν] om. bq. 
1 0 : τόν] (prius) om. bq. 
1 1 : τόν] om. b. 

κ α ί — 1 2 : τον Ιί] om. bq. 
1 3 : άρι&μοί είΰίν] είΰιν άρι&μοί bq. 2 ) 
1 7 : όμοιοι] om. b. 

1) Ιη adn. p. 326, 14 addatur: „14. δη] corr. ex δέ Β", 
in adn. ad ρ. 326, 20 deleatur „et Β (corr. m. 1)". 

2) Ergo hic ordo uerborum cum Ρ praeferendus erat 



PRAEFATIO. XVII 

ρ. 328 , 2 3 : Α] z/ , Β bq. Η] if, Θ b, sed corr. 
2 5 : είΰι q. 
2 6 : δ Ζ — άρι&μοί] om. bq. 

ρ. 3 3 0 , 2: του προ] om. bq. 
4 : τόν] om. bq. 
5 : τόν] om. bq. 

και] supra scr. m. rec. b. 
6: τοις] τοι b. 

και—7: -^, Γ', Α] oiu. bq. 
1 2 : ο τε] οτι ο q. 
17 : JV] corr. ex Η m. rec. b. 
1 8 : πεποίηκε bq. 
2 0 : Ν] corr. ex i i m. rec. bq. 
2 2 : δη] δέ bq. 

Ε] Η bq. 1 ) 
p. 3 3 2 , 1 : Γ] Β bq x ) 

5 : πεποίηκε q. 
6: εστίν] om. b. είσιν] om. bq. 
7: είΰι q. 
8: τον] corr. ex το' m. rec. b. 

1 2 : τόν Μ] Μ q. 
1 5 : Β] post ras. 1 litt. b. 
1 6 : όμοιοι] οί q, om. b. 
19 : τρίτος] ~y b. 
2 2 : λέγω] λέγω δη b. 
2 4 : Γ] e corr. m. rec. b. 
2 5 : είΰι q. 
2 6 : -τράγωνος δε ο Α τε-] mg. m. rec. b. 

Γ] Β bq. 
p. 3 3 4 , 7: εΰτίν] εβται bq. 

1 2 : κδ'] om. q. 
1 4 : ον] corr. ex η m. rec. b. 
1 5 : τετράγωνος rj] rj τετράγωνος bq. 
1 7 : post Β ins. λόγον m. rec. b. 

λόγον] om. bq. 

1) In adn. p. 330, 22 addatur: ,,ό Ε τόν Γ ] ό Η τόν Β 
Theon (BV<p)". 

Eucl idee , edd. Heiberg et Menge. II. b 



XVIII PRAEFATIO. 

1) Itaque δή cum Ρ delendum, nt suspicatus eram. 

ρ. 3 3 4 , 1 9 : εβτω] εβται q. 
2 2 : είΰι q. 
2 3 : Γ] in ras. m. 1 b. 

τόν] om. bq. 
2 4 : τόν] om. bq. 

p. 3 3 6 , 8 : Α] e corr. m. rec. b. 
δη] δε b ; om. q. 1) 

1 0 : γάρ οί] γάρ ο b. 
όμοιοι] άρα όμοιοι bq. 

1 1 : είΰι q. 
1 2 : μεταξύ] in boc uocabulo desinit q fol. 1 6 5 u ; 

λείπ. φύλλα ~η mg.; rursus incipit p. 3 7 2 , 1 5 , 
τι. u. adn. (ίνταν&α λείπονΰι φύλλα η mg. 
fol. 1 6 6 r ) . 

ρ. 338 , 5 : τετράγωνοι] τεταραγμενοι b. 
2 2 : Ε] e corr. m. rec. b. 
2 5 : οπερ εδει δεΐξαι] om. b. 

IX. 
ρ. 340 , 9: Α] e corr. m. rec. b. 

1 0 : πεποίηκε b. 
1 4 : δέ] om. b. 
1 7 : των] corr. ex τόν m. rec. b. 
1 9 : οπερ εδει δεΐξαι] om. b. 

ρ. 3 4 2 , 4 : άρι&μοί] om. b. 
5 : εϋτωΰαν — 6 : ποιείτω] δύο γάρ άρι&μοί οί 

Α, Β προς (mutat. in πολλαπλαβιάβαντες 
m. rec.) αλλήλους τετράγωνον τον Γ ποιεί-
τωΰαν b. 

1 1 : εΰτιν άρα] om. b. 
1 2 : τόν] bis om. b. 
1 4 : εμπίπτει] εμπίπτει άρι&μός b. 
1 7 : εάν — ίμπίπτη] om. b; ων δε άρι&μών εις 

μέΰος άνάλογον εμπίπτει mg. m. rec. 
1 8 : οι άρα] άρα οί b. 



PRAEFATIO. XIX 

3 4 4 , 1: πεποίηκε b. 
6: προς τόν] προς b. 

1 2 : τον Α] Α b. 
1 3 : του Α] om. b; post αριθμού ins. m. rec. 
1 9 : τόν] om. b. 
2 2 : εμπίπτωβιν] έμπιπτέτωϋαν b. 
2 3 : δεύτερος] τέταρτος b. 
2 4 : εβτίν] om. b. 

3 4 6 , 4 : δ'τι] om. b. 
6: γάρ Α] Α γάρ b. 

1 1 : οί Ay Β] ante ras. 2 litt. b. 
3 4 8 , 4 : Λί] corr. ex Α m. 1 b. 

κύβος άρα εβτί] εστίν άρα b. 
1 0 : -4 ] πρώτος b. 
1 1 : πεποίηκε b. 
1 3 : εαυτόν] εαυτόν μέν b. 
1 4 : 6 ^ 4 — 2 2 : τόν Β] τον δε Β πολλαπλαΰιάαας 

τον Γ πεποίηκεν b. 
2 3 : καϊ ώς] ώς b. 

350 , 1: ό Α] ούτως ό Α b , Α Θ corr. m. rec. 
3 : εΰτι κύβος] ίΰτι 6 κύβος b, sed δ deletum. 

1 1 : νπό] corr. ex υπέρ m. rec. b. 
1 4 : Ιπεί—15: μονάδας] om. b. 
1 5 : πεποίηκε b. 
1 7 : δ ίκ] ίκ b. 
2 4 : εΰται] έΰτί b. 

δ ] πάντες, δ b. 
3 5 2 , 1: πάντες] om. b. 

2 : post διαλείποντες add. πάντες b. 
4 : δτι] om. b. 
6: πάντες] om. b. 
8 : αμα] αρα b. 

Ante τετράγωνος eras. δ b. 
9: πάντες] άπαντες b. 

1 0 : Post η ras. 1 litt. b. 
1 2 : μονάς] η μονάς b. 

άρι&μόν] om. b. 
b* 



X X PRAEFATIO. 

ρ. 3 5 2 , 1 4 : τω Α] αντώ b. 
1 5 : πεποίηκε b. 
1 7 : και 6 Α αρα] άρα καϊ 6 Α b. 
2 0 : πάντες] om. b. 

τέταρτος] Α b. 
2 3 : Α] Α άρι&μόν b. 

όντως—24: άρι&μόν] mg. m. rec. b. 
ρ. 3 5 4 , 3 : πεποίηκε b; item lin. 4. 

7: δ ] m. rec. b. 
8 : μονάδος] μονάδος δ Ζ b. 1 ) 

1 2 : μονάδος] της μονάδος b. 
£%V9 — 1 3 : άρι&μοί] άρι&μοι έξης b. 

1 7 : μονάδος] της μονάδος b. 
ρ. 356 , 1 0 : τέταρτος] Α b. 

1 5 : Β] Β μετρεΐ b. 
2 1 : είΰι b. 

ρ. 358 , 8: μονάδος] της μονάδος b. 
όΰοιδηποτονν] όποβοιδηποτονν b. 

2 2 : ομοίως—23: εβτι] om. b. 
2 5 : δη] om. b. 

εΰτω ο Α] corr. ex εΰτωϋαν m. rec. b. 
ονδ1] ουδέ b. 

ρ. 3 6 0 , 5 : τόν] bis om. b. 
1 6 : τέταρτον] Α b. 
1 9 : μονάδος] της μονάδος b. 
2 0 : ίλάΰβων b. 
2 3 : μονάδος] της μονάδος b. 
2 5 : ίλάχιΰτος] ελάΰΰων b. 

ρ. 3 6 2 , 8: πόριβμα — 1 1 : αντον] om. b. 
1 7 : οποβοιδηποτονν] οΰοιδηποτονν b. 
2 2 : μη γάρ] μη γάρ μετρείτω ο Ε τον Α b. 

ρ. 3 6 4 , 1: Ε] corr. ex Α m. 1 b. 
3 : μετρείτω] μετρείτω δέ b. 
4 : πεποίηκε b. 

1) Ιη adnotatione ρ. 364, 8 addatur: „μονάδος] μονάδος 
6 Ζ Theon (ΒΥφ)". 



PRAEFATIO. 

). 3 6 4 , 2 9 : έχοντας] έχοντας αύτοΐς b. 
). 366 , 2 : ηγούμενον] τον ηγούμενον b. 

5 : υπό] άρι&μοϊ υπό b. 
7: ού] om. b. 

1 4 : έξης] om. b. 
>. 368 , 5 : πάς] άπας b. 

6: δ Ε — 7 : μετρείται] om. b. 
2 2 : δ Ζ ουκ εΰτι] ουκ εΰτιν ο Ζ b. 
2 3 : ει γάρ] εί γάρ εΰτι πρώτος b. 

). 370 , 2 : απας— 3 : μετρείται] om. b. 
3 : 6 Ζ άρα υπό πρώτου] υπό πρώτου άρα b. 

2 1 : άνάλογον] άλογον b. 
ι. 3 7 2 , 1: υπό] εκ τών b. 

6: Α] e corr. m. rec. b. 
7: οπερ ε'ίει δεΐξαι] om. b. 

2 0 : πεποίηκε b. 
2 2 : πολυπλαΰιάΰαντες b. 
2 3 : τόν] corr. ex οατόν b. 
2 5 : μετρ^οΌυοΊ b. 

ι. 374 , 2 : μετρουοΊν] μετρηΰουΰιν b. 
1 4 : όποίΟίοίίν] οποιούν b. 1 ) 
2 0 : πεποίηκε b; item lin. 2 1 , 2 2 . 
2 2 : ειΛ b. 2 4 : ώ<?ί b. 

). 376 , 2 : ε\>τ* b. 
3 : εάν δε — 5: ωο*τε] και b. 
5 : Ζ Α] ΑΖ b, sed Ζ e corr. ra. 1. 
6: Α Ε] Α Ε άρα b. 

ωβτε — 7: ε'ο'τιν] om. b. 
8: γάρ] δέ b. ίκ] άπό b. 

1 0 : ίΰτιν] εΰτιν. ωΰτε 6 ίκ τών ΖΑ, Α Ε > 
προς τον άπό του ΕΖ πρώτος ίΰτιν b. 

1 3 : ίΰτιν] ίΰτι b. 
1 7 : είΰι b. 
1 9 : και] ωΰτε και b. ίκ] υπό b. 
2 1 : ίκ] sic b. 2 ) 

1) Ιη adn. p. 374, 13 scribatur „έχοντων λόγον V". 
2) Ergo in adn. ρ. 376, 21 nomen Tbeonis deleatur. 



XXII PRAEFATIO. 

ρ. 3 7 6 , 2 2 : οί] mutat, in δ b. 
2 3 : υπό] εκ b. νπο τών] υπό b. 

πρώτοι είΰι] πρώτος εΰτιν b. 
2 4 : οί] ι eras. b. 

ρ. 378 , 1 : πρώτοί είΰιν] πρώτος εΰτιν b. 
2 : ετι] om. b; και ετι supra scr. m. rec. 

οί] ι eras. b. 
3 : πρώτοί είΰιν] πρώτος εΰτιν b. 

Praeter errores supra suis locis in adnotationibus 
correctos, qui in collationibus codicum enotandis irrepse-
rimt, mmm deprebendi; nam p. 3 9 2 in adnotatione adden-
dum est: „ 1 0 . τών] άρα τών B F V q . " 

Quoniam collatio codicis Bodleiani in libro decimo, 
quam alius conficiendam suscepit, nondum finita est, 
quartum Elementorum uolunien libros stereometricos 
continens ante tertium prodibit et id ipsum fortasse 
paullo tardius, quia hoc quoque anno, Minis ter io 
cultui scholisque praesidenti rursus liberalissime adiu-
uante, interuenit iter Italicum trium mensium, in quo 
codices scholioruin et operum minorum maxime Uati-
canos perscrutatus sum. quem laborem ut tam breui 
tempore ad finem perducere possem, effecerunt sumrni 
uiri Mons. Ciccol ini et P. B o l l i g S. J., bibliothecarii 
Uaticani, quorum humanitateia beneuolentiarnque grato 
ac libenti animo agnosco. 

Scr. Hauniae mense Decembri MDCCCLXXXIII. 



ΣΤΟΙΧΕΙΑ. 

Euc l ide t , edd. Heiberg et Menge. II. 1 



ε . 

"Οροι. 

«'. Μέρος εΰτϊ μέγε&ος μεγέ&ονς το ελαύΰον τον 
μείζονος, οταν καταμετρά το μείζον. 

β'. Πολλαπλάβιον δε το μείζον τον ελάττονος, 
5 οταν καταμετρηται νπο τον έλάττονος. 

γ'. Λόγο ς έΰτϊ δύο μεγε&ών ομογενών ή κατά 
πηλικότητά ποια ΰχέΰις. 

δ'. Λόγον εχειν προς άλληλα μεγέ&η λέγεται, 
α δύναται πολλαπλασιαζόμενα αλλήλων νπερέχειν. 

10 ε'. Έν τω αντώ λόγω μεγέ&η λέγεται είναι 
πρώτον προς δεύτερον καϊ τρίτον προς τέταρτον, 
οταν τά τον πρώτον καϊ τρίτον ίΰάκις πολλαπλάσια 
τών τον δεντέρον καϊ τέταρτον ίβάκις πολλαπλασίων 
κα&' όποιονονν πολλαπλαϋιαΰμόν εκάτερον εκατέρον 

15 η άμα νπερέχτ^ η άμα Ϊ6α y η άμα έλλείπΐ} ληφ&έντα 
κατάλληλα. 

ζ'. Τά δε τον αντον έχοντα λόγον μεγέ&η άνά
λογον καλείό&ω. 

Def. 1. Hero def. 120, 1. Barlaam logist. I def. 1. 2. 
Hero def. 121. Barlaam I def. 2. 3. Hero def. 127. Psellus 
p. 8. 4. Hero def. 123, 1. 5. Hero def. 124. 6. Hero 
def. 124. 

1. OQOI] om. PBFp. numeros om. codd. omnes. 2. £λατ-
τον Hero. 4. έλασΰονος V, ut lin. 5. 7. ποια] Ρ, Hero; 
προς άλληλα ποια Theon (BFV ρ), Campanus. Post αχέαις 
add. αναλογία δε η τών λόγων ταντότης Βρ , Campanus; mg. 
m. 2 Ρ V ; mg. bis m. 1 et m. 2 F; om. Hero. 8. £χειν] 



Liber V . 

Definit iones. 

1. Pars est minor magnitudo maioris, si maiorein 
metitur. 

2. Multiplex autem maior est minoris, si minor 
eam metitur. 

3. Ratio est duarum eiusdem generis magnitudinum 
secundum quantitatem quaelibet habitudo. 

4. Rationem inter se habere magnitudiues dicun-
tur, quae multiplicatae altera alteram superare possunt. 

5. In eadem ratione magnitudines esse dicuntui 
prima ad secundam et tertia ad quartam, si primae 
et tertiae aeque multipliees secundae et quartae aeque 
multiplices aut simul superant aut simul aequales 
sunt aut simul minores sunt suo ordine1) sumptae. 

6. Magnitudines autem eandem rationem habentes 
proportionales uocentur. 

1) Hoc est: ita ut coniungantur prima secundae, tertia quar-
tae et respondeat loco et ordine prima tertiae, secunda quartae. 

itaque si Μ α = et simul Mc ^ Nd, erit α : b = c : d. 

cfr. Hankel: Zur Gesch. der Mathemat. p. 390. 

ν supra m. 1 P. 9. νπερέχειν] -ειν in ras. V. 14. πολλα
πλασιασμών Ρ, corr. m. 1. 15. υπερέχει Β. ?;] supra m. 
1 F. ελλείπει Β. ληφ&έντα] -η- e corr. m. 2 V. Deff. 
C—7 permutauit P; ut nos B F V p , Campanus; ex Herone nihil 
concludi potest ; cum etiam def. 8—9 ante def. 7 habeat. 

17. Ιχοντα λογον μεγέ&ή] λόγον έχοντα μεγέ&η F; έχοντα 
μεγέ&η λόγον V. άνάλογον] λόγον άνάλογον post ras. 7 litt. 
in ing. transit m. 2 F. 



4 ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ 

ξ'. "Οταν δε τών ίβάκις πολλαπλασίων το μεν τον 
πρώτον πολλαπλάβιον νπερέχτ\ τον τον δεντέρον 
πολλαπλαΰίον, το δε τον τρίτον πολλαπλάΰιον μη 
νπερέχτ] τον τον τέταρτον πολλαπλαύίον, τότε το 

5 πρώτον προς τδ δεύτερον μείζονα λόγον ε χει ν 
λέγεται, ηπερ τδ τρίτον προς το τέταρτον. 

η . ^Αναλογία δε έν τριβίν οροις έλαχίΰτη έότίν. 
θ ' . "Οταν δε τρία μεγέ&η άνάλογον ή, τδ πρώτον 

προς το τρίτον διπλαΰίονα λόγον εχειν λέγεται 
10 ηπερ προς τδ δεύτερον. 

ι . "Οταν δε τέββαρα μεγέ&η άνάλογον fj, το πρώ
τον προς τδ τέταρτον τριπλαβίονα λόγον εχειν 
λέγεται ηπερ προς τδ δεύτερον, και άεϊ έξης ομοίως, 
ως αν η αναλογία νπάρχγ], 

15 ια /Ομόλογα μεγέθη λέγεται τά μεν ηγονμενα 
τοις ηγονμένοις τά δε επόμενα τοις έπομένοις. 

ιβ'. Εναλλάξ λόγος έΰτϊ λη-φις τον ηγονμένον 
προς τδ ηγούμενον καϊ τον έπομένον προς το επόμενον. 

ιγ'. Άνάπαλιν λόγος έΰτϊ λήψις τον έπομένον 
20 ως ηγονμένον προς το ηγούμενον ώς επόμενον. 

ιδ'. Σνν&εΰις λόγον έΰτϊ λη-ψις τον ηγονμένον 
μετά τον έπομένον ώς ενός προς αντό το επόμενον. 

7. Hero def. 125, 5. 8. Hero def. 124. 9. Hero 
def. 125, 1. 11. Hero def. 126. 12. Hero def. 127, 6. 

13. Hero def. 127, 2. 14. Hero def. 127, 3. · 

2. υπερέχει Ρ, sed corr. m. 1. 4. το] supra m. 1 V. 
Post def. 7 seq. αναλογία δέ εστίν η τών λόγων ομοιότης Fp 
et V (del. punctis, sed puncta erasa); om. PB, Hero, Cam-
panus. 7. τρισίν] -ισ- in ras. m. 2 V. έλαχίστοις V. 
Def. 10 om. Heron. 12. τό] om. Ρ. τριπλασίονα] τρι- in 
ras. p. 13. αεί] αίεί¥Υ. καϊ αεί— 14: νπάρχτ]] om. Cam-
panus. 13. ομοίως] Ρ; ενϊ πλείονς Theon (BFVp). 14. ώς] 
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7. Sin ex aeque multiplicibus *) primae multiplex 
rnultipliceui secundae superat, tertiae autem multiplex 
multiplicem quartae non superat, tum prima ad secun-
dam maiorem rationem habere dicitur quam tertia 
ad quartam. 

8. Proportio *autem in tribus terminis consistens 
minima est. 

9. Si tres magnitudines proportionales2) sunt, prima 
ad tertiam duplicatam rationem quam ad secundam 
habere dicitur. 

10. Sin quattuor magnitudines proportionales3) 
sunt, prima ad quartam triplicatara rationem quam 
ad secundam habere dicitur, et eodem modo semper 
deinceps, qualiseunque data est proportio. 

11. Respondentes magnitudines dicuntur praece-
dentes praecedentibus, sequentes sequentibus. 

12. Permutata ratio est ; ubi sumitur praecedens 
ad praecedentem et sequens ad sequentem. 

13. Inuersa ratio est, ubi sumitur sequens praece-
dentis loco ad praecedentem sequentis loco. 

14. Compositio rationis est, ubi sumitur praece-
dens cum sequenti pro una ad solam sequentem. 

1) Non omnes aeque nmltiplices esse debent, sed pri-
mae et tertiae aeque multiplices, secundae et quartae, u t 1 

in def. 5. 
2) Sc. deinceps (κατά τό οννεχές), b. e. si α : b = δ : c, 

erit α : c = α 2 : δ 8. 
3) Sc. deinceps (κατά το συνεχές); cfr. X I , 33. b. e. si 

α : l = b : c = c : d, erit α : d = α 8 : δ 3. 

%ως F V , ρ m. rec. 16. ηγονμενα] η- e corr. m. 2 V. 16. 
τά δε επόμενα τοις] m. 2 in ras. V. 19. εστίν F. 21. 
εστίν Β. τον] insert. m. 2 F. 



β ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ ε'. 

1. δε λόγον F V p . ίΰτιν Β. 4. ίΰτιν BF. 7. ίΰτιν 
PF. 10. μεγέ&εΰΐν ΡΒ. 11. μεγέ&εΰΐν ΡΒ. Post def. 17 

ιε'. Λ ιαίρεβις λόγου έβτϊ λήψις τής υπεροχής, 
γι υπερέχει το ηγούμενον του επομένου, προς αυτό 
το επόμενον. 

ιζ'. 'Λναβτροφή λόγου έβτϊ λήψις τον ηγουμένου 
5 προς την νπεροχήν, fj υπερέχει το ηγούμενον τον 

έπομένον. * 
ιζ'. Λ ι ϊβον λόγος έβτϊ πλειόνων όντων μεγεθών 

καϊ άλλων αντοΐς ΐβων το πλήθος βννδνο λαμβα
νομένων καϊ έν τω αντώ λόγω, όταν rj ώς έν τοις 

10 πρώτοις μεγέ&εβι το πρώτον προς τό έβχατον, όντως 
έν τοις δεντέροις μεγέ&εβι τό πρώτον προς τδ έβχα-
τον' ή άλλως' Λήψις τών άκρων κα& νπεζαίρεβιν 
τών μέβων. 

ιη'. Τεταραγμένη δε αναλογία έβτίν, όταν 
15 τριών όντων μεγε&ών καϊ άλλων αντοΐς Ϊβων το 

πλή%ος γίνηται ώς μεν έν τοις πρώτοις μεγέ&εβιν 
ηγούμενον προς επόμενον, όντως έν τοις δεντέροις 
μεγέ&εβιν ηγούμενον προς επόμενον, ώς δε έν τοις 
πρώτοις μεγέ&εβιν επόμενον προς άλλο τι, ούτως έν 

20 τοις δεντέροις άλλο τι προς ηγούμενον. 

α . 
Έάν ΐ] όποβαονν μεγέ%η όποβωνούν με-

γε&ών ΐβων το πλή&ος εκαβτον έκάβτου ίβάκις 
' πολλαπλάβιον, όβαπλάβιόν έβτιν %ν τών με-

25 γε&ών ενός, τοβανταπλάβια έβται και τά πάντα 
-τών πάντων. 

15. Hero def. 127, 4. 16. Hero def. 127, 5. 17. Hero 
def. 127, 7. 18. Hero def. 127, 7? 
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15. Subtractio rationis est, ubi sumitur excessus, 
quo praecedens sequentem excedit, ad solam sequentem. 

16. Conuersio rationis est, ubi sumitur praece-
dens ad excessum, quo praecedens sequentem excedit. 

17. Datis compluribus magnitudinibus et aliis iis 
numero aequalibus, ita ut bini coniuncti in eadem 
ratione sint, ex aequo ratio est, ubi erit, ut in 
prioribus magnitudinibus prima ad extremara, ita in 
alteris magnitudinibus prima ad extremam. uel aliter: 
ubi termini exteriores sumuntur omissis mediis.1) 

18. Perturbata autem ratio est, ubi datis tribus 
magnitudinibus et aliis numero iis aequalibus est ut 
in prioribus magnitudinibus praecedens terminus ad 
sequentem, ita in alteris magnitudinibus praecedens 
ad sequentem, et ut in prioribus magnitudinibus 
sequens ad aliud, ita in alteris aliud ad praecedentem.2) 

I. 
Si datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet 

magnitudinum numero aequalium singulae singularum 
aeque multiplices, quoties multiplex est una magnitudo 
unius, toties etiam omnes omnium erunt multiplices. 

1) Si α : b : c = α : β : γ, ratio ex aequo erit α : c = α : γ. 
cfr. prop. 22. 

2) H. e. si datis a,b,c,a, β,γ est α: b = β: y et b : c = α : β. 
cfr. prop. 23. 

eeq; τεταγμένη (δέ add. ^ F et V m. 2) αναλογία εστίν, οταν 
rj <off ηγονμένον προς (τό add. V) επόμενον όντως ηγονμένον 
(ηγούμενος qp) προς (τό add. V) επόμενον, η δε καί ώς επό
μενον προς αλλο τι όντως επόμενον προς άλλο τι F V p , Β m. 
2 , Ρ m. rec; om. Ρ Β m. 1, et cum sequenti Campanus; de 
Herone^ dubium est (def. 127, 7). nusquam usurpatur. 15. 
Ισων αντοΐς V. ^ ΐσων] ΐσον φ (ηοη F). 16. γένηται F V . 

25. τοσανταπλάσιοι φ (ηοη F). 



8 ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ 

"Εβτω όποβαονν μεγέ&η τά ΑΒ, ΓΑ όποβωνονν 
μεγε&ών τών Ε, Ζ ΐβων το πλή&ος ^εκαβτον έκάβτον 
ίβάκις πολλαπλάβιον' λέγω, ότι οβαπλάβιόν έβτι το 
Α Β τον Ε, τοβανταπλάβια έβται καϊ τά ΑΒ, ΓΑ 

5 τών Ε, Ζ . 
9Επεϊ γάρ ίβάκις έβτϊ πολλαπλάβιον το Α Β τον 

Ε καϊ το ΤΑ τον Ζ, όβα άρα έβτιν έν τω ΑΒ με-
γέ&η ί'6α τω Ε, τοβαντα και έν τω 'ΓΑ ΐβα τω Ζ . 
διτιρήβ&ω τδ μεν ΑΒ εις τά τω Ε μεγέ&η ΐβα τά 

10 ΑΗ, ΗΒ, τδ δε ΓΑ εις τά τω Ζ ΐβα τά ΓΘ, ΘΑ-
έβται δη ΐβον το πλή&ος τών Λ Η, Η Β τω πλή&ει 
τών ΓΘ, ΘΑ. καϊ έπεϊ ΐβον έβτϊ τό μεν Α Η τω 
Ε, τδ δε ΓΘ τω Ζ, ΐβον άρα το ΑΗ τω Ε, καϊ τά 
Α Η, ΓΘ τοις Ε, Ζ . διά τά αντά δη ΐβον έβτϊ τό 

15 ΗΒ τω Ε, και τά ΗΒ, ΘΑ τοις Ε, Ζ' όΰα άρα έβτίν 
έν τω Α Β ΐβα τω Ε, τοΰαντα καϊ έν τοις ΑΒ, ΓΑ 
ΐβα τοις Ε, Ζ' οβαπλάβιόν άρα έΰτϊ τό Α Β τον Ε, 
τοβανταπλάβια έΰται καϊ τά ΑΒ, ΓΑ τών Ε, Ζ. 

9Εάν άρα r\ όποβαονν μεγέ&η όποβωνονν μεγε-
20 &ών ί'βων τό πλή&ος εκαβτον έκάβτον ίβάκις πολλα

πλάβιον, οβαπλάβιόν έβτιν ϊν τών μεγε&ών ενός, το
βανταπλάβια έβται καϊ τά πάντα τών πάντων όπερ 
έδει δεΐξαι. 

?• 
25 9Εάν πρώτον δεντέρον ίβάκις % πολλαπλά-

6. ποΧαπλάσιον Ρ. του] in ras. V. 7. εστίν] μεγέ&η 
εστίν V. μεγέ&η] om. V. 9. τω] corr. ex τών m. 1 Β. 

ίσα] corr. ex ονσα m. 1 V. 10. είς] εί ρ. τω] corr. 
ex τών m. 1 Β. 11. ίσον] m. 2 V. Α Η, Η Β] Ρφ; ΓΘ, 
ΘΑ B V p . 12. ΓΘ, Θ Δ] Ρφ; Α Η, Η Β BVp. ίσον] m. 
2 V. 14. τό] m ras. ρ. Emendatio ed. Basil. lin. 13: ΐσα 
άρα καϊ τά ΑΗ, ΓΘ τοις Ε, Ζ et lin. 15: καϊ τό ΘΑ τω Ζ, 
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Sint quotlibet magnitudines ΑΒ, ΓΑ quotlibet 
magnitudinum Ε, Ζ nu-

A ? \B n 1 ^ m e r o aequalium singu-
lae singularum aeque 

Ε 1 Ζι 1 ix- ν J - i 
multiphces. dico, quoties 

multiplex sit Α Β magnitudinis Ε, toties multiplicem 
esse ΑΒ -\- Γ Α magnitudinis Ε + Ζ . 

nam quoniam ^.B magnitudinis Ε et Γ Α magni-
tudinis Ζ aeque multiplices sunt, quot sunt in Α Β 
magnitudines magnitudini Ε aequales,. totidem etiani 
in Γ Α sunt magnitudini Ζ aequales. diuidatur Α Β 
in magnitudines magnitudini Ε aequales ΑΗ, HB et Γ Α 
in magnitudmes magnitudini Ζ aequales ΓΘ, ΘΑ. 
itaque numerus magnitudinuin ΛΗ, Η Β numero 
rQagnitudinum ΓΘ, Θ Α aequalis erit. et quoniam 
ΑΗ = Ε et ΓΘ = Z , erit ΑΗ = Ε et ^ i i + Γ Θ 
= Ε + Ζ . eadem de causa iiJ5 = Ε et ΗΒ + Θζ / 
= Ε + Ζ. itaque quot sunt ΐ η ^ ΰ ipagnitudines ma-
gnitudini Ε aequales, totidem etiam sunt in Α Β -f- ΓΑ 
magnitudini Ε + Ζ aequales. itaque quoties multi-
plex est magnitudinis E , toties multiplex erit 
etiam Α Β + Γ ζ / magnitudinis Ε -\- Ζ. 

Ergo si datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet 
magnitudinuili numero aequalium singulae singularum 
aeque multiplices, quoties multiplex est una magnitudo 
unius, toties etiam omnes omnium erunt multiplices; 
quod erat demonstrandurn. 

II. 
Si prima secundae et tertia quartae aeque niulti-

laa άρα nai τά Η Β, ΘΑ necessaria ηοη est. 21. έστι V. 25. 
Βζντέρον φ (ηοη F). 
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βιον και τρίτον τετάρτου, fj δε καϊ πέμπτον 
δευτέρου ίβάκις πολλαπλάβιον καϊ έκτον τε
τάρτου, καϊ βυντε&εν πρώτον καϊ πέμπτον 
δευτέρου ίβάκις έβται πολλαπλάβιον και τρί-

5 τον καϊ έκτον τετάρτου. 
Πρώτον γάρ τδ Α Β δευτέρου του Γ ίβάκις έβτω 

πολλαπλάβιον καϊ τρίτον το ΑΕ τετάρτου του Ζ, 
έβτω δε καϊ πέμπτον τδ Β Η δευτέρου του Γ ίβάκις 
πολλαπλάβιον καϊ έκτον το ΕΘ τετάρτου του Ζ' λέγω, 

10 ότι και βυντε&εν πρώτον καϊ πέμπτον τό ΑΗ δευτέ
ρου του Γ ίβάκις έβται πολλαπλάβιον και τρίτον καϊ 
έκτον τό Α Θ τετάρτου του Ζ . 

Έπεϊ γάρ ίβάκις έβτϊ πολλαπλάβιον τό ΑΒ του 
Γ καϊ τό Α Ε του Ζ, όβα άρα έβτϊν έν τω Α Β ΐβα 

15 τω Γ, τοβαϋτα και έν τω Α Ε ΐβα τω Ζ . δια τά 
αυτά δή και όβα έβτϊν έν τω Β Η ΐβα τώ Γ, τοβαϋτα 
καϊ έν τω ΕΘ ΐβα τω Ζ · όβα άρα έβτϊν έν όλω τω 
Α Η ΐβα τώ Γ. τοβαϋτα καϊ έν όλω τώ Α Θ ΐβα τώ Ζ-
οβαπλάβιόν άρα έβτϊ τό ΑΗ του Τ, τοβαυταπλάβιον 

20 έβται καϊ τό Α Θ του Ζ . καϊ βυντε&εν άρα πρώτον 
καϊ πέμπτον τό ΑΗ δευτέρου του Γ ίβάκις έβται 
πολλαπλάβιον καϊ τρίτον και έκτον τό Α Θ τετάρτου του Ζ . 

Έάν άρα πρώτον δευτέρου ίβάκις fj πολλαπλάβιον 
καϊ τρίτον τετάρτου, η δε και πέμπτον δευτέρου 

25 ίβάκις πολλαπλάβιον καϊ έκτον τετάρτου, καϊ βυντε&εν 
πρώτον καϊ πέμπτον δευτέρου ίβάκις έβται πολλαπλά
βιον και τρίτον καϊ έκτον τετάρτου' όπερ έδει δεΐξαι. 

6. δευτέρου] corr. ex δεύτερον V. 13. ίοτίν Ρ. 16. Γ] 
corr. ex Α m. 2 F. 17. ΕΘ] ΕΒφ. 18. ΑΘ] corr. ex 
Α Η m. 1 Ρ. Ζ] corr. ex Γ m. 1 Ρ. 19. εστίν Ρ. 20. 
τό πρώτον Ρ. 21. έσταί] έστω Β, έστι ρ. 
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plices sunt, et quinta secundae sextaque quartae 
aeque multiplices, etiain prima quintaque compositae 
secundae et tertia sextaque compositae quartae aeque 
multiplices erunt. 

nam prima Α Β secundae Γ et tertia Α Ε quartae 
Ζ aeque multiplices sint, et quinta Β Η secundae Γ 

B ιι sextaque ΕΘ quartae Ζ 
Αι i ι ι ι ι aeque multiplices sint. 
Γ ι — ι dico, etiam primain quin-

E β tamque compositas AHse-
1 1 cundae Γ et tertiam sex-

Ζι ι tamque compositas Α Θ 
quartae Ζ aeque multiplices esse. 

nam quoniam Α Β magnitudinis Γ et Α Ε magni-
tudinis Ζ aeque multiplices sunt, quot sunt in Α Β 
magnitudini Γ aequales, tot etiam in Α Ε sunt raagni-
tudini Ζ aequales. eadem de causa etiam, quot sunt 
in tota Β Η magnitudini Γ aequales, tot etiam in 
ΕΘ sunt magnitudini Ζ aequales. quare quot sunt 
in tota Α Η magnitudini Γ aequales, totidem etiam 
in tota Α Θ sunt magnitudini Ζ aequales. itaque 
quoties multiplex est Α Η magnitudinis Γ} toties multi-
plex erit etiam Α Θ magnitudinis Ζ . itaque etiam 
prima et quinta compositae Α Η secundae Γ aeque 
multiplices erunt ac tertia sextaque Α Θ quartae Ζ . 

Ergo si prima secundae et tertia quartae aeque 
multiplices sunt, et quinta secundae sextaque quartae 
aeque multiplices, etiam prima quintaque compositae 
secundae et tertia sextaque compositae quartae aeque 
multiplices erant; quod erat demonstrandum. 
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Έάν πρώτον δευτέρου ίβάκις ή πολλαπλά
βιον και τρίτον τετάρτου, ληφ&ή δε ίβάκις 
πολλαπλάβια τον τε πρώτου και τρίτου, καϊ 

5 δι' ΐβον τών ληφ&έντων έκάτερον έκατέρον 
ίβάκις έβται πολλαπλάβιον τδ μεν τον δεντέ-
ρον τδ δε τον τέταρτον. 

Πρώτον γάρ τδ Α δεντέρον τον Β ίβάκις έβτω 
πολλαπλάβιον καϊ τρίτον τδ Γ τέταρτον τον Α, και 

10 είλήφ&ω τών Α, Γ ίβάκις πολλαπλάβια τά ΕΖ, ΗΘ' 
λέγω, ότι ίβάκις έβτϊ πολλαπλάβιον τό ΕΖ τον Β και 
τό ΗΘ τον Α. 

'Επεϊ γάρ ίβάκις έβτϊ πολλαπλάβιον τό ΕΖ τον 
Α καϊ τό ΗΘ τον Γ, όβα άρα έβτϊν έν τώ ΕΖ ΐβα 

15 τώ Α, τοβαϋτα καϊ έν τώ ΗΘ ΐβα τώ Γ. δΐΐ]ρήβ&ω 
τό μεν ΕΖ εις τά τώ Α μεγέ&η ΐβα τά ΕΚ, ΚΖ, τΐ) 
δε Η Θ εις τά τώ Γ ΐβα τά Η Α, ΑΘ' έβται δη ΐβον 
τό πλή&ος τών ΕΚ, ΚΖ τώ πλή&ει τών Η Α, ΑΘ. 
καϊ έπεϊ ίβάκις έβτϊ πολλαπλάβιον τό Α τοϋ Β καϊ 

20 to Γ τοϋ Α, ΐβον δε τό μεν ΕΚ τώ Α, τό δε Η Α 
τώ Γ, ίβάκις άρα έβτϊ πολλαπλάβιον τό ΕΚ τοϋ Β 
καϊ τό ΗΑ τοϋ Α. δια τά αυτά δή ίβάκις έβτϊ 
πολλαπλάβιον τό ΚΖ τοϋ Β καϊ τό ΑΘ τοϋ Α. έπεϊ 
ονν πρώτον τό ΕΚ δεντέρον τοϋ Β ίβάκις έβτϊ πολλα-

25 πλάβιον καϊ τρίτον τό Η Α τέταρτον τοϋ Α, έβτι δε 
καϊ πέμπτον τό ΚΖ δεντέρον τοϋ Β ίβάκις πολλα
πλάβιον καϊ έκτον τό ΑΘ τέταρτον τοϋ Α, καϊ βνν-

4. τε] om. B V p . 10. είλήφ&ωααν ρ. 11. ίαάκις ίατϊ 
πολΧαπλάαιον] οοαπλάαιον Ρ. Β] in ras F. 14. ίατίν] 
supra F. Γσα] m. 2 Ρ. 15. καί] δη %αί V. 16. τό] m. 2 V. 

εις τά] in ras. m. 2 V. 20. δέ] (prius) supra m. 2 comp. V". 
22. εΰτιν Ρ. 23. του Δ] postea add. F. 25. έατίν Ρ. 
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1) Hic ηοη proprie ad definitionem rat ionis oV ΐαου (17) 
respicitur. 

III. 

Si prima secundae et tertia quartae aeque multipli-
ces sunt, et primae tertiaeque aeque multiplices sumun-
tur, etiam ex aequo1) magnitudinum sumptarum altera 
secundae altera quartae aeque multiplices erunt sin-
gulae singularuni. 
U , . ι Nam prima Α secundae Β 

B i et tertia Γ quartae Α aeque 
Κ zsint multiplices, et sumantur 

E ' 1 1 magnitudinum Α, Γ aeque 
Γ, ι ι ι multiplices ΕΖ, ΗΘ. dico, 
j{ , EZ magnitudinis Β et ΗΘ 

Α magnitudinis Α aeque multi-
H 1 '® plices esse. 

nam quoniam EZ magnitudinis Α et H® magni-
tudinis Γ aeque multiplices sunt7 quot sunt in Ε Ζ 
magnitudines magnitudini Α aequales, totidem etiam 
in ΗΘ sunt magnitudini Γ aequales. diuidatur Ε Ζ 
in magnitudines magnitudini Α aequales ΕΚ, KZ, et 
ΗΘ in magnitudines magnitudini Γ aequales ΗΛ, 
ΑΘ. erit igitur numerus magnitudinum ΕΚ, Κ Ζ 
numero magnitudinum HA, Α Θ aequalis. et quoniam 
Α magnitudinis Β et Γ magnitudinis Α aeque multi-
plices sunt; et Ε Κ = Α, Η Α = Γ, erunt ΕΚ magni-
tudinis Β et Η Α magnitudinis Α aeque multiplices. 
eadem de causa Κ Ζ magnitudinis Β et ΑΘ magni-
tudinis Α aeque multiplices sunt. iam quoniam pri-
ma EK secundae Β et tertia Η Α quartae Α aeque 
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5. δε ίσάκις πολλαπλάσια τον πρώτον καϊ τρίτον V; cfr. 
ρ. 12, 3—4. 8. δεΐξαι] ποιήσαι V. 18. Γ] corr. ex Β F. 19. 
τά] postea add. m. 2^F. ^ ά] m. 2 F. 20. εστίν] om. V. 21. 
Η εστίν V. 23. άλλα, ά έτνχεν] mg. m. 2 V. ά] eupra F. 

24. JV] in ras. m. 1 ρ. 2δ. και] m. 2 Ρ. ίστιν Ρ. 

τε&εν άρα πρώτον καϊ πέμπτον τό ΕΖ δεντέρον τον 
Β ίβάκις έβτϊ πολλαπλάβιον καϊ τρίτον καϊ έκτον τό 
ΗΘ τέταρτον τον Α. 

'Εάν άρα πρώτον δεντέρον ίβάκις fi πολλαπλάβιον 
δ και τρίτον τέταρτον, ληφ&ϊ} δε τον πρώτον καϊ τρίτον 

ίβάκις πολλαπλάβια, καϊ δι3 ΐβον τών ληφθέντων 
έκάτερον έκατέρον ίβάκις έβται πολλαπλάβιον τό μεν 
τον δεντέρον το δε τον τέταρτον όπερ έδει δεΐξαι. 

δ'. 

10 Έάν πρώτον προς δεντέρον τόν αντόν έχί] 
λόγον καϊ τρίτον προς τέταρτον, και τά ίβάκις 
πολλαπλάβια τον τε πρώτον και τρίτον προς 
τά ίβάκις πολλαπλάβια τον δεντέρον καϊ τε-
τάρτον κα&' όποιονονν πολλαπλαβιαβμόν τόν 

1δ αντόν έξει λόγον ληφ&έντα κατάλληλα. 
Πρώτον γάρ τό Α προς δεντέρον τό Β τόν αυ

τόν έχέτω λόγον καϊ τρίτον τό Γ προς τέταρτον τό 
Α, καϊ είλήφ&ω τών μεν Α, Γ ίβάκις πολλαπλάβια 
τά Ε) Ζ, τών δε Β, Λ άλλα, ά έτνχεν, ίβάκις πολλά-

20 πλάβια τά Η,Θ' λέγω, ότι έβτϊν ώς τό Ε προς τό 
Η, όντως τό Ζ προς τό Θ. 

Είλήφ&ω γάρ τών μεν Ε, Ζ ίβάκις πολλαπλάβια 
τά Κ, Α, τών δε Η, Θ άλλα, ά έτνχεν, ίβάκις πολλα
πλάβια τά Μ, Ν. 

2δ [Καϊ] έπεϊ ίβάκις έβτϊ πολλαπλάβιον τό μεν Ε 
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multiplices sunt ; et quinta Κ Ζ secundae Β sextaque 
Α Θ quartae Α aeque multiplices sunt, etiam prima 
quintaque compositae Ε Ζ secundae Β et tertia sex-
taque compositae ΗΘ quartae z / aeque multiplices 
erunt [prop. Π ] . 

• Ergo si prima secundae et tertia quartae aeque 
multiplices sunt, et primae tertiaeque aeque multiplices 
sumuntur, etiam ex aequo magnitudinum sumptarum 
altera secundae altera quartae aeque multiplices erunt 
singulae singularum; quod erat demonstrandum. 

IV. 

Si prima ad secundam eatidem rationem habet 
ac tertia ad quartam, etiam primae tertiaeque aeque 
multiplices ad secundae quartaeque aeque multiplices 
qualibet multiplicatione productas eandem rationem 
habebunt suo ordine sumptae. 
Λ 1 Sit enim Α : Β = 
-Β 1 Γ: z / , et sumantur 
Ε 1 magnitudinum Α, Γ 
Η ι 1 aeque niultiplices Ε, 
Κ 1 1 Ζ et magnitudinum 
ΛΓ • 1 1 Β, J aliae quaeuis 
Γ. 1 aeque multiplices Η, 
ζ/ι—ι Θ. dico, esse Ε : Η 
Ζ 1 1 = Ζ : Θ. 
θ —ι— ι—ι sumantur enim 
Λ\ τ — ι 1 magnitudinum Ε, Ζ 
Ν 1 1 1 aeque multiplices Κ, 
Α et magnitudiimm Η, Θ aliae quaeuis aeque mul-
tiplices Μ, Ν. iam quoniam Ε magnitudinis Α, et Ζ 
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τον Α, το δε Ζ τον Γ, και εΐληπται τών Ε, Ζ ίβά-
κις πολλαπλάβια τά Κ, Α, ίβάκις άρα έβτι πολλαπλά
βιον τδ Κ τον Α καϊ το Λ τον Γ. διά τά αντά 
δή ίβάκις εΰτϊ πολλαπλάβιον τδ Μ τον Β και τδ Ν 

5 τον Λ. και έπεί έβτιν ώς τδ Α προς τό Β, όντως 
τό Γ προς τό Λ, καϊ εΐληπται τών μεν Α, Γ ίβάκις 
πολλαπλάβια τά Κ, Α, τών δε Β, Λ άλλα, ά έτνχεν, 
ίβάκις πολλαπλάβια τά Μ, Ν, εί άρα νπερέχει τό Κ 
τον Μ, υπερέχει και τό Α τον Ν, και εί Ϊβον, Ϊβον, 

10 καϊ εί έλαττον, έλαττον. και έβτι τά μεν Κ, Α τών 
Ε, Ζ ίβάκις πολλαπλάβια, τά δε Μ, Ν τών Η, Θ άλλα, 
ά έτνχεν, ίβάκις πολλαπλάβια* έβτιν άρα ώς τό Ε 
προς τό Η, όντως τό Ζ προς τό Θ. 

'Εάν άρα πρώτον προς δεύτερον τόν αντόν έχΐ] 
15 λόγον καϊ τρίτον προς τέταρτον, και τά ίβάκις πολλα

πλάβια τον τε πρώτον καϊ τρίτον προς τά ίβάκις 
πολλαπλάβια τον δεντέρον καϊ τέταρτον τόν αντόν 
έξει λόγον κα&' όποιονονν πολλαπλαβιαβμόν ληφθέντα 
κατάλληλα' όπερ έδει δεΐξαι. 

20 ε . 
'Εάν μέγεθος μεγέθονς ίβάκις ή πολλα

πλάβιον, όπερ άφαιρεθεν αφαιρεθέντος, καϊ 
τό λοιπόν τον λοιπόν ίβάκις έβται πολλαπλά
βιον, οβαπλάβιόν έβτι τό όλον τον όλον. 

1. τών] τό F; corr. m. rec. 2. πολλαπλάβιον] πολλα
πλάσια. V , corr. m. 1. 5. ουτω F. 6. μεν] om. Β ρ. 

7. α] supra F. 10. Post έλαττον in Ρ repetantur: καϊ 
έπεϊ νπερέχει το Κ τοϋ Μ καϊ τό Λ του Ν καϊ εί ΐαον ΐαον 
καϊ εί έλαττον έλαττον. ίατιν Ρ. Α] e corr. m. 2 F. 12. 
α] supra m. 2 Ρ. 16. τ ε πρώτον] τετάρτου φ (ηοη F). 
17. κα·9·' όποιονονν πολλαπλαΰΐααμόν τον αυτόν εξει λόγον Βρ; 
cfr. ρ. 14 lin. 14—15. 19. δεΐξαι] corr. ex ποιησαι V. Deinde add. 
Theon: επεϊ ovv ίδείχ&η, ότι, εί υπερέχει το Κ τον Μ, υπερέχει 
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niagnitudinis Γ aeque multiplices sunt ; et smnptae 
sunt magnitudinum Ε, Ζ aeque multiplices Κ, A, erit 
Κ magnitudinis Α et Α magnitudiuis Γ aeque niultiplex 
[prop. III]. eadem de causa magnitudinis Β et Ν 
magnitudinis Α aeque multiplex est. et quoniam est 

I Λ:Β = Γ:Α, et sumptae sunt magnitudinum Α, Γ 
I aeque multiplices Κ, Α et magnitudinum Β, Λ aliae 

quaeuis aeque multiplices Μ, N, si Κ magnitudinem 
Μ superat, etiam Λ magnitudinem Ν superat, et si 
aequalis, aequalis est; et si minor, minor [def. 5] . et 
Κ, Α magnitudinum Ε, Ζ aeque multiplices sunt; Μ, Ν 

Ι autem magnitudinum Η, Θ aliae quaeuis aeque multi-
plices. itaque Ε:Η=Ζ:Θ [def. 5]. 

Ergo si prima ad secundain eandem rationeni 
habet ac tertia ad quartam, etiani primae tertiaeque 
aeque multiplices ad secundae quartaeque aeque multi-
plices qualibet multiplicatione productas eandem ratio-
nem habebunt suo ordine sumptae; quod erat demon-
strandum. 

Y . 

Si magnitudo magnitudinis aeque multiplex est 
atque ablata ablatae, etiam reliqua reliquae aeque 
multiplex erit ac tota totius. 

και τό Λ τον Ν, καί εί ΐαον ΐαον, καϊ εί έλαττον έλαττον, 
δηλον ότι και εί υπερέχει το Μ τον Κ} υπερέχει και το Ντον 
Λ, καϊ εί ΐαον ΐαον, καϊ εί έλαττον έλαττον, καϊ διά τοντο 
ϊαται καϊ ώς τδ Η προς το Ε, όντως το Θ προς τό Ζ. Πόριαμα. 
Ικ δη τούτον φανερόν, ότι εάν τέαααρα μεγέ&η άνάλογον γι, 

ι καϊ άνάπαλιν άνάλογον έαται (FBV; primum ότι om. Β; 
ουτω pro όντως F; semper έλαααον V; in ρ ηοη exstant nisi 

I ultima inde a πόριαμα); idem in P. mg. m. rec. (om. priore 
[ οτι); om. Ρ m. 1, Campanus; cfr. ad prop. VII. 24. τό] 

corr. ex τοϋ m. 1 F. τό όλον] supra ρ. 
Euclidee, edd. Heiberg et Menge. II. 2 



1 8 ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ ε'. 

Μέγεθος γάρ το ΑΒ μεγέθους τον ΓΑ ίβάκις 
έβτω πολλαπλάβιον, όπερ άφαιρεθεν τό Α Ε αφαιρε
θέντος τον ΓΖ' λέγω, ότι καϊ λοιπόν τό ΕΒ λοιπόν 
τον Ζ Α ίβάκις έβται πολλαπλάβιον, οβαπλάβιόν έβτιν 

5 όλον τό ΑΒ όλον τον ΓΑ. 
^Οβαπλάβιόν γάρ έβτι τό Α Ε τον ΓΖ, τοβαν-

ταπλάβιον γεγονέτω καϊ τό Ε Β τον ΓΗ. 
Καϊ έπεϊ ίβάκις έβτϊ πολλαπλάβιον τό Α Ε τον 

Γ Ζ και τό Ε Β τον ΗΓ, ίβάκις άρα έβτι πολλαπλά-
10 βιον τό Α Ε τον Γ Ζ και τό ΑΒ τον Η Ζ. κείται δε 

ίβάκις πολλαπλάβιον τό Α Ε τον ΓΖ καϊ τό ΑΒ τον 
ΓΑ. ίβάκις άρα έβτϊ πολλαπλάβιον τό ΑΒ έκατέρον 
τών Η Ζ, ΓΑ' ΐβον άρα τό ΗΖ τώ ΓΑ. κοινόν άφτ}-
ρήβθω τό ΓΖ' λοιπόν άρα τό Η Γ λοιπώ τώ Ζ Α 

15 ΐβον έβτϊν. καϊ έπεϊ ίβάκις έβτϊ πολλαπλάβιον τό 
Α Ε τον ΓΖ καϊ τό Ε Β τον ΗΓ, ΐβον δε τό ΗΓ τώ 
Α Ζ, ίβάκις άρα έβτι πολλαπλάβιον τό Α Ε τον Γ Ζ 
καϊ τό Ε Β τον Ζ Α. ίβάκις δε υπόκειται πολλαπλά
βιον τό Α Ε τον Γ Ζ και τό ΑΒ τον ΓΑ' ίβάκις άρα 

20 έβτϊ πολλαπλάβιον τό Ε Β τον Ζ Α και τό ΑΒ τον 
ΓΑ. καϊ λοιπόν άρα τό Ε Β λοιπόν τον Ζ Α ίβάκις 
έβται πολλαπλάβιον, οβαπλάβιόν έβτιν όλον τό Α Β 
όλον τον ΓΑ. 

'Εάν άρα μέγεθος μεγέθονς ίβάκις r\ πολλαπλάβιον, 
25 όπερ άφαιρεθεν αφαιρεθέντος, καϊ τό λοιπόν τον 

λοιπόν ίβάκις έβται πολλαπλάβιον, οβαπλάβιόν έβτι 
καϊ τό όλον τον όλον όπερ έδει δεΐξαι. 

4. Ζ Α] ζ /Ζ Βρ; Z z / , seq. ras. 1 litt. et Ζ in nis. V; Ε Ζ 
in ras. F. έστιν] εστι τό F. 6. εστί] Ιστιν όλον, deleto 
τλον V. 8. καϊ έπεϊ — 9 : ΗΓ] om. ρ; mg. m. 2 Β. 9. 
Ε Β] Β in ras. F. Η Γ] corr. m. 1 ex ΓΗ V; ΓΗ Β; ΓΗ F. 
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Sit enim magnitudo Α Β magnitudinis ΓΑ aeque 
Ε multiplex atque ablata Α Ε 

1 1 1 1 ablatae Γ Ζ . dico, etiam reli-
τ ζ 

H\—ι 1 — q u a m Ε Β reliquae Ζ Α aeque 
ι multiplicera esse ac totam Α Β totius ΓΑ. 

nani quoties nmltiplex est Α Ε magnitudinis Γ Ζ , 
toties multiplex fiat EB magnitudinis ΓΗ. et quo-
niam AE. liiagnitudinis Γ Ζ et Ε Β magnitudinis Η Γ 
aeque multiplex est; etiam Α Ε magnitudinis Γ Ζ et Α Β 
magnitudinis ΗΖ aeque multiplex erit [prop. I] . et 
posuimus Α Ε magnitudinis Γ Ζ et Α Β magnitudinis 

I ΓΑ aeque multiplices. itaque Α Β utriusque Η Ζ, ΓΑ 
aeque multiplex est. quare ΗΖ = ΓΑ. subtrabatur, 
quae communis est, Γ Ζ . itaque ΗΓ= Ζ Α. et quo-
niam Α Ε magnitudinis Γ Ζ et Ε Β magnitudinis Η Γ 
aeque multiplex est, et ΗΓ=ΑΖ, erit Α Ε magni-
tudinis Γ Ζ et Ε Β magnitudinis Ζ Α aeque multiplex. 
supposuimus autem, esse Α Ε magnitudinis Γ Ζ etAB 
magnitudinis Γ Α aeque raultiplicem. itaque Ε Β magni-
tudinis Ζ Α et Α Β magnitudinis ΓΑ aeque multiplex 
est. itaque etiam reliqua EB reliquae Ζ Α aeque mul-
tiplex est ac tota Α Β totius ΓΑ. 

Ergo si magnitudo magnitudinis aeque multiplex 
est atque ablata ablatae, etiam reliqua reliquae aeque 
multiplex erit ac tota totius; quod erat demon-
strandum. 

ίοτίν P. 10. ΑΒ] Β in ras. F. ΗΖ] in ras. B F V . 12. 
UTCV Ρ F. 14. ZA\ P, F m. 1; AZ B V p , Fm. 2. 15. 
tGZLv] P; comp. ρ; ίστί BFV. πολλαπλασίων φ. 16. Η Γ] 
(prius) seq. ras. 1 litt., Η in ras. V. 17. AZ) Ζ Α Ρ. 20. 
Ιστίν Ρ. Ζ Α} φ, άΖ F. 26. Ιστίν Ρ. 

2* 



20 ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ ε'. 

ς . 

Έάν δύο μεγέθη δύο μεγεθών ίβάκις fj 
πολλαπλάβια, καϊ αφαιρεθέντα τινά τών αυτών 
ίβάκις Ύ] πολλαπλάβια, καϊ τά λοιπά τοις αύτοις 

5 ήτοι 1'6α έβτϊν η ίβάκις αυτών πολλαπλάβια. 
Αύο γάρ μεγέθη τά Α Β, ΓΑ δύο μεγεθών τών 

Ε, Ζ ίβάκις έβτω πολλαπλάβια, καϊ αφαιρεθέντα τά 
Α Η, ΓΘ τών αυτών τών Ε, Ζ ίβάκις έβτω πολλαπλά
βια" λέγω, ότι καϊ λοιπά τά ΗΒ, ΘΑ τοις Ε, Ζ ήτοι 

10 Ϊβα έβτϊν ή ίβάκις αυτών πολλαπλάβια. 
"Εβτω γάρ πρότερον τό Η Β τώ Ε ΐβον λέγω, 

ότι καϊ τό ΘΑ τώ Ζ ΐβον έβτϊν. 
Κείβθω γάρ τ ω Ζ ΐβον τό Γ Κ. έπεϊ ίβάκις 

έβτϊ πολλαπλάβιον τό ΑΗ τοϋ Ε καϊ τό ΓΘ τον Ζ, 
15 Ϊβον δε τό μεν ΗΒ τώ Ε, τό δε Κ Γ τώ Ζ, ίβάκις 

άρα έβτϊ πολλαπλάβιον τό Α Β τοϋ Ε καϊ τδ ΚΘ 
τοϋ Ζ. ίβάκις δε υπόκειται πολλαπλάβιον τό Α Β 
τοϋ Ε καϊ τό ΓΑ τοϋ Ζ' ίβάκις άρα έβτϊ πολλα
πλάβιον τδ ΚΘ τοϋ Ζ καϊ τό ΓΑ τοϋ Ζ. έπεϊ 

20 ούν έκάτερον τών ΚΘ, ΓΑ τοϋ Ζ ίβάκις έβτϊ πολλα
πλάβιον, ΐβον άρα έβτϊ τό Κ Θ τώ ΓΑ. κοινόν 
άφηρήβθω τό ΓΘ' λοιπόν άρα τό Κ Γ λοιπώ τώΘΑ 
ΐβον έβτϊν. αλλά τό Ζ τώ Κ Γ έβτιν ΐβον καϊ τό 

ι 

ΘΑ άρα τώ Ζ ΐβον έβτϊν. ώβτε εί τό Η Β τω Ε 
25 ΐαον έβτϊν, καϊ τό ΘΑ ΐβον έβται τώ Ζ. 

(Ομοϊως δη δεϊζομεν, ότι, καν πολλαπλάβιον ij 
2. Έάν] seq. ras. 3 litt. F. 5. ήτοι] sustulit resarcinatio 

in F. 7. έατωσαν ρ. 8. των] (alt.) τό V, sed corr. 9. τά 
λοιπά τά F. Η Β] in ras. F. 11. ΗΒ] in ras. m. 2 V. 

12. ΘΑ] Α Θ Ρ. τω Ζ] om. Ρ; post ΐαον add. m. 2. ίατί 
BV. 13. τώ] corr. ex τό m. 1 ρ. Γ Κ] corr. ex Κ Γ m. 
2 Ρ. και έπΈί V. 14. εατίν PF. 15. ΚΓ]ΓΚΥ. 16. 



ELEMENTORUM LIBER V. 21 

VI: 
Si duae magnitudines duarum magnitudinum aeque 

multiplices sunt, et ablatae quaeuis magnitudines 
earundem aeque multiplices sunt, etiam reliquae iisdem 
aut aequales sunt aut aeque earum multiplices. 

Nam duae magnitudines ΑΒ, ΓΆ duarum magni-
tudinum E9 Ζ aeque sint multiplices, et ablatae magni-
tudines ΑΗ, Γ Θ earundem Ε, Ζ aeque multiplices 
sint. dicp, reliquas ΗΒ, Θ Α aut aequales esse Ε, Ζ 
aut aeque earum niultiplices. 

nain prius sit Η Β = Ε. dico, esse etiam Θ Α = Ζ . 
Η Β ponatur enim Γ Κ = Ζ . quoniam ΑΗ 

^ * 1 1 magnitudinis Ε et Γ Θ magnitudinis Ζ 
aeque multiplex est, et Η Β = Ε, 

—ι—ι—ι—ι—ιΚΓ= Ζ , erit ΑΒ niagnitudinis Ε et 
Ζι~' Κ Θ magnitudinis Ζ aeque multiplex 

[prop. Π ] , et supposuimus, esse Α Β magnitudinis 
Ε et ΓΑ magnitudinis Ζ aeque multiplicem. itaque 
ΚΘ magnitudinis Ζ et ΓΑ magnitudinis Ζ aeque 
multiplex est. iam quoniam utraque magnitudo ΚΘ, 
Γ Α magnitudinis Ζ aeque multiplex est, erit ΚΘ = ΓΑ. 
subtrabatur, quae communis est, ΓΘ. itaque ΚΓ= ΘΑ. 
sed Ζ = Κ Γ. quare etiam ΘΑ = Ζ. itaque si ΗΒ = Ε, 
erit etiain ΘΑ = Ζ. 

sinriliter demonstrabimus, si ΗΒ magnitudinis Ε 

ίΰτιν Ρ. 18. το] του V , corr. m. 1; om. φ (ηοη F). 
ίΰτιν Ρ. 23. τό] Ρ m. 1, F m. 1, Βρ; τώ Ρ m. 2, F m. 2, 
V in ras. m. 2. Ζ] ΛΓΓ V. τώ] Ρ m. ί, F m. 1, Β ρ ; τό 
Pm. 2, Fm. 2, V in ras. m. 2. ' x r j Ζ V. τό] τώ Β ρ. 

24. θ Λ ] Α Θ F. τώ] τό Β ρ. Ϊαον Ιΰτιν] ΡΒ-,Ίΰτιν 
ϊΰον F V p . εί] Ρ; οτε Theon (Βφ Vp). 25. I c t i V ] -π> 
in ras. Ρ; ίΰτί BV; comp. ρ. καϊ το ΘΑ ϊΰον Ιΰταί] mg. Ρ. 

Θ ζ/] c o t t . ex ΘΑ m. 2 Ρ; Θ in ras. m. 2 V; ζ /Θ Β. 
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τό Η Β τον Ε, τοβανταπλάβιον έβται και το Θ Α 
τον Ζ. 

Έάν άρα όνο μεγέθη όνο μεγεθών ίβάκις η πολλα
πλάβια, καϊ αφαιρεθέντα τινά τών αντών ίβάκις ί[ 

5 πολλαπλάβια, καϊ τά λοιπά τοις αντοΐς ήτοι ΐβα έβτϊν 
ή ίβάκις αντών πολλαπλάβια" όπερ έδει δεΐζαι. 

ζ'. 
Τά ΐβα προς τό αντό τόν αντόν έχει λό

γον και τό αντό προς τά ΐβα. 
10 Έβτω ΐβα μεγέθη τά Α, Β, άλλο δέ τι, ο έτνχεν, 

μέγεθος τό Γ' λέγω, ότι έκάτερον τών Α, Β προς τό 
Γ τόν αντόν έχει λόγον, και τό Γ προς έκάτερον 
τών Α, Β. 

Είλήφθω γάρ τών μεν Α, Β ίβάκις πολλαπλάβια 
15 τά Α, Ε, τον δε Γ άλλο, ό έτνχεν, πολλαπλάβιον τό Ζ . 

Έπεϊ ονν ίβάκις έβτϊ πολλαπλάβιον τό Α τον Α 
και τό Ε τον Β, ΐβον δε τό Α τώ Β, ΐβον άρα καϊ 
τό Α τ ω Ε. άλλο δέ, ο έτνχεν, τό Ζ . Εί άρα 
νπερέχει τό Α τον Ζ, υπερέχει καϊ τό Ε τον Ζ, καϊ 

20 εί ΐβον, ΐβον, καϊ εί έλαττον, έλαττον. και έβτι τά 
μεν Α, Ετών Α, Β ίβάκις πολλαπλάβια, τό δε Ζ τον 
Γ άλλο, ό έτνχεν, πολλαπλάβιον έβτιν άρα ώς τό Α 
προς τό Γ, όντως τό Β προς τό Γ. 

Αέγω [δή], ότι καϊ τό Ε προς έκάτερον τών Α, Β 
25 τόν αντόν έχει λόγον. 

5. και τά] τά in ras. Ρ. εστίν] corr. ex έσται ρ. 10. 
ο] supra m. 2 F. έτυχε Vp. 14. μέν] PF; om. BVp. 

15. δ] supra m. 2 F. έτυχε Vp. 16. τό] τον m. 2 Ρ. 
τοϋ] corr. ex τό Ρ. 18. δ] m. 2 F. έτνχε V p , ct seq. 
ras. 1 litt. F. 20. και] comp. F, dein add. %αί φ. τά] e 
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multiplex sit ; aeque niultiplicein esse Θ Α niagni-
tudinis Z. 

Ergo si duae magnitudines duarum magnitudinuia 
aeque multiplices sunt? et ablatae quaeuis magnitu-
dines earundem aeque nmltiplices simt ; etiam reliquae 
iisdem aut aequales sunt aut aeque earuni multi-
plices; quod erat demonstrandum. 

VII. 
Aequalia ad idem eandem habent rationem et 

idem ad aequalia. 
Sint aequales maguitudines Α, Β .et alia quae-

A\ 1 z / i i 1 1 1 uis magnitudo Γ. dico, 
Ει 1 E\ 1 1 1 1 utramque magnitudi-
Γι 1 Ζι 1 1 1 nem Α, Β ad Γeandem 
rationem habere, et Γ ad utramque Α, B. 

sumantur enim magnitudinum Α, Β aeque multi-
plices Α, E, et magnitudinis Γ alia quaeuis multi-
plex Z. iam quoniara Α magnitudinis Α et Ε magni-
tudinis Β aeque multiplex est ; et Α = B} erit etiam 
Α = Ε. et alia quaeuis magnitudo est Z. itaque si 
Α magnitudinem Ζ superat, etiain Ε magnitudinem Ζ 
superat; et si aequalis, aequalis est ; et si minor 
minor. et magnitudinum Α, Β aeque multiplices sunt 
Α, E, et Ζ magnitudinis Γ alia quaeuis est multi-
plex. erit igitur 

Α: Γ — Β : Γ [def. 5]. 
dico; etiam Ε ad utramque magmtudinem Α, Β 

eandem rationem habere. 

corr. p. 21. Ζ] E Z F. 22. δ] om. F; add. m. 2 euan. 
έτυχε Vp. ξατιν] bis P. 24. δή] om. P. 
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Τών γάρ αυτών καταβκευαβθέντων ομοίως δεί-
ζομεν, ότι ΐβον έβτϊ τδ Α τώ Ε' άλλο δέ τι τδ Ζ' 
εί άρα υπερέχει τδ Ζ τον Α, υπερέχει καϊ τοϋ Ε, και 
εί ΐβον, ΐβον, καϊ εί έλαττον, έλαττον. και έβτι τδ 

5 μεν Ζ τοϋ Γ πολλαπλάβιον, τά δε Α, Ε τών Α, Β 
άλλα, ά έτυχεν, ίβάκις πολλαπλάβια' έβτιν άρα ώς τδ 
Γ προς το Α, ούτως τδ Γ προς τδ Β. 

Τά ΐβα άρα προς τδ αυτό τον αϋτδν έχει λόγον 
καϊ τδ αύτδ προς τά ΐβα. 

10 Πόριβμα. 

Έκ δη τούτου φανερόν, ότι έάν μεγέθη τινά άνά
λογον γ], καϊ άνάπαλιν άνάλογον έβται. όπερ έδει δεΐξαι. 

> 

V · 
Τών άνίβων μεγεθών τό μείζον προς τό 

15 αυτό μείζονα λόγον έχει ηπερ τό έλαττον. 
καϊ τό αυτό προς τό έλαττον μείζονα λόγον 
έχει ηπερ προς τό μείζον. 

Έβτω άνιβα μεγέθη τά Α Β, Γ, καϊ έβτω μείζον 
τό ΑΒ, άλλο δέ, ό έτυχεν, τό Α' λέγω, ότι τό Α Β 

20 προς τό Α μείζονα λόγον έχει ηπερ τό Γ προς τό Α, 
καϊ τό Α προς τό Γ μείζονα λόγον έχει ηπερ προς 
τδ ΑΒ. 

Έπεί γάρ μείζον έβτι τό ΑΒ τοϋ Γ, κείβθω τώ 
Γ ΐβον τό ΒΕ' τό δη έλαββον τών Α Ε, ΕΒ πολλα-

ΥΠΙ. Hero def. 125, 6. Schol. in Pappum III ρ. 1175, 21. 

1. ομοίως δή Ρ. 3. %αί] (prius) τό Ζ %αί Ρ; καϊ τό Ζ F. 
4. έλαββον έλαββον V. %αί έβτι] χαί έβτιν Ρ; έβτι δέ F. 

6. άλλα ά] φ. έτνχεν] έτ- supra φ. 7. όντως] corr. 
ex ουτω m. 2 F. 9. τά ΐβα] τά ΐβα οπ- φ. 10. πόριβμα — 12: 
έβται] Ρ; om. Theon ( B F Y p ) ; cfr. ad prop. IV. 
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nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus, 
esse Α = Ε. et alia quaeuis magnitudo est Z . itaque 
si Ζ magnitudinem Α superat; etiam magnitudinem 
Ε superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor 
minor. et Ζ magnitudinis Γ multiplex est, et Α, Ε 

' magnitiidinum Λ, Β aliae quaeuis aeque multiplices. 
quare Γ:Λ = Γ:Β [def. 5] . 

Ergo aequalia ad idem eandem habent rationem 
et idem ad aequalia. 

Corollariuni. 
Hinc manifestum est, si magnitudines proportio-

nales sint; easdein e contrario proportionales esse.1) — 
quod erat demonstrandum. 

VIII. 
Ex inaequalibus magnitudinibus maior ad idem 

maiorem rationem babet quaiii minor; et idem ad 
minorem maiorem rationera babet quam ad maiorem. 

Sint inaequales magnitudmes ΛΒ,Γ> et maior sit 
AB, alia autem quaeuis magnitudo sit A. dico, esse 
ΑΒ : A> Γ: Α et Α : Γ > Α : ΑΒ. 

Nam quoniam ΛΒ> Γ, ponatur Β Ε = Γ. itaque 
minor magnitudinuin Α Ε, Ε Β multiplicata aliquando 

1) Quia et Α : Γ = Β : Γ et Γ : Α = Γ : Β. ceterum hoc 
corollarium recte hic collocatur in P; nam si post prop. IV 
fuisset, ubi Theon id posuit, alteram partem demonstrationis 
p. 22, 24 sq. superuacuam futuram fuisse, acute obseruauit 
Augustna II p. 331. om. Campanus. 

18. μείζον] το μείζον Ρ. 19. ΑΒ] Ρ, Fm. 1, V m. 1; 
Α Β τον Γ Βρ , F m. 2, V m. 2. ετνχε Vp. 20. τό Α] (prius) 
τό ίη spatio 4 litt. φ. 23. Α Β] Β in ras. ρ. τω] τό φ 
(ηοη F). 24. τό] (prins) τω φ (ηοη F). 
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πλαβιαζόμενον έβται ποτε τοϋ Α μείζον, έβτω πρό-
τερον το Α Ε έλαττον τον Ε Β, καϊ πεπολλαπλαβιάβ%ω 
τό Α Ε, καϊ έβτω αντον πολλαπλάβιον τό ΖΗ μείζον 
όν τον Α, καϊ οβαπλάβιόν έβτι τό Ζ Η τον ΑΕ, τοβαν-

5 ταπλάβιον γεγονέτω και τό μεν ΗΘ τον ΕΒ τό δε 
Κ τον Γ' και είλήφ&ω τον Α διπλάβιον μεν τδ Α, 
τριπλάβιον δε τό Μ, και έξης ένϊ πλεΐον, έως αν τδ 
λαμβανόμενον πολλαπλάβιον μεν γένηται τον Α, πρώ-
τως δε μείζον τον Κ. είλήφ&ω, καϊ έβτω τό Ν 

10 τετραπλάβιον μεν τον Α, πρώτως δε μείζον τον Κ. ι 
Έπεϊ ονν τό Κ τον Ν πρώτως έβτιν έλαττον, τδ I 

Κ άρα τον Μ ουκ έβτιν έλαττον. καϊ έπει ίβάκις 
έβτι πολλαπλάβιον τό Ζ Η του Α Ε και τό ΗΘ τοϋ [ 
ΕΒ, ίβάκις άρα έβτϊ πολλαπλάβιον τό Ζ Η τοϋ Α Ε 

15 καϊ τό ΖΘ τοϋ Α Β. ίβάκις δέ έβτι πολλαπλάβιον ] 
τό Ζ Η τοϋ Α Ε καϊ τό Κ τοϋ Γ' ίβάκις άρα έβτι 
πολλαπλάβιον τό ΖΘ τοϋ ΑΒ καϊ τό Κ τοϋ Γ. τά 
ΖΘ, Κ άρα τών Α Β, Γ ίβάκις έβτι πολλαπλάβια. 
πάλιν, έπεϊ ίβάκις έβτϊ πολλαπλάβιον τό ΗΘ τοϋ 

20 ΕΒ καϊ τδ Κ τοϋ Γ, ΐβον δε τό ΕΒ τώ Γ, ΐβον 
άρα καϊ τό ΗΘ τώ Κ. τό δε Κ τοϋ Μ ουκ έβτιν 
έλαττον ούδ' άρα τό ΗΘ τοϋ Μ έλαττον έβτιν. 
μείζον δε τό Ζ Η τοϋ Α' όλον άρα τό ΖΘ βυναμ-
φοτέρων τών Α, Μ μεϊζόν έβτιν. αλλά βυναμφότερα 

25 τά Α, Μ τ ω Ν έβτιν ΐβα, έπειδήπερ τό Μ τοϋ Α 

1. ποτέ] mg. F. 3. ΑΕ] Ρ; ΑΕ εως ου τό γενόμενον 
μείζον γενηται του Δ Theon (BFVp; in F ου corr. ex άν\ 
γινόμενον V, F m. 2). 5. τό δέ] και τό Β ρ. 6. του] (alt.) 
τόν π (ηοη P); τό F , corr. m. 2. 7. πλεΐον] V m. 1; πλείους 
B F p » , V m. 2. άν] ον Ρ. 13. Η Θ] Θ Η Βρ et F V in 
ras. m. 2. τον] postea insert. F. 14. Ante Ζ Η ras. 1 
litt. F. 15. ΖΘ] Ζ in ras. m. 2 V. ΑΒ] Α in ras. m. 2 V. 

19. έατίν F. 20. ΕΒ] Α Β F. τό] (alt.) corr. ex τω m. 2 P. 
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22. ονδέ comp. ρ. ίατι PVp . 23. το] (prius) om. V. 
25. iV] in ras. V. i'aa ΙοτΙν F. 

pnaior erit magnitudine z/ [def. 4 ] , sit prius AE<EB, 

E et multiplicetur Α E} et sit mul-
\A\—ι \ B tiplex eius ZH maior magnitu-

Γ ι ~ ' dine z/, et quoties multiplex est 
i Z l , *f , ,@ ZH magnitudinis AE, toties 
Lf, , , multiplex fiat ΗΘ magnitudinis 

Ε Β et Κ magnitudinis Γ, et su-
matur A = 2 Α, Μ = 3 z / 5 et 

1 deinceps multiplices per UDUHI 
^ crescentes, donec sumpta mag-

nitudo multiplex fiat magnitu-
dinis z/ et prima maior magnitudine K. sumatur, et 
teit N9 quadruplex magnitudinis z/ et prima maior 
magnitudine K. 

iam quoniam Κ magnitudine Ν prima minor est, 
Κ magnitudiiie Μ mmor non est. et quoniam Ζ Η 
magnitudinis Α Ε et ΗΘ magnitudinis Ε Β aeque multi-
plex est, erit Ζ Η magnitudinis Α Ε et ΖΘ magni-
tudinis Α Β aeque multiplex [prop. I] . uerum Ζ Η 
magnitudinis Α Ε et Κ magnitudinis Γ aeque multiplex 
est. itaque ΖΘ magnitudinis Α Β et Κ magnitudinis 
Γ aeque multiplex est. quare ΖΘ, Κ magnitudinum 
ΑΒ, Γ aeque multiplices" sunt. rursus quoniam ΗΘ 
magnitudinis EB et Κ magnitudinis Γ aeque multiplex 
est, et Ε Β = Γ, erit etiain Η Θ => Κ. uerum Κ 
magnitudine Μ minor ηοη est. itaque ne Η Θ qui-
dem magnitudine Μ minor est. sed Z f f > z / . ergo 
ΖΘ>Α + Μ. sed z/ + M= N, quoniam M = 3 z / 
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τριπλάΰιόν εΰτιν, ΰνναμφότερα δε τά Μ, Α τον Α 
εΰτι τετραπλάΰια, εΰτι δε καϊ τδ Ν τον Α τετρα-
πλάΰιον' ΰνναμφότερα άρα τά Μ, Α τω Ν ΐΰα εΰτιν. 
αλλά τδ Ζ Θ τών Μ, Α μεΐζόν εΰτιν τδ ΖΘ άρα 

δ τον Ν νπερέχει' τό δε Κ τον Ν ονχ νπερέχει. και 
εΰτι τά μεν Ζ Θ, Κ τών Α Β, Γ ίΰάκις πολλαπλάΰια, 
τό δε Ν τον Α άλλο, ο έτνχεν, πολλαπλάΰιον τό 
Α Β άρα προς τό Α μείζονα λόγον έχει ηπερ τό Γ 
προς τό Α. 

10 Αέγω δή, ότι καϊ τό Α προς τό Γ μείζονα λόγον 
έχει ηπερ τό Α προς τό Α Β. 

Τών γάρ αντών καταΰκεναΰ&έντων ομοίως δεί-
ζομεν, ότι τό μεν Ν τον Κ νπερέχει, τό δε Ν τον 
Ζ Θ ονχ νπερέχει. και έΰτι τό μεν Ν τον Α πολλα-

ΐδ πλάΰιον, τά δε ΖΘ, Κ τών Α Β, Γ άλλα, ά έτνχεν, 
ίΰάκις πολλαπλάΰια' τό Α άρα προς τό Γ μείζονα 
λόγον έχει ηπερ τό Α πρδς τό Α Β. 

9Αλλά δή τδ Α Ε τον ΕΒ μείζον έΰτω. τό δή 
έλαττον τό ΕΒ πολλαπλαΰιαζόμενον έΰται ποτέ τον 

20 Α μείζον. πεπολλαπλαΰιάΰ%ω, και έΰτω τό Ή Θ 
πολλαπλάΰιον μεν τον ΕΒ, μείζον δε τον Α' καϊ 
όΰαπλάΰιόν έΰτι τό ΗΘ τον ΕΒ, τοΰανταπλάΰιον 
γεγονέτω καϊ τό μεν ΖΗ τον Α Ε, τό δε Κ τον Γ. 
ομοίως δή δείζομεν, ότι τά ΖΘ, Κ τών ΑΒ, Γ ίΰάκις 

25 έΰτι πολλαπλάΰια' και είλήφ&ω ομοίως τό Ν πολλα
πλάΰιον μεν τον Α, πρώτως δ} μείζον τον ΖΗ' 

1. ίΰτιν] Β, comp. ρ; om. F; εΰτι PV. ό*ε] om. Fp; 
m. rec. Β. Μ , Α] Α, Μ Ρ. 2. τό] corr. ex του m. 1 V. 

3. ίΰτιν ΐΰα FV. 4. τών] τώ Κ V. Μ , Α] Α, Μ Ρ. 
ίατι BV. Ζ Θ] Ζ Ε φ. 7. έτυχε φ (ηοη F) Vp. 8. αρα] 
m. 2 F. 12. δή δείξομεν Ρ. 13. μέν] m. 2 F. 14. ούχ] 
corr. ex ουκ m. 2 Ρ. 15. τά] τό Fp. Ζ Θ, Κ] litt. Θ, Κ in 
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etM+ z/ = 4 z / e t i V = 4 z / ; itaque Μ + Α = N. 
sed Ζ Θ > -f- Λ. itaque Ζ Θ magnitudinem Ν superat. 
Κ autem inagnitudinem Ν non superat. et ΖΘ, Κ 
magnitudinum Α Β, Γ aeque multiplices sunt, iVautem 
magnitudinis Α alia quaeuis multiplex. itaque Α Β 
:Α>Γ:Α[άβϊ. 7]. 

dico igitur, esse etiain Α : Γ > z/ : AB. nam 
iisdem comparatis similiter demonstrabimus, Ν niagni-
tudinem Κ superare, ΖΘ auteni magnitudinein non 
superare. et Ν magnitudinis Α multiplex est, ΖΘ, Κ 
autem magnitudinum ΑΒ, Γ aliae quaeuis aeque mul-
tiplices. itaque Α : Γ > Α : AB [def. 7 ] . 

Ε iam uero sit AE> EB. ita-
41— —ΐβ que minor magnitudo niulti-

ff plicata aliquando magnitudine 
Ζι 1 1—ι—ιθ Α maior erit. [def. 4 ] . multipli-

—·—ι cetur, et sit ΗΘ magnitudinis 
j , — ι Ε Β multiplex et magnitudine 
Αι 1 1 Α maior. et quoties multiplex 
M\ —ι 1 est ΗΘ maguitudinis EB, toties 
iVi 1 1 1 j multiplex fiat Ζ Η magnitudinis 
Α EetK magnitudinis F. iani similiter demonstrabimus, 
ΖΘ, Κ magnitudinum AB, JTaeque multiplices esse. et 
similiter sumatur Ν magnitudinis Α niultiplex et 
prima maior magnitudine ZH. quare rursus Ζ Η 

raa. m. 2 Τ . ά] m. 2 F. 18. τον Ε Β μείζον έστω] Ρ; 
μείζον έστω τον ΕΒ B V p ; τον Ε Β m. 1 F , seq. μείζον $στω 
τον Ε Β φ. τό δή έλαττον τό Ε Β] πολλαπλά φ. 20. 
πεπολλαπλασιάσ&ω] post πε- ras. 2 litt. F. 23. μέν] φ in 
spatio plurium litt. τό] in ras m. 1 p. 24. τά] τό ψ 
(ηοη F). 
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1. ουκ ίατιν έλασαον] μή έλαααον είναι Ρ. έλαττον Fp. 
2. τών] τον Β ρ. 3. τοντέατιν Ρ. ονχ νπερέχει] νπερέ

χει ονδαμώς Υ. 4. ίπειδήπερ — 5 -.υπερέχει] mg. m. 1 F. 

ωΰτε πάλιν το Ζ Η τον Μ ονχ εΰτιν έλαΰΰον. μεί
ζον δε τδ ΗΘ τον Λ' όλον άρα τό ΖΘ τών ζ/, Μ, 
τοντεΰτι τον Ν, νπερέχει. τό δε Κ τον Ν ονχ νπερέχει, 
έπειδήπερ καϊ τό Ζ Η μείζον όν τον ΗΘ, τοντεΰτι 

ό τον Κ, τον Ν ονχ νπερέχει. καϊ ώΰαντως κατα-
κολον&ονντες τοις επάνω περαίνομεν την άπόδειξιν. 

Τών άρα άνίΰων μεγε&ών τδ μείζον προς τό αντό 
μείζονα λόγον έχει ηπερ τό έλαττον καϊ τό αντό 
προς τό έλαττον μείζονα λόγον έχει ήπερ προς τό 

10 μείζον όπερ έδει δεΐξαι. 

Τά προς τό αντό τόν αντόν έχοντα λόγον 
ΐΰα άλλήλοις έΰτίν καϊ προς ά τό αντό τόν 
αντόν έχει λόγον, εκείνα ΐΰα έΰτίν. 

15 Έχέτω γάρ έκάτερον τών Α, Β προς τό Γ τόν 
αντόν λόγον λέγω, ότι ϊΰον έΰτι τό Α τώ Β. 

Εί γάρ μη, ονκ αν έκάτερον τών Α, Β προς τό Γ 
τόν αντόν είχε λόγον έχει δέ' ϊΰον άρα έΰτι τό Α 
τώ Β> 

20 ^χέτω δή πάλιν τό Γ προς έκάτερον τών Α, Β 
τόν αντόν λόγον λέγω, ότι ϊΰον έΰτϊ τό Α τώ Β. 

Εί γάρ μή, ονκ αν τό Τ προς έκάτερον τών Α, Β 
τόν αντόν είχε λόγον έχει δέ' ϊΰον άρα έΰτϊ τό Α 
τώ Β. 

25 Τά άρα προς τό αντό τόν αντόν έχοντα λόγον 
ΐΰα άλλήλοις έΰτίν καϊ προς ά τό αντό τόν αντόν 
έχει λόγον, εκείνα ΐΰα έΰτίν όπερ έδει δεΐξαι.-
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magnitudiiie Μ minor non est. et ΗΘ > z/. itaque 
Ζ Θ > Α + ΛΓ, h. e. Ζ Θ > Ν. Κ autem magni-
tudinem Ν ηοη superat, quoniam ZH} quae maior 
est magnitudine ΗΘ, h. e. maior magnitudine uf, 
magnitudinem iV non superat. et eodem modo 
superiora sequentes demonstrationem conficimus. 

Ergo ex inaequalibus magnitudinibus maior ad 
idem maiorem rationem babet quam minor; et idem 
ad minoreni niaiorem rationem habet quam ad maioreni; 
quod erat demonstrandum. 

IX. 
Quae ad idem eandem habent rationem, inter se 

aequalia sunt; et ad quae idem eandem habet rationem, 
ea aequalia sunt. 
Λ Β S i t e n i m ^ : r = i 5 : r . dico, 

Γ - esse Α = Β. 
nam si minus, non esset Α : Γ = Β : Γ [prop. VIII]. 

at est. itaque Α = Β. 
iam rursus sit Γ: Α — Γ: Β. dico, esse Α = Β. 
nam si minus, non esset Γ : Α = Γ :B [prop. VIII] . 

at est. itaque Α — B. 
Ergo quae ad idem eandem habent rationem, 

inter se aequalia sunt; et ad quae idem eandem babet 
rationeni, ea aequalia sunt; quod erat demonstrandum. 

4. ον] corr. ex ων m. 2 P. 5. του] (prius) Ρ; το' B F V p . 
κατα'χολου&ονντες] bis P; corr. m. 2. 6. άπόδειζιν] post 

uno- SOatium 1 litt., in quo m. 2 inser. δε F. 8. τό έλαττον 
— ^9: ηπερ] mg. m. 1 Ρ. 13. εστίν] F; comp. ρ; έστίΡΒΥ. 

^ά] euan. F. 14. %ά%εΙνα V. 17. μή] μείζον φ. 18. 
εΐχε] in ras. Ρφ, εϊχεν Β. έχει] έχη φ. 23. είχε] in ras. Ρ; 
έχει Β; έχτ) F. έβτϊν F. 26. εστίν] comp. Fp; έστί PBV. 
27. κάκεΐνα V. 
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ι'. 

Τών προς τό αντό λόγον εχόντων τό μεί
ζονα λόγον έχον έκεΐνο μεΐζόν εΰτιν προς ο 
δε τό αντό μείζονα λόγον έχει, έκεΐνο έλαττον 

5 έΰτιν. 
Έχέτω γαρ τό Α προς τό Γ μείζονα λόγον ηπερ 

τό Β προς τό Γ' λέγω, ότι μεΐζόν έΰτϊ τό Α τον Β. 
Εί γάρ μή, ήτοι ϊΰον έΰτϊ τό Α τω. Β ή έλαΰ-

ΰον. ϊΰον μεν ονν ονκ έΰτι τό Α τώ Β' έκάτερον 
10 γάρ αν τών Α, Β προς τό Γ τόν αντόν είχε λόγον. 

ονκ έχει δέ' ονκ άρα ϊΰον έΰτϊ τό Α τώ Β. ονδε 
μήν έλαΰΰόν έΰτι τό Α τον Β' τό Α γάρ αν προς 
τό Γ έλάΰΰονα λόγον εϊχεν ηπερ τό Β προς τό Γ. 
ονκ έχει δέ' ονκ άρα έλαΰΰόν έΰτι τό Α τον Β. I 

15 έδείχ&η δε ονδε ϊΰον μείζον άρα έΰτϊ τό Α τον Β. 
Έχέτω δή πάλιν τό Γ προς τό Β μείζονα λόγον 

ήπερ τό Γ προς τό Α' λέγω, ότι έλαΰΰόν έΰτι τό 
Β τον Α. 

Εί γάρ μή, ήτοι ϊΰον έΰτίν ή μείζον, ϊΰον μεν 
20 ονν ονκ έΰτι τό Β τώ Α' τό Γ γάρ αν προς έκάτε

ρον τών Α, Β τόν αντόν είχε λόγον. ονκ έχει δέ' 
ονκ άρα ϊΰον έΰτϊ τό Α τώ Β. ονδε μήν μεΐζόν 
έΰτι τό Β τον Α' τό Γ γάρ αν προς τό Β έλάΰΰονα 
λόγον εϊχεν ήπερ προς τό Α. ονκ έχει δέ' ονκ άρα 

25 μεΐζόν έΰτι τό Β τον Α. έδείχ&η δέ, ότι ονδε ϊΰον 
έλαττον άρα έΰτϊ τό Β τον Α. 

Τών άρα προς τδ αντό λόγον εχόντων τό μείζονα 

2. τό τόν μείζονα Υ. 3. ίβτιν] Ρ, comp. ρ; ίοτι BFV. ] 
7. τό Α μεΐζόν έατι Β ρ. τό] τον V , sed corr. τον] 

corr. ex τό V. Β] in ras. m. 2 Ρ. 8. ίοτι] φ, ίοτίν F.« 
τω] τον Ρ. έλαττον F. 9. ονν] PV; om. BFp. ίστιν Β. 
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X. 

Eorum, quae ad idem rationeni habent ; quod 
niaioreni habet rationem, id maius est; et ad quod 
idem maiorem babet rationeni, id minus est. 
A \ 1 Βι 1 Sit enim Α : Γ > Β: Γ. dieo, 

ρ, ! e s s e Α> Β. 

nam si minus, aut Α — Β, aut Α < Β. uerum 
ηοη est Α = Β\ tuni enim esset Α : Γ = Β : Γ 
[prop. V I I ] . at ηοη est. quare ηοη est Α = Β. 
neque uero Α < Β\ tum enim esset Α : Γ < Β : Γ 
[prop. VII I ] . at ηοη est. quare ηοη est Α < Β. 
sed demonstratum est ; idem ne aequale qmdem esse. 
itaque A> B. 

sit rursus Γ: Β > Γ: Α. dico, esse Β < Α. 
nam si minus, aut Β = Α aut Β > Α. ueruni 

ηοη est Β = A\ tum enini esset Γ : Α = Γ: Β 
[prop. V I I ] . at ηοη est. itaque ηοη est Α = Β. 
neque uero Β > A^ tum enim esset Γ : Β < Γ: Α 
fprop. VIII] . at ηοη est. quare ηοη est B> A. sed 
denionstratum est, idem ne aequale quidem esse. 
itaque Β < Α. 

Ergo eorum, quae ad idem rationem habent, quod 

10. είχε] έχει Β; F , corr. m. 2. f 12. έλαττον F. 13. τον 
ίλάααονα V ; ελάττονα F. είχε λό^ον Ρ. 14. έλαττον F. 

εστί] m. 2 F . 15. ό*ε οτι V.^Post Β repetuntur in F : 
έδείχ&η δε ονδε ΐαον μείζον αρα το Α τον Β. 17. έλαττον 
F. 20. Α] in ras. m. 1 Β. γάρ] insuper comp. add. m. 
2 Τ; αρα Β. 21. είχε] φ; εϊχεν Ρ Β; έχει F. 22. εατι\ 
Ιατίν Ρ; comp. F addito Ιατί φ.' τό] τω V.. τω] τό V. 

23. ίατιν Ρ. τό] (prius) τον V , corr. ίη. 1. ίλάττονα F. 
25. ονί' φ (ηοη F), -ε in ras. m. 1 Β. 26. έλαττον] φ, seq. 

ον m. 1; έλαααον Ρ. 27. τό] (alt.) om. φ. με/£ονα] φ, 
seq. ονα m. 1, eras. 

Eucl ideg, edd. Heiberg et Menge. II. 3 
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λόγον έχον μεΐζόν έβτιν και προς ο τό «υτό μείζονα 
λόγον έχει, εκείνο έλαττον έβτιν όπερ έδει δεΐξαι. 

ια'. 

Οί τω αντώ λόγω οι αντοϊ καϊ άλλήλοις 
. 5 είβϊν οι αντοί. 

"Εβτωβαν γάρ ώς μεν τό Α προς τό Β, όντως 
τό Γ προς τό ζ / , ώς δε τό Γ προς τό ζ / , όντως τό 
Ε προς τό Ζ* λέγω, ότι έβτιν ώς τό Α προς τό Β, 
όντως τό Ε προς τό Ζ. 

10 Είλήφ&ω γάρ τών Α, Γ, Ε ίβάκις πολλαπλάβια 
τά Η, Θ, Κ, τών δε Β, ζ / , Ζ άλλα, ά έτνχεν, ίβάκις 
πολλαπλάβια τά Α, Μ, Ν. 

Καϊ έπεϊ έβτιν ώς τό Α προς τό Β, όντως τό ι 
Γ προς τό ζ / , καϊ εΐληπται τών μεν Α, Γ ίβάκις 

15 πολλαπλάβια τά Η, Θ, τών δε Β, ζ/ άλλα, ά έτνχεν, 
ίβάκις πολλαπλάβια τά Α, Μ, εί άρα νπερέχει τό 
Η τον Α, νπερέχει καϊ τό Θ τον Μ, και εί ΐβον , 
έβτϊν, ΐβον, καϊ εί ελλείπει, ελλείπει, πάλιν, έπεϊ 
έβτιν ώς τό Γ προς τό ζ / , οϋτως τό Ε προς τό Ζ, 

20 καϊ εΐληπται τών Γ, Ε ίβάκις πολλαπλάβια τά Θ, Κ, , 
τών δε ζ / , Ζ άλλα, ά έτνχεν, ίβάκις πολλαπλάβια | 
τά Μ, Ν, εί άρα νπερέχει τό Θ τον Μ, νπερέχει , 
καϊ τό Κ τον Ν, καϊ εί ΐβον, ΐβον, καϊ εί έλαττον, 
έλαττον. άλλά εί νπερεΐχε τό Θ τον Μ, υπερείχε 

25 καϊ τό Η τον Α, καϊ εί ΐβον, ΐβον, καϊ εί έλαττον, I 

1. ίΰτιν] Β, comp. ρ; έΰτι PFV. 2. έλαΰΰόν PBVp. 
4. λόγω] Ρ m. 1, F, Vm. 1; λόγοι Βρ, Pm. 2, φ, Vm. 2. 
6. ουτω Ρ. 11. Α, Ζ] Ζ , Α F. α] e corr. F. 12. τά] ι 

τά Η, Θ, Κ τά Ρ, corr. m. 1. 14. μέν] m. 2 FV. . Γ ] in < 
ras. m. 2 Ρ. 15. Η] in ras. m. 1 ρ. f Αε^οπι. φ. Β, zfj | 
Η, Α φ (ηοη F). άλλα ίΰάκις πολλαπλάοια ά έτυχε V. ά] • 
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maiorem habet rationem, id maius est; et ad quod 
idem maiorem habet rationeni, id minus est; quod 
erat demonstrandum. 

X I 
Quae eidem rationi aequales sunt rationes, etiain 

inter se aequales sunt. 
Sit enim Α : Β = Γ : Α et Γ : z/ = Ε : Ζ. dico, 

Αι 1 Γι 1 Ει—ι esse Α: Β = Ε: Ζ . 
Β\ 1 Δ ι 1 Ζι—ι sumantur enim 
Κι 1 1 Θ ι 1 1 Κι—ι—ι magmtudinum Α, 
Λ\ 1 1 1 Μι 1 1 1 JVi—ι—ι—ι Γ ? Eaeque niulti-
plices if, Θ, Κ et magnitudinuni Β, z/, Ζ aliae quaeuis 
aeque multiplices Α, My Ν. 

et quoniam Α : Β = Γ: z/, et sumptae sunt magni-
tudinum A, .Taeque multiplices Η, Θ et magnitudinum 
B, z/ aliae quaeuis aeque multiplices Α, M, si Η 
magnitudinem Α superat, etiam Θ magnitudinem Μ 
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor, 
minor [def. 5] . rursus quoniam Γ:Λ = Ε:Ζ, et 
sumptae sunt magnitudinum Γ, Ε aeque multiplices 
Θ, Κ et magnitudinum z/, Ζ aliae quaeuis aeque multi-
plices Μ, N, si Θ raagnitudinem Μ superat, etiam Κ 
magnitudinem Ν superat, et si aequalis, aequalis est, 
et si minor, minor [def. 5]. sed si Θ magnitudinein 
Μ superabat, etiam Η magnitudinem Α superabat1), 

1) Imperfectum recte se habet; refertur enim ad ea, quae 
iam lin. 16 sq. dicta sunt; cfr. p. 50, 13. 

m. 2 F. 17. Η] in ras m. 2 V. 20. τών μέν Ρ. Κ, Θ ρ. 
21. Δ] Κ, Δ Ρ, sed corr. α] m. 2 F. 22. του] m. 2 V. 

t 24. άλλάεΐ — 25: έλαττον (alt.^ mg. m. 2 F V (άλλ'). 24. 
υπερείχε] υπερεΐχεν corr. ex υπερέχει m. 1 Ρ; υπερέχει B F Vp. 
υπερείχε] ρ; υπερεΐχεν ΡΒ; υπερέχει FV. 

3* 
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έλαττον ωΰτε καϊ εί υπερέχει το Η τοϋ Α, υπερέχει 
καϊ το Κ τοϋ Ν, και ει ϊΰον, ϊΰον, καϊ ει έλαττον, 
έλαττον, και έΰτι τά μεν Η, Κ τών Α, Ε ίΰάκις 
πολλαπλάΰια, τά δε Α, Ν τών Β, Ζ άλλα, ά έτυχεν, 

5 ίΰάκις πολλαπλάΰια' εΰτιν άρα ώς τδ Α προς τδ Β, 
οϋτως τδ Ε προς τδ Ζ . 

Οι άρα τώ αύτώ λόγω οί αυτοί και άλλήλοις είΰίν ι 
οί αύτοί' οπερ έδει δεΐξαι. 

Φ\ 

10 Έάν ή οποΰαοϋν μεγέθη άνάλογον, έΰται 
ώς εν τών ηγουμένων πρδς εν τών επομένων, ' 
οϋτως άπαντα τά ήγού μενα πρδς άπαντα τά ' 
επόμενα. 

Έΰτωΰαν οποΰαοϋν μεγέ&η άνάλογον τά Α, Β, Γ, ' 
15 Α, Ε, Ζ, ώς τό Α προς τδ Β, οϋτως τό Γ προς τό Α, \ 

και τό Ε προς τό Ζ* λέγω, ότι έΰτίν ώς τό Α προς 
τό Β, οϋτως τά Α, Γ, Ε προς τά Β, Α, Ζ. 

Είλήφ&ω γάρ τών μεν Α, Γ, Ε ίΰάκις πολλαπλά
ΰια τά Η, Θ, Κ, τών δε Β, Α, Ζ άλλα, ά έτυχεν, 

20 ίΰάκις πολλαπλάΰια τά Α, Μ, Ν. 
Καϊ έπεϊ έΰτιν ώς τό Α προς τό Β, οϋτως τό 

Γ πρδς τό Α, καϊ τό Ε προς τό Ζ, καϊ εΐληπται 
τών μεν Α, Γ, Ε ίΰάκις πολλαπλάΰια τά Η, Θ, Κ 
τών δε Β, Α, Ζ άλλα, ά έτυχεν, ίΰάκις πολλαπλάΰια 

25 τά Α, Μ, Ν, εί άρα υπερέχει τό Η τοϋ Α, υπερέχει 1 

και τό Θ τοϋ Μ, καϊ τό Κ τοϋ Ν, καϊ εί ϊΰον, ϊΰον, , 

XII. Eutocius in Archim. III ρ. 136, 25. 

2. έλαααον, έλαοσον V. 4. Ζ] Δ Ρ. ά] supra F. 7. λόγω] 
Ρ; λόγοι B F V p . 16. εοτίν] om. F. 17. τά] τό F. τά] 
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et si aequalis, aequalis est, et si minor, minor. 
quare, si Η magnitudinem Λ superat, etiam Κ mag-
nitudinem JV superat, et si aequalis, aequalis est, 
et si minor, minor. et Η, Κ magnitudinum Α, Ε 
aeque multiplices sunt, et Α, Ν magmtudinum Β, Ζ 
aliae quaeuis aeque multiplices; erit igitur Α : jB == Ε: Ζ 
[def. 5] . 

Ergo quae eidem rationi aequales sunt rationes, 
etiam inter se aequales sunt; quod erat demonstrandum. 

XII. 
Si quotlibet magnitudines proportionales sunt, erit 

ut una praecedentium ad unam sequentiuni, ita omnes 
praecedentes ad omnes sequentes. 

Sint quotlibet magnitudines proportionales Α, B, 
Γ, Α, Ε, Z, ita ut sit Α : Β = Γ: Α = Ε: Ζ. dico, esse 

Α:Β = Α + Γ+Ε:Β + Α+Ζ. 
sumantur enim magnitudinum Α, Γ, Ε aeque multi-

Α\ 1 Γι 1 Ει 1 

Β\ 1 Δ\ 1 Ζι—ι 
Η\ 1 Λ ι- 1 

θ ι 1 Μι 1 

Χι 1 Ν\ 1 

plices Η, Θ, Κ et magnitudinum Β, Α, Ζ aliae quaeuis 
aeque multiplices Α, Μ, Ν. et quoniam est Α : Β 
= Γ:Α = Ε:Ζ, et sumptae sunt magnitudinum Α, Γ, 
Ε aeque multiplices Η, Θ, Κ et magiiitudinum Β, Α, Ζ 
aliae quaeuis aeque multiplices Α, Μ, Ν, si Η magni-
tudinem Α superat, etiam Θ magnitudinem Μ superat 

τό F, sed corr. Β] postea insert. F. 19. ά] m. 2 F. 23. 
μίν] om. Bp. 24. 5] m. 2 F. 25. Η] in ras. F. 



38 ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ ε'. 

καϊ εί έλαττον, έλαττον. ωΰτε και εί υπερέχει το 
Η τοϋ Α, υπερέχει καϊ τά Η, Θ, Κ τών Α, Μ, Ν, 
καϊ εί ϊΰον, ΐΰα, καϊ εί έλαττον, έλαττονα. και έΰτι 
τό μεν Η καϊ τά Η, Θ, Κ τοϋ Α καϊ τών Α, Γ, Ε 

5 ίΰάκις πολλαπλάΰια, έπειδήπερ έάν rj οποΰαοϋν μεγέ&η 
όποΰωνοϋν μεγε&ών ί'ΰων τό πλή&ος έκαΰτον έκάΰτου 
ίΰάκις πολλαπλάΰιον, όΰαπλάΰιόν έΰτιν ϊν τών μεγε
θών ενός, τοΰαυταπλάΰια έΰται καϊ τά πάντα τών 
πάντων, δια τά αυτά δή καϊ τό Α καϊ τά Α, Μ, Ν 

10 τοϋ Β καϊ τών Β, Α, Ζ ίΰάκις έΰτϊ πολλαπλάΰια' 
έΰτιν άρα ώς τό Α προς τό Β, οϋτως τά Α, Γ, Ε 
προς τά Β, Α, Ζ . 

Έάν άρα Ύ\ οποΰαοϋν μεγέ&η άνάλογον, έΰται 
ώς εν τών ηγουμένων πρδς £ν τών επομένων, οϋτως 

15 άπαντα τά ήγονμενα προς άπαντα τά έπόμενα' όπερ 
έδει δεΐξαι. 

ιγ. 
Έάν πρώτον προς δεύτερον τόν αυτόν έχη 

λόγον καϊ τρίτον προς τέταρτον, τρίτον oh 
20 προς τέταρτον μείζονα λόγον έχτ] ή πέμπτον 

προς έκτον, κα\ πρώτον προς δεύτερον μείζονα 
λόγον έξει ή πέμπτον προς έκτον. 

Πρώτον γάρ τό Α προς δεύτερον τό Β τόν αυτόν 
έχέτω λόγον καϊ τρίτον τδ Γ προς τέταρτον τό Α, 

25 τρίτον δε τό Γ προς τέταρτον τό Α μείζονα λόγον 
έχέτω ή πέμπτον τό Ε πρδς έκτον τό Ζ . λέγω, ότι 
και πρώτον τό Α προς δεύτερον τό Β μείζονα λόγον 
έξει ήπερ πέμπτον τό Ε προς έκτον τό Ζ. 

1. έλασαον έλαααον V. 2. τά] τό Ρ. τών] τον Ρ. 
3. ΐσα] ΐαον Ρ Β ρ. έλαααον έλαααον Ρ; έλαττον έλαττον Β ρ. 
5. ίάν] αν Ρ. 6. ί'αων] ΐαον BF. 7. πολλαπλάσια V. 
10. τον Β] litt. Β e corr. F. ίστί] έαται ρ. 11. τά] τό 
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et Κ magnitudineni iV, et si aequalis, aequalis est, 
et si lniiior, niinor [def. 5 ] . quare, si Η niagni-
tudinem Α superat, etiam Η + Θ + Κ magiiitudines 
Λ + Μ + Ν superant, et si aequalis, aequales sunt, et si 
niinor, minores. iam Η magnitudinis Α et Η + Θ + Κ 
magnitudinum Α -f- Γ + Ε aeque niultiplices sunt, 
quoniain si datae sunt quotuis niagnitudines quotuis 
magnitudinuni numero aequaliuni singulae singularum 
aeque multiplices, quoties raultiplex est una magni-
tudo unius3 toties etiam onines onuiiuin erunt multi-
plices [prop. I] . eadera de causa etiam Α magnitudinis 
Β et Α -f- Μ + Ν inagnitudmum Β + z/ + Ζ aeque 
multiplices sunt. itaque 

Α:Β = Α + Γ+Ε:Β + Λ + Ζ [def. 5]. 
Ergo si quotlibet magnitudines proportionales 

sunt, erit ut una praecedentium ad imain sequentium, 
ita omnes praecedentes ad omnes sequentes; quod 
erat denionstrandum. 

XIII. 
Si prima ad secundam et tertia ad quartain eandeni 

rationem habet, tertia autem ad quartam maiorem ra-
tionem babet quam quinta ad sextam, etiain prima 
ad secundam maiorem rationem habebit quam quinta 
ad sextain. 
Α ι 1 Γι 1 M\ 1 1 Ηι 1 1 

Β ι—ι Α ι 1 Ν\—ι—ι—ι Κ\ 1 1 1 
Sit enim Α : Β = Γ : J et Γ : ζ/ > Ε : Ζ . dico, esse 

etiam Α : Β > Ε: Ζ. 

FV. 12. τά] τό F. 15. άπαντα] (alt.) πάντα Ρ. 20. 
ή] Ρ; ήπερ B F V p . 22. ή] Ρ; ήπερ B F V p . 23. μεν γάρ 
Ρ. τόν Β Υ. 26. ή] Ρ, Fm. 1; ήπερ B V p , Fm. 2. 28. ε\ει] 
έχει Ρ. ήπερ τό Ε προς τό Ζ Ρ. 
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Έπεϊ γάρ έΰτι τινά τών μεν Γ, Ε ίΰάκις πολλα
πλάΰια, τών δε Α, Ζ άλλα, ά έτυχεν, ίβάκις πολλα
πλάβια, καϊ τδ μεν τον Γ πολλαπλάΰιον τον τοϋ Α 
πολλαπλασίου νπερέχει, τδ δε τοϋ Ε πολλαπλάΰιον 

5 τον τοϋ Ζ πολλαπλάΰιον ονχ νπερέχει, είλήφ&ω, 
καϊ έΰτω τών μεν Γ, Ε ίΰάκις πολλαπλάΰια τά Η, Θ, 
τών δε Α, Ζ άλλα, ά έτνχεν, ίΰάκις πολλαπλάΰια 
τά Κ, Α, ωΰτε τδ μεν Η τον Κ νπερέχειν, τδ δε Θ 
τοϋ Α μή νπερέχειν και όΰαπλάΰιον μέν έΰτι τδ 

!0 Η τοϋ Γ, τοΰανταπλάΰιον έΰτω καϊ τΐ Μ τοϋ Α, 
όΰαπλάΰιον δε τδ Κ τοϋ Α, τοΰανταπλάΰιον έΰτω 
καϊ τδ Ν τοϋ Β. 

Καϊ έπεϊ έΰτιν ώς το Α προς το Β, όντως το Γ 
πρδς τδ Α, καϊ εΐληπται τών μεν Α, Γ ίΰάκις πολλά-

15 πλάΰια τά Μ, Η, τών δε Β, Α άλλα, ά έτνχεν, ίΰά
κις πολλαπλάΰια τά Ν, εί άρα νπερέχει το Μ 
τοϋ Ν, νπερέχει καϊ τδ Η τοϋ Κ, καϊ εί ϊΰον, ϊΰον, 
καϊ εί έλαττον, έλαττον. νπερέχει δε τό Η τοϋ Κ' 
υπερέχει άρα καϊ τό Μ τοϋ Ν. τό δε Θ τοϋ Α ονχ 

20 νπερέχει* και έΰτι τά μεν Μ, Θ τών Α, Ε ίΰάκις 
πολλαπλάΰια, τά δε Ν, Α τών Β, Ζ άλλα, ά έτνχεν, 
ίΰάκις πολλαπλάΰια' τό άρα Α προς τό Β μείζονα 
λόγον έχει ήπερ τό Ε προς τό Ζ. 

Έάν άρα πρώτον προς δεύτερον τόν αντόν έχ\ι 

1. Post γάρ add. Theon: τό Γ προς τδ Α μείζονα λόγον 
έχει ήπερ τό Ε προς τό Ζ (BFVp); om. Ρ. 2. τών δε Α, Ζ 

— πολλαπλάαιά] mg. m. 1 F. 3. τό] corr. ex τά m. 1 V. 
τοΰ] (alt.) postea insert. m. 2 F. 7. ά] supra F. 8. 

Ante υπερέχειν ras. 2 litt. V. 9. μή] Ρ; ου μή F; ούχ 
BVp. 15. ά] supra m. 2 F. 20. τά] corr. ex τό m. 1 V. 

Α ] in ras. P. 21. τά δέ — 22: πολλαπλάσια] om. F. 22. 
τό αρα Α προς τό Β] in ras. m. 2 F, seq. uestig. 12 litt. 

24. έχει V . 
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nam quoniam sunt quaedam1) niagnitudinum Γ, Ε 

E | j aeque multiplices, magnitudi-
Γ ( · num auteni Λ, Ζ aliae quaeuis 
Φι | ( aeque multiplices, et multiplex 

Λ Η — — f — ι ι niagnitudinis Γ multiplicem 
magnitudinis z/ superat, ruul-

tiplex autem magnitudims Ε multiplicem magnitudinis 
Ζ ηοη superat [def. 7] , sumantur, et sint magnitudinum 
Γ, Ε aeque multiplices Η, Θ, magnitudinum autem Λ, Ζ 
aliae quaeuis aeque multiplices Κ, A, ita ut Η magnitu-
dinem Κ superet, Θ autem magnitudinem Λ ηοη superet. 
et quoties multiplex est Η magnitudinis Γ , toties 
multiplex sit Μ magnitudiDis A, quoties autem multi-
plex est Κ magnitudinis z/ , toties multiplex sit Ν 
magnitudinis B. et quoniam est Α : Β Γ: z / , et 
sumptae sunt magnitudinum Α, Γ aeque multiplices 
Μ, H, magnitudinum autem Β, Α aliae quaeuis aeque 
multiplices Ν, K, si Μ magnitudinem Ν superat, 
etiam Η magnitudinem Κ superat, et si aequalis, 
aequalis est, et si minor, minor [def. 5] . uerum Η 
magnitudinem Κ superat; quare etiam Μ magnitu-
dinem Ν superat.' Θ autem magnitudinem Α ηοη 
superat. et Μ, Θ magnitudinum A} Ε aeque multi-
plices sunt, Ν, Α autem magnitudinum Β, Ζ aliae 
quaeuis aeque multiplices.2) itaque 

Α : Β > Ε : Ζ . 

Ergo si prima ad secundam et tertia ad quar-
tam eandem rationem habet, tertia autem ad quar-

1) μέν et δέ lin. 1 — 2 inusitate quidem posita sunt, 
neque tamen ita, ut ferri nequeant. 

2) Cfr. lin. 6—8 cum lin. 9 sq. 
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λόγον και τρίτον προς τέταρτον, τρίτον δε προς 
τέταρτον μείζονα λόγον έχη ή πέμπτον προς έκτον, 
καϊ πρώτον πρδς δεύτερον μείζονα λόγον έξει ή 
πέμπτον προς έκτον όπερ έδει δεΐξαι. 

5 ιδ'. 
Έάν πρώτον προς δεύτερον τόν αντόν έχγ\ 

λόγον καϊ τρίτον πρδς τέταρτον, τό δε πρώ
τον τον τρίτον μείζον rj, καϊ τό δεύτερον τον 
τέταρτον μείζον έβται, καν ΐβον, ΐβον, καν 

10 έλαττον, έλαττον. 
Πρώτον γάρ τό Α προς δεύτερον τδ Β τόν αν

τόν έχέτω λόγον καϊ τρίτον τό Γ προς τέταρτον τό 
ζ/, μείζον δε έβτω τό Α τον Γ' λέγω, ότι καϊ τό Β 
τον ζ/ μεΐζόν έβτιν. 

15 Έπεϊ γάρ τό Α τον Γ μεΐζόν έβτιν, άλλο δέ, ό 
έτνχεν, [μέγε&ος] τό Β, τό Α άρα προς τό Β μείζονα 
λόγον έχει ήπερ τό Γ προς τό Β. ώς δε τό Α προς 
τό Β, όντως τό Γ προς τό ζ/' καϊ τό Γ άρα πρδς 
τό Α μείζονα λόγον έχει ήπερ τό Γ προς τό [Β. 

20 προς ό δε τό αντό μείζονα λόγον έχει, έκεΐνο έλαβ
βον έβτιν έλαββον άρα τό ζ/ τον Β' ώβτε μεΐζόν 
έβτι τό Β τον ζ/. 

rΟμοίως δή δείξομεν, ότι καν ΐβον γι τό Α τώ Γ, 
ΐβον έβται καϊ τό Β τώ ζ/, καν έλαββον γι τό Α 

25 τον Γ, έλαββον έβται καϊ τό Β τον ζ/. 
Έάν άρα πρώτον προς δεύτερον τόν αντόν έχτ] 

λόγον καϊ τρίτον προς τέταρτον, τό δε πρώτον τον 
τρίτον μείζον γ], καϊ τό δεύτερον τον τέταρτον μείζον 
έβται, καν ΐβον, ΐβον, καν έλαττον, έλαττον όπερ 

30 έδει δεΐξαι. 
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tam niaiorera rationera habet quam quinta ad sextam, 
etiam priuia ad secundani raaiorem rationem habebit 
fcuam quinta ad sextaui; quod erat demonstrandum. 

XIV. 

Si prima ad secundain et tertia ad quartam eandeni 
rationem habet, prima autem tertia maior est, etiam 
secunda quarta maior erit, et si aequalis, aequalis erit, 
et si minor, ininor. 
A\ 1 Γι 1 Sit enim Α : Β = Γ : Α, et 
Βι 1 A\ 1 Α>Γ. dico, esse etiam Β>Α. 

nani quoniam est Α > Γ, et alia quaeuis magni-
tudo est B, erit Α : Β > Γ : Β [prop. VIII] . uerum 
Α : Β = Γ: Α. quare etiam Γ : Α > Γ : Β. sed ad 
quod idem inaiorem rationem habet, id minus est 
[prop. X ] . itaque B> A. 

similiter demonstrabimus, si Α =• Γ , esse etiam 
Β — Α, et si Α < Γ , esse etiam Β < Α. 

Ergo si prima ad secundam et tertia ad quar-
tam eandem rationein habet, prima autem tertia 
maior est, etiam secunda quarta inaior erit, et si 
aequalis, aequalis erit, et si minor, minor; quod erat 
demonstrandum. 

2. τό τέταρτον Β. έ'χει Υ φ. ήπερ Υ φ. 3. ήπερ Υ φ. 
9. καν) καί αν Υ. καν] καϊ αν Υ φ. 13. Α] Δ φ. 

15. μείζον ίοτι το Α τον Γ Ρ. το] corr. ex τον V. τον] 
corr. ex τό Υ. 16. έ'τνχε Vp . μέγε&ος] om. Ρ. 20. δ] 
m. 2 Ρ. ϊλαττον F. 21. έλαττον F. 23. #] supra m. 1 F. 24. 
καν] κα^, eupra scr. έάν m. 2 V. ίλα'ττον F. 25. έ'λατ-
τον F. κα/J om. V. 26. πρώτον] -τον in ras. m. 2 V. 29. 
ίλαασον Ιλαοαον ρ. 
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ιε . 
Τά μέρη τοις ώΰαντως πολλαπλαΰίοις τόν 

αντόν έχει λόγον ληφθέντα κατάλληλα. 
Έΰτω γάρ ίΰάκις πολλαπλάΰιον το ΑΒ τον Γ καϊ 

5 το Α Ε τον Ζ' λέγω, οτι έΰτιν ώς το Γ προς το Ζ, 
όντως το ΑΒ προς το ΑΕ. 

Έπεϊ γάρ ίΰάκις έΰτϊ πολλαπλάΰιον το Α Β τον 
Γ καϊ το Α Ε τον Ζ , όΰα άρα έΰτϊν έν τώ ΑΒ με-
γέ&η ΐΰα τώ Γ, τοΰαντα καϊ έν τώ Α Ε ΐΰα τώ Ζ. 

10 διγιρήΰ&ω τό μεν Α Β εις τά τώ Γ ΐΰα τά Α Η, ΗΘ, 
ΘΒ, τό δε Α Ε εις τά τώ Ζ Ϊΰα τά ΑΚ,ΚΑ, ΑΕ' 
έΰται δή ϊΰον τό πλήθος τών Α Η, ΗΘ, ΘΒ τώ πλή
ξει τών Α Κ, ΚΑ, Α Ε. καϊ έπεϊ ΐΰα έΰτϊ τά Α Η, 
ΗΘ, ΘΒ άλλήλοις, έΰτι δε καϊ τά ΑΚ, ΚΑ, ΑΕ 

15 ΐΰα άλλήλοις, έΰτιν άρα ώς τό ΑΗ προς τό Α Κ, 
όντως τό ΗΘ προς τό ΚΑ, καϊ τό ΘΒ προς τό ΑΕ. 
έΰται άρα καϊ ώς έν τών ήγονμένων προς $ν τών 
επομένων, όντως άπαντα τά ήγονμενα προς άπαντα 
τά έπόμενα' έΰτιν άρα ώς τό Α Η προς τό Α Κ, 

20 όντως τό Α Β προς τό Α Ε. ϊΰον δε τό μεν Α Η 
τω Γ, τό δε Α Κ τώ Ζ' έΰτιν άρα ώς τό Γ προς 
τό Ζ όντως τό ΑΒ προς τό Α Ε. 

Τά άρα μέρη τοις ώΰαντως πολλαπλαΰίοις τόν 
αντόν έχει λόγον ληφθέντα κατάλληλα' όπερ έδει 

25 δεΐξαι. 

XV. Pappus V ρ. 338, 4. 

5. εατίν] m. 2 F. 7. εστίν F. 8. μεγέ&ει V. 11. 
εις τά τώ Ζ] in ras. m. 2 V. Ζ] seq. ras. 3 litt. V; Ζ 
μεγέ&η Βρ. 12. ΘΒ] ΘΕφ (ηοη F), Β Θ Β. 13. ΚΑ] 
ΗΑ V. ΐαα άλλήλοις V. εσπ'ν Β. 14. άλλήλοις] om. V. 
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X V . 

Partes et similiter uiultiplices eandem rationem 

habent suo ordine sumptae. 

Sit enim Α Β magnitudinis Γ et Α Ε magnitudinis 

Ζ aeque multiplex. dico, esse Γ: Ζ — ΑΒ : ΑΕ. 

nam quoniam Α Β niagnitudinis Γ et Α Ε magni-

H Θ tudinis Ζ aeque multiplex est, 
A\—\—ι—ιΒ Γι—ι q Uot sunt m AB magnitudines 

| d i Κ Λ ^ ^ niagnitudim Γ aequales, tot 
etiain in Α Ε sunt magnitudini 

Ζ aequales. diuidatur Α Β in partes lnagnitudini Γ 
aequales, ΑΗ, ΗΘ, ΘΒ,βί Α Ε in partes magnitudini 
Ζ aequales, AK, KA, AE. erit igitur numerus mag-
nitudinuni AH} ΗΘ, Θ Β numero lnagnitudinum AK, 
ΚΑ,ΑΕ aequalis. et quoniam Α Η = ΗΘ = Θ Β 
et ΑΚ = ΚΑ = ΑΕ, erit ΑΗ : ΑΚ= ΗΘ : ΚΑ 
= Θ Β : Α Ε [prop. VII] . quare etiam ut una prae-
cedentium ad unam sequentium, ita onines praece-
dentes ad omnes sequentes [prop. XII] . itaque Α Η 
: ΑΚ = ΑΒ : ΑΕ. ueruin ΑΗ = Γ, ΑΚ = Ζ . 
itaque 

Γ:Ζ = ΑΒ:ΑΕ. 
Ergo partes et similiter multiplices eandeni ratio-

nem habent suo ordine sumptae; quod erat demon-

strandum. 

ίοτίν Β. δε καϊ τά] δή seq. lacuna φ. 16. Θ Β] Β Θ F. 
Λ Ε] post ras. 2 litt. Ρ. 21. τό] corr. ex τω m. 1 ρ. 
Α Κ] Α in ras. m. 2 Ρ. Ζ] corr. ex Κ m. 2 F. 24. 

?£tt B F Y p . 
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Ιζ'. 

Έάν τέΰΰαρα μεγέθη άνάλογον fj, και εναλ
λάξ άνάλογον έΰται. 

"Εΰτω τέΰΰαρα μεγέθη άνάλογον τά Α, Β, Γ, Α, 
5 ώς το Α προς το Β, όντως το-Γ προς τό Α' λέγω, 

οτι καϊ εναλλάξ [άνάλογον] έΰται, ώς τό Α προς τό 
Γ, όντως τό Β προς τό ζ/. 

Εϊλήφθω γάρ τών μεν Α, Β ίΰάκις πολλαπλάΰια 
τά Ε, Ζ, τών δε Γ, ζ/ άλλα, ά έτνχεν, ίΰάκις πολλα-

10 πλάΰια τά Η, Θ. 
Καϊ έπεϊ ίΰάκις έΰτϊ πολλαπλάΰιον τό Ε τοί Α 

καϊ τό Ζ τον Β, τά δε μέρη τοις ώΰαντως πολλαπλα-
ΰίοις τόν αντόν έχει λόγον, έΰτιν άρα ώς τό Α προς 
τό Β, όντως τό Ε προς τό Ζ. ώς δε τό Α προς τό 

15 Β, όντως τό Γ προς τό Α' καϊ ώς άρα τό Γ προς 
τό Α, όντως τό Ε προς τό Ζ. πάλιν, έπεϊ τά Η, Θ 
τών Γ, Α ίΰάκις έΰτϊ πολλαπλάΰια, έΰτιν άρα ώς τό 
Γ προς τό Α, όντως τό Η προς τί Θ. ώς δε τό Γ 
προς τό Α, [όντως] τό Ε προς τό Ζ' καϊ ώς άρα τό 

20 Ε προς τό Ζ, όντως τό Η προς τό Θ. έάν δε τέΰ-
ΰαρα μεγέθη άνάλογον η, τό δε πρώτον τον τρίτου 
μείζον fi, καϊ τό δεύτερον τοϋ τετάρτου μείζον έΰται, 
καν ϊΰον, ϊΰον, καν έλαττον, έλαττον. εί άρα νπερ
έχει τό Ε τοϋ Η, υπερέχει καϊ τό Ζ τοϋ Θ, καϊ εί 

25 ϊΰον, ϊΰον, καϊ εί έλαττον, έλαττον. και έΰτι τά μεν 
Ε, Ζ τών Α, Β ίΰάκις πολλαπλάΰια, τά δε Η, Θ τών 

6. άνάλογον] om. Ρ. έΰται] ίΰτιν Ρ. τό] (alt.) om. F. 
8. γάρ] supra F. 9. ά] supra F. 11. έΰτϊ] om. Β ρ. 
•πολλαπλάΰιον] -ον in ras. Ρ. 13. λόγον] Ρ; λόγον ληφ

θέντα κατάλληλα Theon (BFVp). 15. ούτως] supra ρ; om. Β. 
16. Ζ] corr. ex # m. 2 V. Η, Θ] Θ, Η Βρ. 17. πολλά-
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X V I . 

Si quattuor magnitudines proportionales sunt, etiam 
permutando proportionales erunt. 

Sint quattuor magnitudines proportionales Α, Β, Γ, 
. „ z/ , ita ut sit Α : Β — Γ: z/. 

A\ 1 I l 1 / 

B i ( dico, etiam permutando esse J~[
 „ Α : Γ = Β '. A. 

Ει 1 1 1 Η\ 1 1 

Ζ | [ ( ( ΘΙ-Η—ι sumantur enim magnitudi-
num Α, Β aeque multiplices 

E} Ζ, magnitudinum autem Γ, z/ aliae quaeuis aeque 
multiplices H} Θ. 

et quoniam Ε magnitudinis Α et Ζ magnitudinis 
Β aeque multiplex est; partes autem et similiter mul-
tiplices eandem rationem habent suo ordine sumptae 
[prop. X V ] , erit A:B = E:Z. uerum Α : Β — Γ: J. 
quare etiam Γ : Α — Ε : Ζ [prop. X I ] , rursus 
quoniani Η, Θ magnitudinum Γ , z/ aeque multi-
plices sunt, erit Γ: Α = Η: Θ [prop. X V ] . uerum 
Γ: Λ — Ε : Ζ. itaque etiam Ε:Ζ = Η:Θ [prop. XI ] . 
si autem quattuor magnitudines proportionales sunt, 
et prima maior est tertia, etiam secunda maior erit 
quarta, et si aequalis, aequalis est, et si minor, minor 
[prop. X I V ] . itaque si Ε magnitudmem Usuperat, etiaui 
Ζ magnitudinem Θ superat, et si aequalis, aequalis est, 
et si minor, minor. et Ε, Ζ magnitudinum Α, Β 
πλάσια] seq. τά δε μέρη τοις ώααντως πολλαπλαοίοις τον αν
τόν ϊχει λόγον ληφ&έντα κατάλληλα Β ρ. 18. Γ ] in ras. 
m. 1 ρ. ώς δέ] άλλ' ώς F. 19. όντως] om. Ρ. 20. τό] 
(alt.) e corr. V. 23. έ'λασοον, έ'λαβοον V. 24. Θ ] seq. ras. 
1 litt. V. καϊ εί] καν Theon (BFVp). 25. καϊ εί] καν 
Theon (BFVp). έοτιν F. 26. τά δέ — ρ. 48, 1: πολλα
πλάσια] mg. m. rec. ρ. 
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Γ, ζ/ άλλα, ά έτνχεν, ίβάκις πολλαπλάΰια' έΰτιν άρα 
ώς τό Α προς τό Γ3 όντως τό Β προς τό ζ/. 

Έάν άρα τέΰΰαρα μεγέθη άνάλογον ή, καϊ εναλ
λάξ άνάλογον έΰταΐ' όπερ έδει δεΐξαι.» 

5 ιξ'. 
Έάν ΰνγκείμενα μεγέθη άνάλογον rj, καϊ 

διαιρεθέντα άνάλογον έΰται. 
Έΰτω ΰνγκείμενα μεγέθη άνάλογον τά ΑΒ, Β Ε, 

Γζ/, ζ/ Ζ, ώς τό Α Β προς τό Β Ε, όντως τό Γζ/ προς 
10 τό ζ / Ζ ' λέγω, ότι καϊ διαιρεθέντα άνάλογον έΰται, 

ώς τό ΑΕ προς τό Ε Β, όντως τό Γ Ζ προς τδ ζ / Ζ . 
Είλήφθω γάρ τών μεν Α Ε, Ε Β, ΓΖ, Ζ ζ/ ίΰάκις 

πολλαπλάΰια τά ΗΘ, ΘΚ,ψΑΜ, ΜΝ, τών δε Ε Β, 
Ζ ζ/ άλλα, ά έτνχεν, ίΰάκις πολλαπλάΰια τά Κ&, Ν Π. 

16 Καϊ έπεϊ ίΰάκις έΰτϊ πολλαπλάΰιον τ α ΗΘ τον 
Α Ε καϊ τό Θ Κ τον ΕΒ, ίΰάκις άρα έΰτι πολλαπλά
ΰιον τό ΗΘ τον Α Ε καϊ τό Η Κ τον Α Β. ίΰάκις 
δέ έΰτι πολλαπλάΰιον τό ΗΘ τον Α Ε καϊ τό Α Μ 
τον ΓΖ' ίΰάκις άρα έΰτϊ πολλαπλάΰιον τό Η Κ τοί 

20 Α Β καϊ τό Α Μ τον Γ Ζ. πάλιν, έπεϊ ίΰάκις έΰτϊ 
πολλαπλάΰιον τό Α Μ τον ΓΖ καϊ τό Μ Ν τον Ζ Α, 
ίΰάκις άρα έΰτϊ πολλαπλάΰιον τό Α Μ τον ΓΖ καϊ 
τό ΑΝ τον ΓΑ. ίΰάκις δε ην πολλαπλάΰιον τό Α Μ 
τον ΓΖ καϊ τό ΗΚ τον ΑΒ' ίΰάκις άρα έΰτϊ πολ~ 

25 λαπλάΰιον τό Η Κ τον Α Β καϊ τό ΑΝ τον Γζ/ . τά 
Η Κ, ΑΝ άρα τών Α Β, Γζ / ίΰάκις έΰτϊ πολλαπλάΰια. 

1. ά] supra m. 2 F. 11. ΕΒ] ΒΕ Β ρ , et V e corr. 
τό ζ/Ζ] τό ΖΔ F, V m. 2; ζ /Ζ Ρ. 12. Ε Β] supra m. 

2 F. 17. Η Κ] Η in ras. m. 1 V. Α Β] Α e corr. m. 2 V. 
18. ΛΜ] in ras. ιη. 2 V. 19. Γ Ζ ] Γ in ras. m. 2 Y. 



ELEMENTORUM LIBER V. 4 9 

aeque multiplices sunt, et Η, Θ magnitudinum Γ, Α 
aliae quaeuis aeque niultiplices; itaque Α : Γ = Β : Α. 

Ergo si quattuor rnagnitudines proportionales sunt, 
etiam permutando proportionales erunt; quod erat de-
monstranduni. 

XVII . 

Si compositae magnitudines proportionales sunt, 
etiam dirimendo proportionales erunt. 

Sint compositae magnitudines proportionales AB, 
BE, ΓΑ, AZ, ita ut sit ΑΒ : BE = ΓΑ : AZ. dico, 
etiam dirinieiido esse Α Ε : Ε Β = Γ Ζ : Α Ζ. 

sumantur eniiu magnitudinuni Α Ε, ΕΒ, ΓΖ, Ζ Α 
aeque multiplices ΗΘ, Θ Κ, Α Μ, Μ Ν et magnitudi-
num Ε Β, Ζ Α aliae quaeuis aeque multiplices K&, Ν Π. 
et quoniam ΗΘ inagnitudinis Α Ε et Θ Κ magnitudi-
nis Ε Β aeque multiplex est, erit Η Θ niagnitudinis 
Α Ε et Η Κ magnitudinis Α Β aeque multiplex [prop. I] . 
ueruin ΗΘ magnitudmis Α Ε et Α Μ magnitudinis ΓΖ 
aeque multiplex est. itaque Η Κ magnitudinis Α Β et 
Α Μ magnitudinis ΓΖ aeque multiplex est. rursus 
quoniam Α Μ magnitudinis Γ Ζ et Μ Ν magnitudinis 
Ζ Α aeque multiplex est, erit Α Μ magnitudinis Γ Ζ 
et ΑΝ magnitudinis ΓΑ aeque niultiplex [prop. I]. 
erat autem Α Μ magnitudinis Γ Ζ et Η Κ magnitudi-
nis Α Β aeque multiplex. itaque Η Κ magnitudinis 
Α Β et ΑΝ magnitudinis ΓΑ aeque niultiplex est. 

αρα] in ras. m. 2 V. ΗΚ] Κ in ras. m. 2 V; Λ Μ Ρ. 
20. ΑΒ] Β in ras m. 2 V; Γ Ζ Ρ. ΑΜ] ΗΚ Ρ. Γ Ζ ] 

Α Β Ρ. πάλιν ίπεί — 21: του Γ Ζ] mg. m. rec. Β; om. p. 
21. ΖΔ] ΔΖ B V p . 23. ΑΝ] ΑΗ Υ e corr. m. 2. 24. 

τον] (prius) bis ρ. Α Β] eras. ρ. 
E u c l i d o i , edd. Ileiberg et Menge. II. 4 
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πάλιν, επεϊ ίΰάκις εΰτι πολλαπλάΰιον το Θ Κ τον Ε Β 
καϊ το ΜΝ τον ΖΑ, εΰτι δε καϊ τδ Κ 3 τον Ε Β 
ίΰάκις πολλαπλάΰιον καϊ τδ Ν Π τον Ζ Α, και ΰνν-
τεθεν το Θ 3 τον Ε Β ίΰάκις έΰτϊ πολλαπλάΰιον καϊ 

5 τό Μ Π τον Ζ ζ/. Και επεϊ εΰτιν ώς τδ Α Β πρδς τό 
Β Ε, όντως το ΓΑ πρδς τδ ζ / Ζ, καϊ εΐληπται τών μεν 
ΑΒ, ΓΑ ίΰάκις πολλαπλάΰια τά ΗΚ, ΑΝ, τών δ^ 
ΕΒ, Ζ Α ίΰάκις πολλαπλάΰια τά Θ3, ΜΠ, εί άρα 
νπερέχει τδ Η Κ τον Θ Ε, νπερέχει καϊ τδ ΑΝ τον 

10 ΜΠ, καϊ εί ϊΰον, ϊΰον, καϊ εί έλαττον, έλαττον. νπερ-
εχέτω δή το ΗΚ τον Θ&, και κοινον αφαιρεθέντος 
τον Θ Κ νπερέχει άρα καϊ τδ Η Θ τον Κ&. άλλα 
εί νπερεΐχε το ΗΚ τον Θ3, νπερεΐχε καϊ τδ ΑΝ τον 
ΜΠ' νπερέχει άρα καϊ το ΑΝ τον Μ Π, καϊ κοινον 

15 αφαιρεθέντος τον Μ Ν νπερέχει καϊ τδ Α Μ τοϋ Ν Π* 
ωΰτε εί νπερέχει τδ ΗΘ τοϋ Κ3, νπερέχει καϊ το Α Μ 
τοϋ Ν Π. ομοίως δή δείξομεν, ότι καν ϊΰον y τό Η Θ 
τώ Κ 3, Ϊβον έΰται καϊ τό Α Μ τώ Ν Π, καν έλαττον, 
έλαττον. και έΰτι τά μεν ΗΘ, Α Μ τών Α Ε, Γ Ζ 

20 ίΰάκις πολλαπλάΰια, τά δε Κ 3, Ν Π τών ΕΒ, Ζ Α 
άλλα, ά έτνχεν, ίΰάκις πολλαπλάΰια' έΰτιν άρα ώς τό 
Α Ε προς τό Ε Β, όντως τό ΓΖ προς τό Ζ Α. 

Έάν άρα ΰνγκείμενα μεγέθη άνάλογον η, καϊ διαι
ρεθέντα άνάλογον έΰται' όπερ έδει δεΐξαι. 

1. ίΰτιν FV. 3. ΖΑ] ΖΒ F. 4. τό] άρα τό Β ρ ; ά'ρα 
add. m. 2 F. 6. ΑΖ] ΖΑ B V p . 7. ΑΝ] e corr. m. 2 V. 

8. Ζ Δ] Α Ζ Ρ. Seq. in Bp: άλλα ά έτνχεν, idem V m. 2, 
et F in ras. m. 2 (om ά), sed omisso ίΰάχις (fuit in mg. m. 
2, sed euan.). 10. έλασΰον, έλαΰΰόν ρ. ^ 12. αλλά] αλλ FV. 

13. νπερεΐχε] P V p ; νπερεΐχεν Β; νπερέχει e corr. F. τό 
Η Κ τον Θ 3 υπερείχε] mg. m. 1 Ρ. νπερεΐχε] ρ; νπερεΐχεν 
ΡΒ; νπερέχει FV. ΑΝ] ΑΗ in ras. m. 1 ρ. 16. νπερέχει] 
-έχει in ras. Ρ. Κ3] in ras. V. 18. έΰται] om. F. 
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itaque ΗΚ, Α Ν magnitudinum Α Β, Γζ/ aeque multi-
plices sunt. rursus quoniam Θ Κ magnitudinis Ε Β et 
Μ Ν magnitudinis Z z / aeque multiplex est, et Κ 3 
magnitudinis Ε Β aeque multiplex est ac Ν Π magni-
tudinis Z z / , etiam componendo Θ 3 magnitudinis Ε Β 
aeque multiplex est ac MTL magnitudinis Z z / [prop. II]. 
et quoniam est AB\BE— Γζ / : z / Z ; et sumptae sunt 
magnitudinum ΑΒ, Γζ / aeque multiplices HK, AN, 
et magnitudinum EB, Z z / aeque multiplices Θ 3, Μ Π, 
si ΗΚ magnitudinem Θ3 superat, etiam Α Ν magni-
tudinem Μ Π superat, et si aequalis, aequalis est? et 
si minor, minor [def. 5] . itaque Η Κ magnitudmem 
®3 superet, et ablata, quae communis est, ΘΚ, 
etiam ΗΘ magnitudinem Κ3 superat. uerum si Η Κ 
magnitudinem Θ 3 superabat, etiam Α Ν magnitudinem 
ΜΠ superabat [lin. 8 sq.]. ergo etiam Α Ν magni-
tudinem Μ Π superat, et ablata, quae communis 
est, MN, etiam Α Μ magnitudinem Ν Π superat. 
quare si ΗΘ magnitudinem Κ3 superat, etiam Α Μ 
magnitudinem ΝΠ superat. similiter demonstrabimus, 
si ΗΘ = Κ 3, esse etiam ΑΜ—ΝΠ, et si ΗΘ < Κ3, 
esse etiam Α Μ < Ν Π. et ΗΘ, Α Μ magnitudinum 
Α Ε, ΓΖ aeque multiplices sunt? Κ3, Ν Π autem niagni-
tudinum Ε Β, Z z / aliae quaeuis aeque multiplices. itaque 

ΑΕ : ΕΒ — ΓΖ : Z z / [def. 5] . 
Ergo si compositae magnitudines proportionales 

sunt, etiam dirimendo proportionales erunt; quod erat 
demonstrandum. 

llaccov, ξλαοαον Βρ. 19. ΑΕ, ΓΖ] Γ Ζ , ΑΕ Βρ et F eraeo 
Γ. 20. Κ&] ΚΖ φ. 21. ά] supra m. 2 F. 22. Ζ Α] Ζ 
in ras. V ; ζ /Ζ Βρ. 23. rj] iarcu V , supra scr. m. 2 

4 * 
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ιη. 
Έάν δ ιγιρημένα μεγέθη άνάλογον γι, καϊ 

ΰνντεθέντα άνάλογον έΰται. 
Έΰτω διηρημένα μεγέθη άνάλογον τά Α Ε, Ε Β, 

5 ΓΖ, Ζ Α, ώς τδ Α Ε προς τδ ΕΒ, όντως το ΓΖ πρδς 
τδ ΖΑ' λέγω, οτι καϊ ΰνντεθέντα άνάλογον έΰται, 
ώς τδ Α Β προς τδ ΒΕ, όντως τδ ΓΑ προς το Ζ Α. 

Εί γάρ μή έΰτιν ώς τδ Α Β πρδς τό ΒΕ, όντως 
τό ΓΑ προς τό Α Ζ, έΰται ώς τό Α Β προς τό ΒΕ, I 

10 όντως τό ΓΑ ήτοι προς έλαΰΰόν τι τον Α Ζ ή προς 
μείζον. 

Έΰτω πρότερον προς έλαΰΰόν τό Α Η. καϊ έπεϊ . 
έΰτιν ώς τό Α Β προς τό Β Ε, όντως τό ΓΑ προς τό 
Α Η, ΰνγκείμενα μεγέθη άνάλογον έΰτιν' ωΰτε και 

15 διαιρεθέντα άνάλογον έΰται. έΰτιν άρα ώς τό Α Ε 
προς τό ΕΒ, όντως τό ΓΗ προς τό Η Α. νπόκειται 
δε καϊ ώς τό Α Ε προς τό ΕΒ, όντως τό ΓΖ πρδς 
τό Ζ Α. καϊ ώς άρα τό ΓΗ προς τό Η Α, όντως τό 
ΓΖ προς τό Ζ Α. μείζον δε τό πρώτον τό ΓΗ τον 

20 τρίτον τον ΓΖ' μείζον άρα καϊ τό δεύτερον τό Η Α 
τον τέταρτον τον Ζ Α. αλλά καϊ έλαττον όπερ έΰτϊν 
αδύνατον ονκ άρα έΰτϊν ώς τό ΑΒ προς τό ΒΕ, 
όντως τό ΓΑ προς έλαΰΰόν τον Ζ Α. ομοίως δή δεί-
ξομεν, ότι ονδε προς μείζον προς αντό άρα. 

4. ΑΕ] Α P B F V . 5. Γ Ζ ] (prius) Γ PBFV. 6. ΖΔ] 
ΔΖ F. 7. τό] (alt.) om. Ρ. Ζ Δ] ΔΖ F. 9. τό] (alt.) om. Ρ. 
ΔΖ] P F , V m. 2; ΖΔ Βρ , Vm. 1. ώς τό — 10: τό ΤΔ] 
mg. m. 2 V. 10. έλασσον τι] έλαττον φ, supra scr. τι m. 2. 

τον] τό του F. ΔΖ] PF, Vm. 2; Ζ Δ Βρ. 12. έλαττον F. I 

13. ώς τό] ώα* ρ, ut iam lin. 9 et postea saepius. ΒΕ] | 
Β Θ φ. τό] (quartum) om. Β. 14. ίστιν] e corr. Β. 16. 
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XVIII. 

Si diremptae magnitudines proportionales sunt, 
etiain compositae proportionales erunt. 

E Sint diremptae" magnitudi-
Λ\ 1 \B nes proportionales ΑΕ, EB, 

Ζ Η ΓΖ, Ζ Α, ita ut sit ΑΕ: ΕΒ 
Γι 1—ι 1 Α 9 9 

= Γ Ζ : Ζ Α. dico, etiam 
compositas proportionales esse, 

ΑΒ : BE= ΓΑ :ZA. 
nam si non est Α Β : ΒΕ — ΓΑ : Α Ζ, erit ut Α Β 

ad ΒΕ, ita ΓΑ aut ad minus magnitudine Α Ζ aut 
ad maius. 

prius ad minus Α Η aequalem rationem nabeat. et 
quoniam est ΑΒ : Β Ε = ΓΑ : Α Η, compositae magni-
tudines proportionales sunt. quare etiam diremptae 
proportionales erunt [prop. XVII ] . erit igitur 

AE : EB == ΓΗ : HA. 
supposuimus autera, esse etiam ΑΕ: Ε Β = Γ Ζ : Ζ Α. 
quare etiam ΓΗ: Η Α = Γ Ζ : Ζ Α [prop. X I ] . sed 
prima ΓΗ maior est tertia Γ Ζ ; itaque etiam secunda 
Η Α maior est quarta Ζ Α [prop. X I V ] . ιιβπιιιι etiam 
minor est; quod fieri non potest. itaque non est 
ut Α Β ad Β Ε, ita ΓΑ ad minus magnitudine ZA. 
similiter demonstrabinms, ne ad maius quidem aequa-
lem rationem habere ΓΑ. itaque Γ Α :ZA == ΑΒ: ΒΕ. 

Γ Η ] ΓΒ φ (ηοη F). 18. Ζζ/1 ΔΖ F. καϊ ώς άρα — 1 9 : 
τό Ζ Δ] mg. m. 2 V. 18 ; τό] (tert.) om. Β. 19. μείζονα Ρ 
m. 2 , eed corr. 21. τετάρτου] in ras. p. έλασοον Bp. 23. 
έλαττον F. ΖΔ] in ras. m. 2 V; Δ Ζ Bp. 



54 ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ ε' 

Έάν άρα διηρημένα μεγέθη άνάλογον χι, καϊ ΰνν
τεθέντα άνάλογον έΰται · όπερ έδει δεΐξαι. 

ιθ'. 
Έάν γι ώς όλον προς όλον, όντως άφαιρεθεν 

5 προς άφαιρεθεν, και τό λοιπόν προς τό λοι
πόν έΰται ώς όλον προς όλον. 

"Εΰτω γάρ ώς όλον τό ΑΒ προς όλον τό ΓΑ, όν
τως άφαιρεθεν τό ΑΕ προς άφαιρεθεν τό ΓΖ' "λέγω, 
ότι καϊ λοιπόν τό ΕΒ προς λοιπόν τό Ζ Α έΰται ώς 

10 όλον τό ΑΒ προς όλον τδ ΓΑ. 
Έπεϊ γάρ έΰτιν ώς τό ΑΒ προς τό ΓΑ, όντως τδ 

Α Ε προς τό ΓΖ, καϊ εναλλάξ ώς τό ΒΑ πρδς τό 
Α Ε, όντως τό Α Γ προς τό Γ Ζ. καϊ έπεϊ ΰνγκείμενα 
μεγέθη άνάλογον έΰτιν, καϊ διαιρεθέντα άνάλογον 

15 έΰται, ώς τδ Β Ε προς τό Ε Α, όντως τό Α Ζ προς 
τό ΓΖ' καϊ εναλλάξ, ώς τό Β Ε προς τό Α Ζ, όντως 
τό Ε Α προς τό Ζ Γ. ώς δε τό Α Ε προς τό ΓΖ, όν
τως νπόκειται όλον τδ ΑΒ προς όλον τό ΓΑ. καϊ 
λοιπόν άρα τό Ε Β προς λοιπόν τό Ζ Α έΰται ώς όλον 

20 τό Α Β προς όλον τό ΓΑ. 
Έάν άρα fi ώς όλον προς όλον, όντως άφαιρεθεν 

προς άφαιρεθεν, καϊ τό λοιπόν προς τό λοιπόν έΰται 
ώς όλον προς όλον [όπερ έδει δεΐξαι]. 

[Καϊ έπεϊ έδείχθη ώς τό Α Β προς τδ ΓΑ, όντως 
25 τό ΕΒ προς τό ΖΑ, καϊ εναλλάξ ώς τό ΑΒ προς τό 

Β Ε όντως τό ΓΑ προς τό Ζ Α, ΰνγκείμενα άρα μεγέθη 
άνάλογον έΰτιν' έδείχθη δε ώς τό ΒΑ προς τό Α Ε, 
όντως τό Α Γ προς τό ΓΖ' και έΰτιν άναΰτρέφαντί]. 

Ι . ' ί ] έσται φ (ηοη F). 2. έΰται] eras. F. 8. άφαιρε
θεν το ΑΕ προς] mg. m. 2 F. 9. πρός] προς τό φ. 10. 
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Ergo si diremptae magnitudines proportionales 
sunt, etiam compositae proportionales erunt; quod erat 
demonstrandum. 

XIX. 
Si totum ad totum eandem rationem habet atque 

ablatum ad ablatum; etiam reliquum ad reliquum ean-
dem rationem habebit ac totum ad totum. 

Sit enim Α Β : ΓΑ = ΑΕ: Γ Ζ. dico, esse etiam 
Ε 

Α\ 1 1Β 
Ζ 

Γι 1 1 Α 

ΕΒ:ΖΑ = ΑΒ-.ΓΑ. 
nam quoniam est ΑΒ: ΓΑ = ΑΕ: Γ Ζ, etiam per-

mutando est ΒΑ : ΑΕ = ΑΓ: ΓΖ [prop. X V I ] . et 
quoniam compositae magnitudines proportionales sunt, 
etiam diremptae proportionales erunt, 

ΒΕ : Ε Α = AZ: ΓΖ [prop. X V I I ] . 
et permutando [prop. X V I ] Β Ε : AZ = Ε Α : Ζ Γ. sed 
supposuimus, esse Α Ε: ΓΖ = ΑΒ: ΓΑ. itaque etiam 
ΕΒ : Ζ Α = ΑΒ : ΓΑ. 

Ergo si totum ad totum eandem rationeni habet 
atque ablatum ad ablatum, etiam reliquum ad reli-
quum eandem rationem habebit ac totum ad totum; 
quod erat demonstrandum. 

ολον] (alt.) m. 2 V. 11. lcxi φ (ηοη F). ολον το ΑΒ προς 
ολον τό Theon (BVp, F euan.). 13. Α Γ] ΓΑ Ρ. 14. 
ίοτιν] F; έΰτι P B V p . 16. Post ώς add. άρα Pm. rec, 
V m. 2; Β ρ. 16. Γ Ζ ] Ζ Γ Ρ. εναλλάξ άρα έΰτίν Theon 
(BFVp) % 19. ΖΑ] ζ /Ζ Ρ. 21. προς άφαιρεθεν] mg. F. 

24. πόριομα mg. m. 2 V. καϊ Ιπεί] euan., del. m. 2 F. 
25. τό ΖΑ] Zz / Ρ. 26. τό Ζζ / ] F; ZJ Ρ; τό JZ V, 

Βρ in ras. 27. έΰτιν] in ras. m. 2 V; έΰται Β ρ. dh καϊ 
ώς Ρ. τό ΑΕ] ΑΕ Βρ. 28. τό Γ Ζ ] Γ Ζ Ρρ. 
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Πόριΰμα. 
Έκ δή τούτον φανερόν, ότι έάν ΰνγκείμενα μεγέθη 

άνάλογον ή, καϊ άναΰτρέ'ψαντι άνάλογον έΰται* όπερ 
έδει δεΐξαι. 

6 κ'. 

Έάν Ύ\ τρία μεγέθη και άλλα αντοΐς Ϊΰα τό 
πλήθος', ΰύνδνο λαμβανόμενα καϊ έν τω αντω 
λόγω, δι ϊΰον δε τό πρώτον τον τρίτον μείζον 
ή, και τό τέταρτον τον έκτον μείζον έΰται, 

10 καν ϊΰον, ϊΰον, καν έλαττον, έλαττον. 
Έΰτω τρία μεγέθη τά Α, Β, Γ, καϊ άλλα αντοΐς 

ΐΰα τό πλήθος τά Α, Ε, Ζ, ΰύνδνο λαμβανόμενα έν 
τώ αντω λόγω, ώς μεν τό Α προς τό Β, όντως τό ζ / 
προς τό Ε, ώς δε τό Β προς τό Γ, όντως τό Ε προς 

15 τό Ζ , δι ϊΰον δ} μείζον έΰτω τό Α τον Γ' λέγω, ότι 
καϊ τό ζ / τον Ζ μείζον έΰται, καν ϊΰον, ϊΰον, καν 
έλαττον, έλαττον. 

Έπεϊ γάρ μεΐζόν έΰτι τό Α τον Γ, άλλο δέ τι τό 
Β, τό δε μείζον προς τό αντό μείζονα λόγον έχει 

20 ήπερ τό έλαττον, τό Α άρα προς τό Β μείζονα λόγον 
έχει ήπερ τό Γ προς τό Β. άλλ' ώς μεν τό Α προς 
τό Β, [όντως] τό ζ / προς τό Ε, ώς δε τό Γ προς τό Β, 
άνάπαλιν όντως τό Ζ προς τό Ε' καϊ τό ζ / άρα προς 
τό Ε μείζονα λόγον έχει ήπερ τό Ζ προς τό Ε. τών 

1. πόριαμα] mg. PFBp; om V. 4. Seq. scholium; u. 
app. 7. yiai] om. p; m. 2 B. 10. καν] καϊ εάν Ρ. ν,άν] 
έαται, καϊ εάν Ρ. έλαααον, έλαααον Β ρ. 12. καϊ εν Βρ; 
%αί supra m. 2 F. 14. Ε] (alt.) ante ras. 1 litt. V. 17. 
έλαααον έλαααον V p . 21. άλλά Β. 22. όντως] om. Ρ. 

τό Ε ] Ε Ρ. τό Γ ] Γ Ρ; τό add. m. rec; τό Ζ φ. τό 
Β] Β Ρ; to Ε φ. 23. άνάπαλιν] καϊ τό Α φ. τό Ε] Ε φ; 
sequentia euan. F. 
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Corol larium. 1 ) 

Hinc manifestum est, si compositae magnitudines 

proportionales sint, etiam conuertendo proportionales 

eas fore. — quod erat demonstrandum. 

X X . 
Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis numero 

aequales, binae simul coniunctae et in eadem propor-
tione, ex aequo autem priraa tertia maior est, etiam 
quarta sexta maior erit, et si aequalis, aequalis erit, 
et si minor, minor. 

Sint tres magnitudines A} By Γ et aliae iis numero 
^ ( ^ ( aequales Α, Ε, Z, binae coriiuiic-

c _ tae in eadem proportione, sci-
D I 1 XJ I 1 ' 

Γ ι | Z | ] licet Α : Β = Α : Ey et Β: Γ 
= Ε : Ζ , et sit Α > Γ. dico, 

esse etiam Α > Ζ , et si Α = rf esse Α = Ζ , et si 
Α < Γ, esse Α < Ζ. 

nam quoniam Α > Γ, et alia quaeuis lnagnitudo 
est .Β, et maius ad idem maiorem rationem habet 
quam minus [prop. VIII ] , erit Α : ΰ > Γ': Β. uerum 
Α : Β = Α : Ε et e contrario [prop. VII coroll.] 

Γ:Β = Ζ:Ε. 
1) Quae praecedtmt uerba p. 55, 24—28 immerito ab Sim-

sono aliisque uituperantur; nam ueram continent demonstra-
tionem conuersae rationis. demonstrauimus enim (p. 55, 19) 
ΑΒ : ΤΔ = EB : Z z / , unde ΑΒ : EB — ΓΑ : ZA\ sed simul 
erat (p. 55, 12) Β Α : ΑΕ = Α Γ : Γ Ζ ; tum u. def. 16. nihilo 
minus hic locus interpolatus esse uideri potest (sed ante 
Theonem), quia Enclides numquam corollarii rationem reddit, 
id quod ipsius uocabuli πόριαμα notioni (Proclus in Eucl. 
p. 301. 303) aduersatur. hmc loco similis est interpolatio 
Theonis post V, 4. 
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δε πρδς τό αντό λόγον εχόντων το μείζονα λόγον 
έχον μείζον έΰτιν. μείζον άρα τό ζ / τον Ζ. ομοίως 
δή δείξομεν, ότι καν ϊΰον % τό Α τω Γ, ϊΰον έΰται 
και τό ζ / τω Ζ, καν έλαττον, έλαττον. 

δ Έάν άρα r\ τρία μεγέθη καϊ άλλα αντοΐς Ϊΰα τό 
πλήθος, ΰννδνο λαμβανόμενα καϊ έν τω αντω λόγω, 
δι' ϊΰον δε τό πρώτον τον τρίτον μείζον καϊ τό 
τέταρτον τον έκτον μείζον έΰται, καν ϊΰον, ϊΰον, καν 
έλαττον, έλαττον* όπερ έδει δεΐξαι. 

10 κα. 
Έάν % τρία μεγέθη και άλλα αντοΐς ΐΰα τό 

πλήθος ΰννδνο λαμβανόμενα καϊ έν τώ αντω 
λόγω, Ύ\ δε τεταραγμένη αντών ή αναλογία, 
δι* ϊΰον δε τό πρώτον τον τρίτον μείζον f), και 

15 τό τέταρτον τον έκτον μείζον έΰται, καν ϊΰον, 
ϊΰον, καν έλαττον, έλαττον. 

Έΰτω τρία μεγέθη τά Α, Β, Γ καϊ άλλα αντοΐς 
ΐΰα τό πλήθος τά ζ / , Ε, Ζ, ΰννδνο λαμβανόμενα και 
έν τώ αντω λόγω, έΰτω δε τεταραγμένη αντών ή 

20 αναλογία, ώς μεν τό Α προς τό Β, όντως τό Ε προς 
τό Ζ, ώς δε τό Β προς τό Γ, όντως τό ζ / προς τό 
Ε, δι ϊΰον δε τό Α τον Γ μείζον έΰτω' λέγω, ότι καϊ 
τό ζ / τον Ζ μείζον έΰται, καν ϊΰον, ϊΰον, καν έλατ
τον, έλαττον. 

1. τό αντο'] αντό Βρ; in ρ supra scr. τό. 2. εκείνο 
μείζον Theon ( B F V p ) . έστιν] Ρ;· comp. ρ; έστι BFV. 

μείζον] corr. ex μείζων V. 3. τό Α] mg. m. rec. F. ^ 4. 
τό] corr. ex τω Ρ. έλασσον, έλασσον ρ. 8. ίσον έσται, 
καν Ρ. 9. έλασσον, έλασσον ρ. ν 16. έλασσον, έλασσον F V ρ . 

17. μεγέθη άνάλογον P B F V p ; corr. Gregorius. τά] e 
corr. V m . 2. 19. 17 ] om. B; euan. F; ώς φ. 22. τό Α] 
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• 
itaque etiam Λ : Ε > Ζ : Ε . eorum autem, quae ad 
idem rationeni habent, maius est ; quod maiorem ra-
tionem habet [prop. X ] . itaque z/ > Z . similiter de-
monstrabimus, si Α = Γ, esse etiam Ai — Z , et si 
Α < Γ ; esse etiam z/ < Z . 

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis 
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadeni 
proportione, ex aequo auteni prima tertia maior est; 

etiam quarta sexta maior erit, et si aequalis, aequalis 
erit, et si minor, niinor; quod erat denionstranduni. 

X X I . 

Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis numero 
aequales, binae simul coniunctae et in eadem pro-
portione, et perturbata est earum proportio, et ex 
aequo prima tertia maior est ; etiam quarta sexta 
maior erit, et si aequalis, aequalis erit, et si ruinor, 
xninor. 

Sint tres magnitudines A} B, Γ et aliae iis uu-
L , J { ! mero aequales z/ ; E} Z, 
•n v. binae simul coniunctae et 
X> I 1 HJ ι 1 
| Γ | | Z | f m eadem proportione, et 

perturbata sit earum pro-
portio, ita ut sit Α : Β = Ε : Ζ et Β : Γ = z/ : Ε 
[def. 18] , et ex aequo sit Α > Γ. dico, esse etiam 
Α > Ζ, et si Α = Γ ; esse z/ = Z ; et si Α < Γ, 
esse z/ < Ζ . 

corr. ex τον Α V. 
GOV V. 

23. καν] (alt.) και Ρ. έλαααον, έλαα-
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Έπεϊ γάρ μεΐζόν έΰτι τό Α τον Γ, άλλο δε τι τΐ 
Β, τό Α άρα προς τό Β μείζονα λόγον έχει ήπερ τό 
Γ προς τό Β. άλλ' ώς μεν τΐ Α προς τό Β, όντως 
τό Ε προς τό Ζ, ώς δε τό Γ προς τό Β, άνάπαλιν 

5 όντως τό Ε προς τό ζ/, καϊ τό Ε άρα προς τό Ζ 
μείζονα λόγον έχει ήπερ τό Ε προς τό ζ/, προς ό 
δε τό αντό μείζονα λόγον έχει, εκείνο έλαΰΰόν έΰτιν' 
έλαΰΰόν άρα έΰτϊ τό Ζ τον ζ/' μείζον άρα έΰτϊ τ δ ζ/ 
τον Ζ. ομοίως δή δείξομεν, ότι καν ί'ΰον ή τό Α τώ 

10 Γ, ί'ΰον έΰται καϊ τό ζ/ τώ Ζ , καν έλαττον, έλαττον. 
Έάν άρα γι τρία μεγέθη καϊ άλλα αντοΐς ΐΰα τδ 

πλήθος, ΰννδνο λαμβανόμενα καϊ έν τ ω αντω λόγω, 
γΐ δε τεταραγμένη αντών ή αναλογία, δι ϊΰον δε τό 
πρώτον τον τρίτον μείζον γι, καϊ τό τέταρτον τοΐ 

15 έκτον μείζον έΰται, καν ί'ΰον, ϊΰον, καν έλαττον, έλατ-
τον' όπερ έδει δεΐξαι. 

Χβ'. 

Έάν γι οποΰαοϋν μεγέθη καϊ άλλα αντοΐς 
Ϊΰα τό πλήθος, ΰννδνο λαμβανόμενα καϊ έν 

20 τώ αντω λόγω, καϊ δι9 ϊΰον έν τώ αντω λόγω 
έΰται. 

Έΰτω οποΰαοϋν μεγέθη τά Α, Β, Γ καϊ άλλα αν
τοΐς ΐΰα τό πλήθος τά Λ, Ε, Ζ, ΰννδνο λαμβανόμενα 
έν τώ αντω λόγω, ώς μεν τό Α προς τό Β, όντως 

25 τό ζ/ προς τό Ε, ώς δε τό Β προς τό Γ, όντως τό Ε 
προς τό Ζ' λέγω, ότι καϊ δι ϊΰον έν τώ αντω λόγω 
έΰται. 

2. Α] supra Ρ. Β] seq. ras. 1 litt. V. 7. εκείνο] -ο 
add. m. 1 ρ. έλαττον F. 8. ελααοον] om. F; έλαττον Β 

έοτί] (alt.) om. FV. 9. om. B. 10. %αί] oin. F. - έλαΰ
ΰόν, έλαΰΰόν Vp. 11. '%] om. φ. ναι] y και FV. 
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nam quoniam Α > Γ} et alia quaedam magnitudo 
est B, erit Α : Β > Γ : Β [prop. VIII]. uerum 

Α : Β = Ε: Ζ . 
et e contrario [prop. VII coroll.] Γ: Β = Ε : Α. ita-
que etiam Ε : Ζ > Ε : Α. sed ad quod idem maio-
reni rationem habet, id minus est [prop. X ] . itaque 
Ζ <A. quare Α > Ζ . similiter demonstrabimus, si 
Α = Γ, esse etiam Α — Z, et si ^4 < Γ 7 esse Α < Ζ . 

Ergo si datae sunt tres lnagnitudines et aliae iis 
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem 
proportione, et perturbata est earuni proportio, et ex 
aequo prima tertia maior est, etiam quarta sexta 
maior erit, et si aequalis, aequalis erit, et si rainor, 
niinor; quod erat demonstrandum. 

XXII . 
Si datae sunt quotlibet raagnitudines et aliae iis 

numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem 
proportione, etiam ex aequo in eadem proportione erunt. 

Sint quotlibet liiagnitudines Af B} Γ et aliae iis nu-
A\ 1 B\ 1 Γι 1 

Δ\ 1 Ει—ι Ζ ι 1 
Ή) 1 \Κ\ 1 1 1 Μ\ 1 —ι 
θ ι 1 1 Αι—ι—ι—ι Ν\ 1 1 

mero aequales Α, Ε, Ζ ; binae simul coniunctae in eadem 
proportione, ita ut sit Α : Β = Α : Ε et Β : Γ = Ε: Ζ . 
dico, eas etiam ex aequo in eadem proportione fore.1) 

1) H. e. Α : Γ = Α : Ζ (def. 17). 

15. ϊλαβοον, έλαααον V. 19. na£] om. Β ρ. 25. τό] 
(primum) -ό in ras. m. 1 Β. 27. ϊ'οονται Β ρ. Dein add. 
Theon: ώς το Α προς το Γ, όντως τό Α προς τό Ζ ( B F V p ; 
om. Ρ). 
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Είλήφθω γάρ τών μεν Α, Α ίΰάκις πολλαπλάβια 
τά Η, Θ, τών δε Β, Ε άλλα, ά έτνχεν, ίΰάκις πολλα
πλάΰια τά Κ, Α, καϊ έτι τών Γ, Ζ άλλα, ά έτνχεν, 
ίΰάκις πολλαπλάΰια τά Μ, Ν. 

5 Καϊ έπεϊ έΰτιν ώς το Α προς το Β, όντως το Α 
προς το Ε, και εΐληπται τών μεν Α, Α ίΰάκις πολλα
πλάΰια τά Η, Θ, τών δε Β, Ε άλλα, ά έτνχεν, ίΰάκις 
πολλαπλάΰια τά Κ, Α, έΰτιν' άρα ώς τό Η προς τό 
Κ, όντως τό Θ προς τό Α. διά τά αντά δή καϊ ώς 

10 τό Κ προς τό Μ, όντως τό Α προς τό Ν. έπεϊ ονν 
τρία μεγέθη έΰτϊ τά Η, Κ, Μ, καϊ άλλα αντοΐς ΐΰα 
τό πλήθος τά Θ, Α, Ν, ΰννδνο λαμβανόμενα καϊ έν 
τώ αντω λόγω, δι ϊΰον άρα, εί νπερέχει τό Η τον Μ, 
νπερέχει καϊ τό Θ τον Ν, καϊ εί ί'ΰον, ϊΰον, καϊ εί 

15 έλαττον, έλαττον. και έΰτι τά μεν Η, Θ τών Α, Α 
ίΰάκις πολλαπλάΰια, τά δε Μ, Ν τών Γ, Ζ άλλα, ά 
έτνχεν, ίΰάκις πολλαπλάΰια. έΰτιν άρα ώς τό Α προς 
τό Γ, όντως τό Α προς τό Ζ. 

Έάν άρα Ύ\ οποΰαοϋν μεγέθη καϊ άλλα αντοΐς ΐΰα τό 
20 πλήθος, ΰννδνο λαμβανόμενα έν τώ αντώ λόγω, καϊ 

δι' ί'ΰον έν τώ αντώ λόγω έΰται* όπερ έδει δεΐξαι. 

κγ'. 
Έάν η τρία μεγέθη καϊ άλλα αντοΐς ΐΰα τό 

πλήθος ΰννδνο λαμβανόμενα έν τω αντώ λόγω, 
25 γι δε τεταραγμένη αντών ή αναλογία, καϊ δι 

ϊΰον έν τώ αντώ λόγω έΰται. 

2. ό*ε] om. ρ. Ιη F in hac pag. complura euan. αΠ 
om. F? 3. ά ] om. F. 5. προς το] in ras. p. 7. δέ] 
m. rec. ρ. ά] m. 2 F. 9. ποός] om. φ. 12. τα Θ, Λ, 
Ν] om. ρ; m. 2 V ; mg. m. rec. Β. 15. έλασσον, έλασσον ρ. 
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Sumantur eriim raagnitudinum A, Α aeque multi-
plices Η, Θ, et magnitudinum Β, Ε aliae quaeuis aeque 
multiplices Κ, Λ et praeterea magmtudinum Γ ; Ζ aliae 
quaeuis aeque multiplices Μ, N. et quoniam est 
Α : Β = Α : Ε, et sumptae sunt magnitudinum Α, Α 
aeque multiplices Η, Θ et magnitudmum B} Ε aliae 
quaeuis aeque multiplices K, A} erit Η: Κ = Θ: Α 
[prop. IV] . eadem de causa etiam Κ: Μ = Α : Ν. 
iam quoniam datae sunt tres magnitudines Η, Κ, Μ 
et aliae iis numero aequales Θ, A} N, binae simul 
coniunctae et in eadem proportione, ex aequo, si Η 
magnitudinem Μ superat, etiani Θ magmtudinem Ν 
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor, minor 
[prop. X X ] . et H} Θ magnitudinum A} Α aeque mul-
tiplices sunt, Μ, Ν autem magnitudinum Γ, Ζ aliae 
quaeuis aeque multiplices. itaque Α:Γ=Α:Ζ [def. 5] . 

Ergo si datae sunt quotlibet magnitudines et aliae 
iis numero aequales, binae simul coniunctae in eadem 
proportione, etiam ex aequo in eadem proportione 
erunt; quod erat demonstrandum. 

XXIII . 

Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis nu-
imero aequales binae simul conmnctae in eadem pro-
'portione, et perturbata est earum proportio, etiam ex 
aequo in eadem proportione erunt. 

16. ά ] m. 2 F. 18. Γ ] in ras. m. 2 Ρ. Δ] in ras. m. 
2 P. Post Ζ in Ρ add. καϊ εναλλάξ (άρα έοτίν mg. m. 1) ώς 
izo Α προς το Δ (in ras. m. 2), όντως το Γ (in ras. m. 2) 
προς το Ζ. 23. rj] om. ρ; m. 2 Β. 24. Supra έν add. 
tal F. 26. ϊοονται B F V p . 
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Έΰτω τρία μεγέθη τά Α, Β, Γ καϊ άλλα αντοΐς 
ΐΰα το πλήθος ΰννδνο λαμβανόμενα έν τω αντω λόγω 
τά ζ/ , Ε, Ζ, έΰτω δε τεταραγμένη αντών ή αναλογία, 
ώς μεν τό Α προς τό Β, όντως τό Ε προς τό Ζ, ώς 

δ δε τό Β προς τό Γ, όντως τό ζ / προς τό Ε' λέγω, 
ότι έΰτϊν ώς τό Α προς τό Γ, όντως τό ζ7 προς τό Ζ. 

Είλήφθω τών μεν Α, Β, Α ίΰάκις πολλαπλάΰια 
τά Η, Θ, Κ, τών δε Γ, Ε, Ζ άλλα, ά έτνχεν, ίΰάκις 
πολλαπλάΰια τά Α, Μ, Ν. 

10 Καϊ έπεϊ ίΰάκις έΰτϊ πολλαπλάΰια τά Η, Θ τών 
Α, Β, τά δε μέρη τοις ώΰαντως πολλαπλαΰίοις τόν 
αντόν έχει λόγον, έΰτιν άρα ώς τό Α προς τό Β, όν
τως τό Η προς τό Θ. διά τά αντά δή καϊ ώς τό Ε 
προς τό Ζ, όντως τό Μ προς τό Ν' και έΰτιν ώς τό 

15 Α προς τό Β, όντως τό Ε προς τό Ζ' καϊ ώς άρα 
τό Η προς τό Θ, όντως τό Μ προς τό Ν. καϊ έπεϊ 
έΰτιν ώς τό Β προς τό Γ, όντως τό ζ / προς τό Ε, 
καϊ εναλλάξ ώς το Β προς τό ζ / , όντως τό Γ προς 
τό Ε. καϊ έπεϊ τά Θ, Κ τών Β, ζ / ίΰάκις έΰτϊ πολ-

20 λαπλάΰια, τά δε μέρη τοις ίΰάκις πολλαπλαΰίοις τόν 
αντόν έχει λόγον, έΰτιν άρα ώς τό Β προς τό Α, όν
τως τό Θ προς τό Κ. άλλ' ώς τό Β προς τό Α, όν
τως τό Γ προς τό Ε' καϊ ώς άρα τό Θ προς τό Κ, 
όντως τό Γ προς τό Ε. πάλιν, έπεϊ τά Α, Μ τών 

"25 Γ, Ε ίΰάκις έΰτι πολλαπλάΰια, εΰτιν άρα ώς τό Γ 
προς τό JS, όντως τό Α προς τό Μ. άλλ' ώς τό Γ 

2. Supra ίν add. και m. 2 F. 3. τετεταραγμένη Ρ, sed 
corr. 7. ζ/] e corr. ρ. 8. α έτυχεν] mg. m. 2 post lacu-
nam 5 litt. F. 10. Η] post ras. 1 litt. F. 12. %ui ίΰτιν F. 

14. όντως] %cti B; om. p. 15. οΰτως] om BVp. ^Post 
hoc uerbum rep. F lin. 13: τό Η — 15: το Β. 16. οντω?] 
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Sint tres magnitudines A, Β, Γ et aliae iis nuniero 
„ aequales binae si-

A\ 1 £ N Γ Ι — Ι τ · , · 
mul coniunctae m 

Αν-Λ Ε Ι 1 Ζ Ι — Ι . 
eadem propor-

Η\ 1 — Ι — Ι Θ Ι - Η - N Λ\—Ι—Ι Α ^ \ , 
tione Α, Ε, Ζ , et 

Χ Ι Ι Ι Ι Μ\ 1 1 I V N — Ι : / . . 

perturbata sit 
earum proportio, ita ut sit Α: Β = Ε: Ζ, et Β: Γ— Α: Ε 
[def. 18J. dico, esse Α : Γ = Α : Ζ. 

sumantur magnitudiiium Α, Β, Α aeque multiplices 
Η} Θ, Κ et magnitudinuni Γ7 Ε} Ζ aliae quaeuis aeque 
multiplices Α, Μ, Ν. et quoniam Η, Θ magnitudi-
num Α} Β aeque multiplices sunt, partes autem et aeque 
multiplices eandem rationem habent, erit Α:Β = Η:Θ 
[prop. X V ] . eadem de causa erit Ε: Ζ = Μ: Ν. et 
Α:Β = Ε: Ζ. itaque etiam Η :Θ = Μ: Ν [prop. XI ] . 
et quoniam Β : Γ — Α : Ε, etiam permutando erit 
Β : Α — Γ: Ε [prop. X V I ] . et quoniam Θ, Κ niagni-
tudinum Β7 Α aeque multiplices sunt, partes atitem et 
aeque multiplices eandem rationem habent, erit 

Β : Α = Θ:Κ [prop. X V ] . 
uerum est Β : Α = Γ: Ε. itaque etiam 

Θ:Κ=Γ:Ε [prop. XI] . 
rursus quoniam Α, Μ magnitudinum Γ ; Ε aeque niul-
tiplices sunt, erit Γ: Ε = Α : Μ [prop. X V ] . uerum 

om. B F V p : 17. όντως] om. B F V p . 18. Post Ε add. καϊ 
εΐληπται τών μεν Β, ά ίοάκις πολλαπλάΰια τά Θ, Κ τών δε 
Γ, Ε άλλα, ά έτνχεν, ίαάκις πολλαπλάΰια τά Λ, Μ, έΰτιν 
άρα ώς το Θ προς το Λ, όντως το Κ προς το Μ Β ρ et V 
mg. m. 2. 18. ώς] om. F. Β] seq. ras. 3 litt. F. όν
τως] om. B F V p . 19. Β, Α] in ras. p. 21. όντως] om. 
F V . 22. όντως] om. B F V p . 23. ως άρα το Θ] in ras. 
m. 2 V. 24. όντως] om. B F V p . 26. όντως] om. F. 

Eucl ides , edd Heiberg et Menge. Π. 5 
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προς τό Ε, όντως το Θ προς τό Κ' και ώς άρα τό 
Θ προς τό Κ, όντως τό Α προς τό Μ, καϊ εναλλάξ 
ώς τό Θ προς τό Α, τό Κ προς τό Μ. έδείχθη δε 
καϊ ώς τό Η προς τό Θ, όντως τό Μ προς τό Ν. 

5 έπεϊ ονν τρία μεγέθη έΰτϊ τά Η, Θ, Α, καϊ άλλα 
αντοΐς Ϊβα τό πλήθος τά Κ, Μ, Ν ΰννδνο λαμβανό
μενα έν τώ αντώ λόγω, και έΰτιν αντών τεταραγμένη 
ή αναλογία, δι ί'ΰον άρα, εί νπερέχει τό Η τον Α, 
νπερέχει καϊ τό Κ τοϋ Ν, καϊ εί ί'ΰον, ί'ΰον, και εί 

10 έλαττον, έλαττον. και έΰτι τά μεν Η, Κ τών Α, ζ / 
ίΰάκις πολλαπλάΰια, τά δε Α, Ν τών Γ, Ζ. έΰτιν άρα 
ώς τό Α προς τό Γ, όντως τό ζ / προς τό Ζ. 

Έάν άρα rj τρία μεγέθη καϊ άλλα αντοΐς ΐΰα τό 
πλήθος ΰννδνο λαμβανόμενα έν τώ αντώ λόγω, ή δ} 

15 τεταραγμένη αντών ή αναλογία, καϊ δι' ϊΰον έν τώ 
αντώ λόγω έΰται* όπερ έδει δεΐξαι. 

κδ'. 

Έάν πρώτον προς δεύτερον τόν αντόν έχγι 
λόγον καϊ τρίτον προς τέταρτον, έχη δε καϊ 

20 πέμπτον προς δεύτερον τόν αντόν λόγον καϊ 
έκτον προς τέταρτον, καϊ ΰνντεθεν πρώτον καϊ 
πέμπτον προς δεύτερον τόν αντόν έξει λόγον 
καϊ τρίτον καϊ έκτον προς τέταρτον. 

2. όντως"] om. B F V p . Hic quoque nonnulla in F ita 
euanuerunt, ut legi non possint. 4. %αί] snpra V. όν
τως] om. B F V p . 5. έατϊν άνάλογον Theon (BFVp). άλλα] 
supra F. 7. Ante έν m. 2 insert. και F, in quo hic nonnulla 
Bustulit resarcinatio. 8. ή] om. P. 10. έλαααον, έλαααον 
B V p . 11. Α, Ν τών Γ, Ζ ] in mg. transeunt m. 1, seq. in 
mg. άλλα ά έτνχεν ίαάκις, dein in textu πολλαπλάαια F; 
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Ιΰάκις πολλαπλάΰια add. Β ρ. 12. Γ ] corr. ex Β m. 2 Ρ. 
14. καϊ ίν Ρ; κα^ add. in mg. m. 2 F, sed euan. 16. έΰται] 

om. P. 18. έχη] έχει Ρ. 

5* 

Γ: Ε=Θ:Κ. quare etiam Θ : Κ — Λ : Μ [prop. XI] , 
et permutando [prop. X V I ] Θ : Α = Κ : Μ. sed de-
monstratum est, esse etiam Η: Θ = Μ: Ν. iain quo-
niam datae sunt tres magnitudines Η} Θ, Α et aliae 
iis numero aequales K, M} N} binae simul coniunctae 
in eadem proportione, et perturbata est earuin pro-
portio [def. 18] , ex aequo, si Η magnitudinem Α 
superat, etiam Κ magnitudinem Ν superat, et si ae-
qualis, aequalis est, et si minor, minor [prop. X X I ] , 
et Η, Κ magnitudinum At z/ aeque multiplices sunt, 
Aj Ν autem magnitudinum Γ, Z. itaque Λ : Γ = z / : Ζ 
[def. 5] . 

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis 
numero aequales, binae simul coniunctae in eadem 
proportione, et perturbata est earum proportio, etiam 
ex aequo in eadem proportione erunt; quod erat de-
monstrandum. 

XXIV.' 

Si prima ad secundam eandem rationem habet 
ac tertia ad quartam, et etiam quinta ad secundam 
eandem rationem habet ac sexta ad quartam, etiam 
compositae prima et quinta ad secundam eandem 
rationem babebunt ac tertia sextaque ad quartam. 
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Πρώτον γάρ το Α Β προς δεύτερον το Γ τον αυ
τόν έχέτω λόγον καϊ τρίτον τό ΑΕ προς τέταρτον τό 
Ζ, έχέτω δε καϊ πέμπτον τό Β Η προς δεύτερον τό Γ 
τόν αυτόν λόγον καϊ έκτον τό Ε Θ προς τέταρτον τό 

5 Ζ' λέγω, ότι καϊ ΰυντεθεν πρώτον καϊ πέμπτον τό 
ΑΗ προς δεύτερον τό Γ τόν αυτόν έξει λόγον, καϊ 
τρίτον καϊ έκτον τό Α Θ προς τέταρτον τό Ζ. 

Έπεϊ γάρ έΰτιν ως τό Β Η προς τό Γ, οϋτως τό 
ΕΘ προς τό Ζ, άνάπαλιν άρα ώς το Γ προς τό Β Η, 

10 οϋτως τό Ζ προς τό ΕΘ. έπεϊ ουν έΰτιν ώς τό Α Β 
προς τό Γ, οϋτως τό Α Ε προς τό Ζ, ώς δε τό Γ 
προς τό ΒΗ, οϋτως τό Ζ προς τό ΕΘ, δι ί'ΰου άρα 
έΰτϊν ώς τό Α Β προς τό Β Η, οϋτως τό ΑΕ προς το 
ΕΘ. καϊ έπεϊ διηρημένα μεγέθη άνάλογον έΰτιν, καϊ 

15 ΰυντεθέντα άνάλογον έΰταΐ' έΰτιν άρα ώς τό Α Η 
προς τό ΗΒ, οϋτως το Α Θ προς τό Θ Ε. έΰτι δε 
καϊ ώς τό Β Η προς τό Γ, οϋτως τό ΕΘ προς τό Ζ' 
δι* Ι'ΰου άρα έΰτϊν ώς τό Α Η προς τό Γ, οϋτως τό 
Α Θ προς τό Ζ. 

20 Έάν άρα πρώτον προς δεύτερον τόν αυτόν έχη 
λόγον καϊ τρίτον προς τέταρτον, έχη δε καϊ πέμπτον 
προς δεύτερον τόν αυτόν λόγον καϊ έκτον προς τέταρ 
τον, καϊ ΰυντεθεν πρώτον καϊ πέμπτον προς δεύτερον 
τόν αυτόν έξει λόγον καϊ τρίτον καϊ έκτον προς 

25 τέταρτον όπερ έδει δεΐξαι. 

ι 
κε . 

Έάν τέΰΰαρα μεγέθη άνάλογον Ύ \ , τΐ μέ 
γιΰτον [αυτών] καϊ τό έλάχιΰτον δύο τών λοι 
πών μείζονα έΰτιν. 
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Β ' Sit enini ΑΒ : Γ = ΑΕ : Ζ, 
Α ι 1 ι Η et ΒΗ:Γ = ΕΘ:Ζ. dico, esse 

etiam ΑΗ: Γ — Α Θ : Ζ. 
Ε 

Α\ 1 1 Θ nam quoniam est Β Η : Γ 
Ζ ι 1 = Ε Θ : Ζ, e contrario erit 
[prop. Υ Π coroll.] Γ : Β Η = Ζ : ΕΘ. iam quo-
niam est ΑΒ : Γ — ΑΕ : Ζ , et Γ : ΒΗ = Ζ : ΕΘ, ex 
aequo erit ΑΒ : ΒΗ = ΑΕ : ΕΘ· [prop. X X I I ] . et 
quoniam diremptae magnitudines proportionales sunt, 
etiam compositae proportionales erunt [prop. XYIII ] . 
itaque Α Η: Η Β = Α Θ : Θ Ε. uerum etiam 

ΒΗ:Γ= ΕΘ:Ζ. 
itaque ex aequo ΑΗ: Γ = Α Θ : Ζ [prop. X X I I ] . 

Ergo si prima ad secundam eandem rationem habet 
ac tertia ad quartam, et etiam quinta ad secundam 
eandem rationem habet ac sexta ad quartam, etiam 
compositae prima et quinta ad secundam · eandem 
rationem babebunt ac tertia sextaque m ad quartam; 
quod erat demonstrandum. 

X X Y . 

Si quattuor magnitudines proportionales sunt, 
axima et minima duabus reliquis maiores sunt. 

X X Y . Eutocius in Apollon. p. 139. 

1. μ\ν γάρ Ρ. 6. τό πρώτον FY. πέμπτον το ΑΗ] 
πεμ (ex και) πέμπτον, το ΑΗ supra φ. 8. καϊ έπεϊ γάρ F, 
καί del. έΰτι F. 12. αρα] supra F. 14. έΰτιν] PF; comp. 
ρ; έΰτι Β Υ. 15. έΰτιν άρα ως]Ρ; ώς άρα Theon? (BFYp). 

16. Η Β] Β Η Ρ. έΰτιν Β. 21. έχν δέ — 25: δεΐξαι] καϊ 
τά λοιπά ρ. 21. έχει Ρ. 22. καϊ έκτον — 25: δεΐξαι] καϊ τά 
λοιπά^ Β. 28. αντών] om. Ρ, Eutocius. δνο] Eutocius, V; 
τά δνο Ρφρ , et Β, sed τά del. m. 2. τών] om φ. 
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"Εΰτω τέΰΰαρα μεγέθη άνάλογον τά ΑΒ, ΓΑ, 
Ε, Ζ, ώς το ΑΒ προς το ΤΑ, όντως το Ε προς το 
Ζ, έΰτω δε μέγιΰτον μεν αντών το Α Β, έλάχιΰτον δε 
το Ζ' λέγω, οτι τά Α Β, Ζ τών ΓΑ, Ε μείζονα έΰτιν. 

5 Κείΰθω γάρ τώ μεν Ε ί'ΰον το ΑΗ, τω δε Ζ 
ί'ΰον τό ΓΘ. 

Έπεϊ [ονν] έΰτιν ώς τό Α Β προς τό ΓΑ, όντως 
τό Ε προς τό Ζ, Ί'ΰον δε τό μεν Ε τώ ΑΗ, τό δε 
Ζ τώ ΓΘ, έΰτιν άρα ώς τό Α Β προς τό ΓΑ, όντως 

10 τό Α Η προς τό ΓΘ. καϊ έπεϊ έΰτιν ώς όλον τό 
ΑΒ προς όλον τό ΓΑ, όντως άφαιρεθεν τό ΑΗ προς 
άφαιρεθεν τό ΓΘ, καϊ λοιπόν άρα τό ΗΒ προς λοι
πόν τό ΘΑ έΰται ώς όλον τό ΑΒ προς όλον τό ΓΑ. 
μείζον δε τό Α Β τον ΓΑ' μείζον άρα καϊ τό Η Β 

15 τον ΘΑ. καϊ έπεϊ ί'ΰον έΰτϊ τό μεν Α Η τώ Ε, τό 
δε ΓΘ τώ Ζ, τά άρα ΑΗ, Ζ Ϊΰα έΰτι τοις ΓΘ, Ε. 
Καϊ [έπεϊ] έάν [άνϊΰοις Ϊΰα προΰτεθγι, τά όλα άνιΰά 
έΰτιν, έάν άρα] τών Η Β, ΘΑ άνϊΰων όντων καϊ μεί-

»ζονος τον ΗΒ τώ μεν Η Β προΰτεθή τά Α Η, Ζ, τώ 
20 δε ΘΑ προΰτεθή τά ΓΘ, Ε, ΰννάγεται τά ΑΒ, Ζ 

μείζονα τών ΓΑ, Ε. 
Έάν άρα τέΰΰαρα μεγέθη άνάλογον γ(, το μέγι

ΰτον αντών και τό έλάχιΰτον δνο τών λοιπών μείζονα 
έΰτιν' όπερ έδει δεΐξαι. 

2. Ε ] (alt.) Θ π. 4. έΰτιν] PF; comp. ρ; έβτι Β V. 
δ. τω] τό V φ (ηοη F). τό] τω Υ φ. τω] τό V. 6. 

τό] τω Υ; om. Ρ. 7. ονν] οτα. Ρ. 8. Ζ] in ras. m. 2 V. 
1 2 . ' Γ Θ ] Θ e corr. V. Post ν,αί 2 litt. euan. F. ΗΒ] 

ΑΒ π. 13. ΘΑ] Α eras. F. έβται] seq. ras. F, in qua 
έΰται ina. φ. ΑΒ] Β e corr. F. 15. Α Η] Η corr. ex Β 
Υ m. 2. 16. δέ] m. rec. ρ. ΑΗ] Ρ, ΒΗ π, ΑΚ φ. 17. 
ολα] supra m. 1 V. 19. τω] τό V; corr. m. 2. μέν] 
m. 2 V. 21. μείζωνα φ. 22. άρα] om. ρ. άνάλογον — 24: 
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1) Nam cum ΑΒ > Ε , erit Γζ/ > Ζ (prop. 14). 
2) Cum ίΓΒ : Θζ/ = Λ Β : Γζ/ , erit (prop. 16) ΑΒ : ΗΒ 

= Γζ/ : Θ Δ; tum u. prop. 14. 
3) Cum I κοιν. ένν. 4 subditiua sit, uerba έπεί et άνί-

σοις — έάν άρα lin. 17—18 necessario delenda sunt, prae-
sertim cum haec postulati forma ad demonstrandum propo-
situm non sufficiat, et offendat orationis forma ob repetitum 
έάν permolesta; ad quam molestiam leuandam έπεϊ lin. 17 
sustulit Augustus. sed fortasse Euclides ipse. lin. 17 sq. 
haec sola scripeerat: ώοτε τά Α Β, Ζ τών Γζ/, Ε μείζονα έστιν; 
nam συνάγεται Ιίη. 20 inusitatum est. de demonstratione, qua 
uti poterat Euclides, cfr. uol. I p. 181 not. 

δεΐξαι] καϊ τά λοιπά ρ. τό μέγιοτον — 24: δεΐξαι"] καϊ τά 
λοιπά Β. 23. ελάχιστον] έλαττον V. Ιη fine: Εύκλείδου 
στοιχείων της Θέωνος εκδόσεως ε' Ρ; Ενκλείδου στοιχείων ε' Ρ Β. 

Η ] B Sint quattuor magnitudines 

E [ proportionales ΑΒ, ΓΑ, Ε, Z, 
" T - 1 ita ut sit AB : ΓΑ = Ε : Ζ , 

Γ Ί 1— \Δ et M A X I M A earum sit ΑΒ, mi-
Ζι 1 nima autem Z . dico, esse 

ΑΒ + Ζ > Γζ / + Ε. 
ponatur enim Α Η= Ε et Γ Θ = Ζ . 1 ) iam quo-

niam est ΑΒ : Γζ / Ε ι Ζ, et JS =» ζ / Η , Ζ = ΓΘ, 
erit ζ* .Β : Γζ / — ΑΗ: ΓΘ. et quoniam est 

Α Β : ΓΑ = ζ / Η : Γ Θ , 
erit etiam [prop. X I X ] Η Β : ΘΑ = ζ /5 : Γζ/. sed 
ΑΒ> ΓΑ. quare etiam Η Β > ΘΑ.2) et quoniam 
ΑΗ = Ε et Γ Θ = Ζ, erit ΑΗ+ Ζ = ΓΘ + Ε. et 
si datis magnitudinibus ΗΒ, ΘΑ inaequalibus, qua-
rum maior est HB, magnitudini HB adiicitur AH-\- Z, 
Θ Α autem magnitudini magnitudo ΓΘ + E, concluditur 

Α Β + Ζ > ΓΑ + Ε.3) 



5'· 
"Οροι. 

α'. "Ομοια οχήματα ευθύγραμμα έΰτιν, όΰα 
τάς τε γωνίας ί'ΰας έχει κατά μίαν καϊ τάς περί τάς 
ί'ΰας γωνίας πλευράς άνάλογον. 

5 [β'. Άντιπεπονθότα δε ΰχήματά έΰτιν, όταν έν 
έκατέρω τών ΰχημάτων ηγούμενοι τε καϊ επόμενοι 
λόγοι ώΰιν.] 

γ'. "Ακρον και μέΰον λόγον ενθεΐα τετμή-
ΰθαι λέγεται, όταν ή ώς ή όλη προς τό μείζον 

10 τμήμα, όντως τό μείζον προς τό έλαττον. 
δ'. "Τψος έΰτϊ πάντος ΰχήματος ή άπό τής κορνφής 

έπϊ τήν βάΰιν κάθετος αγομένη. 

[ε'. Λόγος έκ λόγων ΰνγκειΰθαι λέγεται, όταν αί 
τών λόγων πηλικότητες εφ έαντάς πολλαπλαΰιαΰθεΐ-

15 ΰαι ποιώΰί τίνα.] 

α'. 
Τά τρίγωνα καϊ τά παραλληλόγραμμα τά 

Def. 1. Hero def. 118, 1. 2. Hero def. 118, 1. 4. Cfr. 
Hero def. 73. [5. Theon in Ptolem. I p. 235 ed. Halma. 
Eutocius in Archim III p. 140, 23. Barlaam logist. V def. 2]. 
Prop. I. Proclus p. 245, 5. 405, 11. Pappus V p. 432, 23. 
VIII p. 1106, 23. 

1. όροι] om. codd. numeros om. codd. 5. οχήματα ευ
θύγραμμα ίΰτιν F. 7. λόγοι] Ρ, F supra scr. οροι m. 1; 
όροι Β ρ et V in ras., supra scr. λόγοι m. 2; λόγων Οροι Can-
dalla, Peyrardus; λόγοι iam Hero. είοιν F , ωσι ρ. Dein seq. 



VI. 

def. 5 in Bp. 9. ή] om. PBp. τό] om. F. 10. έλαααον 
FV. 13 — 15. mg. m. 1 P; om. hoc loco Bp. 17. τά] (alt.) 
supra m. 1 F. 

Definit iones. 

I. Figurae rectilineae similes sunt, quaecunque et 
angulos singulos aequales habent et latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia. 

[II. Reciprocae autem figurae sunt, ubi in utraque 
figura et praecedentes et sequentes rationes sunt].1) 

III. Secundum extremam ac mediam rationem recta 
linea secari dicitur, ubi tota ad partem maiorem ean-
dem rationem babet ac maior pars ad minorem. 

IV. Cuiusuis fignrae altitudo est recta a uertice ad 
basim perpendicularis ducta.2) 

I. 
Trianguli et parallelogramma sub eadem altitudine 

posita eandem inter se rationem habent ac bases. 

1) Haec definitio nusquam ab Euclide usurpatur; neque 
enim ad illustrandam locutionem λόγον άντιπεπον&ότα εχειν 
aut opus est, ant, si opus esset, sufficeret. praeterea λόγοι 
lin. 7 obscurum est. itaque pnto, Simsonum p. 370 iure eam 
damnasse. fortasse ex Herone sumpta est, apud quem legitur. 

2) Def. 4 om. Campanus. Def. 5 sine dubio interpolata 
eet; nam nusquam usurpatur nec apud Campanum exstat neque 
in ipais codd. locum eundem obtinet. sed cum Ρ a manu 
prima addito signo, quo in textum referatur, eam in mg. 
habeat, fortasse ante Theonem interpolata est. u. Simson 
p. 372 sq. 
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4. Γ Ζ ] Ζ e corr. m. 2 F. ν^ψος] Ρ; t t y o s δντα Theon 
(BVp, F in ras. m. 2). τό Α Γ] F; την άπο τοϋ Α επϊ 

υπό τό αντό νψος όντα προς άλληλα ίΰτιν ώς 
αί βάΰεις. 

Έΰτω τρίγωνα μεν τά ΑΒΓ, ΑΓΑ, παραλληλό
γραμμα δε τά Ε Γ, ΓΖ υπό τό αντό νψος τό ΑΓ' 

5 λέγω, ότι έΰτίν ώς ή Β Γ βάΰις προς την ΓΑ βάΰιν, 
όντως τό ΑΒΓ τρίγωνον προς τό ΑΓΑ τρίγωνον, 
και τό ΕΓ παραλληλόγραμμον προς τό ΓΖ παραλ-
ληλόγραμμον. 

Έκβεβλήΰθω γάρ ή ΒΑ έφ έκάτερα τά μέρη 
10 έπϊ τά Θ, Α ΰημεΐα, και κείΰθωΰαν τή μεν Β Γ βά-

ΰει Ι'ΰαι [όΰαιδηποτονν] αί ΒΗ, ΗΘ, τή δε ΓΑ βά-
ΰει ί'ΰαι όΰαιδηποτονν αί Α Κ, ΚΑ, και έπεξενχθω-
ΰαν αί ΑΗ, ΑΘ, ΑΚ, Α Α. „ 

Καϊ έπεϊ ί'ΰαι είΰϊν αί ΓΒ, Β Η, ΗΘ άλλήλαις, 
15 ΐΰα έΰτϊ καϊ τά ΑΘΗ, ΑΗΒ, ΑΒΓ τρίγωνα άλλή-

λοις. όΰαπλαϋίων άρα έΰτϊν ή Θ Γ βάΰις της Β Γ 
βάΰεως, τοΰανταπλάΰιον έΰτι καϊ τό ΑΘΓ τρίγωνον 
τον ΑΒΓ τριγώνον. διά τά αντά δή όΰαπλαϋίων 
έΰτϊν ή Α Γ βάΰις τής ΓΑ βάΰεως, τοΰανταπλάΰιον 

20 έΰτι καϊ τό ΑΑΓ τρίγωνον τον ΑΓΑ τριγώνον καϊ 
εί ΐΰη έΰτϊν ή ΘΓβάΰις τη ΓΑ βάΰει, ϊΰον έΰτϊ 
καϊ τό ΑΘΓ τρίγωνον τώ ΑΓΑ τ ριγών ω, καϊ εί 
νπερέχει ή Θ Γ βάΰις τής ΓΑ βάΰεως, νπερέχει καϊ 
τό ΑΘΓ τρίγωνον τοΐ ΑΓΑ τριγώνον, καϊ εί έλάΰ-

25 ΰων, έλαΰΰόν. τεΰΰάρων δή όντων μεγεθών δνο 
μεν βάϋεων τών Β Γ, ΓΑ, δνο δε τριγώνων τών ΑΒΓ, 
ΑΓΑ εΐληπται ίΰάκις πολλαπλάΰια τής μεν Β Γ βά
ΰεως καϊ τον ΑΒΓ τριγώνον ή τε Θ Γ βάΰις καϊ τό 
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θ π Β Τ Δ 

Sint trianguli Λ Β Γ, ΑΓΑ, parallelogramma autein 

Ε j ζ ΕΓ, ΓΖ sub eadem alti-
tudine posita ΑΓ. dico, 
esse ΒΓ : ΓΑ = ΑΒΓ 
: ΑΓΑ = ΕΓ: ΓΖ. 

producatur enim BAin 
Κ Λ utranique parteui ad punc-

ta Θ, Λ, et ponantur basi JSFaequales quotlibet rectae 
ΒΗ, ΗΘ et basi Γ Α aequales quotlibet rectae AK* 
KA, et ducantur ΑΗ, ΑΘ, ΑΚ, AA. 

et quoniam Γ Β = Β Η — ΗΘ, erit etiam 
Δ ΑΘΗ = ΑΗΒ = ΑΒΓ [I, 38]. 

itaque quoties multiplex est basis Θ Γ basis Β Γ, to-
ties multiplex est etiam triangulus ΑΘΓ trianguli 
Α Β Γ eadem de causa, quoties multiplex est basis 
Α Γ basis ΓΑ, toties multiplex est etiam trian-
gulus ΑΑΓ triangnli ΑΓΑ. et si ΘΓ = ΓΛ, erit 
etiam Δ ΑΘΓ = ΑΓΑ [1 ,38] , et si ΘΓ> ΓΑ, erit 
etiam ΑΑΘΓ>ΑΓΑ, et si Θ Γ < ΓΑ, erit 
Δ ΑΘΓ < ΑΓΑ. itaque datis quattuor magnitudini-
bus, duabus basibus ΒΓ, Γ Α et duobus triangulis 
ΑΒΓ, ΑΓΑ sumptae sunt aeque muliplices basis Β Γ 

την ΒΔ κύ&ετον άγομένην Theon ( B V p , F in ras. m. 2); sed 
cfr. def. 4. 5. λέγω, οτι] in ras. m. 2 Γ. έατίν ώς ή ΒΓ] 
in mg. transeunt m. 1 F. βάοις] -ις in ras. F. 9. ΒΔ] 
ΔΒ Β ρ , V m. 2. 11. όΰαιδηποτονν] om. P. 12. Δ Κ] 
in ras. V. 14. ΒΗ, ΗΘ] e corr. p. 16. έΰτίν Ρ; comp. ρ. 
ΑΗΘ Fp. 18. ΑΒΓ] corr. ex ΑΘΓ m. 2 F. 19. ΑΓ] 
ΓΑ P, sed Α in ras. ΓΔ] ζ / Γ Β ρ . 20. ΑΓΔ] ΑΔΓΒρ. 
τρίγωνον π (ηοη Ρ). 21. ΓΑ] inter Γ et Α ras. 1 litt. FV. 
έΰτίν Ρ, comp. ρ. 22. ΑΑΓ Βρ. 23. Γ Λ ] inter Γ et Α 
ras. 1 litt. V. 24. ΑΓΑ] PV, Β in ras. m. 1; ΑΑΓ ν\ 
ΑΒΓ Υ. έλαττον έλαττον BF (ΙλάτΓων F m. 2). 
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ΑΘΓ τρίγωνον, τής δε ΓΑ βάΰεως καϊ τον ΑΑΓ 
τριγώνον άλλα, ά έτνχεν, ίΰάκις πολλαπλάΰια ή τε 
Α Γ βάΰις καϊ τδ ΑΑΓ τρίγωνον καϊ δέδεικται, οτι, 
εί νπερέχει ή Θ Γ βάΰις τής ΓΑ βάΰεως, νπερέχει 

5 καϊ τδ ΑΘΓ τρίγωνον τον ΑΑΓ τριγώνον, καϊ εί 
ίΰη, ί'ΰον, καϊ εί έλάΰΰων, έλαΰΰόν έΰτιν άρα ώς ή 
Β Γ βάΰις πρδς τήν ΓΑ βάΰιν, όντως τδ ΑΒΓ 
τρίγωνον πρδς τδ ΑΓΑ τρίγωνον.] 
< Και έπεϊ τον μεν ΑΒΓ τριγώνον διπλάΰιόν έΰτι 

10 τό Ε Γ παραλληλόγραμμον, τον δε ΑΓΑ τριγώνον 
διπλάΰιόν έΰτι τΐ ΖΓ παραλληλόγραμμον, τά oh 
μέρη τοις ώΰαντως πολλαπλαΰίοις τόν αντόν έχει 
λόγον, έΰτιν άρα ώς τό ΑΒΓ τρίγωνον πρδς τό 
ΑΓΑ τρίγωνον, όντως τό Ε Γ παραλληλόγραμμον 

15 προς τό ΖΓ παραλληλόγραμμον. έπεϊ ονν έδείχθη, 
ώς μεν ή ΒΓ βάΰις πρδς τήν ΓΑ, όντως τό ΑΒΓ 
τρίγωνον προς τό ΑΓΑ τρίγωνον, ώς δε τό ΑΒΓ 
τρίγωνον προς τό ΑΓΑ τρίγωνον, όντως τό ΕΓ 
παραλληλόγραμμον προς τό ' J T Z παραλληλόγραμμον, 

20 και ώς άρα ή ΒΓ βάΰις προς τήν ΓΑ βάΰιν, όντως 
τό Ε Γ παραλληλόγραμμον προς τό Ζ Γ παράλληλο-, 
γραμμον. 

Τά άρα τρίγωνα καϊ τά παραλληλόγραμμα τά 
νπό τό αντό ν'φος όντα προς άλληλα έΰτιν ώς αί 

25 βάΰεις' όπερ έδει δεΐξαι. 

β'-
Έάν τριγώνον παρά μίαν τών πλενρών 

άχθη τις ευθεία, άνάλογον τεμει τάς τον τρι-

2. ά] supra F. 3. Α Γ] ΓΑ Ρ. 4. ΓΑ] Α m ras. 
m. 2 Ρ; ΑΓ F. 6. ΐοη] ίσον Β, etF, corr. m. 2. ελάσοων] 
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triangulique ΑΒΓ basis Θ Γ et triangulus ΑΘΓ, et 
basis Γ Α triangulique ΑΑΓ aliae quaeuis aeque niulti-
plices basis Α Γ et triangulus ΑΑΓ- et demonstratum 
est; si Θ Γ basis basim Γ Α superet, etiam triangulum 
ΑΘΓ triangulum ΑΑΓ superare, et si aequalis sit, 
aequalem esse, et si minor, minorem. itaque erit 

ΒΓ: Γ Α = ΑΒΓ: ΑΓΑ [V def. 5] . 
et quoniam ΕΓ=2 ΑΒΓ et ΖΓ = 2ΑΓΑ [Ι, 3 4 ] , et 
partes eandem rationeni habent atque aeque multi-
plices [V, 15] , erit Δ ΑΒΓ: ΑΓΑ = ΕΓ: ΖΓ iam 
quoniam demonstratum est, esse 

ΒΓ:ΓΑ = ΛΒΓ:ΛΓΑ 
et ΑΒΓ: ΑΓΑ = ΕΓ: ΓΖ} erit etiam 

ΒΓ:ΓΑ = ΕΓ: ΖΓ [V, 11]. 
Ergo trianguli et parallelogramma sub eadem alti-

tudine posita eandem inter se rationem habent ac 
bases; quod erat demonstrandum. 

II. 

Si in triangulo uni laterum parallela ducitur recta, 
latera trianguli proportionaliter secabit; et si latera 

Π. Schol. in Archim. III p. 383. 

έλαααον Ρ; έλαττον Β, et F, corr. m. 2; ελάττων ρ. έλαττον 
BFp. 9. μεν του V. 10. δέ] m. 2 V. 11. έατιν Ρ; 
comp. ρ. 12. πολλαπλαοίοις] παοαπληοίοι,ς Β; corr. m. 2. 

15. Ζ Γ ] Γ Ζ B F p , V m. 2. 16. ή μέν ρ. ΑΒΓ] 
ΑΓΒ Ρ. 17. ΑΓΑ] corr. ex ΑΑΓ F. τρίγωνον] om. V. 
18. τρίγωνον] om. V. Α ΓΑ] e corr. F. τρίγωνον] m. 2 V. 

19. Γ Ζ ] Ρ, V m. 1; Ζ Γ B F p , V m. 2. 20. ΓΑ] Δ Γ ρ. 
21. παραλληλόγραμμον] (alt.) om. V. 27. παρά μίαν] mu-

tai in παράλληλος μια Β m. recentissima; in V supra scr. 
m. 2: ήτοι μια τών πλευρών παράλληλος. 
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γώνου πλενράς' καϊ έάν αί τοϋ τριγώνον πλεν-
ραϊ άνάλογον τμηθώβιν, ή έπϊ τάς τομάς 
έπιξενγννμένη ευθεία παρά τήν λοιπήν έβται 
τον τριγώνου πλενράν. 

5 Τριγώνου γάρ τοϋ ΑΒΓ παράλληλος μια τών 
πλευρών τή ΒΓ ήχθω ή ΑΕ' λέγω, ότι έβτϊν ώς ή 
ΒΑ προς τήν Α Α, οϋτως ή Γ Ε πρίς τήν Ε Α. 

'Επεζενχθωβαν γάρ αί Β Ε, ΓΑ. 
"ΐβον άρα έβτϊ τό ΒΑΕ τρίγωνον τώ ΓΑ Ε τρι-

10 γώνω' έπϊ γάρ τής αυτής βάβεώς έβτι τής Α Ε καϊ 
έν ταΐς αύταΐς παραλλήλοις ταΐς Α Ε, Β Γ* άλλο δέ 
τι τό ΑΑΕ τρίγωνον. τά δε Ϊβα προς τό αυτό τόν 
αυτόν έχει λόγον έβτιν άρα ώς τό ΒΑΕ τρίγωνον 
προς τό ΑΑΕ [τρίγωνον], οϋτως τό ΓΑ Ε τρίγωνον 

15 προς τό ΑΑΕ τρίγωνον. άλλ' ώς μεν τό ΒΑΕ 
τρίγωνον προς τό ΑΑΕ, οϋτως ή ΒΑ προς τήν 
Α Α' υπό γάρ τό αυτό ν-ψος όντα τήν άπό τοϋ Ε 
έπϊ τήν Α Β κάθετον άγομένην προς άλληλα είβιν 
ώς αί βάβεις. διά τά αυτά δή ώς τό ΓΑ Ε τρίγωνον 

20 προς τό ΑΑΕ, οϋτως ή Γ Ε προς τήν ΕΑ' καϊ 
ώς άρα ή ΒΑ προς τήν Α Α, οϋτως ή Γ Ε προς 
τήν ΕΑ. 

9Αλλά δή αί τοϋ ΑΒΓ τριγώνου πλευραϊ αί ΑΒ, 
Α Γ άνάλογον τετμήβθωβαν, ώςήΒΑ προς τήν Α Α, 

25 οϋτως ή Γ Ε προς τήν Ε Α, καϊ έπεξεύχθω ή ΑΕ' 
λέγω, ότι παράλληλος έβτιν ή ΑΕ τή Β Γ. 

Τών γάρ αντών καταβκεναβθέντων, έπεϊ έβτιν 

1. Ante εάν 2 litt. eras. V. 3. παρά τήν λοιπήν] mutat. 
in παράλληλος τη λοιπή Β m. recentiss.; in F supra scr. m. 2 
παράλληλος. 4. πλευράν] mutat. in πλευρά m. recentiss. B. 

7. τήν] postea insert. φ. τήν] poatea msert. φ. Ε Α] 
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trianguli proporidonaliter secantur, recta ad puncta 
sectionum ducta reliquo lateri trianguli parallela erit. 

Nam in triangulo ΑΒΓ uni 
laterum Β Γ parallela ducatur 
ΛΕ. dico, esse 
ΒΛ : ΛΑ = ΓΕ : ΕΛ. 

ducantur enim BE^ ΓΛ. 
itaque Δ Β ΑΙ Ε = ΓΛΕ; nam 

in eadem basi sunt Α Ε et in iisdem parallelis AE, 
Β Γ [I, 38 ] . alia autera quaedam magnitudo est 
ΑΛΛΕ. et aequalia ad ideni eandem rationem ha-
bent [V, 7]. erit igitur ΒΛΕ : Λ Λ Ε = ΓΛΕ : ΑΛΕ. 
uerum ΒΛΕ : ΑΛΕ = ΒΛ: ΛΛ\ nam cum sub eadem 
altitudine positi sint, ea quae ah Ε &ά ΛΒ perpen-
dicularis ducitur, eandem inter se rationem habent ac 
bases [prop. Γ). eadem de causa erit etiam 

Λ ΓΛΕ: ΑΛΕ = ΓΕ : Ε Α. 
quare etiam ΒΛ : ΛΑ = ΓΕ: Ε Α [V, 11]. 

iam uero trianguli ΑΒΓ latera ΑΒ, Α Γ propor-
tionaliter secentur, ita ut sit Β Λ : ΛΑ = Γ Ε: Ε Α, et 
ducatur Λ Ε. dico, Λ Ε rectae Β Γ parallelam esse. 

ΑΒ F. 8. γάρ] supra m. 1 V. 9. άρα] δή Ρ. Ιΰτιν Ρ, 
comp. ρ. 11. Β Γ] Ε Ζ φ (ηοη Ρ). 14. τό] corr. ex 
τω m. 2 V. ΑΑΕ] ΑΑΕ Ρ. τρίγωνον] om. Ρ. τρί
γωνον] om. V. 16. ΑΑΕ] Α e corr. m. 2 V. ή] ςρ; 
add. eupra etiam m. rec. 19. Post βάΰεις add. V : ως δε 
τό ΓΑΕ προς τό ΑΑΕ τρίγωνον. δή] om. F; uidetur add. 
fukse m. 2, sed euan.; δή και Ρ. ώς τό] om. V; ώς δε 
τό φ. ΓΑΕ τρίγωνον προς τό ΑΑΕ] om. V. 20. Ε Α] 
ΑΕ ρ. 21. Γ Ε ] ΓΒ F? 23. αί ΑΒ, ΑΓ] m. 2 V; αι 
ΟΤΏ. F , add. ςρ. 24. Ante ώς hab. Βρ: κατά τά Α, Ε 
σημεία; idem Ρ mg. m. 2. ώς άρα Β ρ. 25. Γ Ε ] mutat. 
in Ε Γ m. 2 V. 
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ώς ή ΒΛ προς τήν ΛΑ, όντως ή Γ Ε προς τήν Ε Α, 
αλλ9 ώς μεν ή ΒΛ προς τήν ΛΑ, όντως το ΒΛΕ 
τρίγωνον προς τό ΑΛΕ τρίγωνον, ώς δε ή ΓΕ προς 
τήν Ε Α, όντως τό ΓΛΕ τρίγωνον προς τό ΑΛΕ 

5 τρίγωνον, καϊ ώς άρα τό ΒΛΕ τρίγωνον προς τό 
ΑΛΕ τρίγωνον, όντως τό ΓΛΕ τρίγωνον προς τό 
ΑΛΕ τρίγωνον. έκάτερον άρα τών ΒΛΕ, ΓΛΕ 
τριγώνων προς τό ΑΛΕ τόν αντόν έχει λόγον. ί'ΰον 
άρα έΰτϊ τό ΒΛΕ τρίγωνον τώ ΓΛΕ τριγώνω' και 

10 είΰιν έπϊ τής αντής βάΰεως τής Λ Ε. τά δε ϊΰα 
τρίγωνα καϊ έπϊ τής αντής βάΰεως όντα καϊ έν ταΐς 
ανταΐς παραλλήλοις έΰτίν. παράλληλος άρα έΰτϊν ή 
ΛΕ τή ΒΓ. 

Έάν άρα τριγώνον παρά μίαν τών πλενρών άχθη 
15 τις ενθεΐα, άνάλογον τεμεΐ τάς τον τριγώνον πλενράς' 

καϊ έάν αί τον τριγώνον πλενραϊ άνάλογον τμηθώΰιν, 
Ύ\ έπϊ τάς τομάς έπιξενγννμένη ενθεΐα παρά τήν λοι-
πήν έΰται τον τριγώνον πλενράν' όπερ έδει δεΐξαι. 

/ · 
20 Έάν τριγώνον ή γωνία~ δίχα τμηθή, ή δε 

τέμνονΰα τήν γωνίαν ενθεΐα τέμντ] καϊ τήνι 
βάΰιν, τά τής βάΰεως τμήματα τόν αντόν έξει> 
λόγον ταΐς λοιπαΐς τον τριγώνον πλενραΐς' 
καϊ έάν τά τής βάΰεως τμήματα τόν αντόν έχη 

25 λόγον ταΐς λοιπαΐς τον τριγώνον πλενραΐς, 
ή άπό τής κορνφής έπϊ τήν τομήν έπιζενγνν-1 
μένη ενθεΐα δίχα τεμεΐ τήν τον τριγώνου 

γωνίαν. 

3. τρίγωνον] (alt.) om. V. 4. τήν Ε Α] το Ε Α seq. ras. 1 litt. F.| 
5. καϊ ώς άρα — 7: ΑΑΕ τρίγωνον] mg. m. 2 V. 6. 
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nam iisdem comparatis quoniain est 
Β Λ : ΛΑ = ΓΕ : Ε Α, et ΒΛ: ΛΛ = ΑΒΛΕ:ΛΛΕ, 
et ΓΕ : Ε Α = Δ ΓΛΕ : ΑΛΕ [prop. I ] , erit etiam 
Δ ΒΛΕ : ΑΛΕ = Δ ΓΛΕ : ΑΛΕ [Υ, 11]. itaque 
uterque triangulus ΒΛΕ, ΓΛΕ ad ΑΛΕ eandem 
rationem habet. itaque Δ ΒΛΕ = ΓΛΕ [V, 9] . et 
in eadem basi sunt Λ Ε. trianguli autem, qui aequales 
sunt et in eadem basi positi, etiam in iisdem parallelis 
sunt [I ; 39]. itaque Λ Ε rectae Β Γ parallela est. 

Ergo si in triangulo uni laterum parallela ducitur 
recta, latera trianguli proportionaliter secabit; et si 
latera trianguli proportionaliter secantur, recta ad 
puncta sectionum ducta reliquo lateri trianguli paral-
lela erit; quod erat demonstrandum. 

ΙΠ. 
Si angulus trianguli in duas partes aequales 

diuiditur, et recta angulum secans etiam basim secat, 
partes basis eandem rationem habebunt ac reliqua 
latera trianguli; et si partes basis eandem rationem 
babent ac reliqua latera trianguli, recta a uertice 
ad punctum sectionis ducta angulum trianguli in duas 
partes aequales secabit. 

III. Theon in Ptolem. p. 201. Eutocius in Archim. III 
p. 272, 11. Schol. in Pappum III p. 1175, 16, 25 al. 

τρίγωνον] (prius) om. B F V p . 7. τρίγωνον] comp. F. 8. 
προς τό ΑΑΕ] supra m. 1 F; προς τό ΑΑΕ τρίγωνον V. 9. 
ίοτίν FV. 11. Υ,αί] (prius) τά F. 12. παράλληλος V; corr. 
m. 2. ίστίν] (prius) P F V ; ίΰτί Β, et ρ (ι in ras.); είΰι V 
m. 2. 14. πλευρών] mg. m. 1 Ρ. 20. ή] om. V. τμη&ν] 
in ras. m. 2 V. δέ] supra m. 1 F. 21. τεμ,νγι] τέμνει 
eras. ι V. 24. καϊ έάν τά — 25: πλενραις] mg. m. 2 V. 24. 
ε"χτ)] corr. ex 1%ει m. 1 ρ. 27, τεμεΐ] Ρ, F m. 2 , V m. 2 ; 
τίμνει Β ρ , F m. 1, V m. 1. 

Eucl idee , edd. Heiberg et Menge. II. 6 
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"Εΰτω τρίγωνον το ΑΒΓ, καϊ τετμήβθω ή νπό 
ΒΆΓ γωνία δίχα νπό της Α Λ ευθείας* λέγω, ότι 
έβτϊν ώς ή ΒΛ προς τήν ΓΛ, οϋτως ή ΒΑ προς 
τήν ΑΓ. 

5 "Ηχθω γάρ δια τοϋ Γ τγι ΛΑ παράλληλος ή ΓΕ, 
καϊ διαχθεΐβά ή ΒΑ βνμπιπτέτώ αυτή κατά τό Ε. 

Καϊ έπεϊ εις παραλλήλους τάς ΑΛ, Ε Γ ευθεία 
ένέπεβεν ή Α Γ, ή άρα υπό ΑΓΕ γωνία ϊβη έβτϊ 
τή υπό ΓΑ Λ. αλλ9 ή υπό ΓΑ Λ τή νπό ΒΑΛ ϋπό-

10 κείται ϊβη' καϊ ή υπό ΒΑΛ άρα τή νπό ΑΓΕ έβτιν 
ϊβη. πάλιν, έπεϊ εις παραλλήλονς τας ΑΛ, ΕΓ ευ
θεία ένέπεβεν ή ΒΑΕ, ή εκτός γωνία ή νπό ΒΑΛ 
ί'βη έβτϊ τγι εντός τή νπό Α Ε Γ. έδείχθη δε καϊ η 
νπό ΑΓΕ τγι υπό ΒΑΛ ϊβη' καϊ ή νπό ΑΓΕ άρα 

15 γωνία τή νπό ΑΕΓ έβτϊν ϊβη* ώβτε καϊ πλενρά ή 
Α Ε πλενρά τγ} Α Γ έβτιν ί'βη. καϊ έπεϊ τριγώνον 
τον ΒΓΕ παρά μίαν τών πλενρών τήν Ε Γ ήκται 
ΑΛ, άνάλογον άρα έβτϊν ώς ή ΒΛ προς τήν Λ Γ, 
όντως ή ΒΛ 'πρός tfv Α Ε. ϊβη δε ή ΑΕ τή ΑΓ' 

20 ώς άρα ή ΒΛ προς τήν Λ Γ, όντως ή ΒΑ προς 
τήν ΑΓ. 

Άλλα δή έβτω ώς ή ΒΛ προς τήν Λ Γ, όντως 
ή ΒΑ προς τήν Α Γ, καϊ έπεζενχθω ή Α Λ* λέγω 
ότι δίχα τέτμηται ή νπό ΒΛ Γ γωνία νπό τής Α Λ 

25 ενθείας. 
Τών γάρ αντών καταβκεναβθέντων, έπεϊ έβτιν 

ώς ή ΒΛ προς τήν Λ Γ, όντως ή Α'προς τήν ΑΓ, 
άλλα καϊ ώς ή ΒΛ προς τήν Λ Γ, όντως έβτϊν ή ΒΑ 

1. και] supra F. 3. ΓΑ'] Α Γ Ρ. 7. ευθείας Υ 
8. ένέίτεΰεν] Ρφ Βρ; έμπέπτωχεν Υ. έΰτίν Ρ; comp. ρ 

9. αλλά Ρ. 11. ευθεία] ευθείας addito ευθεία in mg. m 
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Sit triangulus ΑΒΓ, et L ΒΑΓ in duas partes 
aequales secetur recta AA. 
dico, esse 

ΒΑιΓΑ ==βΛ;4Γ. 
ducatur enim per Γ rectae 

Λ Λ parallela {ΓΕ, et pro-
ducta Β Α cum ea concurrat 

in Ε [I att. 5] . et quoniam in rectas parallelas AA, 
Ε Γ recta incidit ΑΓ, erit /. ΑΤΕ ~ΓΑΑ [I, 29] . sed 
supposuimus LTAA = ΒΑΛ. quare etiam LBAA 
= ΑΤΕ. rursus quoniam in rectas parallelasziz/, JSF 
recta incidit BAE, erit /. BAA^ AET exterior angu-
lus interiori [1,29]. demonstratum est autem, esse etiam 
L Α ΓΕ = BAA. quare etiam L 4 Γ Ε === Α Ε Γ. quare 
etiam Α Ε === ζ / Γ [I, 6] . et quoniam in triangulo 
ΒΓΕ uni laterum ,ΕΓ1 par(allQla ducta pst z / z / ; erit 
ΒΑ:ΑΓ = ΒΑ:AE [prop. II]. sed = ΑΓ. 
itaque erit 

ΒΛ:ΛΓ=ΒΛ:ΛΓ. 
iam uero sit Β Λ : ΛΓ== ΒΑ : ΑΓ,ρί ducatur Α Α. 

dico, L ΒΑΓ in duas partes aequales secari recta AA. 
nam iisdem comparatis quoniam est Β Α : Α Γ 

= ΒΑ : ΑΓ, uerum etiam ΒΑ : ΛΓ=βΑ:ΛΕ (nam 

2 V; ενθεΐα Β ρ. 12. ένέπεοε V. Β Λ Ε ] l i tt .E in 
ras. m. 2 Ρ. ή] (teyt) in ras. V. 13. ΐαη] -η e corr. m. 
2 Ρ. litt. JEf in ras. P. 14. Β Λ Λ ] corr. ex BAA 
m. 1 ρ. αρα γωνία] om. V. 16. Α Ε] ΑΘ π (ηοη Ρ), 
Ε Α φ. πλενράν π (ηοη Ρ). 18. προς τήν] τήν oomp. scrip-
tum cnm προο coalnit in F , προς φ, et sic in seq. eaepius. 

20. ώς άρα] Ρ; Ιοτιν άρα φς Theon? (BFVp); cfr. ρ. 6,8, 15. 
22. ΒΑ] Δ corr. ρ. Α Γ] ΓΑ F. 26. έπεϊ γάρ <φ. 27. 

ΑΓ — ρ. 84, 1: προς τήν] om. Β ρ. 28. τήν] οηι. F (inser. 
m. rec, sed eras.). 

6* 
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rtgbg τήν ΑΕ' τριγώνου γάρ τον ΒΓΕ παρά μίαν 
τήν Ε Γ ήκται ή ΑΛ' καϊ ώς άρα ή ΒΑ προς τήν 
Α Γ, όντως ή ΒΑ προς τήν Α Ε. ϊΰη άρα ή ΑΓ τή 
ΑΕ' ωΰτε καϊ γωνία ή νπό ΑΕΓ τή νπό ΑΓΕ 

5 έΰτιν Ι'ΰη. άλλ' ή μεν νπό ΑΕΓ ττ\ έκτος τή νπό 
ΒΑΛ [έΰτιν] ι'ΰη, ή δε νπο ΑΓΕ τή εναλλάξ τή 
νπο ΓΑ Λ έΰτιν ί'ΰη' καϊ ή νπο ΒΑΛ άρα τή νπό 
ΓΑΛ έΰτιν Ι'ΰη. ή άρα νπό ΒΑΓ γωνία δίχα τέτμηται 
νπό τής Α Λ ενθείας. 

10 Έάν άρα τριγώνον ή γωνία δίχα τμηθή, η δε 
τέμνονΰα τήν γωνίαν ένδεια τέμντ] καϊ τήν βάΰιν, 
τά τής βάΰεως τμήματα τόν αντόν έξει λόγον ταΐς 
λοιπαΐς τον τριγώνον πλενραΐς' καϊ έάν τά τής βάΰεως 
τμήματα τόν αντόν έχτ] λόγον ταΐς λοιπαΐς τον τρι-

15 γώνον πλενραΐς, ή άπό τής κορνφής έπϊ τήν τομήν 
έπιξενγννμένη ευθεία δίχα τέμνει τήν τον τριγώνον 
γωνίαν όπερ έδει δεΐξαι. 

δ'. 
Τών ίΰογωνίων τριγώνων άνάλογον εί-

20 ΰιν αί πλενραϊ αί περί τάς ΐΰας γωνίας κα 
ομόλογοι αί νπό τάς ϊΰας γωνίας νποτείνονΰα 

Έΰτω ίΰογώνια τρίγωνα τά ΑΒΓ, ΛΓΕ ϊΰη 
έχοντα τι ν μεν νπό ΑΒΓ γωνίαν τή νπό ΛΓΕ, τή 
δε νπό ΒΑΓ τή νπό ΓΛΕ καϊ έτι τήν νπΐ ΑΓ 

25 tfj νπό ΓΕΛ' λέγω, ότι τών ΑΒΓ, ΛΓΕ τριγώνω 

IV. Psellus ρ. 70. 

3. όντως] m. 2 V. ΑΕ] ΑΓ φ. 4. Α Ε] Ε Α φ. τγ] 
ΡΒρ; γωνία τή FV. 5. άλλα Ρ. 6. Β Α Α] Β supra m. 1 
εστίν] om. Ρ. ή δέ] ΐαη δε καϊ r V. ΑΓΕ] supra Γ ras 
est in V; ΑΕΓ Έ. 7. έστιν ίση] om. V. καϊ ή νπό — 



ELEMENTORUM LIBER VI. 85 

in triangulo ΒΓΕ uni laterum Ε Γ parallela ducta 
est AA) [prop. I I ] , erit etiam Β Λ : ΑΓ = ΒΑ : Α Ε 
[V, 11] . quare ΑΓ = ΑΕ [V, 9 ] . quare etiam 
L ΑΕΓ = ΑΓΕ [I, 5] . sed L Α ΕΓ —ΒΑΛ. exteriori 
[I, 29], et L ΑΓΕ = ΓΑΑ alterno [id.]. quare etiam 
L BAA = ΓΑΑ. itaque LBAT recta Α Α in duas 
partes aequales sectus est. 

Ergo si angulus trianguli in duas partes aequales 
diuiditur, et recta anguluni secans etiam basim secat, 
partes basis eandem rationeui habebunt ac reliqua 
latera trianguli; et si partes basis eandem rationem 
babent ac reliqua latera trianguli, recta a uertice ad 
punctum sectiorris ducta angulum trianguli in duas 
partes aequales secabit; quod erat demonstrandum. 

IV. 

In triangulis aequiangulis latera aequales angulos 
comprehendentia proportionalia sunt et correspon-
dentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt. 

Sint trianguli aequianguli ΑΒΓ, ΑΓΕ habentes 
L ΑΒΓ = ΑΓΕ7 ΒΑΓ = ΓΑΕ, ΑΓΒ = ΓΕΑ. dico, 

'στιν ΐοη] om. Β et V (ras. est quartae partis lineae); in mg. 
ranseunt in ras. p. 10. ή] om. V. δίχα] om. F. 11. 

την γωνίαν] Ρ; αντήν B F V p . sv&sta] mg. m. 1 Ρ. τέ-
νει F et seq. ras. 1 litt. V. 12. τά] m. 2 F. 13. καϊ 

ίάν — 17: δεΐξαι] in ras. m. 1 F. 14. corr. ex ϊχει ρ. 
Zoyov ϊχΐβ V. 16. τον τριγώνον] om. FV. 17. γωνίαν] 
εν&εΐαν ρ. 20. αι περί] e corr. V. ΐσας] m. rec. F. 21. 

Χενράί νποτείνονΰαι Β ρ , νποτείνονοαι πλενραί FV. 22. 
ξοτωοαν Υ. ΑΓΕ] ΓΑΕ Βρ , V m. 2. 23. ΑΒΓ] 
ΒΑΓ Ρ. γωνίαν] comp. mg. Ρ. ΑΓΕ] ΓΑΕ Ρ. 24. 
ΒΑΓ] B F p , V m. 2; ΒΓΑ Ρ; ΑΓΒ Υ m. 1. ΓΑΕ] BFp, 

m. 2; ΓΕΑ Ρ. ΑΓΒ] Βρ , V in ras. m. 2; ΑΒΓ PF. 
25. ΓΕΑ] B F p ; ΑΕΓ in ras. m. 2 V ; ΑΓΕ Ρ. 
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άνάλογον είΰιν αί πλενραϊ αί περί τάς ί'ΰας γωνίας 
καϊ ομόλογοι αί νπό τάς ϊΰας γωνίας νποτείνονΰαι. 

Κείΰθω γάρ έπ ευθείας ή Β Γ t i / ΓΕ. καϊ έπεϊ 
αί υπό Ά Β Γ, ΑΓΒ γωνίαι δύο ορθών έλάττονές 

5 είΰιν, ι'ΰη δε ή υπό ΑΓΒ τή υπό ΑΕΓ, αί άρα 
νπο ΑΒΓ, ΑΕΓ δύο ορθών έλάττονές είΰιν αί ΒΑ, 
Ε Α άρα έκβαλλόμεναι ΰυμπεΰοϋνταί. έκβεβλήΰθωΰαν 
καϊ ΰνμπιπτέτωΰαν κατά τό Ζ. 

Καϊ έπεϊ ϊΰή έΰτϊν ή νπό ΑΓΕ γωνία τγι νπό 
10 ΑΒΓ,- παράλληλος έΰτιν ή Β Ζ τγι ΓΑ. πάλιν, έπεϊ 

ί'ΰϊ} έΰτϊν ή νπό ΑΓΒ τγι νπό ΑΕΓ, παράλληλος 
έΰτιν ή Α Γ τή Ζ Ε. παραλληλόγραμμον άρα έΰτϊ 
τό Ζ ΑΓΑ* Ιΰη άρα ή μ\ν ΖΑ τή ΑΓ, ή δε ΑΓ τγι 
Ζ Α. καϊ έπεϊ τριγώνον τον ΖΒΕ παρά μίαν τήν 

15 Ζ Ε ήκται ή Α Γ, .έΰτιν άρα ώς ή ΒΛ προς τήν Α Ζ, 
όντως ή Β Γ προς τήν Γ Ε. ι'ΰη δε ή Α Ζ τή ΓΑ' 
ώς άρα ή ΒΑ πρός τήν ΓΑ, όντως η ΒΓ προς τήν 
ΓΕ, καϊ εναλλάξ ώς ή ΑΒ πρός τήν Β Γ, όντως ή 
Α Γ πρός τήν Γ2& πάλιν, έπεϊ παράλληλος έΰτιν 

20 ή ΓΑ τγι ΒΖ, έΰτιν άρα ώς ή ΒΓ πρός τήν Γ Ε, 
όντως- ή Ζ Α πρός τήν Α Ε. ϊΰη δε ή Ζ Α τγι ΑΓ' 
ώς άρα η ΒΓ πρός τήν ΓΕ, όντως ή ΑΓ πρός τήν 
Λ Ε, καϊ εναλλάξ ώς ή ΒΓ πρός τήν ΓΑ, όντως 
ή ΓΕ πρός τήν ΕΛ. έπεϊ ονν έδείχθη ώς μεν ή 

25 Α Β πρός τήν Β Γ, όντως ή Α Γ πρός τήν ΓΕ, ώς 
δε ή ΒΓ πρός τήν ΓΑ, όντως ή ΓΕ πρός τήν ΕΛ, 
δι ί'ΰον άρα ώς ή ΒΑ πρός τήν Α Γ, όντως ή ΓΑ 
πρός τήν Α Ε. 

4. δύο] αί δύο Ρ, corr. m. 1. ίλάΰοονες V. 6. ίλάΰΰονεςΥ. 
10. εΰτιν] Ρ, F m. 1; άρα εΰτιν B V p , F m. 2. Sequentia in 
ras. m. 1 p. 12. εΰτϊ] εΰτιν Ρ, comp. p. 13. Ζ ΑΓΑ] Γ in 
ras. Β. ΑΓ] Γ in ras. p; ΓΑ V, corr. m. 2. 14. ΖΑ] 
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z in triangulis ΑΒΓ, ΑΓΕ la-
/l tera aequales angulos com-
I prehendentia aequalia esse et 

Ι I correspondentia, quae sub 
/ Ij aequalibus angulis subtendant. 

/ { / _ ] ponatur ρμίιη Β Γ in pro-
•P Τ Ε ducta ΓΕ} et quoniam 
L ΑΒΓ + ΑΓΒ dupbus rectis minores sunt [I, 17] 
et L ΑΓΒ = AET} erunt L ABT + ΑΕΓ duobus 
rectis minore§. itaque BA} Ε Α prpductae concurrent 
[I αιτ. 5] . producantur et concurrant in Z . 

et quoniam L ΑΓΕ = ΑΒΓ} erit Β Ζ rectae 
Γ ζ / parallela [I, 28]. rursus quoniam i ATB = ΛΕΓ, 
erit Α Γ rectae Ζ Ε parallela [id.]. Ζ ΑΓΑ igitur 
parallelogrammum est. quare ΖΑ = ΑΓ9 ΑΓ = ΖΑ 
[I, 34]. et quoniam in triangulo ZBE uni lateri Ζ Ε 
parallela ducta est ΑΓ, erit Β Α : ΛΖ ~ ΒΓ: ΓΕ 
[prop. Π] , sed ΛΖ = ΓΑ, itaque Β Α: ΓΑ — ΒΓ: Γ Ε 
et permutando [V, 16] JB :ΒΓ= ΑΓ: Γ Ε. rursus 
quoniam ΓΑ rectae Β Ζ parallela est, erit ΒΓ:ΓΕ 
= ΖΑ : ΑΕ [prop. Π ] , sed ΖΑ = ΑΓ. itaque 
ΒΓ: ΓΕ = ΑΓ : Λ Ε, et permutandp [V, 16] ΒΓ: ΓΑ 
= ΓΕ: Ε Α. iam quoniam demonstratum est, esse 
ΑΒ : ΒΓ = ΑΓ: ΓΕ et ΒΓ:ΓΑ = ΓΕ: ΕΑ, ex 
aequo erit ΒΛ:ΛΓ=ΓΑ:ΑΕ [V, 22]. 

ζ/Ζ Ρ. Ζ Β Ε ] PF, V m. 1; JBZE Β ρ , V m. 2. ju'av 
των πλευρών V. 15. η]^ (alt.) om. Ρ. τήν] om. BFp. 16. 
τήν] om. BFp. 17. τήν] om. BFp. την] om. φ. 18. 
Λ Β | ΒΛ ρ. προς τήν] P V ; ttpos B F p , et sic deinde 
per totam propositionem. 21. ΖΑ] (alt.) ΑΖΛΎ m. 1; corr. 
m. 2. 23. καϊ εναλλάξ] Ρ; IvaUaf άρα Theon? (BFVp); 
cfr. lin. 18. 24. Ιπεί ονν] καϊ έπεϊ Ρ. ή μ<?ν Ρ. 27. 
καϊ δι ϊοου Ρ. 
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Τών άρα ίΰογωνίων τριγώνων άνάλογον είΰιν αί 
πλενραϊ αί περί τάς ί'ΰας γωνίας καϊ ομόλογοι αί 
νπό τάς ϊΰας γωνίας νποτείνονΰαι' όπερ έδει δεΐξαι. 

ε'. 
δ Έάν δνο τρίγωνα τάς πλενράς άνάλογον 

έχγι, ίΰογώνια έβται τά τρίγωνα καϊ ΐΰας έξει 
τάς γωνίας, νφ' ας αί ομόλογοι πλενραϊ νπο-
τείνονΰιν. 

Έΰτω δνο τρίγωνα τά ΑΒΓ, ΑΕΖ τάς πλενράς 
10 άνάλογον έχοντα, ώς μεν τήν Α Β πρός τήν Β Γ, όν

τως τήν ΑΕ πρός τήν ΕΖ, ώς δε τήν Β Γ πρός τήν 
ΓΑ, όντως τήν ΕΖ πρός τήν ΖΑ, καϊ έτι ώς τήν 
ΒΑ πρός τήν ΑΓ, όντως τήν Ε Α πρός τήν Α Ζ. 
λέγω, ότι ίΰογώνιόν έΰτι τό ΑΒΓ τρίγωνον τώ ΑΕΖ 

16 τριγώνω καϊ ϊΰας έξονΰι τάς γωνίας, νφ' ας αί ομό
λογοι πλενραϊ νποτείνονΰιν, τήν μεν νπό ΑΒΓ τγι 
νπό ΑΕΖ, τήν δε νπό ΒΓΑ τή νπό ΕΖΑ καϊ έτι 
τήν νπό ΒΑΓ τγι νπό Ε Α Ζ. 

Σννεΰτάτω γάρ πρός τγι ΕΖ ένδεια καϊ τοις πρός 
20 αντή ΰημείοις τοις Ε, Ζ τή μεν νπο ΑΒΓ γωνία 

ι'ΰη ή νπο ΖΕΗ, τγι δε νπο ΑΓΒ ϊΰη ή νπό ΕΖΗ 
λοιπή άρα ή πρός τώ Α λοιπή τή πρός τώ Η έΰτιν ι'ΰη. 

ί'ΰογώνιον άρα έΰτϊ το ΑΒΓ τρίγωνον τώ ΕΗΖ 
[τριγώνω]. τών άρα ΑΒΓ, ΕΗΖ τριγώνων άνάλογον 

25 είΰιν αί πλενραϊ αί περϊ τάς ί'ΰας γωνίας καϊ όμό-

3. υπό] περί ρ. γωνίας] bis ρ. πλευραϊ υποτείνουοαίί 
B F p , υποτείνουααι πλευοαί V. 7. τάς] m. rec. F. 10.1 
την ΒΓ] Β Γ BFp. 11. τήν Ε Ζ ] Ε Ζ BFp. τήν ΓΑ]\ 
ΓΑ BFp. 12. ουτω Β. τήν Ζ Α] Ρ , V m. 1; τήν Α Ζ 
V m. 2; ΔΖ BFp. 13. ουτω Βρ. την ΔΖ] V; τήν Ζ Δ Ρ; 
ΔΖ BFp. 14. εοτιν Ρ, comp. ρ. 16. υποτείνονσι Vp. 
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21. ΑΓΒ] e corr. V. 22. προς τώ Α] Ρ; νπο ΒΑΓ Theon 
(BFVp). προς τώ Η] Ρ; νπο ΕΗΖ Theon (Βρ; νπο ΕΖ 
Bnpra scr. Η V, νπο ΕΖΗ F). 23. ίοογώνιο F in fine lin. 
laxCv Ρ, comp. ρ. E i f Z l . P , V m. 1; ΖΕΗ Β ρ , V m. 2, 
F eras. Ζ et Η. 24. τριγωνω] om. Ρ. ΕΗΖ] Ρ, V m . 1; 
ΖΕΗ B F p , V m. 2. 

Ergo in triangulis aequiangulis latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia sunt et corre-
spondentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt; 
quod erat demonstranduin. 

V. 

Si duo trianguli latera proportionalia habent, 
aequianguli erunt trianguli et eos angulos aequales 
babebunt, sub quibus correspondentia latera sub-
tendunt. 

Sint duo trianguliz/ΰΓ, ΛΕΖ latera proportionalia 
babentes, ita ut sit Α Β : Β Γ 
= ΛΕ : ΕΖ, ΒΓ : ΓΑ = ΕΖ 
: ΖΛ,ΒΑ : ΑΓ= ΕΛ: ΛΖ. dico, 
triangulos ΑΒΓ, ΛΕΖ aequian-
gulos fore et eos angulos aequa-
les habituros esse, sub quibus 
correspondentia latera subtendant, 

L ΑΒΓ = ΛΕΖ, ΒΓΑ = ΕΖΛ, ΒΑΓ — ΕΛΖ. 
construatur enim ad rectam EZ et puncta eius 

Ε, Ζ angulo ΑΒΓ aequalis LZEH et angulo ΑΓΒ 
aequalis ΕΖΗ [I, 23]. itaque qui relinquitur, angulus 
ad Α positus reliquo angulo ad Η posito aequalis 
est [I, 32]. itaque ΑΒΓ} ΕΗΖ trianguli aequianguli 
sunt. quare in triangulis ΑΒΓ, EHZ latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia sunt et corre-



9 0 ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ sr\ 

λόγοι αί νπό τάς ί'ΰας γωνίας νποτείνονΰαι' έΰτιν 
άρα ώς ή ΑΒ πρός τήν Β Γ, [όντως] ή Η Ε προς 
τήν Ε Ζ. αλλ* ώς ή ΑΒ πρός τι μ Β Γ, όντως νπό-
κειται ή Α Ε προς τήν ΕΖ' ώς άρα ή Α Ε πρός 

5 τήν ΕΖ, όντως ή Η Ε πρός τήν Ε Ζ. έκατέρα άρα 
τών Α Ε, Η Ε πρός τήν Ε Ζ τόν αντόν έχει λόγον' 
ι'ΰη άρα έΰτϊν ή Α Ε τή Η Ε. διά τά αντά δή καϊ ή 
Α Ζ τή Η Ζ έΰτιν ι'ΰη. έπεϊ ονν ι'ΰη έΰτϊν ή ΑΕ τή 
ΕΗ, κοινή δε ή ΕΖ, δνο δή αι Α Ε, ΕΖ δνΰϊ ταΐς 

10 ΗΕ, ΕΖ ΐΰαι είΰίν* καϊ βάΰις ή Α Ζ βάΰει τή Ζ Η 
[έΰτιν] ϊΰη' γωνία άρα ή νπό ΑΕΖ γωνία τή νπό 
ΗΕΖ έΰτιν ι'ΰη, καϊ τό ΑΕΖ τρίγωνον τ ω ΗΕΖ 
τριγώνω ϊΰον, καϊ αί λοιπαϊ γωνίαι ταΐς λοιπαΐς 
γωνίαις ί'ΰαι, νφ9 άς αί Ϊΰαι πλενραϊ νποτείνονΰιν. 

15 ΐΰη άρα έΰτϊ καϊ ή μεν νπό ΑΖ Ε γωνία τή νπό Η Ζ Ε, 
ή δε νπό ΕΑΖ τή νπό ΕΗΖ. καϊ έπεϊ ή μεν νπό 
ΖΕΑ τή νπό ΗΕΖ έΰτιν9ΐΰη, αλλ9 ή νπό ΗΕΖ τή 
νπό ΑΒΓ, καϊ ή νπό ΑΒΓ άρα γωνία τή νπό ΑΕΖ 
έΰτιν ι'ΰη. διά τά αντά δή καϊ ή νπό ΑΓΒ τή νπό 

20 ΑΖΕ έΰτιν Ϊΰη, καϊ έτι ή πρός τώ Α τή πρός τώ 
Α' ίΰογώνιον άρα έΰτϊ τό ΑΒΓ τρίγωνον τώ ΑΕΖ 
τριγώνω. 

9Εάν άρα δνο τρίγωνα τάς πλενράς άνάλογον έχη, 
ίΰογώνια έΰται τά τρίγωνα καϊ ϊΰας έξει τάς γωνίας, 

25 νφ9 άς αί ομόλογοι πλενραϊ νποτείνονΰιν όπερ έδει 
δεΐξαι. 

sr'. 

Έάν δνο τρίγωνα μίαν γωνίαν μια γω-

1. γωνίας] m. 2 F. πλενραϊ νποτείνονααι Theon (BVFp). 
2. τήν] om. BFp. όντως] om. Ρ. 3. τήν] om. BFp. 

άλλ' — 4: Ε Ζ ] mg. m. 1 F. 3. τήν] om. BFp. 4. τήν] 
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spondentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt 
[prop. IV] . erit igitur Α Β : Β Γ = Η Ε : ΕΖ. sed 
Α Β : Β Γ = Λ Ε : ΕΖ, ut supposuimus. quare 
ΑΕ:ΕΖ = ΗΕ: ΕΖ [V, 11]. itaque utraque Α Ε, ΗΕ 
ad ΕΖ eandem rationem habet. ergo Α Ε = Η Ε 
[V, 9] . eadem de causa etiam Α Ζ = Η Ζ . iam 
quoniam ΑΕ — Ε Η, et communis est 1£Ζ ; duae 
rectae ΑΕ, EZ duabus H E ; 2£Z aequales sunt; et 
Α Ζ = ZiJ. itaque L AEZ = H E Z [I, 8 ] , et ΑΛΕΖ 
= Δ ΗΕΖ, et reliqui anguli reliquis angulis aequales, 
sub quibus aequalia latera subtendunt [I, 4] . itaque 
L AZE = HZE, L EAZ = EHZ. et quoniam 
L ΖΕΑ = Η Ε Ζ , et L ΗΕΖ = ζ ί 5 Γ ; erit etiam 
L ΑΒΓ = Α ΕΖ. eadem de causa erit etiam i ΑΓΒ 
— AZE, et praeterea angulus ad Α positus angulo 
ad Α posito. itaque trianguli ΑΒΓ,ΑΕΖ aequi-
anguli sunt. 

Ergo si duo trianguli latera proportionalia habent, 
aequianguli erunt trianguli et eos angulos aequales 
habebunt, sub quibus correspondentia latera subten-
dunt; quod erat demonstrandum. 

VI. 

Si duo trianguli unum angulum uni angulo aequalem 

om. BFp. και ώς aqa Ρ. 5. τήν] bis om. BFp. 6. ΗΕ] 
Ε Η V. 7. τά] om. ρ. 8. Ι'αη εστίν ρ. 10. είσί Vp. 

Α Ζ] Ζ Α Ρ. Ζ Η] post ras. 1 litt. V. 11. έβτιν] om. Ρ. 
13. Post Ϊαον add. έστί Β ρ , F m. 2 , V m. 2. 14. Post ί'σαι 
add. έσονται Βρ, F m. 2. 15. εστίν Ρ Β. ΔΖΕ] ΑΕΖ F. 

ΗΖΕ] Η supra m. 1 F. 17. ίση εστίν φ. αλλά Ρ. 18. 
ΑΒΓ] (prius) Λ Β Γ Ισην ί'ση V. 19. ή] η μέν Ρ. ΑΓΒ] 
ΑΒΓ ρ. 20. £τι] e corr. V. τώ] bis τό Β et V (corr. 
m. 2). 21. Δ έστιν ί'ση FV. έστίν'Ρ. 



92 ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ ζ'. 

νια ί'ΰην έχτ], περϊ δε τάς ΐΰας γωνίας τάς 
πλευράς άνάλογον, ίΰογώνια έΰται τά τρί
γωνα καϊ ίΰας έ\ει τάς γωνίας, νφ άς αί ομό
λογου πλενραϊ νποτείνονΰιν. 

5 Έΰτω δνο τρίγωνα τά ΑΒΓ, Α ΕΖ μίαν γωνίαν 
τήν νπό ΒΑΓ μια γωνία τή νπό ΕΑΖ ϊΰην έχοντα, 
περί δε τάς ϊΰας γωνίας τάς πλενράς άνάλογον, ώς 
τήν ΒΑ πρός τήν Α Γ, όντως τήν Ε Α πρός τήν ΑΖ' 
λέγω, ότι ίΰογώνιόν έΰτι τό ΑΒΓ τρίγωνον τώ ΑΕΖ 

10 τριγώνω καϊ ί'ΰην έξει τήν νπό ΑΒΓ γωνίαν τή 
νπό ΑΕΖ, τήν δε νπό ΑΓΒ τή νπό Α Ζ Ε. 

Σννεΰτάτω γάρ πρός τή Α Ζ ένδεια καϊ τοις πρός 
αυτή ΰημείοις τοις Α, Ζ όποτέρα μεν τών νπό ΒΑΓ, 
ΕΑΖ ϊΰη ή νπό ΖΑΗ, τή δε νπό ΑΓΒ ϊΰη ή νπό 

15 ΑΖΗ' λοιπή άρα ή πρός τώ Β γωνία λοιπή τή 
πρός τώ Η ίΰη έΰτίν. 

Ίΰογώνιόν άρα έΰτϊ τό ΑΒΓ τρίγωνον τώ ΑΗΖ 
τριγώνω. άνάλογον άρα έΰτϊν ώς ή ΒΑ πρός τήν 
Α Γ, όντως ή Η Α πρός τήν Α Ζ. νπόκειται δε καϊ 

20 ώς ή ΒΑ πρός τήν Α Γ, όντως ή Ε Α πρός τήν ΑΖ' 
καϊ ώς άρα ή Ε Α πρός τήν Α Ζ, όντως ή Η Α πρός 
τήν Α Ζ. ι'ΰη άρα ή Ε Α τή ΑΗ' καϊ κοινή ή ΑΖ' 
δνο δή αί Ε Α, Α Ζ δνΰϊ ταΐς Η Α, Α Ζ ί'ΰαι είΰίν 
καϊ γωνία ή νπό ΕΑΖ γωνία τή νπό Η Α Ζ [έΰτιν] 

25 ί'ΰη' βάΰις άρα ή ΕΖ βάΰει τή ΗΖ έΰτιν ίΰη, καϊ 
τό ΑΕΖ τρίγωνον τώ ΗΑΖ τριγώνω ί'ΰον έΰτίν, καϊ 

7. ΐσας] m. 2 V. 8. τήν ΑΓ] ΑΓ BFp. πρός] suprai 
m. rec. Ρ. τήν] om. BFp. Α Ζ] eras. V; mutat. in Α Ε F; 
Ζ Δ Β ρ. 9. ίατιν Ρ, comp. ρ. 10. τών ΑΒΓ F. 11. 
τήν] τή V, corr. m. rec. ΑΓΒ] θ corr. m. 2 V. 12. προς 
μέν B F V p . τήν Δ Ζ tv&siav V, corr. m. 2. 13. αντής Β. 
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habent et. latera aequales angulos comprehendentia 
proportionalia, aequianguli erunt trianguli et eos 
angulos aequales habebunt, sub quibus correspon-
dentia latera subtendunt. 

Sint duo trianguli ΑΒΓ, AEZ unum angulum 
ΒΑΓ uni angulo EAZ aequalem 
babentes et latera aequales angulos 

•g- coinprehendentia proportionalia, ita 
utsit ΒΑ:ΑΓ= EA : AZ. dico, 
triangulos ΑΒΓ, AEZ aequian-
gulos esse et habituros esse [_ABT 
= AEZ, L ΛΓΒ = AZE. 

construatur enim ad rectam Α Ζ et puncta eius 
Ay Ζ utrique angulo ΒΑΤ, ΕΑΖ aequalis L Z z / H 
et L AZH = ΑΓΒ [I, 23]. itaque qui relinquitur 
angulus ad Β positus reliquo angulo ad Η posito 
aequalis est [I, 32]. itaque trianguli ΑΒΓ, AHZ 
aequianguli sunt. quare erit ΒΛ:ΑΓ—ΗΑ:ΑΖ 
[prop. IV] . supposuimus autem, esse etiam BA:AT 
= Ε Α : AZ. quare [V, 1 1 ] Ε Α : AZ = HA: AZ. 
itaque EA — AH\Y, 9 ] ; et communis est AZ. itaque 
duae rectae EA, Α Ζ duabus HA, Α Ζ aequales sunt; 
et L EAZ —» HAZ. quare EZ = HZ et Δ ΑΕΖ 
— Η Α Ζ, et reliqui anguli reliquis aequales erunt, 

14. ΕΑΖ γωνία tar\ V. 15. τω] τό V, corr. m. 2. γωνία] post 
ras. 1 litt. P; om. Theon (BFVp). 16. τω] τό V, corr. m. 2. 

17. koxCv Ρ φ , comp. ρ. ΔΉ.Ζ] ΑΕΖ ψ. 18. τήν] om. 
BFp. 19. ΗΑ] litt. Η m. 2 V; Ε Α Β, corr. m. 2. την] om. 
BFp. 20. τήν] bis om. BFp. Ez/J z/E F; ifz/ B, corr. 
m. 2. 21. Ez/] Bz/ φ. την] om. BFp. ζ/Ζ] Zz/ V, 
corr. m. 2. ΗΑ] ex z/H m. rec. P. 22. την] om. BFp. 

23. ε Ιοί Vp. 24. ycovfo άρα F. ίστιν] om. P. 25. 
ΗΖ] Z H P . 26. i W BV, comp. p. 
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αί λοιποί γωνίαι ταΐς λοιπαΐς γωνίαις ΐβαι έβονται, 
νφ' άς αί ΐβαι πλενραϊ νποτείνονΰιν. ϊβη άρα έβτϊν 
ή μεν νπο ΑΖΗ τή νπο Α Ζ Ε, ή δε νπό ΑΗΖ τή 
νπό ΑΕΖ. αλλ" ή νπό ΑΖΗ τή άπό ΑΓΒ έβτιν 

5 ϊβη' καϊ ή νπό ΑΓΒ άρα τγι νπό ΑΖΕ έβτιν ϊβη. 
νπόκειται δε καϊ r νπό ΒΑΓ τή νπό ΕΑΖ ϊβη' καϊ 
λοιπή άρα ή πρός τω Β λοιπή τή πρός τω Ε ϊβη 
έβτϊν ίβογώνιον άρα έβτϊ τό ΑΒΓ τρίγωνον τω ΑΕΖ 
τριγώνω. 

10 Έάν άρα δνο τρίγωνα μίαν γωνίαν μια γωνία 
ϊβην έχγι, περϊ δε τάς ϊβας γωνίας τάς πλενράς άνά
λογον , ίβογώνια έβται τ ά τρίγωνα καϊ ΐβας έξει τάς 
γωνίας, νφ3 άς αί ομόλογοι πλενραϊ νποτείνονβιν' 
όπερ έδει δεΐξαι. 

« ζ'. 
Έάν δνο τρίγωνα μίαν γωνίαν μια γωνία 

ϊβην έχγι, περϊ δε άλλας γωνίας τάς πλενράς 
άνάλογον, τών δε λοιπών έκατέραν άμα ήτοι 
έλάββονα η μή έλάββονα ορδής, ίβογώνια 

20 έβται τά τρίγωνα καϊ ΐβας εξει τάς γωνίας, 
περϊ άς άνάλογον είβιν αϊ, πλενραϊ. 

'Έβτω δνο τρίγωνα τά ΑΒΓ, ΑΕΖ μίαν γω
νίαν μια γωνία ϊβην έχοντα τήν νπό ΒΑΓ τή νπό 
ΕΑΖ, περϊ δε άλλας γωνίας τάς νπό ΑΒΓ, ΑΕΖ 

2δ τάς πλενράς άνάλογον, ώς τήν Α Β πρός τήν ΒΓ, 
όντως "τήν Α Ε πρός τήν ΕΖ, τών δε λοιπών τών 

1. έσονται εηατέρα εκατέρα Theon (BFVp). 3. νπό 
ΑΗΖ] Peyrardus, νπό ΑΕΖ Ρ- πρός τω Η Theon (BFVp; 
τό pro τω V, corr. m. 2). .4. νπό ΑΕΖ] Peyrardus; νπό 
ΑΗΖ Ρ; πρός τω Ε Theon ( B F V p ; τό pro τώ V, corr. m. 2). 
αλλά Ρ. ΑΓΒ] ΒΓΑ Ρ, Λ in ras. 6. %al ή — Ιΰτιν ϊΰη] 
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sub quibus aequalia latera subtendunt [I, 4] . itaque 
L ΑΖΗ = AZE} L ΛΗΖ = AEZ. uerum L ΛΖΙΙ 
= ΑΓΒ. quare etiam LATB = ΑΖΕ. supposuimus 
autem, esse etiain [_BAT — EAZ. itaque etiam qui 
relinquitur angulus ad Β positus, reliquo angulo ad 
Ε posito aequalis est [I, 32]. itaque trianguli ΑΒΓ7 

ΑΕΖ aequianguli sunt. 

Ergo si duo triangnli unum angulum uni angulo 
aequalem habent et latera aequales angulos com-
prehendentia proportionalia, aequianguli erunt trian-
guli et eos angulos aequales habebunt, sub quibus 
correspondentia latera subtendunt; quod erat demon-
strandum. 

YII . 
Si duo trianguli unum angulum uni angulo aequa-

lem habent et latera alios duos ^angulos comprehen-
dentia proportionalia et reliquos angulos singulos 
simul aut minores aut non minores recto, trianguli 
aequianguli erunt et eos angulos aequales habebunt, 
quos latera proportionalia comprehendunt. 

j j Sint duo trianguli ΑΒΓ} ΑΕΖ 
Α Λ unum angulum uni angulo aequalem 

/ \ / \ habentes, L ΒΑΓ = EAZ} et latera 
/ \ ~ ^ ^ \ \ a ^ o s ^ u o s a n § u ^ o s comprehendentia 

#L^A w % proportionalia, ΑΒ : ΰ Γ = AE:EZ} 

et reliquos angulos, qui ad Γ, Ζ 
Ρ positi sunt, prius singulos simul recto 

om. p. 7. τω] τό Ρ. τω] e corr. Ρ. 8. έστί] έβτϊν Ρ, 
comp. ρ. 19. έλάττονα bis F. Prius έλαααον α corr. ex 
έλασσον m. 2 Ρ. 23. μια γωνία] punctis notat. F. 24. 
ΕΑΖ] corr. ex ΑΕΖ m. rec. Ρ. ' ΑΒΓ] ΒΑΓ φ; ΑΒΑ ρ. 

25. τήν ΒΓ] ΒΓ BFp. 26. τήν ΕΖ] ΕΖ BFp. 
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πρός τοις Γ, Ζ πρότερον έκατέραν άμα έλάββονα όρ-
θής' λέγω, οτι ίβογώνιόν έβτι το ΑΒΓ τρίγωνον τω 
ΑΕΖ τριγώνω, καϊ ϊβη έβται ή νπο ΑΒΓ γωνία τή 
νπο ΑΕΖ, καϊ λοιπή δηλονότι ή προς τώ Γ λοιπή 

δ τή πρός τώ Ζ ί'βη. 
Εί γάρ άνιβός έβτιν ή νπό ΑΒΓ γωνία τή νπό 

ΑΕΖ, μία αντών μείζων έβτϊν. έβτω μείζων ή νπό 
ΑΒΓ. καϊ βννεβτάτω πρός τή Α Β ενθεία καϊ τώ 
προς αντή βημείω τώ Β τή ιίπό ΑΕΖ γωνία ϊβη ή 

10 νπό ΑΒΗ. 
Καϊ έπεϊ ί'βη έβτϊν ή μεν Α γωνία τή Α, ή δε 

νπό ΑΒΗ τή νπό ΑΕΖ, λοιπή άρα ή νπό ΑΗΒ 
λοιπή τή νπό ΑΖΕ έβτιν ϊβη. ίβογώνιόν άρα έβτϊ 
τό ΑΒΗ τρίγωνον τώ ΑΕΖ τριγώνω. έβτιν άρα ώς 

1δ ή Α Β πρός τήν ΒΗ, όντως ή Α Ε πρός τήν ΕΖ. 
ώς δε ή ΑΕ πρός τήν ΕΖ, [όντως] νπόκειται ή ΑΒ 
πρός τήν Β Γ ή Α Β άρα πρός έκατέραν τών Β Γ, 
Β Η τόν αντόν έχει λόγον ϊβη άρα ή ΒΓ τή Β Η 
ώβτε καϊ γωνία ή πρός τώ Γ γωνία τή νπό ΒΗΓ 

20 έβτιν ϊβη. έλάττων δε ορθής νπόκειται ή πρός τώ 
Γ έλάττων άρα έβτϊν ορθής καϊ ή νπό ΒΗΓ* ώβτε 
ή εφεξής αντή γωνία ή νπό ΑΗΒ μείζων έβτϊν 
ορθής, καϊ έδείχ&η ϊβη ονβα τή πρός τώ Ζ' καϊ 
ή πρός τώ Ζ άρά μείζων έβτϊν ορθής, νπόκειται 

26 δε έλάββων ορθής* όπερ 'έβτϊν άτοπον, ονκ άρα 
άνιβός έβτιν ή νπό ΑΒΓ γωνία τή νπό ΑΕΖ* ϊβη 

1. έλάττονα F. 2. έΰτιν Ρ, comp. p. 3. έβται] έΰτίν F. 
10. ΑΒΗ] Η e corr. ρ. 12. γωνία τή V. 13. λοιπή] 

supra m. 1 F. έΰτϊ] comp. ρ; έΰτίν PF. Ιδ. τήν] bia 
om. BFp. 16. ώς δέ] υπόκειται δε καϊ ώς Βρ.^ τήν]ι 
om. BFp. όντως νπόκειται] νπόκειται F V ; όντως Β ρ ;| 
νπόκειται όντως Ρ. 17. τήν] om. BFp. Post Β Γ addl 
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minores. dico, aequiangulos esse triangulos ΑΒΓ, 
AEZ, et L ΑΒΓ = ΑEZ, et, ut inde adparet, qui 
relinquitur angulus ad Γ positus, reliquo angulo ad Ζ 
posito aequalem esse. 

nam si i zijBJTangulo z/2£Zinaequalis est, alteruter 
eorum maior est. sit maior i ΛΒΓ, et construatur 
ad rectani Α Β et punctum eius Β L ΑΒΗ — ΑΕΖ 
[Ι, 23] . et quoniam i Α = L Α et L ABH =9AEZ, 
erit L ΑΗΒ = AZE [I, 32]. itaque trianguli ABH, 
AEZ aequianguli sunt. quare ΑΒ : ΒΗ = Α Ε : ΕΖ 
[prop. IV] . sed supposuimus, esse AE:EZ = Α Β :ΒΓ. 
itaque Α Β ad utramque ΒΓ, ΒΗ eandem rationem 
habet [V, 11]. quare ΒΓ = ΒΗ [V, 9] . itaque etiam 
aDgulus ad Γ positus angulo ΒΗΓ aequalis est [I, 5 ] . 
supposuimus autem, angulum ad Γ positum minorem 
esse recto; quare etiam LBHT minor est recto. 
itaque angulus deinceps positus AHB maior est 
recto [I, 13]. et demonstratum est, eum angulo ad 
Ζ posito aequalem esse. quare etiam angulus ad Ζ 
positus maior est recto. supposuimus autem, eum 
recto minorem esse; quod absurdum est. itaque 
L ΑΒΓ angulo AEZ inaequalis non est; aequalis 
igitur. uerum etiam angulus ad Α positus angulo ad Α 
posito aequalis est. quare etiam qui relinquitur angulns 
ad Γ positus, reliquo angulo ad Ζ posito aequalis est 
[I ; 32]. ergo trianguli ΑΒΓ, AEZ aequianguli sunt. 

Theon: %al ώς αρα ή Α Β προς τήν Β Γ, ούτως ή ΑΒ προς 
τήν Β Η (V et bis omisso ττν BFp). 18. άρα εστίν Ρ. 

19. προς τω Γ ] corr. ex νπο ΒΗΓ m. 2 V. ΒΗΓ] corr. 
ex ΒΓΗ m. 2 V. 20. ίλάσσων p. 21. και] om. Ρ. 

22. αντής Ρ. 23. τώ] corr. ex τό m. 1 Β. 25. έλάτ
των F. εστίν] om. V . ' 26. ΑΕ Ζ ] ΕΑΖ ρ. 

Eucl ides , edd. Heiberg et Menge. II. 7 
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άρα. έΰτι δε καϊ ή προς τώ Α ϊΰη τή προς τω Α' 
καϊ λοιπή άρα ή προς τω Γ λοιπή τή προς τω Ζ 
ϊΰη έΰτίν. ίΰογώνιόν άρα έΰτϊ το ΑΒΓ τρίγωνον τώ 
ΑΕΖ τριγώνω. 

6 Άλλα δή πάλιν νποκείΰθω έκατέρα τών προς τοις 
Γ, Ζ μή έλάΰΰων ορθής* λέγω πάλιν, ότι καϊ όντως 
έΰτϊν ίΰογώνιόν τό ΑΒΓ τρίγωνον τώ ΑΕΖ τριγώνω. 

Τών γάρ αντών καταΰκεναΰθέντων ομοίως δεί-
ξομεν, ότι Ι'ΰη έΰτϊν ή ΒΓ τή ΒΗ' ωΰτε καϊ γωνία 

10 ή πρός τώ Γ τή νπό ΒΗΓ ϊΰη έΰτίν. ονκ έλάττων 
δε ορθής ή πρός τώ Γ' ονκ έλάττων άρα ορθής 
ονδε ή νπό ΒΗΓ. τριγώνον δή τον ΒΗΓ αί δνο 
γωνίαι δνο ορθών ονκ είΰιν έλαττονες' όπερ έΰτϊν 
αδύνατον, ονκ άρα πάλιν άνιΰός έΰτιν ή νπό ΑΒΓ 

15 γωνία τή νπό ΑΕΖ' ϊΰη άρα. έΰτι δε καϊ ή πρός 
τώ Α τή πρός τώ Α ϊΰη' λοιπή άρα ή πρός τώ Γ 
λοιπή τή προς τώ Ζ ϊΰη έΰτίν. ίΰογώνιόν άρα έΰτϊ 
τό ΑΒΓ τρίγωνον τώ ΑΕΖ τριγώνω. 

Έάν άρα δνο τρίγωνα μίαν γωνίαν μια γωνία 
20 ί'ΰην έχη, περϊ δε άλλας γωνίας τας πλενράς άνάλογον, 

τών δε λοιπών έκατέραν άμα έλάττονα ή μή έλάττονα 
ορθής, ίΰογώνια έΰται τά τρίγωνα καϊ ϊΰας έξει τάς 
γωνίας, περϊ άς άνάλογον είΰιν αί πλενραϊ* όπερ 
έδει δεΐξαι. 

25 η. 
Έάν έν όρθογωνίω τριγώνω άπό τής ορ

θής γωνίας έπϊ τήν βάΰιν κάθετος άχθή, τά 

1. έΰτίν Β. Post Α add. ΰημείω Βρ, supra F, m. '2 V. 
3. εστί] έΰτίν Ρ, comp. ρ. 6. έλάττων Γ. πάλιν οτι] 

m. 2 V. 7. ίΰογώνιόν εστίν Ρ. 8. ομοίως δή BVp. 10. 
έλάσσων ρ. 11. έλάΰΰων ρ. 12. ονδέ] om. V. ή] m. 
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iam xursus supponamus, irtruraque angulum ad 
Γ ? Ζ positum recto' minorem non €sse. dico rursus, 
sic quoque triangulos ΛΒΓ, ΛΕΖ aequiangulos esse. 

nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus, 
esse ΒΓ—ΒΗ. quare etiam angulus ad Γ positus 

angulo ΒΗΓ aequalis est [I, 5]. 
^ angulus autem ad Γ positus recto 

minor non est. quare ne L ΒΗΓ 
\% quidem recto minor est. itaque 

trianguli ΒΗΓ duo anguli duobus 
rectis minores non sunt; quod fieri 
non potest [ I 7 17] . rursus igitur 
i ABrsLngulo AEZ inaequalis non 

est; aequalis igitur. uerum etiam angulus ad Α posi-
tus angulo ad Α posito aequalis est. itaque qui 
relinquitur angulus ad Γ positus, reliquo angulo ad 
Ζ posito aequalis est [I, 32]. ergo trianguli ΑΒΓ, 
ΛΕΖ aequianguli sunt. 

Ergo si duo trianguli unum angulum uni angulo 
aequalem habent et latera alios duos angulos coni-
prebendentia proportionalia et reliquos angulos singulos 
simul aut minores aut non minores recto, trianguli 
aequianguli erunt et eos angulos aequales habebunt, 
quos latera proportionalia coniprehendunt; quod erat 
demonstrandum. • 

VIII. 

Si in triangulo rectangulo ab angulo recto ad 

3 Ρ. δή] δέ V. 13. έλάΰΰονες V. 15. έΰτίν ΡΒ; 
comp. ρ. 16. ϊΰκ\\ insert. postea F. 17. έΰτϊ] έΰτιν PF; 
comp. JD. ^ 20. έχτ]] corr. ex έχει m. 2 Ρ. τάς] om. V. 

21. αμα ήτοι V. 26. άπό] νπό V; corr. m. 2. 
7* 
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1. έστιν F. 4. γωνίαν] om. ρ. 5. Β Γ] Α Γ V. Α Α] 
Α Α Ρ. Ιοτι FV. 8. νπο] postea ins. F. ΒΑΓ γωνία FV. 

ΑΔΒ] ΑΒΑ V, corr. m. 2. 12. τώ] corr. ex τών m. 1 Ρ. 
ΑΒΑ] Β supra m. 1 F. 13. Β Γ] Γ Β Β et seq. ras. 1 litt. F. 

τήν] post ras. 1 liti. V. 14. ΑΒΓ] Γ in ras. m. 2 V. 
ΒΑ] in ras. m. 2 V. νποτείνονΰαν] corr. ex νποτείνονσα 
m. rec. P; in ras. m. 2 V. 15. νποτείνονοαι F, ι eras. 
17. ΒΑ] Β Α τήν F. νποτείνονΰαν τήν Ϊΰην τή προς τώ Γ να. 

πρός τή καθέτω τρίγωνα όμοια έΰτι τω τε 
όλω καϊ άλλήλοις. 

Έΰτω τρίγωνον όρθογώνιον τό ΑΒΓ όρθήν έχον 
τήν νπο ΒΑΓ γωνίαν, καϊ ήχθω άπό τοϋ Α έπϊ 

5 τήν Β Γ κάθετος ή ΑΑ' λέγω, ότι όμοιόν έΰτιν 
έκάτερον τών ΑΒΑ, ΑΑΓ τριγώνων όλω τώ ΑΒΓ 
καϊ έτι άλλήλοις. 

Έπεϊ γάρ ϊΰη έΰτϊν ή νπό ΒΑΓ τή νπο ΑΑΒ' 
όρθι γάρ έκατέρα' καϊ κοινή τών δύο τριγώνων τοϋ 

10 τε ΑΒΓ καϊ τοϋ ΑΒΑ ή προς τώ Β, λοιπή άρα 
rt νπό ΑΓΒ λοιπή τή νπο ΒΑ Α έΰτιν ϊΰη' ίΰογώνιόν 
άρα έΰτϊ το ΑΒΓ τρίγωνον τώ ΑΒΑ τριγώνω. 
έΰτιν άρα ώς ή ΒΓ νποτείνονΰα τήν όρθήν τοϋ 
ΑΒΓ τριγώνον πρός τήν ΒΑ νποτείνονΰαν την όρ-

15 θήν τοϋ ΑΒΑ τριγώνον, όντως αντή ή Α Β νπο
τείνονΰα τήν πρός τώ Γ γωνίαν τοϋ ΑΒΓ τριγώ
νον πρός τήν ΒΑ νποτείνονΰαν τήν ΐΰην τήν νπο 
Β ΛΑ τοϋ ΑΒΑ τριγώνον, καϊ έτι ή ΑΓ πρός τήν 
Α Α νποτείνονΰαν τήν προς τώ Β γωνίαν κοινήν 

20 τών δνο τριγώνων, τό ΑΒΓ άρα τρίγωνον τώ ΑΒΑ 
τριγώνω ίΰογώνιόν τέ έΰτι καϊ τάς περϊ τάς ί'ΰας 
γωνίας πλενράς άνάλογον έχει. όμοιον άρα [έΰτϊ] 
τό ΑΒΓ τρίγωνον τώ ΑΒΑ τριγώνω. ομοίως δή 
δείζομεν, ότι καϊ τώ ΑΑΓ τριγώνω όμοιόν έΰτι τό 
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basim perpendicularis ducitur, trianguli ad per-
pendicularem positi similes erunt et toti et in-
ter se. 

Sit triangulus rectangulus ΑΒΓ rectum habens 
angulum J5 Α Γ, et ab Α ad Β Γ perpendicularis ducatur 
AA. dico, utrumque triangulum ΑΒΑ, ΑΑΓ et toti 
ΑΒΓ et inter se similes esse. 

nam quoniain L ΒΑΤ = AAB (uterque enim 

sunt. erit igitur ΒΓ: Β Α = ΑΒ : ΒΛ = ΑΓ: Α Α 
[prop. I V ] ; nam Β Γ sub recto angulo trianguli ΑΒΓ 
subtendit et ΒΑ sub recto angulo trianguli ΑΒΑ, 
et rursus AB in triangulo ΑΒΓ sub angulo ad Γ 
posito subtendit et Β Α in triangulo ΑΒΑ sub angulo 
ei aequali BAA, et ΑΓ, Α Α sub angulo ad Β posito 
utriusque trianguli communi subtendunt. itaque trian-
guli ΑΒΓ, ΑΒΑ et aequianguli sunt et latera aequales 
angulos comprebendentia proportionalia habent. itaque 
Δ ΑΒΓ ~ ΑΒΑ [def. 1]. similiter demonstrabimus, 

ras. m. 2 V. ΐΰην αντής F. 18.ΛΒΑ~\ ΑΒΓΡ. ή] inter 
duae ras. F. Post Α Γ add. F: νποτείνονβα τήν πρός τω Β 
γωνίαν τον ΑΒΓ τριγώνον, sed del. m. 1. 19. νποτείνονοαι 
(ι in ras.) post ras. 1 litt. F, νποτείνονΰα Βρ. Β] seq. ras. 
1 litt. F. 20. αντών τών V. άρα] postea ins. F; m. 2 V. 
ΑΒΑ αρα V. 21. ίΰτιν Ρ, comp. p. 22. ίΰτί] om. Ρ. 

24. ίΰτιν Ρ; comp. ρ. 

Λ 
rectus est), et duorum trian-
gulorum ΑΒΓ, ΑΒΑ com-
munis est angulus ad Β po-
situs, erit L ΑΓΒ = BAA 
\lj 3 2 ] . itaque , trianguli 

ΑΒΓ, ΑΒΑ aequianguli 
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ΑΒΓ τρίγωνον έκάτερον άρα τών ΑΒΑ, ΑΑΓ 
[τριγώνων] όμοιόν εΰτιν όλω τώ ΑΒΓ. 

Αεγω δή, ότι και άλλήλοις έΰτιν όμοια τά ΑΒΑ, 
ΑΑΓ τρίγωνα. 

5 Έπεϊ γάρ ορθή ή νπό ΒΑ\Α ορθή τή νπό ΑΑΓ 
έΰτιν ι'ΰη, άλλα μήν και ή νπό ΒΑ Α τή πρός τώ Γ 
έδείχθη ι'ΰη, καϊ λοιπή άρα ή πρός τώ Β> λοιπή τή 
νπό ΑΑΓ έΰτιν ί'ΰη' ίΰογώνιόν άρα έΰτϊ τό ΑΒΑ 

„ τρίγωνον τώ ΑΑΓ τριγώνω. έΰτιν άρα ώς ή ΒΑ 
10 τον ΑΒΑ τριγώνον νποτείνονΰα τήν νπό ΒΑΑ πρός 

τήν Α Α τον ΑΑΓ τριγώνον νποτείνονΰαν τήν πρός 
τώ Γ ΐΰην τή νπό ΒΑΑ, όντως αντή ή Α Α τον 
ΑΒΑ τριγώνον νποτείνονΰα τήν πρός τώ Β γω
νίαν πρός τήν Α Γ νποτείνονΰαν τήν νπό ΑΑΓ τον 

15 ΑΑΓ τριγώνον ΐΰην τή πρός τφ Β, και έτι ή ΒΑ 
πρός τήν Α Γ νποτείνονΰαι τάς όρθάς: όμοιον άρα 
έΰτϊ τό ΑΒΑ τρίγωνον τώ ΑΑΓ τριγώνω. 

Έάν άρα έν όρθογωνίω τριγώνψ άπό τής ορθής 
γωνίας έπϊ τήν βάΰιν κάθετος άχθή, τά πρός τή 

20 καθέτω τρίγωνα όμοια έΰτι τώ τε όλω καϊ άλλήλοις 
[όπερ έδει δεΐξαι]. 

Πόριΰμα. 
Έκ δή τούτον ψανερόν, ότι έάν έν όρθογωνίω 

τριγώνω άπό τής ορθής γωνίας έπϊ την βάΰιν κάθε-
25 τος άχθή, ή άχθεΐΰα τών τής βάΰεως τμημάτων 

μέΰη άνάλογον έΰτιν όπερ έδει δεΐξαι [καϊ έτι τής 

1. τρίγωνον] ora. BFp. 2. τριγώνων] om. Ρ. ομοιόν 
ίΰτιν όλω] om. V. ΑΒΓ τριγώνω όλω όμοιόν ίΰτιν Υ. 

5. ΒΑΑ] Β e corr. m. 2 V. 7.' λοιπή] corr. ex λοιπής 
m. 1 F. 8. ίΰτί] ίΰτιν PF. 11. τήν Α Α] τή Α Α F; corr. 
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esse etiam ΑΑΑΓ~ΑΒΓ. ergo uterque triangulus 
ΑΒΑ, ΑΑΓ triangulo toti ΑΒΓ similis est. 

iam dico, triangulos ΑΒΑ, ΑΑΓ etiam inter se 
similes esse. 

nam quoniam- t ΒΑΑ = ΑΑΓ (recti errim), et 
demonstratum est, L BAA angulo ad Γ posito aequa-
lem esse, etiam qui relinquitur angulus ad Β positus, 
angulo ΑΑΓ aequalis erit [I ; 32]. itaque trianguli 
ΑΒΑ, ΑΑΓ aequianguli sunt. est igitur Β Α : Α Α 
= ΑΑ : ΑΓ = ΒΑ : ΑΓ [prop. I V ] ; nam ΒΑ in 
triangulo Α, Β Α sub ΒΑΑ subtendit et Α Α in trian-
gulo ΑΑΓ sub an^ulo ad Γ posito subtendit angulo 
BAA aequali, et Α Α in triangulo ΑΒΑ sub angulo 
ad Β posito subtendit; Α Γ autem in triangulo ΑΑΓ 
sub ΑΑΓ angulo ad Β posito aequali, et prae-
terea ΒΑ,ΑΓ sub rectis, angulis subtendunt. itaque 
ΑΑΒΑ~ΑΑΓ[ά& 1]. 

Ergo si in triangulo rectangulo ab angulo recto 
ad basim perpendicularis ducitur, trianguli ad per-
pendicularem positi similes* erunt et toti et inter se. 

Corol larium. 

Hinc manifestum est, si in triangulo rectangulo 

b angulo recto ad basim perpendicularis ducatur, 

m. rec. 14. νποτεένονσαν] -ν eras. F. 15. T?J] corr. ex 
τής m. rec. P; seq. ras. 1 litt. V. 16. 7rpog τήν Α Γ] in 
ras. F. νποτείνονσα F. 20..έστιν F. 23. iv] om. p. 

25. τμημάτων] om. p. 26. Ιοτι Β, comp. ρ. "όπερ Ϊ8ε\, 
δει\αϊ\ om. BFp. καϊ Ιτι τ τ τ ρ. 104, 2: Ιοτιν\ postea ins. m. 
1 F in ras; mg. m. 2 V. 
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βάβεως καϊ ενός όποιονονν τών τμημάτων ή προς 

τώ τμήματι πλενρά μέβη άνάλογον εΰτιν], 

Τής δο&είβης εν&είας το προβταχ&εν μέρος 
6 άφελεΐν. 

"Εβτω ή δο&εΐβα εν&εΐα ή ΑΒ' δει δή τής ΑΒ 
το προβταχ&εν μέρος άφελεΐν. 

'Επιτετάχ&ω δή τό τρίτον, [καϊ] διήχ&ω τις άπό 
τον Α εν&εΐα ή ΑΓ γωνίαν περιέχονβα μετά τής 

10 Α Β τνχονβαν' καϊ είλήφ&ω τνχόν βημεΐον έπϊ τής 
Α Γ τό ζ/, καϊ κείβ&ωβαν τή ΑΛ Ϊβαι αί ζ/ Ε, ΕΓ. 
και επεζενχ&ω ή Β Γ, καϊ διά τον ζ/ παράλληλος 
αντή ήχ&ω ή ζ / Ζ . 

Έπεϊ ονν τριγώνον τον ΑΒΓ παρά μίαν τών 
15 πλενρών τήν Β Γ ήκται ή Ζ Α, άνάλογον άρα έβτϊν 

ώς ή Γ ζ / πρός τήν z /ζ / , όντως ή Β Ζ πρόςΛτήν Ζ Α. 
διπλή δε ή Γ ζ / τής ζ/ζ/' διπλή άρα καϊ ή Β Ζ τής 
ΖΑ' τριπλή άρα ή ΒΑ τής ΑΖ. 

Τής άρα δοΰείβης εν&είας τής ΑΒ τό έπιτα%%\ν 
20 τρίτον μέρος άφήρηται τό ΑΖ' όπερ έδει ποιήβαι. 

ι . 
Τήν δο&εΐβαν εν&εΐαν άτμητον τή δο&είβΤ] 

τετμημένχι ομοίως τεμεΐν. 
Χ. Simplicius in phys. fol. 114 119. 

1. οποτερονουν F. 2. Post εατιν seq. οπερ εδει δεΐξαι 
B F p , V m. 2. 8. τρίτον] aiite -τον ras. 2 litt. F. και] 
om. Ρ. ης εύ&εΐα άπο TQV Α ή V . ' 11. ηείο&ωσαν] mg. 
m. rec. Ρ. 14. Supra παρά in Ρ scr. m. rec. παράλληλος. 

15. τήν] τή ρ. Ζ Α] mutat. in Α Ζ m. 2 Υ ; ΑΖ Βρ. 16. 
τήν Α Α] τή Α Α Β , Α Α Fp. τήν^ om. BFp. 17. τής] 
τή ρ. καϊ ή Β Ζ τής ΖΑ' τριπλή αρα] mg. m. 1 Ρ. 18. 
ΒΑ] Α in ras. Ρ. 19. τής] τή ρ. τής] corr. ex τή m. 1 ρ. 
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ductam rectam mediam inter partes basis proportio-
nalem fore. — quod erat denionstrandum.1) 

IX. 
Α data recta linea partem quamuis datam abscindere. 

Sit data recta AB. oportet igitur ah AB quamuis 
datam partem 'abscindere. 

sit data pars tertia, et ducatur a puncto Α recta 
Α Γ cum Α Β qnemlibet angu-

j2 \w& comprebendens, et suma-
4 \ tur in Α Γ quoduis punctum Af 

\ et ponatur Α Ε = Α Α = ΕΓ, 
JL Ζ 3 et ducatur Β Γ, et per Α rec-

tae Β Γ parallela ducatur Α Ζ [I, 31]. 
iam quoniam in triangulo ΑΒΓ uni laterum Β Γ 

parallela ducta est ZA, erit [prop. II] 
Γ Α : Α Α = ΒΖ: Ζ Α. sed ΓΑ = 2 Α Α. quare 

etiam Β Ζ = 2 Ζ Α. itaque ΒΑ = 3 ΑΖ. 
Ergo a data recta Α Β tertia pars Α Ζ abscisa 

est, ut iussi eramus; quod oportebat fieri. 

X. 
Datam rectam lineam non sectam datae sectae 

congruenter secare. 

1) Nam demonstrauimus p. 102, 9 sq. Β Α : Α Α = Α Α 
: ΑΓ. reliqna pars corollarii ρ. 102, 26 sq. sine dubio inter-
polata est; nam et post sollemnem illum finem demonstratio-
ntim corollariorumque οπερ εδει δεΐξαι ρ. 102, 26 additur et a 
bonia codd. Theoninis aberat nec usquam usui est. habet tamen 
Campanus et P, quamquam sine clausnla illa. itaque et in 
noimullis codd. ante Theonem et in quibusdam Theoninis 
simul sponte interpolata est. 

20. τρίτον] in ras. F. 22. δο&είοτ;] Ρ, Simplicius, Cam-
panue; δο&είστ] εν&εία Theon (BFVp).' 
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Έβτω ή μεν δο&εΐβα εν&εΐα άτμητος ή ΑΒ, η 
δε τετμημένη ή Α Γ κατά τά Α, Ε βημεΐα, καϊ 
κείβ&ωβαν ώβτε γωνίαν τνχονβαν περιέχειν, καϊ 
έπεξενχ&ω ή ΓΒ, καϊ διά τών Α, Ε τή Β Γ παράλ-

δ ληλοι ή%%ωβαν αί ΑΖ,ΕΗ, διά δε τον Α τή ΑΒ 
παράλληλος ήχ&ω ή Α Θ Κ. 

Παραλληλόγραμμον άρα έβτϊν έκάτερον τών ΖΘ, 
ΘΒ' ί'βη άρα ή μεν ΑΘ τή ΖΗ, ή δε ΘΚ τή ΗΒ. 
καϊ επεϊ τριγώνον τον ΑΚΓ παρά μίαν τών πλεν-

10 ρών τήν Κ Γ ένδεια ήκται ή Θ Ε, άνάλογον άρα 
έβτϊν ώς ή ΓΕ πρός τήν ΕΑ, όντως ή ΚΘ προς 
τήν ΘΑ. ί'βη δε ή μεν ΚΘ τή ΒΗ, ή δε ΘΑ τή 
Η Ζ. έβτιν άρα ώς ή Γ Ε προς τήν ΕΑ, όντως ή 
Β Η προς τήν ΗΖ. πάλιν, έπεϊ τριγώνον τον ΑΗΕ 

15 παρά μίαν τών πλενρών τήν ΗΕ ήκται ή Ζ Α, άνά
λογον άρα έβτϊν ώς ή Ε Α προς τήν Α Α, όντως ή 
Η Ζ πρός τήν Ζ Α. έδείχ&η δε καϊ ώς ή ΓΕ πρός 
τήν ΕΑ, όντως ή ΒΗ πρός τήν ΗΖ* έβτιν άρα ώς 
μεν ή Γ Ε πρός τήν ΕΑ, όντως ή Β Η πρός τήν 

20 Η Ζ, ώς δ\ ή Ε Α πρός τήν Α Α, όντως ή Η Ζ πρός 
τήν Ζ Α. 

*Η άρα δο&εΐβα 'εν&εΐα άτμητος ή Α Β τή δο-
&είβη ένδεια τετμημένη τή Α Γ ομοίως τέτμηται* 
όπερ έδει ποιήβαι* 

25 ια'. 
Ανο δο&ειβών εν&ειών τρίτην άνάλογον 

προβενρειν. 

2. Post Α Γ add. V : δει δή τήν ΑΒ άτμητον τή Α Γ τετμη
μένη ομοίως τεμειν. εστω τετμημένη ή ΑΓ. 4. ΓΒ] Β Γ 
Βρ,' V e corr. m. 2. δ. δέ] om. ρ. 8. ΗΒ] ΜΒ F, corr. 
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Sit data recta linea non secta AB, recta autem 
AT secta in punctis z/, E, et ponantur ita, ut quem-

libet angulum comprehendant, 
et ducatur ΓΒ, et per A} Ε 
rectae Β Γ parallelae ducantur 
z / Z , EH} et per Α rectae Α Β 
parallela ducatur ΑΘΚ [I, 31]. 
itaque utrumque Ζ Θ , Θ Β par-
allelogrammum est. quare 

ΑΘ = Z i J et 0 i i = ΗΒ 
• Ι, 34]. et quoniam in triangulo ΑΚΓ uni lateri ϋΓΓ 
iparallela ducta est recta ΘΕ, erit .Ti£: Ε Α = ϋΓΘ: Θ z/ 
[prop.II]. sed ΚΘ = ΒΗ,ΘΑ = HZ. itnqae Γ Ε: Ε Α 
ί= ΒΗ:ΗΖ. rursus quoniam in triangulo AHE uni 
fiateri H E parallela ducta est Z z / , erit i£z/ : Α Α 
== Η Ζ : Ζ Λ [prop. I I ] . et demonstratum est, esse 
ktiam Γ £ : £ z / = ΒΗ: HZ. itaque 

ΓΕ:ΕΑ = ΒΗ: ΗΖ et EA:AA = HZ: ZA. 
Ergo data recta linea non secta ζ / ΰ datae rectae 

lineae sectae Α Γ congruenter secta est; quod opor-
tebat fieri. 

XI . 

Datis duabus rectis tertiam proportionalem inuenire. 

m. 2. 9. xa£] postea ins. F. 11. τήν Ε Α] Ε Α Β ρ et m 
ras. F. ^ ΚΘ] corr. m. 2 ex ΘΚ V. 12. τήν] om. BFp. 

13. πρός τήν] πρός B F p , et sic deinde per totam prop. 
Ιδ. ΗΕ] corr. ex EH m. 2 V. 17. i^postea ins. F. 18. 
όντως] m. 2 V. έατιν αρα ώς — 20: τήν ΗΖ] postea insert. 
in ras. m. 1 F; mg. m. 2 V. 19. τήν ΗΖ] ΗΖ etiam V. 

20. Ε Α] corr. ex Α Ε m. rec. Ρ. προς Α Α όντως bis F. 
ή] ίηβ. m. rec. Ρ. 24. ποιήααι] in ras. m. 1 Ρ. 
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Έβτωβαν αί δο&εϊβαι [δνο εν&εΐαί] αί ΒΑ, ΑΓ 
καϊ κείβδωβαν γωνίαν περιέχονται τνχονβαν. δει δή\ 
τών ΒΑ, ΑΓτρίτην άνάλογον προβενρεΐν. έκβεβλτβ&ω-
6αν γάρ έπϊ τά Α, Ε βημεΐα, καϊ κείβ&ω τή ΑΓ\ 
ι'ΰη ή ΒΑ, καϊ έπεξενχ&ω ή Β Γ, καϊ διά τον Αί 
παράλληλος αντή ήχ&ω ή Α Ε. 

Έπεϊ ονν τριγώνον τον ΑΑΕ παρά μίαν τών 
πλενρών τήν Α Ε ήκται ή ΒΓ, άνάλογον έβτιν ώςϊ 
ή Α Β προς τήν ΒΑ, όντως ή Α Γ προς τήν ΓΕΑ 
ί'βη δε ή ΒΑ τή ΑΓ. έβτιν άρα ώς ή ΑΒ προς 
τήν Α Γ, όντως ή ΑΓ προς τήν ΓΕ. 

Ανο άρα δο&ειβών εν&ειών τών Α Β, ΑΓ τρίτη 
άνάλογον ανταΐς προβενρηται ή ΓΕ' όπερ έδει ποιήβαι. 

Τριών δο&ειβών εν&ειών τετάρτην άνάΑ 
λογον προβενρεΐν. 

"Εβτωβαν αί δο&εΐβαι τρεις εν&εΐαι αί Α, Β, Γ' 
δει δή τών Α, Β, Γ τετάρτην άνάλογον προβ
ενρεΐν. 

'Εκκείβ&ωβαν δνο ενϋ-εΐαι αί Α Ε, Α Ζ γωνίαν 
περιέχονβαι [τνχονβαν] τήν νπό Ε ΑΖ' καϊ κείβ&ω TJJ 
μεν Α ϊβη ή ΑΗ, τή δε Β ί'βη ή ΗΕ, καϊ έτι τΛ 
Γ ί'βη ή ΑΘ' και έπιζενχ&είβης τής ΗΘ παράλληλος 
αντή ήχ&ω διά τον Ε ή Ε Ζ. 

Έπεϊ ονν τριγώνον τον ΑΕΖ παρά μίαν r n 

1. δνο εν&εΐαί] om. Ρ, ευ&εΐαι supra scr. m. ree. 3. BAM 
e corr. V. ενρεΐν Ρ. 4. γάρ αί ΑΒ, ΑΓ Theon (Β V p ; γάρ αιβ 

ΒΑ, Α Γ Γ). 5. Β Γ] ΓΒ ρ. 8. Α Ε] ΑΕ φ. 9. τήν] bisl 
om. BFp. *ΒΑ] ΒΑ F. Α Γ] Α in ras. m. 1 Β. 11., 
τήν] om. Βρ. τήν] om. Βρ. ΓΕ] Γ in ras. V. 13. 
αντής Ρ , corr. m. 2. 20. εν.γ.είο%ω τών φ (ηοη F). 2 l l 
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Sint datae rectae ΒΑ,ΑΓ et ponantur ita7 ut 
quemlibet angulum comprehendant. oportet igitur rec-
tarum ΒΑ, Α Γ tertiam proportionalem inuenire. 

producantur enim ad punc-
ta Α, E, et ponatur Α Γ 
= ΒΑ, et ducatur Β Γ, et 
per Α ei parallela ducatur 
Α Ε [I, 31]. iam quoniam in 
triangulo AAE uni lateri 
Α Ε parallela ducta est ΒΓ, 
erit ΑΒ : Β Α = ΑΓ : ΓΕ 
[prop. II]. sed ΒΑ = ΑΓ. 
itaque Α Β : ΑΓ = Α Γ: ΓΕ. 

Ergo datis duabus rectis Α Β, Α Γ tertia earum 
proportionalis inuenta est ΓΕ; quod oportebat fieri. 

XII. 

Datis tribus rectis lineis quartam proportionalem 
inuenire. 

Sint datae rectae Α, Β, Γ. oportet igitur rectarum 
Α, Β, Γ quartam proportionalem inuenire. 

ponantur duae rectae ΑΕ, AZ, 
ita, ut quemlibet angulum com-
prehendant EAZ, et ponatur 
AH = Α, ΗΕ = Β, ΑΘ = Γ. 
et ducta recta ΗΘ ei parallela 
per Ε ducatur ΕΖ [I, 31]. 

iam quoniam in triangulo AEZ uni lateri Ε Ζ 

τνχονααν] om. Ρ. καΠ om. ρ. · xrf\ εη φ. 25. μίαν 
τών πλευρών Theon (BFVp). 
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ΕΖ ήκται, ή ΗΘ, έβτιν άρα ώς ή Α Η πρός τήν 
ΗΕ, όντως ή ΑΘ προς την Θ Ζ. ί'βη δε r; μεν Α Η 
τή Α, ή δε Η Ε τή Β, ή δε Α Θ τή Γ' έβτιν άρα ώς 
ή Α πρός τήν Β, όντως ή Γ πρός τήν Θ Ζ. 

5 Τριών άρα δοδειβών ενδειών τών Α, Β, Γ τε
τάρτη άνάλογον προβενρηται ήΘΖ' όπερ έδει ποιήβαι.' 

ιγ'. 
Ανο δοδειβών ενδειών μέβην άνάλογονϊ 

προβενρεΐν. 
10 Έβτωβαν αί δοδεΐβαι δνο ενδεΐαι αί ΑΒ,ΒΓ' 

δει δή τών ΑΒ, ΒΓ μέβην άνάλογον προβενρεΐν. 
Κείβδωβαν έπ ένδειας, καϊ γεγράφδω έπϊ τής\ 

Α Γ ήμικνκλιον τό ΑΑΓ,% καϊ ήχδω άπό τον Β βη-
μείον τή ΑΓ ένδεια πρός όρδάς ή ΒΑ, και έπε-

15 ξενχδωβαν αί Α Α, ΑΓ. 
Επεϊ έν ήμικνκλίω γωνία έβτϊν ή νπό Α ΑΓΑ 

ορδή έβτιν., καϊ έπεϊ έν όρδογωνίω τριγώνω τώ\ 
ΑΑΓ άπό τής ορδής γωνίας έπϊ τήν βάβιν κάδετος 
ήκται ή Α Β, ή Α Β άρα τών τής βάβεως τμημάτων 

20 τών ΑΒ, ΒΓ μέβη άνάλογον έβτιν. 
Ανο άρα δοδειβών ενδειών τών ΑΒ, Β Γ μέβη 

άνάλογον προβενρηται ή ΑΒ' όπερ έδει ποιήβαι. 

ιδ'. 
Τών ΐβων τε καϊ ίβογωνίων παράλληλο* 

XIII. Philoponns in Aristot. de anima g II. XIV. Philo-I 
pon. in anal. post. fol. 1 1 7 v . 

1. Ε Ζ ] corr. ex ΗΘ m. rec. Ρ; ΗΘ Βρ. ΗΘ] c o J 
ex Z E m. rec. Ρ; Ε Ζ Βρ; ΘΗ V m. 2. ή~\ om. V. ΑΗΈ 
in rae. Β. τήν] om. BFp. 2. τήν] om. BFp. ΘΖ] 
e corr. V; Ζ Θ Ρ. 4. ΘΖ] Ζ in rae. F; Ζ Θ Ρ. 14. εν-
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parallela ducta est )ΗΘ, erit ΑΗ: ΗΕ = ΑΘ : ΘΖ. 
sed Α Η = z / , ΗΕ = 5 , ΑΘ = Γ . itaque z/ : jB 
= Γ : θ Ζ . 

Ergo- datis tribus rectis lineis A} B} Γ quarta pro-
portionalis inuenta est Θ Ζ ; q u o d oportobat fieri. 

XIII. 

Datis duabus rectis lineis mediani pioportionalem 
inuenire. 

Sint duae feCtae datae ΑΒ, ΒΓ. oportet igitur 
rectarum ΑΒ, Β Γ mediam proportionalem inuenire. 

Α ponantur in eadem recta, et 
/ \ \ in Α Γ describatur semicirculus 

/ / \ \ ΑΑΓ} et a Β puncto ducatur 
\ l/ \ \ ad rectam Α Γ perpendicularis 
\a 27 Τ BA, et ducantur ΑΑ,ΑΓ. 

iam quoniam in semicirculo est i AATy rectus 
iest [III, 31], et quoniam in triangulo rectangulo 
VAAT a recto angulo ad basim perpendicularis ducta 
est ΑΒ, Α Β partium basis ABf ΒΓ media propor-
[tionalis est [prop. Υ Π Ι eoroll.]. 

Ergo datis duabus rectis lineis ΑΒ, ΒΓ media pro-
fcortionalis inuenta est AB\ quod oportebat fieri. 

XIV. 

In parallelogrammis aequalibus et aequiangulis 

%εία] om. Bp. 16. καϊ ίπεί V. 19. ΑΒ] Β Α F; V, corr. 
m. 2. ζ /Β] ΒΑ V , corr. m. 2. 21. μεΰην Ρ, sed corr. 

22. προσηνρηται F. 24. τε] om. ρ. και] m. 2 F. ίαο-
γωνίων] Ρ, Philoponus; μίαν μια Ι'ΰην εχόντων γωνίαν Theon 
(BVp; in F om. μίαν et supra scr. μια seq. ras. 1 litt) , Ρ 
supra m. rec. 
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γραμμών άντιπεπόνδαΰιν αί πλενραϊ αί περί 
τάς ΐΰας γωνίας' καϊ ων ίΰογωνίων παραλλη
λογράμμων άντιπεπόνδαΰιν αί πλενραϊ αί 
περϊ τάς ί'ΰας γωνίας, ΐΰα έΰτϊν εκείνα. 

5 Έΰτω ΐΰα τε καϊ ίΰογώνια παραλληλόγραμμα τά 
ΑΒ,ΒΓ ΐΰας έχοντα τάς πρός. τω Β γωνίας, καϊ 
κείΰδωΰαν έπ ένδειας αί ΑΒ, ΒΕ' έπ ένδειας 
άρα είΰϊ καϊ αί ΖΒ, ΒΗ. λέγω, ότι τών ΑΒ, Β Γ 
άντιπεπόνδαΰιν αί πλενραϊ αί περϊ τάς ΐΰας γωνίας, 

10 τοντέΰτιν, ότι έΰτϊν ώς ή Α Β πρός τήν Β Ε, όντως 
ή Η Β πρός τήν Β Ζ. 

Σνμπεπληρώΰδω γάρ τό Ζ Ε παραλληλόγραμμον. 
έπεϊ ονν ί'ΰον έΰτϊ τό Α Β παραλληλόγραμμον τω\ 
Β Γ παραλληλόγραμμα), άλλο δέ τι τό Ζ Ε, έΰτιν 

15 άρα ώς τό ΑΒ πρός τό ΖΕ, όντως τό ΒΓ πρός τό 
Ζ Ε. αλλ9 ώς μεν τό Α Β πρός τό Ζ Ε, όντως ή ΑΒ\ 
πρός τήν Β Ε, ώς δε τό Β Γ πρός τό Ζ Ε, όντως ri 
ΗΒ πρός τήν ΒΖ' καϊ ώς άρα ή Α Β πρός τήν ΒΕΑ 
όντως ή ΗΒ πρός τήν Β Ζ. τών άρα ΑΒ, ΒΓ παρ-\ 

20 αλληλογράμμων άντιπεπόνδαΰιν αί πλενραϊ αί περϊ 
τάς ί'ΰας γωνίας. 

Άλλα δή έΰτω ώς ή Α Β πρός τήν Β Ε, όντως 
Η Β πρός τήν ΒΖ' λέγω, ότι ί'ΰον έΰτϊ τό ΑΒ πα$ 
αλληλόγραμμον τώ ΒΓ παραλληλόγραμμα). 

25 Έπεϊ γάρ έΰτιν ώς ή ΑΒ πρός τήν Β Ε, οντω 
ή Η Β προς τι ν ΒΖ, άλλ' ώς μεν ή Α Β πρός τήΛ 

2. ίΰογωνίων] om. Theon (BFVp); del. m. rec. P. Poal 
παραλληλογράμμων add. Theon: μίαν γωνίαν μια γωνία ΐοην 
εχόντων (BFp; μίαν μια ΐοην Ιχόντων γωνίαν V). 5. τε 
καϊ ίσογώνια] om. Theon (BFVp); del. m. rec. P. 7. %εί-
tftfro V. 8. είαίν Ρ Β ρ. 10. εΰτιν] om. ρ. τήν] οτα. 
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BFp. ΒΕ] corr. ex Β Θ m. rec. P. 11. τήν] om. B F p . 
Β Ζ ] ZB Ρ. 12. Ζ Ε ] Ε Ζ ρ. 17. τήν] om. BF; τό ρ. 

τό Ζ Ε ] Ζ Ε BF; Ζ in ras. m. 2 V. 18. πρός ττβν] προς 
B F p , et sic deinde per totam prop. ώς άρα] ώσπερ V. 
^ ΑΒ] ΒΑ ρ. 19. άρα] supra m. 1, sed post Β Γ Ρ. 22. 

άλλα δή] in ras. m. 1 ρ. Post δή add. Theon: άντιπεπον-
%έτωοαν αΐ πλενραϊ αί περϊ τάς ί'οας γωνίας καί (BFVp) . 

23. Β Ζ ] ΖΒ Ρ. εστίν Ρ. 25. τήν] corr. ex τή m. 2 V. 
26. ώς] e corr. F. ή] om. F. 

Eucl ides , edd. Heiberg et Menge. II. 8 

latera aequales angulos comprehendentia in contraria 
proportione sunt; et parallelogramma aequiangula, 
quorum latera aequales angulos comprehendentia in 
contraria proportione sint, aequalia sunt. 

Sint aequalia et aequiangula 
1} parallelogranima ΑΒ,ΒΓaequa-

les habentia angulos ad JB po-
sitos, et ponantur in eadem 
recta ΛΒ, BE. itaque etiam 
Ζ Β, Β Η in eadem recta sunt. 
dico;

w in ΑΒ,ΒΓ latera aequa-
les angalos comprehendentia in 
contraria proportione esse, h. e. 

esse ΛΒ : ΒΕ = ΗΒ : BZ. 

expleatur enim Ζ Ε parallelogrammum. iam quoni-
am ΑΒ = ΒΓ7 et alia quaedani magnitudo est ZE} 

erit ΑΒ : ZE = ΒΓ : ZE [Y, 7]. sed ΑΒ : ZE 
= 4B:BE [prop. I ] , et ΒΓ:ΖΕ = ΗΒ : BZ [id.]. 
quare etiam Α Β : Β Ε = Η Β : Β Ζ. itaque in parallelo-
grammis ΑΒ,ΒΓ latera aequales angulos comprehen-
dentia in contraria proportione sunt. 

iam uero sit z/Β : ΒΕ = ΗΒ : Β Ζ. dico, esse 
ΑΒ = ΒΓ. 

nam quoniam est JB : BE = HB :BZ,et ΛΒ : BE 
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Β Ε, όντως τό Α Β παραλληλόγραμμον πρός τό ΖΕ 
παραλληλόγραμμον, ώς δε ή Η Β πρός τήν Β Ζ, όν
τως τό ΒΓ παραλληλόγραμμον πρός τό ΖΕ παραλ
ληλόγραμμον, καϊ ώς άρα τό Α Β πρός τό Ζ Ε, ον-

5 τως τό ΒΓ πρός τό ΖΕ' ί'ΰον άρα εΰτϊ τό ΑΒ παρ
αλληλόγραμμον τώ ΒΓ παραλληλόγραμμα). 

Τών άρα ί'ΰων τε καϊ ίΰογωνίων παραλληλογράμ
μων άντιπεπόνδαΰιν αί πλενραϊ αι περϊ τάς ΐΰας 
γωνίας' καϊ ων ίΰογωνίων παραλληλογράμμων άντι-

10 πεπόνδαΰιν αί πλενραϊ αί περϊ τάς ΐΰας γωνίας, ΐΰα 
έΰτϊν έκεΐνα' όπερ έδει δεΐξαι. 

ιε . 
Τών · ΐΰων καϊ μίαν μια ΐΰην εχόντων γω

νίαν τριγώνων άντιπεπόνδαΰιν αί πλενραϊ 
15 αί περί τάς ΐΰας γωνίας" καϊ ων μίαν μια 

ί'ΰην εχόντων γωνίαν τριγώνων άντιπεπόν
δαΰιν αί πλενραϊ αί περϊ τας ΐΰας γωνίας, 
ΐΰα έΰτϊν εκείνα. 

"ήΰτω ΐΰα τρίγωνα τά ΑΒΓ, ΑΑΕ μίαν μια ΐΰην 
20 έχοντα γωνίαν τήν νπό ΒΑΓ τή νπό ζ /ΑΕ' λέγω, 

ότι τών ΑΒΓ, ΑΑΕ τριγώνων άντιπεπόνδαΰιν αί 
πλενραϊ αί περϊ τάς ΐΰας γωνίας, τοντέΰτιν, ότι έΰτϊν 
ώς ή ΓΑ πρός τήν Α ζ / , όντως ή Ε Α πρός τήν Α Β. 

Κείΰδω γάρ ωΰτε έπ ένδειας είναι τήν ΓΑ τή 
25 ΑΑ' έπ ένδειας άρα έΰτϊ καϊ ή Ε Α τή ΑΒ. καϊ 

έπεξενχδω ή ΒΑ. 

1. πρός τό — 2: ώς δέ] insert. in ras. F. 2. παραλλη
λόγραμμον] om. V. 3. Ζ Ε παραλληλόγραμμον^ Ρ; Ζ Ε Theon 
(BFVp). 5. εστίν Ρ, comp. ρ. 7. ίσων αρα ρ. τε] om. 
Β ρ. ίσογωνίων^ P B F p ; in Ρ supra scr. m. rec. ϊσην γω
νίαν μίαν μια εχόντων; μίαν μια ϊσην εχόντων γωνίαν V, sed 
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P F ΑΒ : ΖΕ, ΗΒ : BZ = ΒΓ: Ζ Ε [prop. I] , erit etiani 
ΑΒ: ZE=BT:ZE [V ; 11]. itaque ΑΒ — ΒΓ [V, 9 ] . 

. Ergo in parallelogrammis aequalibus et aequi-
angulis latera aequales angulos comprehendentia in 
coutraria proportione sunt; et parallelogramma aequi-
angula, quorum latera aequales angulos comprehen-
dentia in contraria proportione sint, aequalia sunt; 
quod erat demonstrandum. 

X V . 

In triangulis aequalibus, et qui unum angulum 
uni aequalem habeant, latera aequales angulos com-
prebendentia in contraria proportione sunt; et trian-
guli unum angulum uni aequalem habentes, et in 
quibus latera aequales angulos conaprehendentia in 
contraria proportione sint ; aequales sunt. 

Sint aequales trianguli ΑΒΓ, AAE unuin angu-
lum uni aequalem habentes, L ΒΑΓ = AAE. dico, 
in triangulis ΑΒΓ7 ΑΑΕ latera aequales angulos 
comprehendentia in contraria proportione esse7 h. e. 
esse Γ Α : Α Α = ΕΑ : ΑΒ. 

ponantur enim ita, ut ΤΑ et Α Α in eadem recta 
int. itaque etiam Ε Α et ΑΒ in eadem recta sunt. 
t ducatur BA. iam quoniam Α+ΑΒΓ = AAE, et 

ίαν μια punctis del. 9. ίσογωνίων παραλληλογράμμων] 
Β, Γ (post ίσο- ras. 1 litt.), ρ; in Ρ m. rec. supra scr. ϊσην 

ωνίαν μίαν μια εχόντων; μίαν μια (punctis del.) ϊσην εχόν
των γωνίαν παραλληλογράμμων V. 16. αί] m. 2 Ρ. ων 

ριγώνων F. 16. τριγώνων] om. FV. 20. τή] corr. ex 
τής m. rec. Ρ. λέγω, οτι] et seq. insert. in ras. F. 22. 
αί περί] περί Ρ, corr. m. 2. 23. πρός τήν] bis πρός BFp. 

24. ΓΑ] Α Γ Ρ, V in ras. 25. εστίν PBF, comp. ρ. 
8* 
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Έπεϊ ονν ί'ΰον εΰτϊ το ΑΒΓ τρίγωνον τώ ΑΑΕ 
τριγώνω, άλλο δε τι το ΒΑΑ, έβτιν άρα ώς το 
ΓΑ Β τρίγωνον προς τό ΒΑΑ τρίγωνον, όντως τό 
ΕΑΑ τρίγωνον προς τό ΒΑΑ τρίγωνον. άλλ1 ώς 

5 μεν τό ΓΑ Β πρός τό ΒΑΑ, όντως ή ΓΑ πρός τήν 
Α Α, ώς δε τό ΕΑΑ πρός τό ΒΑΑ, όντως ή Ε Α 
προς τήν Α Β. καϊ ώς άρα ή ΓΑ πρός τήν Α Α, 
όντως ή Ε Α προς τήν Α Β. τών ΑΒΓ, ΑΑΕ άρα 
τριγώνων άντιπεπόνδαΰιν αί πλενραϊ αί περϊ τάς 

10 ΐβας γωνίας. 
Άλλα δή άντιπεπονδέτωΰαν αί πλενραϊ τών ΑΒΓ, 

ΑΑΕ τριγώνων, καϊ έΰτω ώς ή ΓΑ πρός τήν Α Α, 
όντως ή Ε Α πρός τήν ΑΒ' λέγω, ότι ΐβον έΰτϊ 
τό ΑΒΓ τρίγωνον τώ ΑΑΕ τριγώνω. 

15 Έπιξενχδείΰης γάρ πάλιν τής ΒΑ, έπεϊ έΰτιν ώς 
ή ΓΑ πρός τήν Α Α, όντως ή Ε Α πρός τήν Α Β, 
αλλ1 ώς μεν ή ΓΑ πρός τήν ΑΑ, όντως τό ΑΒΓ 
τρίγωνον πρός τό ΒΑΑ τρίγωνον, ώς δε ή Ε Α πρός 
τήν ΑΒ, όντως τό ΕΑΑ τρίγωνον πρός τό ΒΑΑ 

20 τρίγωνον, ώς άρα τό ΑΒΓ τρίγωνον πρός τό ΒΑΑ 
τρίγωνον, όντως τό ΕΑΑ τρίγωνον πρός τό ΒΑΑ 
τρίγωνον. έκάτερον άρα τών ΑΒΓ, ΕΑΑ πρός τό 
ΒΑΑ τόν αντόν έχει λόγον. ϊΰον άρα έΰτϊ τό ΑΒΓ 
[τρίγωνον] τώ Ε£Α τριγώνω. 

25 Τών άρα ί'ΰων καϊ μίαν μια ί'ΰην εχόντων γωνίαν 
τριγώνων άντιπεπόνδαΰιν αί πλενραϊ αί περϊ τάς 
ί'ΰας γωνίας' καϊ ων μίαν μια ί'ΰην εχόντων γωνίαν 

2. τι] om. B F V p . ΒΑΑ] in ras. m. 2 V. 3. ΓΑΒ] 
"'Γ'Ά'Β F; ΒΑΓ Βρ , V m. 2. όντως] οντω Ρ, όντως άρα F. 
4. Ε Α Δ] B F p , V m. 2; ΑΑΕ V m. 1; ΑΑΕ Ρ. ΒΑΑ] litt. 
ΒΑ in ras. m. 2 V. τρίγωνον] comp. V. 7. τήν] (prius) 
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JP alia quaedani magnitudo est 
BAA, erit Δ ΓΑΒ : ΒΑΑ 
= ΕΑΑ : ΒΑΑ [Υ, 7]. sed 
[ρτογ.ΐ]ΓΑΒ:ΒΑΑ = ΑΓ 

: Α Α et ΕΑΑ : ΒΑΑ 
= Ε Α : Α Β. quare etiam 
ΓΑ:ΑΑ= Ε Α : ΑΒ. ita-

que triangulorum ΑΒΓ, 
ΑΑΕ latera aequales angulos compreliendentia in 
contraria proportione sunt. 

iam uero latera triangulorum ΑΒΓ, AAE in con-
traria proportione sint, et sit Γ Α : Α Α = Ε Α : ΑΒ. 
dico, esse Α ΑΒΓ = Α ΑΑΕ. 

ducta enim rursus JBz/, quoniam est Γ Α : Α Α 
= Ε Α : ΑΒ, et ΓΑ : Α Α = Δ ΑΒΓ: Α ΒΑΑ, et 
ΕΑ \ ΑΒ = Α ΕΑΑ : Α ΒΑΑ [prop. Ι] , erit Α ΑΒΓ 
:ΑΒΑΑ = ΑΕΑΑ : ΑΒΑΑ. itaque uterque trian-
gulus ΑΒΓ, ΕΑΑ ad ΒΑΑ eandem rationem habet. 
quare ΑΑΒΓ=ΑΕΑΑ [Y, 9 ] . 

Ergo in triangulis aequalibus, et qui unum angu-
lum uni aequalem habeant, latera aequales angulos 
comprehendentia in contraria proportione sunt; et 
trianguli unum angulum uni aequalem habentes, et 
in quibus latera aequales angulos comprehendentia 

corr. ex τόν m. 1 F. 8. άρα τριγώνων] τριγώνων άρα Υ ; 
άρα γωνιών ρ. 12. τριγώνων^ γωνιών ρ. ώς] postea 
insert. m. 1 r ; om. F. πρός την] πρός B F p , et sic deinde 
per totam prop. 16. ΓΑ] Α Γ ρ. 19. τήν] om. etiam Υ. 

20. ΑΒΓ] ΒΑΓ Ρ. Post τρίγωνον add. F: όντως τό ΕΑΑ 
τρίγωνον, sed del. m. 1. 21. τρίγωνον] om. V. όντως] 
om. F. τό ΕΑΑ τρίγωνον προς τό ΒΑΑ τρίγωνον] om. 
BFp. 22. άρα] om. Bp. 23. έΰτίν Ρ, comp. ρ. 24. τρί
γωνον] om. Ρ. 26. πλενραϊ αί] om. F. 27. γωνίας πλενραϊ F. 
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τριγώνων άντιπεπόν%αβιν αι πλενραϊ αι περϊ τάς 
ΐβας γωνίας, εκείνα ΐβα έβτϊν όπερ έδει δεΐξαι. 

ιϊ'. 
Έάν τέββαρες εν&εΐαι άνάλογον ώβιν, τό 

5 νπό τών άκρων περιεχόμενον όρ&ογώνιον ΐβον 
έβτϊ τώ νπό τών μέβων περιεχομένω όρ&ο-
γωνϊω' καν τό νπό τών άκρων περιεχόμενον 
όρ&ογώνιον ΐβον ή τώ νπό τών μέβων περιε
χομένω όρθογωνίω, αί τέββαρες εν&εΐαι άνά-

10 λογον έβονται. 
'Έβτωβαν τέββαρες εν&εΐαι άνάλογον αί Α Β, ΓΑ, 

Ε, Ζ, ώς ή Α Β πρός τήν ΓΑ, όντως ή Ε πρός 
τήν Ζ' λέγω, ότι τό νπό τών Α Β, Ζ περιεχόμενον 
όρ&ογώνιον ΐβον έβτϊ τώ νπό τών ΓΑ,-Ε περιεχο-

15 μένω όρ&ογωνίω. 
"Ηχ&ωβαν [γάρ] άπό τών Α, Γ βημείων ταΐς Α Β, 

ΓΑ εν&είαις πρός όρ&άς αί Α Η, ΓΘ, καϊ κείβ&ω 
τή μεν Ζ ϊβη ή Α Η, τή δε Ε ί'βη ή ΓΘ. καϊ βνμ-
πεπληρώβ&ω τά Β Η, Α Θ παραλληλόγραμμα. 

20 Καϊ έπεϊ έβτιν ώς ή ΑΒπρός τήν ΓΑ, όντως η 
Ε πρός τήν Ζ, ϊβη δϊ ή μεν Ε τή ΓΘ, ή δε Ζ τή 
Α Η,-έβτιν άρα ώς ή ΑΒ πρός τήν ΓΑ, όντως ή 
ΓΘ πρός τήν ΑΗ. τών ΒΗ, ΑΘ άρα παραλληλο
γράμμων άντιπεπόν%αβιν αί πλενραϊ αί περϊ τάς 

25 ΐβας, γωνίας, ων δε ίβογωνίων παραλληλογράμμων 
άντιπεπόν&αβιν αί πλενραϊ αί περϊ τάς ΐβας γωνίας, 

2. εστίν] είσίν Υ. ^ 4. ώσι Ρ Β ρ. 7. καν] καϊ εί Υ. 
11. αί τέσσαρες Ρ. άνάλογον] om. V. 12. Ζ άνάλογον Υ. 

τήν] om. Β ρ. 13. ΑΒ] Β in ras. m. 2 V. Ζ ] eras. F. 
14; εστίν Ρ, comp. ρ. Ε] postea add. m. 1'ρ; eras. F. 
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in contraria proportione sint, aequales sunt; quod 
erat demonstrandum. 

X V I . 

Si quattuor rectae proportionales sunt, rectangulum 
extremis terminis comprehensum aequale est rectan-
gulo mediis comprehenso; et si rectangulum extreniis 
terminis compreliensum aequale est rectangulo mediis 
comprehenso, quattuor rectae proportionales sunt. 

Sint quattuor rectae proportionales ΑΒ, ΓΑ, Ε, Z, 
ita ut sit ΑΒ : Γ Α = Ε : Ζ. dico, esse ΑΒ Χ Ζ 
= ΤΑ Χ Ε. 

Θ 

Β 
Γ 
Ζ ι —ι 

ducantur a punctis Α, Γ ad rectas ΑΒ, ΓΑ per-
pendiculares Α Η, ΓΘ, et ponatur Α Η = Ζ et ΓΘ = Ε. 
et expleantur parallelogramma Β Η, Α Θ. 

et quoniam est ΑΒ : ΓΑ = Ε : Ζ, et Ε = ΓΘ, 
Ζ = ΑΗ, erit ΑΒ : ΓΑ = ΓΘ : ΑΗ itaque in 
parallelogrammis ΒΗ, ΑΘ latera aequales angulos 
comprehendentia in contraria proportione sunt. paral-
lelogramma autem aequiangula, quorum latera aequales 
angulos comprehendentia in contraria proportione 

16. γάρ] om. P. 18. συμπεπληρώσ&ωσαν B F V p . 22. ΑΗ] 
orr. ex Α Δ m. rec. P. 23. ΑΗΛ post ras. 1 litt., Η e 
orr. V; corr. ex Α Θ m. rec. Ρ. άρα] m. 2 V. 24. cci 

\'*QQ περί Ρ. 



120 ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ ζ'. 

ΐΰα έβτϊν εκείνα" ϊΰον άρα εΰτϊ το Β Η παραλληλό
γραμμον τω Α Θ παραλληλ'ογράμμω. και έΰτι τό 
μεν ΒΗ τό νπο τών ΑΒ, Ζ' ϊΰη γάρ ή ΑΗ τή Ζ' 
τό δε ΑΘ τό νπό τών ΓΑ, Ε' ϊΰη γάρ ή Ε τή ΓΘ' 

5 τό άρα νπό τών Α Β, Ζ περιεχόμενον όρ&ογώνιον 
ϊΰον εΰτϊ τώ νπό τών ΓΑ, Ε περιεχομενω όρθογωνίω. 

Άλλα δή τό νπό τών Α Β, Ζ περιεχόμενον όρ&ο-
γώνιον ϊΰον έΰτω τώ νπό τών ΓΑ, Ε περιεχομενω 
όρ&ογωνίω' λέγω, ότι αϊ τέΰΰαρες ενϋ-εΐαι άνάλογον 

10 έΰονται, ώς ή ΑΒ πρός τήν ΓΑ, όντως ή Ε πρός 
τήν Ζ. 

Τών γάρ αντών καταΰκεναΰ%έντων, έπεϊ τό νπό 
τών Α Β, Ζ ϊΰον έΰτϊ τώ νπό τών ΓΑ, Ε, και έΰτι 
τό μεν νπό τών Α Β, Ζ τό Β Η" ϊΰη γάρ έΰτιν ή 

15 Α Η τή Ζ" τό δε νπό τών ΓΑ, Ε τό ΑΘ' ϊΰη γαρ 
ή Γ Θ τή Ε' τό άρα Β Η ϊΰον έΰτϊ τώ Α Θ. και έΰτιν 
ίΰογώνια. τών δε ϊΰων καϊ ίΰογωνίων παραλληλο
γράμμων άντιπεπόνδαΰιν αί πλενραϊ αί περϊ τάς ΐΰας 
γωνίας, έΰτιν άρα ώς ή ΑΒ πρός τήν ΓΑ, όντως ή 

20 ΓΘ πρός τήν ΑΗ. ϊΰη δε ή μεν ΓΘ τή Ε, ή δε 
ΑΗ τή Ζ' έΰτιν άρα ώς ή ΑΒ πρός τήν ΓΑ, όντως 
ή Ε πρός τήν Ζ. 

Έάν άρα τέΰΰαρες εν&εΐαι άνάλογον ωΰιν, τό 
νπό τών άκρων περιεχόμενον όρ&ογώνιον ϊΰον έΰτϊ 

25 τώ νπό τών μέΰων περιεχομενω όρ&ογωνίω' καν τό 
νπό τών άκρων περιεχόμενον όρ&ογώνιον ϊΰον ή τώ 
νπό τών μέΰων περιεχομενω όρ&ογωνίω, αί τέΰΰαρες 
εν&εΐαι άνάλογον έΰονται' όπερ έδει δεΐξαι. 

4. ΓΑ, Ε ] seq. περιεχόμενον όρϋΌγώνιον V, punctis delet. 
Ε ] corr. ex Γ Θ m. 2 V. Γ Θ ] corr. ex Ε m. 2 V. 6. 
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sint, aequalia sunt [prop. X I V ] . itaque ΒΗ=ΑΘ. 
et BH= ABxZ (nam AH= Z) et Α Θ = ΓΑ Χ Ε 
(nam Ε = ΓΘ). itaque Α Β Χ Ζ = ΓΑ Χ Ε. 

iam uero sit ΑΒ χ Ζ = Γ ζ / Χ Ε. dico, quattuor 
rectas proportionales esse, z/J3 : Γ ζ / = Ε: Z . 

nain iisdem comparatis, quoniam ΑΒ Χ Ζ = ΓΑ 
Χ Ε, et ΑΒ Χ Ζ = ΒΗ (nam ΑΗ= Ζ ) , et ΓΑ χ Ε 
= ΑΘ (nam ΓΘ = Ε), erit ΒΗ = ΑΘ. eadem 
autem aequiangula sunt. et in parallelogrammis 
aequalibus et aequiangulis latera aequales angulos com-
prehendentia in contraria proportione sunt [prop. X I V ] . 
itaque ΑΒιΓΑ = ΓΘ: ΑΗ. sed ΓΘ = Ε, ΑΗ= Ζ . 
quare ΑΒ : ΓΑ = Ε: Ζ. 

Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, rectan-
gulum extremis terminis comprehensum aequale est 
rectangulo mediis comprehenso; et si rectangulum 
extremis terminis comprehensum aequale est rectan-
gulo mfediis comprehenso quattuor rectae proportionales 
sunt; quod erat demonstrandum. 

περιεχομένων ορθογωνίων F, sed corr. 8. τών] mutat. in 
τώι F. 9. ορθογωνίων F, sed corr. 14. εστίν] om. V. ή 
ΑΗ τή Ζ ] τή Ζ ή ΑΗ V; in Ρ m. 2 ex τήι Ζ fecit τή ΗΖ. 

15. ί'αη γάρ ή — 16: τώ Α Θ] mg. m. rec. Ρ. 16. ίστιν] Ρ; 
είοιν B F V p . 19. ή] (alt.) postea ins. m. 1 ρ. 20. ΓΘ] 
corr. ex Η Θ m. 1 ρ. Α Η] corr. ex Ζ Η m. 1 ρ. 23. 
ωσι P B V p . 25. *&ν] καϊ εί V. 26. %] έοτί F. 27. 
τέσσαρες] seq. ras. 2 litt. F. 
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Έάν τρεις ενθεΐαι άνάλογον ωΰιν, το νπο 
τών άκρων περιεχόμενον όρθογώνιον ΐαον 
έβτι τώ άπό τής μέΰης τετραγώνω" κάν τό 

5 νπό τών άκρων περιεχόμενον όρθογώνιον ϊΰον 
ή τώ άπό τής μέΰης τετραγώνω, αί τρεις 
ενθεΐαι άνάλογον έΰονται. 

Έΰτωΰαν τρεις ενθεΐαι άνάλογον αί Α, Β, Γ, ώς 
ή Α πρός τήν Β, όντως ή Β πρός τήν Γ' λέγω, 

10 ότι τό νπό τών Α, Γ περιεχόμενον όρθογώνιον ϊΰον 
έΰτϊ τώ άπό τής Β τετραγώνω. 

Κείΰθω τή Β ϊΰη ή Α. 
Και έπεϊ έΰτιν ώς ή Α πρός τήν Β, όντως ή 

Β πρός τήν Γ, ΐΰη δε ή Β τή Α, έΰτιν άρα ώς ή 
15 Α πρός τήν Β, ή Α πρός τήν Γ έάν δε τέΰΰαρες 

ενθειαι άνάλογον ώΰιν, τό νπό τών άκρων περιεχό
μενον [όρθογώνιον] ϊΰον έΰτϊ τώ νπό τών μέΰων 
περιεχομενω όρθογωνίω. τό άρα νπό τών Α, Γ ϊΰον 
έΰτϊ τώ νπό τών Β, Α. αλλά τό νπό τών Β, Α τό 

20 άπό τής Β έΰτιν ΐΰη γάρ ή Β τή Α' τό άρα νπό 
τών Α, Γ περιεχόμενον όρθογώνιον ί'ΰον έΰτϊ τώ 
άπό τής Β τετραγώνω. 

Άλλά δή τό νπό τών Α, Γ ϊΰον έΰτω τώ άπό 
τής Β' λέγω, ότι έΰτίν ώς ή Α πρός τήν Β, όντως 

25 ή Β πρός τήν Γ. 
Τών γάρ αντών καταΰκεναΰθέντων, έπεϊ τό νπό 

τών Α, Γ ϊΰον έΰτϊ τώ άπό τής Β, άλλά τό άπό 
τής Β τό νπό τών Β, Α έΰτιν' ΐΰη γάρ ή Β τή Α' 
τό άρα νπό τών Α, Γ ϊΰον έΰτϊ τώ νπό τών Β, Α. 

1. ιζ"\ et litt. initialis m. 2 V. 2. ωσι codd. 4. 
κάν] και εί V. 6. της] insert. postea F. 8. αί τρεις Ρ. 
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XVII. 

Si tres rectae proportionales sunt, rectangulum 
extremis terminis comprehensum aequale est quadrato 
medii; et si rectangulum extremis terminis compre-
liensum aequale est quadrato medii, tres rectae pro-
portionales erunt. 

Sint tres rectae proportionales Α, Β, Γ, ita ut sit 
Α : B = Β.Γ. dico, esse Α Χ Γ — B2. 

A\-

Bi 1 d\ 1 

Γι 1 

ponatur Α = Β. et quoniam est Α : Β = JB : Γ, 
et Β = Α, erit Α : Β = Α : Γ. sin quattuor rectae 
proportionales sunt, rectangulum extremis terminis 
comprehensum aequale est rectangulo mediis coiil-
prehenso [prop. X V I ] . itaque Α Χ Γ = Β Χ Α. 
uerum Β χ Α = Β2] nam Β = Α. quare 

Α Χ Γ = Β2. 
iam uero sit ΑχΓ=±Β2, dico, esse Α:Β =Β: Γ. 
nam iisdem comparatis, quoniam Α Χ Γ — B2

f 

et Β2 = Β Χ Α (nam Β = Α), erit ΑχΓ—ΒχΑ. 
sin rectangulum extremis terminis comprehensum 

XVII. Philoponus in Arist. de anima g II. 

12. κείο&ω yao P. A~\ post ras. 1 litt. F. 16. (OGL codd. 
17. όο&ογώνιον] om. P. 19. B, z/1 (prius) in ras. m. 2 V. 
άλλά — Β, Α] msert. m. 1 F. 20. έατιν · Γ<τη] eras. F. 24. 
Λ] Β π. 26. έπεϊ] corr. ex m. 2 V. 27. άΠά τό άπο 
τής Β τό υπό τών Β, Α έατιν] ΡΒρ; idem, sed τώ υπό V, 
F mg.; τουτέστιν τω υπό τών Β, Α F. 28. Γυη] -η in ras. Β. 
τή Α] in mg. transit m. 1 V (supra est ras.). 
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έάν δε τό νπό τών άκρων Ϊβον ή τώ νπό τών μέ
ΰων, αί τέΰΰαρες ενδεΐαι άνάλογον είΰιν. έΰτιν άρα 
ώς ή Α πρός τήν Β, όντως ή Α πρός τήν Γ. ι'ΰη 
δε ή Β τή Α' ώς άρα ή Α πρός τήν Β, όντως ή Β 

5 πρός τήν Γ. 
Έάν άρα τρεις ενδεΐαι άνάλογον ωΰιν, τό νπό 

τών άκρων περιεχόμενον όρδογώνιον ϊΰον έΰτϊ τώ 
άπό τής μέΰης τετραγώνω" καν τό νπό τών άκρων 
περιεχόμενον όρδογώνιον ϊΰον ή τώ άπό τής μέΰης 

10 τετραγώνω, αί τρεις ενδεΐαι άνάλογον έΰονται' όπερ 
έδει δεΐξαι. 

ιη. 
Άπό τής δοδείΰης ένδειας τώ δοδέντι 

ενδνγράμμω όμοιόν τε καϊ ομοίως κείμενον 
15 ενδνγραμμον άναγράψαι. 

Έΰτω ή μεν δοδεΐΰα ένδεια ή ΑΒ, τό δε δοδεν 
ενδνγραμμον τό ΓΕ' δει δή άπό τής ΑΒ ένδειας 
τώ ΓΕ ενδνγράμμω όμοιόν τε καϊ ομοίως κείμενον 
ενδνγραμμον άναγράψαι. 

20 Έπεξενχδω ή Α Ζ, καϊ ΰννεΰτάτω πρός τή ΑΒ 
ένδεια καϊ τοις πρός αντή ΰημείοις τοις Α, Β τή 
μεν πρός τώ Γ γωνία ΐΰη ή νπό ΗΑΒ, τή δε νπό 
ΓΑΖ ϊΰη ή νπό ΑΒΗ. λοιπή άρα ή νπό ΓΖΑ τή 
νπό ΑΗΒ έΰτιν ΐΰη' ίΰογώνιόν άρα έΰτϊ τό ΖΓΑ 

25 τρίγωνον τώ ΗΑΒ τριγώνω. άνάλογον άρα έΰτϊν 
ώς ή ΖΑ πρός τήν Η Β, όντως ή ΖΓ πρός τήν Η Α, 
καϊ ή ΓΑ πρός τήν Α Β. πάλιν ΰννεΰτάτω πρός 
τή Β Η ένδεια καϊ τοις πρός αντή ΰημείοις τοις Β, 

6. t o a ^ P F V p . 7. Ιοτίν Ρ. 8. καν — 10: έΰονταί] 
om. ρ. 9. ί ] lcxl comp. F, supra scr. ??. 18. ομοίως] 
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aequale est rectangulo mediis comprehenso, quattuor 
rectae proportionales sunt [prop. X V I ] . itaque 

A:B = Α : Γ sed Β = Α. itaque Α : Β = Β :Γ. 
Ergo si tres rectae proportionales sunt, rectan-

gulum extremis terminis comprehensum aequale est 
quadrato medii; et si rectangulum extremis terminis 
comprehensum aequale est quadrato medii, tres rectae 
proportionales erunt; quod erat demonstrandum. 

XVIII . 

In data recta datae figurae rectilineae similem et 
similiter positam figuram rectilineam construere. 

Sit data recta Α Β et data figura rectilinea ΓΕ. 
oportet igitur in recta Α Β figurae rectilineae Γ Ε 
similem et similiter positam figuram rectilineam 
construere. 

Τ Α Λ Β 
ducatur Α Ζ et ad rectam Α Β et puncta eius Α, Β 

angulo ad Γ posito aequalis construatur L HAB, 
angulo autem JTz/Z aequalis L ΑΒΗ [I, 23]. itaque 
L ΓΖΑ = ΑΗΒ [I, 32]. quare Δ ΖΓΑ triangulo 
HAB aequiangulus est. itaque Z z / : Η Β =» ΖΓ: Η Α 
= ΓΑ : Α Β [prop. I V ] . rursus ad rectam Β Η et 

όμοιας it (ηοη Ρ). 20. ζ / Ζ ] Ζ Δ Ρ. οννεοτοτο η (ηοη Ρ). 
22. τώ] ττ} Ρ. ί'οη] om. V. ΗΑΒ] ΒΑΗ Ρ; ΑΒ F; 

ΗΑΒ ί'οη V. 23. ϊΰη] om. V. τή] Ιοιτιή τή V. 24. 
ΑΗΒ] A"B'H F. Ιστέ] om. V. 26. ώς] supra F. 28. 
τή] corr. ex τής m. 1 ρ. Β Η] Η supra scr. V. 
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Η τή μεν νπό ΑΖΕ γωνία ϊΰη ή νπό ΒΗΘ, τή 
δε νπο ΖΑΕ ΐΰη ή νπο ΗΒΘ. λοιπή άρα ή προς 
τω Ε λοιπή τή προς τω Θ εΰτιν ί'ΰη' ίΰογώνιόν άρα 
εΰτϊ το ΖΑΕ τρίγωνον τώ ΗΘΒ τριγώνω' άνάλογον 

δ άρα εΰτιν ώς ή ΖΑ προς τήν Η Β, όντως ή Ζ Ε προς 
τήν Η Θ καϊ ή Ε Λ προς τήν Θ Β. έδείχδη δε καϊ 
ώς ή Ζ Λ προς τήν ΗΒ, όντως ή ΖΓ προς τήν Η Α 
καϊ ή ΓΑ προς τήν ΑΒ' καϊ ώς άρα ή Ζ Γ προς 
τήν Α Η, όντως ή τ ε ΓΑ προς τήν Α Β καϊ ή Ζ Ε 

10 προς τήν ΗΘ καϊ έτι ή Ε Λ πρός τήν Θ Β. καϊ 
έπεϊ ι'ΰη έΰτϊν ή μεν νπό ΓΖΑ γωνία τή νπό ΑΗΒ, 
ή δε νπό ΑΖΕ τή νπό ΒΗΘ, όλη άρα ή νπό ΓΖΕ 
όλτ] τή νπό ΑΗΘ έΰτιν ι'ΰη. διά τά αντά δή καϊ 
ή νπό ΓΑΕ τή νπό ΑΒΘ έΰτιν ι'ΰη. έΰτι δε καϊ ή 

15 μεν πρός τώ Γ τή πρός τώ Α ι'ΰη, ή δε πρός τώ Ε 
τή πρός τώ Θ. ίΰογώνιόν άρα έΰτϊ τό Α Θ τώ ΓΕ' 
καϊ τάς περϊ τάς ΐΰας γωνίας αντών πλενράς άνάλογον 
έχει' όμοιον άρα έΰτϊ τό ΑΘ ενδνγραμμον τώ Γ Ε 
ενδνγράμμω. 

20 Άπό τής δοδείΰης άρα ένδειας τής ΑΒ τώ δο-
δέντι ενδνγράμμω τώ ΓΕ όμοιόν τε καϊ ομοίως κεί
μενον ενδνγραμμον άναγέγραπται τό ΑΘ' όπερ έδει 
ποιήΰαι. 

ιδ'. 

25 Τά όμοια τρίγωνα πρός άλληλα έν διπλα-
ΰίονι λόγω έΰτϊ τών ομολόγων πλενρών. 

XIX coroll. Philopoims in anal. post. 117 T . Psellus p. 57. 

1. ΒΗΘ] "Β'Η"'Θ F; 2. νπό] om. Βρ. ί'οη] om. B. 
4. ΗΘΒ] PF; Η Β Θ Β, V β corr. m. 2 , ρ corr. ex ΗΘΘ 

m. 1. 5. ΖΑ] ΑΖ Ρ. Ζ Ε ] in ras. m. 2 V. 6. ΗΘ] 
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puncta eius Β, Η angulo AZE aequalis construatur 
L ΒΗΘ et angulo ZAE aequalis L Η Β Θ [Ι, 23]. 
itaque qui relinquitur angulus ad Ε positus, reliquo 
angulo ad Θ posito aequalis est [I, 32] . itaque AZAE 
triangulo ΗΘΒ aequiangulus est. quare Ζ Α : Η Β 
= ΖΕ : ΗΘ = ΕΑ : ΘΒ [prop. I V ] . demonstrauimus 
autem, esse etiam Z z / : ΗΒ = ΖΓ: Η Α = ΓΑ : ΑΒ. 
quare etiam Ζ Γ : ΑΗ = ΓΑ : ΑΒ = ΖΕ: ΗΘ = ΕΑ 
: Θ Β. et quoniam LTZA = ΑΗΒ, et LAZE= ΒΗΘ, 
erit L ΓΖΕ — ΑΗΘ. eadem de causa etiain L ΓΑΕ 
= ΑΒΘ. et praeterea angulus ad Γ positus angulo 
ad Α posito aequalis est, et angulus ad Ε positus 
angulo ad Θ posito aequalis. itaque Α Θ aequiangula 
est figurae ΓΕ. et latera, quae aequales angulos com-
prehendunt, proportionalia habent; itaque figura rec-
tilinea Α Θ similis est figurae rectilineae ΓΕ. 

Ergo in data recta Α Β datae figurae rectilineae 
>ΓΕ similis et similiter posita figura rectilinea con-
structa est ΑΘ\ quod oportebat fieri. 

XIX. 

Similes trianguli inter se duplicatam rationem 
wiabent quam latera correspondentia. 

Θ in ras. m. 2 V. ΘΒ] ΒΘ Ρ. καϊ ή Ε Α προς τήν Θ Β] 
bis F, sed corr. 7. ή τε Ζ Γ Ρ. 8. καϊ ώς αρα — 9: τήν 
ΑΒ] om.p . ^ 10. Ε Α] "Α'Ε F. 12. ΑΖΕ] "Z'A"'E F. 

13. διά τά αντά — 15: προς τώ Α ί'οη] insert. in ras. F. 
16. πρός] eras. V. εστίν F. 17. αντών] Ρ; αντώ B F V p ; 
om. Augustus. ^ 18. ΑΘ] ΓΕ Ρ. ΓΕ] ΑΘ Ρ. ' 20. τής 
Α Β — 23: ποιήσαι,] χαϊ τά εξής ρ. 21. ΓΕ όμοιόν τε] 
eras. V. 22. το Α Θ] punctis notat. F; om. Β. 26. 
Ιστίν Β, eras. ν. 
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Έΰτω όμοια τρίγωνα τά ΑΒΓ, Α ΕΖ ίΰην έχοντα 
τήν πρός τω Β γωνίαν τή προς τω Ε, ώς δε τήν 
Α Β προς τήν Β Γ, όντως τήν Α Ε προς τήν Ε Ζ, 
ωΰτε δμόλογον είναι τήν Β Γ τή ΕΖ' λέγω, ότι τό 

5 ΑΒΓ τρίγωνον πρός τό ΑΕΖ τρίγωνον διπλαΰίονα 
λόγον έχει ήπερ ή ΒΓ πρός τήν Ε Ζ. 

Είλήφδω γάρ τών Β Γ, Ε Ζ τρίτη άνάλογον ή 
Β Η, ωΰτε είναι ώς τήν Β Γ πρός τήν ΕΖ, όντως 
τήν Ε Ζ πρός τήν ΒΗ' καϊ έπεξενχδω ή Α Η. 

10 Έπεϊ ονν έΰτιν ώς ή ΑΒ πρός τήν Β Γ, όντως 
ή ΑΕ πρός τήν ΕΖ, εναλλάξ άρα έΰτϊν ώς ή ΑΒ 
πρός τήν Α Ε, όντως ή ΒΓ πρός τήν Ε Ζ. άλλ' ώς 
ή Β Γ πρός ΕΖ, όντως έΰτϊν ή Ε Ζ πρός Β Η. καϊ 
ώς άρα ή Α Β πρός Α Ε, όντως ή ΕΖ πρός ΒΗΛ 

15 τών ΑΒΗ, ΑΕΖ άρα τριγώνων άντιπεπόνδαΰιν αι 
πλενραϊ αί περϊ τάς ί'ΰας γωνίας, ων δε μίαν μια1 

ίΰην εχόντων γωνίαν τριγώνων άντιπεπόνδαΰιν αύ 
πλενραϊ αί περϊ τάς ΐΰας γωνίας, ΐΰα έΰτϊν εκείνα} 
ΐΰον άρα έΰτϊ τό ΑΒΗ τρίγωνον τώ ΑΕΖ τρι-* 

20 γώνω. καϊ έπεϊ έΰτιν ώς ή Β Γ πρός τήν ΕΖΤ 

όντως ή Ε Ζ πρός τήν Β Η, έάν δε τρεις εν-i 
δεϊαι άνάλογον ώΰιν, ή πρώτη πρός τήν τρίτην δι-ί 
πλαΰίονα λόγον έχει ήπερ πρός τήν δεντέραν, ή Β Ά 
άρα πρός τήν Β Η διπλαΰίονα λόγον έχει ήπερ ή 

25 Γ Β πρός τήν ΕΖ. ώς δε ή ΓΒ πρός τήν ΒΗ$ 
όντως τό ΑΒΓ τρίγωνον πρός τό ΑΒΗ τρίγωνοτΛ 

2. τώ Β] το Β Υ, et F, sed corr. 3. τήν ΒΓ] ΒΓΒΛ 
την ΓΑ F; litt. Β in ras. m. 2 V. τήν ΕΖ] ΕΖ Βρ. 8. 
ουτω ΡΒρ. 10. ΑΒ] Β in ras. PF. τήν) om. BFp. 
ουτω Ρ. 11. τήν] om. BFp. 12. τήν] bis om. BFp. 

13. προς ΕΖ] supra m. 2 F; προς τήν Ε Ζ V. τήν Β Η Υ. 
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JB JEO F U Ζ 

et ΑΒ : ΒΓ = Λ Ε : ΕΖ, ita ut ΒΓ lateri ΕΖ respon-
deat. dico, esse ΑΒΓ: AEZ = ΒΓ2: EZ\ 

sumatur enim rectarum ΒΓ, Ε Ζ tertia proportio-
nalis BH [prop. X I ] , ita ut sit ΒΓ:ΕΖ = ΕΖ : ΒΗ; 
et ducatur ΑΗ. 

iam quoniam est Α Β : ΒΓ — Α Ε : ΕΖ, permu-
tando erit ΑΒ: ΑΕ= ΒΓ: ΕΖ [V, 16]. sed ΒΓ-.ΕΖ 
= ΕΖ : ΒΗ. quare ΑΒ : Α Ε = ΕΖ : ΒΗ. itaque in 
triangulis ΑΒΗ, ΑΕΖ latera aequales angulos com-
prehendentia in contraria proportione sunt. trianguli 
autem unum angulum uni aequalem habentes et quo-
rum latera aequales angulos comprehendentia in con-
traria proportione sint, aequales sunt [prop. X V ] . 
itaque Δ ΑΒΗ = ΑΕΖ. et quoniam est ΒΓ-.ΕΖ 
= Ε Ζ : Β Η, et si tres rectae proportionales sunt, 
prima ad tertiam duplicatam rationem habet quam 
ad secundam [V def. 9], erit ΒΓ: ΒΗ — ΓΒ2: EZ2. 
sed ΓΒ : ΒΗ = ΑΒΓ: ABH [prop. I]. itaque etiam 

14. ΑΒ] Β eras. F. τήν ΑΕ V. τήν Β Η V. 15. άρα] 
eupra m. 1 p. 17. τριγώνων] om. Theon (BFVp). 19. 
Δ Ε Ζ ] Ζ paene eras. V. 22. διπλασιοναονα Ρ, sed corr. 
m. rec. 23. ίχη Ρ. Β Γ] ΓΒ seq. ras. 1 litt. Ρ. 24. 

'ΒΗ] seq. ras. 1 Titt. Ρ. 25. Γ Β] (prius) ΒΓ V. 
EucUdee , edd. Heiberg et Menge. II. 9 

Sint similes trianguli ΑΒΓ, AEZ angulum ad 
Β positum angulo ad Ε posito aequalem habentes, 
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καϊ τό ΑΒΓ άρα τρίγωνον προς το ΑΒΗ διπλαΰίονα 
λόγον έχει ήπερ ή ΒΓ πρός τήν Ε Ζ. ί'ΰον δε τό 
ΑΒΗ τρίγωνον τω ΑΕΖ τριγώνω' καϊ τό ΑΒΓ 
άρα τρίγωνον πρός τό ΑΕΖ τρίγωνον διπλαΰίονα 

6 λόγον έχει ήπερ ή ΒΓ πρός τήν Ε Ζ. 
Τά άρα όμοια τρίγωνα πρός άλληλα έν διπλαΰίονι 

λόγω έΰτϊ τών ομολόγων πλευρών [όπερ έδει δεΐξαι]. 

Πόριΰμα. 
Έκ δή τούτον φανερόν, ότι, έάν τρεις ενδεΐαι 

10 άνάλογον ωΰιν, έΰτιν ώς ή πρώτη πρός τήν τρίτην, 
όντως τό άπό τής πρώτης εϊδος πρός τό άπό τής 
δεντέραςτό όμοιον καϊ ομοίως άναγραφόμενον [έπείπερ 
έδείχδη, ώς ή ΓΒ πρός Β Η, όντως τό ΑΒΓ τρίγωνον 
πρός τό ΑΒΗ τρίγωνον, τοντεΰτι τό ΑΕΖ]. όπερ 

15 έδει δεΐξαι. 
r 

κ . 
Τά όμοια πολύγωνα εις τε όμοια τρίγωνα 

διαιρείται καϊ εις ΐΰα τό πλήδος καϊ ομόλογα 
τοις όλοις, καϊ τό πολύγωνον πρός τό πολύ-

20 γωνον διπλαΰίονα λόγον έχει ήπερ ή ομόλογος 
πλενρά πρός τήν όμόλογον πλενράν. 

"Εΰτω όμοια πολύγωνα τά ΑΒΓΑ Ε, ΖΗΘΚΑ, 
ομόλογος δε έΰτω ή Α Β τή ΖΗ' λέγω, ότι τά Α Β ΓΑ Ε, 

X X coroll. Eutocius in Archim. III ρ. 52, 28. 

1. άρα] om. Ρ. ΑΒΗ] Β supra m. 2 in ras. V. 7. 
εοτίν BF. 9. εάν] i- in ras. m. 2 V. 10. έΰτιν] om. Bp. 

11. είδος] Ρ; τρίγωνον Theon (BFVp) , comp. supra Ρ m. 
rec. 13. τήν Β Η Υ. 14. τό] om. V. τοντέοτιν Ρ. τό] 
supra m. 2 F. 15. δεΐξαι] ποιήοαι Υ. 19. όλοις] post ο
ί litt. eras. p. 20. ή] om. Β. 22. Α Β ΓΑ Ε] ΑΒΓ ΑΕΖ 
Ρ, sed. corr. 
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Α Β Γ: ΑΒΗ== ΒΓ2: ΕΖ2. erat autem Α Β Η = ΑΕΖ. 

quare etiam ΑΒΓ: ΑΕΖ = Β Γ2: ΕΖ2. 

Ergo similes trianguli inter se duplicatam rationem 

habent quam latera correspondentia. 

Corollarium. 

Hinc manifestum est, si tres rectae proportionales 

sint, esse ut prima ad tertiam, ita figuram in prima 

descriptam ad figuram in secunda similem et similiter 

descriptam.1) — quod erat demonstrandum. 

X X . 

Similia polygona in triangulos et similes et aequales 

numero et totis correspondentes diuiduntur, et poly-

gonum ad polygonum duplicatam rationeni habet 

quam latus correspondens ad latus correspondens. 

Sint similia polygona ΑΒΓΑ Ε, ΖΗΘΚΑ, et ΑΒ 

lateri Ζ Η respondeat, dico, polygona ΑΒΓΑ Ε, 

1) Hoc ex proportione ΑΒΓ: ΑΕΖ = ΒΓ: Β Η concludi 
uoluit Euclides, paullo audacius sane; nam huic corollario 
post prop. 20 demum locus erat. sed τρίγωνον lin. 11 sine 
dubio Theoni soli debetur; nam είδος tuentar Ρ et Campanus 
et aliquatenus saltem Philoponus et Psellns (hic corollarium 
suo numero citat) τετράγωνον praebentes, quod cum scriptura 
εΐδος conciliari potest, cum τρίγωνον ηοη potest. et prop. 20 
coroll. 2 in Ρ in mg. additum et a Campano omissum a Theone 
interpolatum merito uideri potest, id quod et ipsum sen-
tentiam meam de huius corollarii forma confirmat. tum 
Pappus VIII p. 1100, 15 nostrum locum respicere putandus 
est, et sane scriptura eins loci tam incerta est, ut inde de 
numero, quem indicat, corollarii nibil adfirmari possit. itaque 
puto, Euclidem ipsum εϊδος scripsisse et Theonem, quo corol-
larium facilius pateret, nostrum locum mutasse et prop. 20 
coroll. 2 addidisse. sed uerba Ιπείπερ lin. 12 — z / E Z lin. 14 
interpolata esse putauerim, neque Campanus ea habuit; sed 
Theone antiquiora sunt. 

9* 
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ΖΗΘΚΑ πολύγωνα, εί'ς τε όμοια τρίγωνα διαιρείται 
και εις Ϊβα τό πλή%ος και ομόλογα τοις όλοις, καϊ 
τό ΑΒΓΑ Ε πολνγωνον πρός τό ΖΗΘΚΑ πολνγωνον 
διπλαΰίονα λόγον έχει ήπερ ή Α Β πρός τήν Ζ Η. 

5 'Επεξενχ&ωααν αί Β Ε, Ε Γ, Η Α, ΑΘ. 
Καϊ έπεϊ όμοιόν έΰτι τό ΑΒΓΑ Ε πολνγωνον 

τω ΖΗΘΚΑ πολνγώνω, ϊβη έΰτιν ή νπό ΒΑΕ γω
νία τή νπό ΗΖΑ. και έΰτιν ώς ή ΒΑ πρός Α Ε, 
όντως ή Η Ζ πρός Ζ Α. έπεϊ ονν δνο τρίγωνα έΰτι 

10 τά ΑΒΕ, ΖΗΑ μίαν γωνίαν μια γωνία ίΰην έχοντα, 
περϊ δε τάς ΐΰας γωνίας τάς πλενράς άνάλογον, 
ίΰογώνιόν άρα έΰτϊ τό ΑΒΕ τρίγωνον τώ ΖΗΑ 
τριγώνω' ωΰτε "καϊ ομοιόν ΐΰη άρα έΰτϊν ή νπό ΑΒΕ 
γωνία τή νπό ΖΗΑ. έΰτι δε καϊ όλη ή νπό ΑΒΓ 

15 όλτ] τή νπό ΖΗΘ ΐΰη διά τήν ομοιότητα τών πολν-
γώνων λοιπή άρα ή νπό ΕΒΓ γωνία τή νπό ΑΗθ 
έΰτιν ΐΰη. καϊ έπεϊ διά τήν ομοιότητα τών ΑΒΕ, 
ΖΗΑ τριγώνων έΰτϊν ώς ή Ε Β πρός ΒΑ, όντως 
ή Α Η πρός ΗΖ, άλλά μήν ( καϊ διά τήν ομοιότητα 

20 τών πολνγώνων έΰτϊν ώς ή ΑΒ πρός Β Γ, όντως ή 
Ζ Η πρός ΗΘ, δι7 ϊΰον άρα έΰτϊν ώς ή Ε Β πρός 
Β Γ, όντως ή ΑΗ πρός ΗΘ, καϊ περϊ τάς ΐβας γω
νίας τάς νπό ΕΒΓ, ΑΗΘ αί πλενραϊ άνάλογον είβιν 
ίβογώνιόν άρα έβτϊ τό ΕΒΓ τρίγωνον τ ω ΑΗΘ 

25 τριγώνω' ώβτε καϊ όμοιόν έβτι τό ΕΒΓ τρίγωνον 
τώ ΑΗΘ τριγώνω. διά τά αντά δή καϊ τό ΕΓΑ 
τρίγωνον όμοιόν έβτι τώ ΑΘΚ τριγώνω. τά άρα 

5. Λ Θ] mutat. in ΑΒ F. 7. εστί seq. ras. 8 litt. F.l 
8. ΗΖΑ] ΖΗΑ F. τήν ΑΕ Υ. 9. ΗΖ] Ζ Η Ρ. τήν\ 

Ζ Α Υ. 10. γωνία] γωνίαν Υ φ. 11. δε] om. F. 13.1 
ίση] corr. ex ΐαον m. rec. Ρ. 15. ΖΗΘ] Η uidetur corr. V . j 
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ΖΗΘΚΑ in triangulos et simi-
les et aequales numero et totis 
correspondentes diuidi, et esse 
ΑΒΓΑ Ε : ΖΗΘΚΑ = Α Β2 

: ΖΗ2. 
ducantur Β Ε, ΕΓ, Η Α, ΑΘ. 

et quoniam ΑΒΓΑΕ~ΖΗΘΚΑ, er i tLBAE = ΗΖΑ 
[def. 1]. etBA:AE = ΗΖ: Ζ Α [id.]. iam quoniam duo 
trianguli sunt ΑΒΕ, ZHA unum angulum uni angulo 
aequalem habentes et latera aequales angulos compre-
bendentia proportionalia, erit Δ ΑΒΕ triangulo ΖΗΑ 
aequiangulus [prop. V I ] . quare etiam similes sunt 
[prop. IV; def. 1]. itaque LABE = ZHA. uerum etiam 
iABT= ΖΗΘproptersimilitudinempolygonorum. ita-
queL ΕΒΓ— ΑΗΘ. et quoniam propter sirnilitudinem 
triangulorum ΑΒΕ, ZHA est EB-.BA = AH\HZ, et 
praeterea propter similitudinem polygonorum ΑΒ'.ΒΓ 
= ΖΗ : ΗΘ, ex aequo erit ΕΒ : ΒΓ = ΑΗ: ΗΘ 
l[V, 22], et latera aequales angulos ΕΒΓ, ΑΗΘ com-
prehendentia proportionalia sunt; itaque Α ΕΒ Γ tn&n-
gulo ΑΗΘ aequiangulus est [prop. V I ] . quare 
Δ ΕΒΓ ~ ΑΗΘ [prop. IV; def. 1]. eadein de causa 
etiam Δ Ε ΓΑ ~ Α Θ Κ. itaque similia polygona 

16. τή] Ρ, F m. 1; λοιπή τή B V p , F m. 2. 17. ΐαη 
Ιοτίν F. 18. τήν ΒΑ V. ' l9. ΑΗ] ΑΒφ. τήν ΗΖ V. 

20. τήν Β Γ V. 21. Ζ Η ] ΗΖ Ρ. την Η Θ V. Η Θ, δι' 
ΐσον] φ; aidetur fuisse alia scriptura a m. 1. Ε Β ] Β e 
corr. F. 22. τήν Β Γ V. τήν ΗΘ V. 23. είσιν] om. V. 

24. ΑΗΘ] ΑΘΗΡ. 25. * W ) oaj. B V p . τό ΕΒΓ— 26: 
τρίνώνω] mg. m. 2 V; F haec uerba ut cett. codd. in textu 
habet, sed dein in mg. m. 1 : ώστε και όμοιον τό Ε Β Γ τω 
Λ Η Θ τριγώνω. 27. ΑΘΚ] ΑΘΗφ-, corr. ex m. 1 p. 
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2. διαιρείται φ. είς] om. BV. 5. ΑΒΕ] Ε in ras. Ρ.1 
αυτών] sic φ, sed αντοΐς F. 6. ΑΘΚ] Θ ΚΑ F. οτι] 

-ι in ras. Ρ. 7. πολνγωνον] -νον sustulit lacuna pergam., 
supra scr. τώ m. 2 F. 12. τήν ΒΓ B F V p . 13. τήν Η Θ V. 
εΰτι] άρα ΐ'οτί F. 14. ΐΰη] -η in ras. Ρ. ΒΑΓ] ΑΒΓ F. 

15. ΗΖΘ] Η corr. e x # Z ρ; ΖΗΘ F. ΗΘΖ] ΘΗΖ F.j 
16. ΒΑΜ] P V p , Β m. 1; "Α'ΒΜΥ-, ΑΒΜ Β m. rec. ΗΖΝ]\ 
ΖΗΝ in ras. m. 2 Β. έΰτι] Ρ; έδείχ&η Theon (BFVp). | 

όμοια πολύγωνα τά Α Β ΓΑ Ε, ΖΗΘΚΑ εις τε όμοια 
τρίγωνα διήρηται και εις ΐΰα τό πλήδος. 

Αέγω, ότι καϊ ομόλογα τοις όλοις, τοντέΰτιν 
ώβτε άνάλογον είναι τά τρίγωνα, καϊ ήγούμενα μεν 

5 είναι τά ΑΒΕ, ΕΒΓ, ΕΓΑ, επόμενα δε αντών τά 
ΖΗΑ, ΑΗΘ, ΑΘΚ, καϊ ότι τό ΑΒΓΑ Ε πολύγωνον 
πρός τό ΖΗΘΚΑ πολύγωνον διπλαΰίονα λόγον έχει 
ήπερ ή ομόλογος πλενρά πρός τήν όμόλογον πλενράν, 
τοντέΰτιν ή ΑΒ πρός τήν Ζ Η. 

10 'Επεξεύχ&ωΰαν γάρ αί Α Γ, ΖΘ. καϊ επεϊ διά τήν 
ομοιότητα τών πολνγώνων ΐΰη έΰτϊν ή νπό ΑΒΓ γωνία 
τή νπό ΖΗΘ, και έΰτιν ώς ή ΑΒ πρόςΒΓ, όντως ή ΖΗ 
πρός ΗΘ, ίΰογώνιόν έΰτι τό ΑΒΓ τρίγωνον τώ ΖΗΘ 
τριγώνω' ΐΰη άρα έΰτϊν ή μεν νπό ΒΑΓ γωνία τή νπό 

15 ΗΖΘ, ή δε νπό ΒΓΑ τή νπό ΗΘΖ. καϊ έπεϊ ΐΰη έΰτϊν 
ή νπό Β Α Μ γωνία τή νπό Η Ζ Ν, έΰτι oh καϊ ή νπό 
ΑΒΜ τή νπό ΖΗΝ ΐΰη, καϊ λοιπή άρα ή νπό ΑΜΒ 
λοιπή τή νπό ΖΝΗ ΐΰη έΰτίν' ίΰογώνιόν άρα έΰτϊ 
τό ΑΒΜ τρίγωνον τω ΖΗΝ τριγώνω. ομοίως δή 

20 δείξομεν, ότι καϊ τό ΒΜΓ τρίγωνον ίΰογώνιόν έΰτι 
τώ ΗΝΘ τριγώνω. άνάλογον άρα έΰτίν, ώς μεν ή 
Α Μ πρός ΜΒ, όντως ή Ζ Ν πρός Ν Η, ώς δε ή 
Β Μ πρός Μ Γ, όντως ή ΗΝ πρός ΝΘ' ωΰτε καϊ 
δι ΐΰον, ώς ή Α Μ πρός Μ Γ, όντως ή Ζ Ν πρός 
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Α Β ΓΑΕ, ΖΗΘΚΑ in triangulos et similes et aequales 
numero diuisa sunt. 

dico, eos etiam totis correspondere, h. e. ita ut 
trianguli proportionales sint et praecedentes ABE, 
ΕΒΓ, ΕΓΑ et eorum termini sequentes1) ΖΗΑ,ΑΗΘ, 
ΑΘΚ, et praeterea polygona rationem duplicatam 
habere quam latera correspondentia, h. e. esse 

ΑΒΓΑ Ε : ΖΗΘΚΑ = ΑΒ2: ΖΗ2. 
ducantur enim. Α Γ, Ζ Θ. et quoniam propter 

similitudinem polygonorum est L ΑΒΓ = ΖΗΘ, et 
ΑΒ : ΒΓ = ΖΗ: ΗΘ, erit ΑΑΒΓ aequiangulus trian-
gulo ΖΗΘ [prop. VI ] . itaque ΙΒΑΓ=ΗΖΘ et 
L ΒΓΑ = ΗΘΖ. et quoniam L BAM = HZN et 
L ABM — ZHN~[v. 132, 13] , erit etiam L AMB 
— ZNH [ I , 3 2 ] : quare Δ ΑΒΜ aequiangulus est 
triangulo ΖΗΝ. similiter demonstrabimus, etiam 
ΑΒΜΓ aequiangulum esse triangulo ΗΝΘ. itaque 
ΑΜιΜΒ = ZN: NH, BM: ΜΓ= ΗΝ: ΝΘ [prop. IV] . 
quare etiam ex aequo AM: ΜΓ = ZN : ΝΘ [V, 22]. 

1) In αντών lin. 5 nonnihil offensionis est; sed cum επό
μενα idem sit ac οοοι επόμενοι, genetiuus ferri potest. et 
additum uidetur uocabulum, ut significetur, ZHA esse ter-
minum sequentem trianguli ΑΒΕ, ΑΗΘ autem trianguli 
ΕΒΓ, ΑΘΚ autem trianguli ΕΓΑ. ceterum commemorandum 
est, tum demum adparere, triangulos totis (h. e. polygonis 
ΑΒΓΑΕ, ΖΗΘΚΑ) correspondere, cum demonstratum erit, 
esse ΑΒΓΑ Ε : ΖΗΘΚΑ = ΑΒ2 : ΖΗ2, h. e. = ΑΒΕ : ΖΗΑ 
= ΕΒΓ : ΑΗΘ = ΕΓΑ : ΑΘΚ. 

17. ΑΒΜ] mutat. in ΒΑΜ m. 2 Β. ΖΗΝ] mutat. in 
ΗΖΝ τα. 2 Β. Α Μ Β] ΑΒΜ punctis supra Α et Μ deletis F. 

20. ίοτιν F. 21. ή μέν ρ. 22. Α Μ] Μ corr. ex Β m. 
2 V. τήν ΜΒ V. Ν Η] Ν in ras. m. 2 V. 23. όντως 
και ρ. 
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Ν Θ. άλλ' ώς ή Α Μ προς Μ Γ, όντως το ΑΒΜ 
[τρίγωνον] προς το ΜΒΓ, καϊ τό ΑΜΕ πρός το 
ΕΜΓ' πρός άλληλα γάρ είΰιν ώς αί βάΰεις. καϊ ώς 
άρα εν τών ήγονμένων πρός $ν τών επόμενων, όντως 

5 άπαντα τά ήγονμενα πρός άπαντα τά επόμενα" ώς 
άρα τό ΑΜΒ τρίγωνον προς τό Β Μ Γ, όντως τό 
ΑΒΕ πρός τό ΓΒΕ. άλλ' ώς τό ΑΜΒ πρός τό 
ΒΜΓ, όντως ή Α Μ προς ΜΓ' καϊ ώς άρα ή ΑΜπρός 
Μ Γ, όντως τό ΑΒΕ τρίγωνον πρός τό ΕΒΓ τρίγωνον. 

10 διά τά αντά δή καϊ ώς ή ΖΝ πρός ΝΘ, όντως τό ΖΗΑ 
τρίγωνον πρός τό ΗΑΘ τρίγωνον. και εΰτιν ώς ή Α Μ 
πρός ΜΓ, όντως ή Ζ Ν πρός Ν Θ" καϊ ώς άρα τό ΑΒΕ 
τρίγωνον πρός τό ΒΕΓ τρίγωνον, όντως τό ΖΗΑ 
τρίγωνον πρός τό Η Α® τρίγωνον, καϊ εναλλάξ ώς 

15 το ΑΒΕ τρίγωνον πρός τό ΖΗΑ τρίγωνον, όντως 
τό ΒΕΓ τρίγωνον πρός τό ΗΑΘ τρίγωνον. ομοίως 
δή δείξομεν έπιξενχ&ειΰών τών ΒΑ, ΗΚ, ότι καϊ 
ώς τό ΒΕΓ τρίγωνον πρός τό ΑΗΘ τρίγωνον, 
όντως τό ΕΓΑ τρίγωνον πρός τό ΑΘΚ τρίγωνον. 

20 καϊ ίπεί έΰτιν ώς τό ΑΒΕ τρίγωνον πρός τό ΖΗΑ 
τρίγωνον, όντως τό ΕΒΓ πρός τό ΑΗΘ, καϊ έτι τό 
ΕΓΑ πρός τό ΑΘΚ, καϊ ώς άρα $ν τών ήγονμένων 
πρός $ν τών επομένων, όντως άπαντα τά ήγονμενα 
πρός άπαντα τά επόμενα" έΰτιν άρα ώς τό ΑΒΕ 

25 τρίγωνον πρός τό ΖΗΑ τρίγωνον, όντως τό ΑΒΓΑ Ε 
πολνγωνον πρός τό ΖΗΘΚΑ πολνγωνον. άλλά τό 
ΑΒΕ τρίγωνον πρός τό ΖΗΑ τρίγωνον διπλαΰίονα 
λόγον έχει ήπερ ή Α Β ομόλογος πλενρά πρός τήν 
ΖΗ όμόλογον πλενράν' τά γάρ όμοια τρίγωνα έν 

1. ώς μέν Ρ. όντως και ρ. 2. τρίγωνον] ora. Ρ. 
προς το ΜΒΓ, καϊ το ΑΜΕ] mg. m. 1 om. priore τό Ρ. 
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sed [prop. I] AM : ΜΓ = ΑΒΜ : ΜΒΓ = ΑΜΕ 
: ΕΜΓ; nam eandem inter se rationem habent quam 
bases. itaque etiam ut unus terminorum praecedentium 
ad unum sequentium, ita omnes praecedentes ad 
omnes sequentes [V, 12]. itaque ΑΜΒ :ΒΜΓ= ΑΒΕ 
: ΓΒΕ. sed ΑΜΒ : ΒΜΓ = Α Μ: ΜΓ. quare etiam 
Α Μ: ΜΓ = ΑΒΕ: ΕΒΓ. eadem de causa erit etiam 
ΖΝ:ΝΘ = ΖΗΑ : ΗΑΘ. et Α Μ: Μ Γ = ΖΝ: ΝΘ. 
quare etiam ΑΒΕ: ΒΕΓ = ΖΗΑ : ΗΑΘ, et permu-
tando [V, 16] ΑΒΕ : ΖΗΑ = ΒΕΓ : ΗΑΘ. similiter 
demonstrabimus ductis ΒΑ, ΗΚ, esse ΒΕΓ: ΑΗΘ 
= ΕΓΑ: ΑΘΚ. et quoniam est ΑΒΕ: ΖΗΑ — ΕΒΓ 
: ΑΗΘ = ΕΓΑ : ΑΘΚ, erit etiam ; ut unus termi-
norum praecedentium ad unum sequentium, ita omnes 
praecedentes ad omnes. sequentes [ V , 12] , itaque 
ΑΒΕ: ZHA = ΑΒΓΑ Ε: ΖΗΘΚΑ. sed ΑΒΕ: ΖΗΑ 
== Α Β2: Ζ Η2] nam similes trianguli duplicatam inter 

τό] om. Ρ. 4. άρα] om. V. 8. τήν Μ Γ V. 9. τήν 
ΜΓ V. 10. ΝΘ~] Ν in ras. Β; ΗΘ φ (ηοη F); τήν ΝΘ V. 

11. τό] om. Ρ. 12. τήν ΜΓ B F V p . τήν ΝΘ FV. 14. 
ΗΑΘ] corr. ex ΗΘΑ m. 2 V. 16. ΒΕΓ] ΕΒΓ V. ΗΑΘ] 
mntat. in ΑΗΘ m. 2 V. 18. ΒΕΓ] Ρ, V m. 1; ΕΒΓBFp, 
V m . 2. 19. £ Γ ζ / τρίγωνον] Ρ; Ε Γ ζ / Theon? (BFVp). 

20. καϊ * W ίση ν ώ?]mg. m. rec ; Ρ. ̂  25. ΖΗΑ] Ή" Ζ Α F. 
Post ουτω§ eras. 7τρΟ£ V. 29. νάρ] άρα φ. 
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διπλαΰίονι λόγω έΰτϊ τών ομολόγων πλευρών, καϊ τό 
ΑΒΓΑ Ε άρα πολύγωνον πρός τό ΖΗΘΚΑ πολύγω
νον διπλαΰίονα λόγον έχει ήπερ ή Α Β ομόλογος 
πλενρά πρός τήν Ζ Η όμόλογον πλενράν. 

5 Τά άρα όμοια πολύγωνα εί'ς τε όμοια τρίγωνα 
διαιρείται καϊ εις ϊΰα τό πλήδος καϊ ομόλογα τοις 
όλοις, καϊ τό πολνγωνον πρός τό πολύγωνον διπλα
ΰίονα λόγον έχει ήπερ ή ομόλογος πλενρά πρός τήν 
όμόλογον πλενράν [όπερ έδει δεΐξαι]. 

10 Πόριΰμα. 
'£1ΰαύτως δε καϊ έπϊ τών [ομοίων] τετραπλεύρων 

δειχδήΰεται, ότι έν διπλαΰίονι λόγω είΰϊ τών ομο
λόγων πλενρών. έδείχδη δε καϊ έπϊ τών τριγώνων* 
ώΰτε καϊ καδόλον τά όμοια ευθύγραμμα ΰχήματα 

15 ηοός άλληλα έν διπλαΰίονι λόγω είΰϊ τών ομολόγων 
πλενρών. όπερ έδει δεΐξαι. 

[Πόριΰμα β'. 
Καϊ έάν τών ΑΒ, ΖΗ τρίτην άνάλογον λάβω-

μεν τήν 3, ή ΒΑ πρός τήν 3 διπλαΰίονα λόγον 
20 έχει ήπερ ή Α Β πρός τήν Ζ Η. έχει δε καϊ τό 

πολύγωνον πρός τό πολύγωνον ή τό τετράπλενρον 
πρός τό τετράπλενρον διπλαΰίονα λόγον ήπερ ή ομό
λογος πλενρά πρός τήν όμόλογον πλενράν, τοντέΰτιν 
ή ΑΒ πρός τήν ΖΗ έδείχδη δε τοντο καϊ έπϊ τών\ 

25 τριγώνων' ώΰτε καϊ καδόλον φανερόν, ότι, έάν τρεις 
ενδεΐαι άνάλογον ώΰιν, έΰται ώς ή πρώτη πρός τήν 
τρίτην, όντως τό άπό τής πρώτης είδος πρός τό άπό\ 
τής δεντέρας τό όμοιον καϊ ομοίως άναγραφόμενον.]\ 

1. εστίν F. ^ 2. πολνγωνον] (alt.) πολνγονον ρ. 7. πολνγω·1 
νον] (alt.) πολνγώνιον φ. 10. πόρισμα] om. ΡΒ V; κα' Fp. 11.1 
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se rationem liabent quam latera correspondentia 
[prop. X I X ] . quare etiam 

ΑΒΓΑ Ε : ΖΗΘΚΑ = ΑΒ2 : ΖΗ2. 
Ergo similia polygona in triangulos et similes et 

aequales numero et totis correspondentes diuiduntur, 
et polygonum ad polygonum duplicatam rationem 
habet quam latus correspondens ad latus correspondens. 

Corol larium. 
Et similiter etiam in quadrilateris demonstrabitur, 

ea duplicatam rationem habere quam latera correspon-
dentia; et idem in triangulis demonstratum est. quare 
omnino similes figurae rectilineae inter se duplicatam 
rationem habent quani latera correspondentia. — quod 
erat demonstrandum. 

ωσαύτως] ώ- m. 2 V. ομοίων] supra m. rec. P. 12. είσίν Γ, 
εστί Βρ. 15. είσί] P V , F m. 2 , ρ; είσιν Β; Ιστι F m. 1. 

16. οπερ έδει δεΐξαι] Ρ; om. Theon (BFVp). Totum co-
rollarium om. Campanus. 17. πόρισμα β'] om. codd., seq. 
cuin coroll. priore coniunctis. lin. 18—28 in mg. inferiore m. 1 Ρ 
pro scholio, signo ^ huc relatum. 18. ΖΗ] Η in ras. F. 

19. τήν Α ] seq. ras. 1 litt. V ; corr. ex τήι N& F. ή ΒΑ] 
e corr. F. 3] post ras. F , ante ras. V (1 litt.). 20. ΑΒ] 
Β Α Ρ. 21. η] corr. ex χα/ m. 2 V; om. Β ρ. 23. πλεν-
άν] Ρ, om. B F V p . 25. πόρισμα mg. BVp. καϊ φανερόν ρ. 

27. είδος] sequente ras. 1 litt. qo*(uestigia sunt syllabae 
ov F). πρός] supra V. 28. Sequitur alia demonstratio 

Becundae partis propositionis, quae α. in appendice. 
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κα . 
Τά τ ω αντώ ενδνγράμμω όμοια καϊ άλλή-

λοις έΰτϊν όμοια. 
Έΰτω γάρ έκάτερον τών Α, Β ενδυγράμμων τώ 

5 Γ όμοιον' λέγω, ότι καϊ τό Α τώ Β έΰτιν όμοιον. 
Έπεϊ γάρ όμοιόν έΰτι τό Α τώ Τ, ίΰογώνιόν 

τέ έΰτιν αντώ καϊ τας περί τάς ί'ΰας γωνίας πλεν
ράς άνάλογον έχει. πάλιν, έπεϊ όμοιόν έΰτι τό Β 
τώ Γ, ίΰογώνιόν τέ έΰτιν αντώ καϊ τάς περί τάς 

10 ί'ΰας γωνίας πλενράς άνάλογον έχει. έκάτερον άρα 
τών Α, Β τώ Γ ίΰογώνιόν τέ έΰτι καϊ τάς περϊ τάς 
ί'ΰας γωνίας πλενράς άνάλογον έχει [ώΰτε καϊ χό Α 
τώ Β ίΰογώνιόν τέ έΰτι καϊ τάς περϊ τάς ΐΰας γω
νίας πλενράς άνάλογον έχεί]. όμοιον άρα έΰτϊ τό Α 

15 τ ω Β' όπερ έδει δεΐξαι. 

κβ'. 
Έάν τέΰΰαρες ενδεΐαι άνάλογον ώΰιν, καϊ 

τά άπ αντών ενδνγραμμα όμοια τε καϊ ομοίως 
άναγεγραμμένα άνάλογον έΰται' καν τά άπ 

20 αντών ενδνγραμμα όμοια τε καϊ ομοίως άνα
γεγραμμένα άνάλογον γι, καϊ ανταϊ αί ενδεΐαι 
άνάλογον έΰονται. 

Έΰτωΰαν τέΰΰαρες ενδεΐαι άνάλογον αί Α Β, ΓΑ, 

1. κα'] m. 2 V; κ^' Fp. 4. τω Γ ] τό Γ BF, ρ, sed 
corr. m. 1. 6. έοτιν ομοιόν V. 7. γωνίας] supra F. 8. 
πάλιν έπεϊ] in ras. m. 2 F. ίΰτιν φ. 9. ίστιν αντω] ίοτι F. 

11. τί] om. V. 12. ί'οας] supra m. 1 V. ώΰτε καϊ το 
Α —ΙΑ: άνάλογον έχει] Theon? (BFVp); om. Ρ. 14. το Α 
τω Β] Ρρ , V m. 1; το Β τω Α Β; τώ Β το Α V m. 2; τό Α 
το Α τώ Β F m. 1; τό Β τώ Α τω Β F m. 2, del. τω JB. 
Deinde propositionem repetit Augustus, ut fieri solet. ' 16. 
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1) Nam coroll. 2 p. 138, 17—28 Theoni uidetur deberi; u. 
p. 131 not. 1; om. Campanus (sed is quidem etiam coroll. 1 
omisit), et in Β adscribitur mg. m. rec. εν άλλω ού γράφεται 
τοντο. 

χ β ' ] κό' ρ 6t F , eed corr. m. rec. 17. ώαιν] Ρ et Β, sed ν 
eras.; ώαι F V p . 23. εν&εΐα F. 

XXV) 

Quae eidem figurae rectilineae similes sunt figurae, 
etiam inter se similes sunt. 

Sit enim utraque figura rectilinea 
Α, Β figurae Γ similis. dico, etiam 
figuras Α, Β similes esse. 

nam quoniam Α figurae Γ similis 
est, et aequiangula est ei ; et latera 
aequales angulos comprehendentia pro-
portionalia habent [def. 1], rursus quo-

niani Β figurae Γ similis est, et aequiangula est ei ; et 
latera aequales angulos compreliendentia proportionalia 
habent [def. 1], itaque utraque figura Α, Β et aequi-
angula est figurae Γ, et latera aequales angulos com-
prehendentia proportionalia babent. quare Α ~ Β 
[def. 1]; quod erat demonstrandum. 

XXII . 

Si quattuor rectae proportionales sunt, etiam 
figurae rectilineae in iis similes et similiter descriptae 
proportionales erunt; et si figurae rectilineae in iis 
similes et similiter descriptae proportionales sunt, 
etiam ipsae rectae proportionales erunt. 

Sint quattuor rectae proportionales ΑΒ, ΓΑ, EZy 
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ΕΖ, ΗΘ, ώς ή ΑΒ προς τήν ΓΑ, ούτως ή ΕΖ 
προς τήν ΗΘ, καϊ άναγεγράφθωΰαν άπό μεν τών 
Α Β, ΓΑ όμοια τε και ομοίως κείμενα ευθύγραμμα 
τά ΚΑΒ, ΑΓΑ, άπό δε τών ΕΖ, ΗΘ όμοια τε καϊ 

5 ομοίως κείμενα ευθύγραμμα τά ΜΖ, ΝΘ' λέγω, ότι 
έΰτϊν ώς τό ΚΑΒ πρός τό ΑΓΑ, ούτως τό ΜΖ 
πρός τό ΝΘ. 

Είλήφθω γάρ τών μεν ΑΒ, ΓΑ τρίτη άνάλογον 
ή 3, τών δε ΕΖ, ΗΘ τρίτη άνάλογον ή Ο. καϊ 

10 έπεϊ έΰτιν ώς μεν ή Α Β πρός τήν ΓΑ, ούτως ή 
ΕΖ πρός τήν ΗΘ, ώς δε ή ΓΑ πρός τήν 3, ούτως 
ή ΗΘ πρός τήν Ο, δι9 ί'ΰου άρα έΰτϊν ώς ή ΑΒ 
πρός τήν 3, ούτως ή ΕΖ πρός τήν Ο. αλλ9 ώς μεν 
ή ΑΒ πρός τήν 3> ούτως [καϊ] τό ΚΑΒ πρός τό ΑΓΑ, 

ΐδ ώς δε ή ΕΖ πρός τήν Ο, ούτως τό ΜΖ πρός τό 
ΝΘ' καϊ ώς άρα τό ΚΑΒ πρός τό ΑΓΑ, οϋτως τό 
ΜΖ πρός τό ΝΘ. 

Άλλα δή έΰτω ώς τί ΚΑΒ πρός τό ΑΓΑ, οϋ
τως τό ΜΖ πρός τό ΝΘ' λέγω, ότι έΰτϊ καϊ ώς ή 

20 Α Β πρός τήν ΓΑ, οϋτως ή ΕΖ πρός τήν ΗΘ. εί 
γάρ μή έΰτιν, ώς ή ΑΒ πρός τήν ΓΑ, οϋτως ή 
ΕΖ πρός τήν ΗΘ, έΰτω ώς ή ΑΒ πρός τήν ΓΑ, 
οϋτως ή ΕΖ πρός τήν ΠΡ, καϊ άναγεγράφθω άπό 
τής ΠΡ όποτέρω τών ΜΖ, ΝΘ όμοιόν τε καϊ ομοίως 

26 κείμενον εύθύγραμμον τό ΣΡ. 
Έπεϊ ονν έΰτιν ώς ή ΑΒ πρός τήν ΓΑ, οϋτως 

1. Α Β] Β supra m. 1 Ρ; postea insert. F. Ε Ζ ] in ras. 
m. 2 V; Ζ Ε Fp. 2. άναγεγοάφωσαν ρ. 5. ΜΖ] Ζ e 
corr. F. Post ότι ras. 2 litt. F. 6. ΑΓΑ] litt. Α Γ in ras. m. 
2 V. 11. ΓΑ] Α eras. V. 13. Ε Ζ ] e corr. ν φ , 14. %α£] 
om. Ρ. ΑΓΑ] litt. ΛΓ in ras. m. 2 V, ΓΑΑ p. 16. και ώς 
άρα — 17: τό ΝΘ] om. BVp. 16. ΑΓΑ] ΓΑΑ φ. 18. 
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ΗΘ, ita ut sit ΑΒ:ΓΑ = ΕΖ:ΗΘ, 
et in ΑΒ, Γ Α similes et similiter 
positae figurae rectilineae descri-
bantur ΚΑΒ, ΑΓΑ, in ΕΖ, ΗΘ 
autem similes et similiter positae 
figurae rectilineae ΜΖ, ΝΘ. dico, 
esse ΚΑΒ : ΑΓΑ = ΜΖ : ΝΘ. 

Sumatur enim rectarum ΑΒ, Γ Α tertia propor-
tionalis 3, rectarum autem ΕΖ, Η Θ tertia 

»—' proportionalis Ο [prop. XI ] . et quoniam est 
Σ ΑΒ: ΓΑ = ΕΖ : ΗΘ et ΓΑ : g — ΗΘ : Ο1), 

£ Ρ ex aequo erit [V, 22] AB:S = EZ:0. sed 
π : Ρ AB:8= ΚΑΒ: ΑΓΑ [prop. X I X coroll.] et 

| E Z : Ο = ΜΖ : ΝΘ [id.]. itaque etiam 
ΚΑΒ : ΑΓΑ = Μ Ζ : 

Uerum sit ϋΓζίΰ : Λ Γ ζ / = Μ Ζ : dico ; esse 
etiam ziU : Γζ / — EZ\ ΗΘ. nam si non est 

ΑΒ : ΓΑ — EZ : U 0 ; sit ΑΒ:ΓΑ = .ΕΖ : iTP 
Iprop. Χ Π ] , et in 77P utrique M Z , iV0 similis et 
jBimiliter posita construatur fi gura rectilinea Σ Ρ 
Iprop. XVin et X X I ] . 

Iam quoniam est Α Β : ΓΑ = JEZ : 77P, et in AB, 

1) Nam ex hypothesi eet Α Β : Γζ/ = ΓΑ : 8 et Ε Ζ : 
= Η Θ : Ο; et Λ.Β : ΓΑ = Ε Ζ : Η Θ. 

ΑΓά] ΓΑΑ F.f 19. τό] (prius) eras. F ; έστέν ΡΒ; comp. ρ. 
20. εί γάρ μή ίοτιν, ώς η ΑΒ προς ττν ΓΑ, όντως ή ΕΖ 

προς τήν Η Θ ] mg. m. 1 Ρ; om. Theon (BFVp). 22. $ατω 
ώς ή ΑΒ προς τήν ΓΑ, όντως ή ΕΖ προς τήν ΠΡ καϊ άνα-
γεγράφ&ω] Ρ; γεγονέτω γάρ ώς κτλ. Theon (BFVp) , Ρ mg. 
m. rec. 23. αναγεγραφω ρ. 24. οποτέρα φ (ηοη F). 25. 
*ν%ΰγραμμον] om. BFp. 
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ή ΕΖ πρός τήν ΠΡ, καϊ άναγέγραπται άπό μεν 
τών ΑΒ, ΓΑ όμοια τε καϊ ομοίως κείμενα τά ΚΑΒ, 
ΑΓΑ, άπο δε τών ΕΖ, ΠΡ όμοια τε καϊ ομοίως κεί
μενα τά ΜΖ, Σ Ρ, εΰτιν άρα ώς το ΚΑΒ προς το 

5 ΑΓΑ, όντως το Μ Ζ προς τό Σ Ρ. νπόκειται δε καϊ 
ώς τό ΚΑΒ πρός τό ΑΓΑ, όντως τό ΜΖ πρός τό 
ΝΘ' καϊ ώς άρα τό ΜΖ πρός τό ΣΡ, όντως τό ΜΖ 
πρός τό ΝΘ. τό ΜΖ άρα πρός έκάτερον τών ΝΘ, 
Σ Ρ τόν αντόν έχει λόγον' ϊΰον άρα έΰτϊ τό ΝΘ τώ 

10 Σ Ρ. εΰτι δε αντώ καϊ όμοιον καϊ ομοίως κείμενον 
ΐΰη άρα ή ΗΘ τή Π Ρ. καϊ έπεϊ έΰτιν ώς ή ΑΒ 
πρός τήν ΓΑ, όντως ή ΕΖ πρός τήν ΠΡ, ι'ΰη δε ή 
ΠΡ τή ΗΘ, έΰτιν άρα ώς ή ΑΒ πρός τήν ΓΑ, όν
τως ή ΕΖ πρός τήν ΗΘ. 

15 Έάν άρα τέΰΰαρες ενδεΐαι άνάλογον ώΰιν, καϊ 
τά άπ9 αντών ενδνγραμμα όμοια τε καϊ ομοίως άνα-
γεγραμμένα άνάλογον έΰται- καν τά άπ1 αντών εν
δνγραμμα όμοια τε καϊ ομοίως άναγεγραμμένα άνά
λογον ή, καϊ ανταϊ αί ενδεΐαι άνάλογον έΰονται'{ 

20 όπερ έδει δεΐξαι. 
[Αήμμα.] 

[Γ'Οτι δε, έάν ενδνγραμμα ΐΰα y καϊ όμοια, αί 
ομόλογοι αντών πλενραϊ ΐΰαι άλλήλαις είΰίν, δείξομεν { 

όντως. 
25 Έΰτω ΐΰα καϊ όμοια ενδνγραμμα τά ΝΘ, Σ Ρ, 

καϊ έΰτω ώς ή ΘΗ πρός τήν ΗΝ, όντως ή ΡΠ πρός 
την ΠΣ' λέγω, ότι ΐΰη έΰτϊν r Ρ Π τή Θ Η. 

Εί γάρ άνιΰοί είΰιν, μία αντών μείζων έΰτίν. 

, 2 . ΚΑΒ, ΑΓΑ] Β, ΑΓ litt. in ras. m. 2 V. 3. Post 
ΠΡ duae litt. del. m. rec. P. 7. ΝΘ] in ras. m. 1 Ρ. ΣΡΈ 
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1) Nam cum ΝΘ : ΣΡ = ΗΘ2 : ΠΡ2 [prop. 20] et 
ΝΘ = ΣΡ, erit ΠΡ2 = ΗΘ2; h. e. ΠΡ = ΗΘ. 

et hoc ipsum uia indirecta in lemmate ostenditur; sed cum a 
ratione Euclidis abhorreat, eius modi res postea demum demon-
strare nec suo loco in demonstratione insertas, puto, lemma 
subditiuum esse (sed Theone antiquius est); om. Campanua, 
nec ΓΘ8 propria demon8tratione eget. 

corr. ex E P P , in ras. V; supra hoc uocabulum et proxime 
sequentia in V ras. est. Μ Ζ ] in ras. V; Ζ insert. m. 1 F. 

8. ΝΘ~\ in ras. V. 9. λόγον έχει ρ. εστίν Ρ, comp. ρ. 
10. αυτό ρ. 11. άρα] supra add. και m. 2 comp. F; άρα 
ίστίν V. 15. ωσι V. 16. αναγραμμένα] seq. in»ert. in 
ra3. m. 1 F. 18. και] m. 2 V. 21. λήμμα] κε' p et ε 
eraso F; m. rec. PBV. 22. δέ] m. rec. P.' ^ ] om. V. 
Post ό>οια add. V m. 2: έστιν. 23. B F V p . ' δε'ίζομεν] 
corr. ex δεί'ξωμεν m. 1 P. 25. τά] e corr. V. ΝΘ, ΣΡ] 
inter Ν et Θ ra3. 1 litt., item inter Σ et Ρ V. 26. PJIJ 
mutat. ίη Π Ρ m. 2 V ; ΠΡ Bp. 27. τήν] om. F. 28. 
άνισος V. είσιν] ΡΒ; είσι Fp; έστιν V. 

Γ Α similes et similiter positae descriptae sunt KAB, 
ΑΓΑ, in ΕΖ, Π Ρ autem similes et similiter positae 
ΜΖ, ΣΡ, erit ΚΑΒ : ΑΓΑ = ΜΖ : ΣΡ [u. supra]. 
sed supposuimus, esse etiam ΚΑΒ: ΑΓΑ = ΜΖ:ΝΘ. 
itaque ΜΖ : Σ Ρ = ΜΖ : ΝΘ. itaque ΜΖ ad utram-
que ΝΘ, Σ Ρ eandein rationem habet. quare ΝΘ = Σ Ρ 
[V, 9]. uerum etiam ei similis est et similiter posita. 
itaque Η Θ = ΠΡ.1) et quoniam esi ΑΒ:ΓΑ =± ΕΖ: ΠΡ, 
et ΠΡ = ΗΘ, erit ΑΒ : ΓΑ — ΕΖ : ΗΘ. 

Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, etiam 
figurae rectilineae in iis similes et similiter descriptae 
proportionales erunt; et si figurae rectilineae in iis 
similes et similiter descriptae proportiqnales sunt; etiam 
ipsae rectae proportionales erunt; quod erat demon-
strandum. 

E n c l i d e i , edd. Heiberg et Menge. II. 10 
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έΰτω μείζων ή ΡΠ τής ΘΗ. καϊ έπεϊ εΰτιν ώς ή 
ΡΠ πρός ΠΣ, ούτως ή ΘΗ προς τήν ΗΝ, καϊ 
εναλλάξ, ώς η ΡΠ προς τήν ΘΗ, ούτως ή ΠΣ προς 
τήν ΗΝ, μείζων δε ή Π Ρ τής Θ Η, μείζων άρα 

6 καϊ ή ΠΣ τής ΗΝ' ώΰτε καϊ τό ΡΣ μεΐζόν εΰτι τον 
Θ Ν. άλλά καϊ ί'ΰον όπερ αδύνατον, ονκ άρα άνιΰός 
εΰτιν ή Π Ρ τή ΗΘ* ΐΰη άρα' όπερ έδει δεΐξαι.] 

κγ'. 
Τά ίΰογώνια παραλληλόγραμμα πρός άλληλα 

10 λόγον έχει τόν ΰνγκείμενον έκ τών πλενρών. 
"Εΰτω ίΰογώνια παραλληλόγραμμα τά Α Γ, ΤΖ ΐΰην 

έχοντα τήν νπό ΒΓΑ γωνίαν τή νπό ΕΤΗ λέγω, 
ότι τό ΑΓ παραλληλόγραμμον πρός τό ΓΖ παραλλη
λόγραμμον λόγον έχει τόν ΰνγκείμενον έκ τών πλενρών. 

15 Κείΰδω γάρ ώΰτε έπ3 ένδειας είναι τήν ΒΓ τή 
ΓΗ έπ ένδειας άρα έΰτϊ καϊ ή ΑΓ τή ΓΕ. καϊ 
ΰνμπεπληρώΰδω τό ΑΗ παραλληλόγραμμον, καϊ έκ-
κείΰδω τις ένδεια ή Κ, καϊ γεγονέτω ώς μεν ή ΒΓ 
πρός τήν ΓΗ, όντως ή Κ πρός τήν Α, ώς δ\ ή Α Γ 

20 πρός τήν ΓΕ, ούτως ή Α πρός τήν Μ. 
Οί άρα λόγοι τής τε Κ πρός τήν Α καϊ τής Α 

πρός τήν Μ οί αυτοί είΰι τοις λόγοις τών πλενρών, 
τής τε ΒΓ πρός τήν ΓΗ καϊ τής ΑΓ πρός τήν ΓΕ. 
αλλ* ό τής Κ πρός Μ λόγος ΰύγκειται έκ τε του 

25 τής Κ πρός Α λόγου καϊ του τής Α πρός Μ* ώΰτε 
καϊ ή Κ πρός τήν Μ λόγον έχει τόν ΰυγκείμενον 

XXIII. TEeon in Ptolem. ρ. 235. Eutoc. in Apollon. ρ. 32, 
id. in Archimed. III p. 236, 23. 

1. μείζων — 4: μείζων άρα] insert. in ras. F. 1. ΡΠ] Π Ρ Ρ., 
2. ΡΠ] Π Ρ Ρ. τήν Π Σ V. πρός τήν] πρός BFp. 3. 
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XXIII . 
Parallelogramma aequiangula inter se rationem ex 

rationibus laterum compositam habent. 
Q Sint parallelogramma aequi-

angula ΑΓ} Γ Ζ habentia 
L ΒΓΑ = ΕΓΗ. 

dico, parallelogramrua ΑΓ} Γ Ζ 
rationem ex rationibus1) late-
rum compositam habere. 

ponantur enim ita, ut in 

Β 

eadem recta sint ΒΓ} ΓΗ. itaque etiam ζ/Γ, Γ Ε in 
eadem recta sunt. et expleatur parallelogrammum 
z/if, et ponatur recta K, et sit 

Β Γ: ΓΗ = Κ: Α et ζ / Γ : ΓΕ = Α : Μ. 
itaque rationes Κ : Α et Α : Μ eaedem sunt ac 

rationes laterum, ΒΓ: ΓΗ et ζ / Γ : ΓΕ. sed Κ: Μ 
= Κ : Α χ Α : Μ. quare Κ ad Μ rationem ex ratio-
nibus laterum compositam habet. et quoniam est 

1) 'Εκ τών πλευρών per totam propositionem neglegentius 
dicitur pro εκ τών τών πλευρών (λόγων); sed cum semper ita 

codicibus' traditum sit et idem apud Theonem et Eutocium 
j-eruatum sit, de errore librarii cogitandum non est. 

Ρ Π ] ΠΡ Ρ. την] om. BFp. ούτως] om. BFp. 4. τήν] 
om. BFp. ΠΡ] Ρ, V m. 1; ΡΠ Β ρ , V m. 2, F? μείζων 
αρα] bis ρ. 5. μείζων F. 6. Θ Ν] Ν e corr. m. 2 V, 
eras. F. 7. ΗΘ] Θ Η Ρ. άρα ίστίν Ρ. 8. κς' ρ et deleto 
g F. 11. f<xov V, corr. m. 2. 12. mutat. in ΕΓΘ B. 

13. Γ Ζ ] in ras. m. 1 V. 14. πλευρών] Ρ; πλενρών τον 
τ£ ο ν fy« 17 Β Γ (corr. ex ΓΒ ρ) πρό^ Γ Η (τή Γ Η V, Γ Η 
mutat. in Γ Θ Β) καϊ του ον έχει ή Α Γ προς ΓΕ (τήν Γ Ε V) 
Theon (BFVp). 16. Γ Η ] mutat. in Γ Θ Β. Ιοτίν Β. 17. 
Α Η] mntat. in Α Θ Β. 18. post ras. 1 litt. F. 19. 
Γ Η ] mntat. in Γ Θ Β. 21. την] om. BFp. 22. τήν] om. 
BFjx είοιν PF. 23. την] oro. Βρ. Γ Η ] mutat. in Γ Θ Β. 

τήν] om. Β ρ. 
Ί Ο * 
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έκ τών πλευρών, καϊ έπεϊ έΰτιν ώς ή ΒΓ προς τήν 
ΓΗ, οϋτως τό ΑΓ παραλλη?.όγραμμον πρός τό ΓΘ, 
άλλ' ώς ή ΒΓ πρός τήν ΓΗ, οϋτως ή Κ πρός τήν 
Α, καϊ ώς αρα ή Κ πρός τήν Α, οϋτως τό ΑΓ πρός 

δ τό Γ®, πάλιν, έπεί έΰτιν ώς ή ΑΓ πρός τήν Γ Ε, 
οϋτως τό Γ Θ παραλληλόγραμμον πρός τό ΓΖ, αλλ1 

ώς ή ΑΓ πρός τήν ΓΕ, οϋτως ή Α πρός τήν Μ, 
και ώς άρα ή Α πρός τήν Μ, όντως τό ΓΘ παραλληλό
γραμμον πρός τό ΓΖ παραλληλόγραμμον. έπεϊ ονν 

10 έδείχδη, ώς μεν ή Κ πρός τήν Α, οϋτως τό Α Γ παραλ
ληλόγραμμον πρός τό ΓΘ παραλληλόγραμμον, ώς δε ή 
Α πρός τήν Μ, οϋτως τό ΓΘ παραλληλόγραμμον πρός 
τό ΓΖ παραλληλόγραμμον, δι ϊΰον άρα έΰτϊν ώς ή 
Κ πρός τήν Μ, όντως τό Α Γ πρός τό ΓΖ παράλληλο-

15 γραμμον. ή δε Κ πρός τήν Μ λόγον έχει τόν ΰνγκεί
μενον έκ τών πλενρών καϊ τό ΑΓ άρα πρός τό ΓΖ 
λόγον έχει τόν ΰνγκείμενον έκ τών πλενρών. 

Τά άρα ίΰογώνια παραλληλόγραμμα πρός άλληλα 
λόγον έχει τόν ΰνγκείμενον έκ τών πλενρών όπερ 

20 έδει δειξαι. 
κδ'. 

Παντός παραλληλόγραμμον τά περϊ τήν διά-
μετρον παραλληλόγραμμα όμοια έΰτι τώ τε 
όλω καϊ άλλήλοις. 

25 Έΰτω παραλληλόγραμμον τό ΑΒΓΑ, διάμετρος δε 
αϋτοϋ ή Α Γ, περϊ δε τήν Α Γ παραλληλόγραμμα έΰτω 
τά Ε Η, Θ Κ: λέγω, ότι έκάτερον τών Ε Η, Θ Κ παραλλη
λογράμμων όμοιόν έΰτι όλω τώ ΑΒΓΑ καϊ άλλήλοις 

1. ττν] m. 2 F. 2. ΓΗ] mutat. in ΓΘ Β. ΓΘ] 
mutat. in ΓΗ Β. 3. ή] om. ρ. τήν] om. BFp. ΓΗ] 
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Β Γ: ΓΗ = ΑΓ: ΓΘ [prop. I] , et ΒΓ: ΓΗ — Κ: Α, 
erit etiam Κ : Α = Α Γ : ΓΘ. rursus quoniam est 
Α Γ: Γ Ε — ΓΘ : ΓΖ [prop. I ] , et Α Γ: ΓΕ = Α : Μ, 
erit etiam Α : Μ = ΓΘ : ΓΖ. iam quoniam demon-
stratum est, esse Κ : Α = ΑΓ: ΓΘ efc Α : Μ == Γ Θ 
: ΓΖ, ex aequo [V, 22] erit Κ:Μ=ΑΓ:ΓΖ. sed 
Κ ad Μ rationem ex rationibus laterum compositani 
habet. quare etiam Α Γ ad Γ Ζ raticmem ex rationi-
bus laterum compositam babet. 

Ergo parallelogramma aequiangula inter se ratio-
nem ex rationibus laterum compositam habent; quod 
erat demonstrandum. 

X X I V . 

In quouis parallelogrammo parallelogramma cir-
cum diametrum posita similia sunt et toti et inter se. 

Sit parallelogrammum ΑΒΓΑ, diametrus autem 
eius ΑΓ, et parallelogramma circum Α Γ posita sint 
EH, ΘΚ. dico, parallelogramma EH, Θ Κ similia 
esse et toti ΑΒΓΑ et inter se. 

mutat. in ΓΘ B. 4. το] ή ρ. ΑΓ]^ ΑΚ e corr. V; Γ 
mutat. in Α m. recentissima ρ. δ. τό] τήν ρ. Γ Θ ] mutat. 
in ΓΗ Β; Γ mutat. in Α m. recentiss. ρ. 6. Γ Θ ] mutat. 
in ΓΗ Β. 7. τήν] om. BFp. τήν] om. Ρ. 10. η 
μέν ρ. 11. Γ Θ ] mutat. in ΓΗ Β. 17] τό φ (non F). 

12. Γ Θ ] mutat. m Ε Θ F , in Γ # Β. 14. ^ Γ ] P V ; Α Γ 
παραλληλόγραμμον Β ρ et comp. F. In figura litterae Η, Θ 
m Β permutatae sunt a m. 1, sed mutationes in textu huc 
epectantes a m. 2 uidentur esse. 16. άρα] m. 2 V. 17. 
συγκειμένων Ρ, corr. m. 1. 21. κ£' Fp. 23. έστιν ΡΒ; 
comp. ρ. 27. Ε Η] (alt.) in ras. F. 28. έστιν P B F ; 
comp. ρ. όλω] m. 2 V. 
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Έπεϊ γάρ τριγώνου τον ΑΒΓ παρά μίαν τών 
πλενρών τήν Β Γ ήκται ή ΕΖ, άνάλογον εΰτιν ώς 
η Β Ε προς τήν Ε Α, όντως ή ΓΖ προς τήν Ζ Α. 
πάλιν, επεϊ τριγώνον τον ΑΓΑ παρά μίαν τήν ΓΑ 

5 ήκται ή Ζ Η, άνάλογον εΰτιν ώς ή Γ Ζ προς τήν 
Ζ Α, όντως ή Α Η προς τήν Η Α. αλλ9 ώς ή ΓΖ 
προς τήν ΖΑ, οϋτως έδείχθη καϊ ή ΒΕ προς τήν 
ΕΑ' καϊ ώς άρα ή Β Ε προς τήν Ε Α, οϋτως ή 
Α Η προς τήν Η Α, καϊ ΰυνθέντι άρα ώς ή ΒΑ προς 

10 ΑΕ, οϋτως ή Α Α προς ΑΗ, και εναλλάξ ώς ή ΒΑ 
προς τήν Α Α, οϋτως ή Ε Α προς τήν Α Η τών 
άρα ΑΒΓΑ, Ε Η παραλληλογράμμων άνάλογον είΰιν 
αί πλευραϊ αί περϊ τήν κοινήν γωνίαν τήν νπο ΒΑΑ. 
καϊ επεϊ παράλληλος έΰτιν ή Η Ζ τή Α Γ, ι'ΰη έΰτϊν 

15 ή μεν νπό ΑΖΗ γωνία τ ή νπό Α ΓΑ' καϊ κοινή 
τών δνο τριγώνων τών ΑΑΓ, ΑΗΖ ή νπό ΑΑΓ 
γωνία' ίΰογώνιόν άρα έΰτϊ τό ΑΑΓ τρίγωνον τώ 
ΑΗΖ τριγώνω. διά τά αντά δή καϊ τό ΑΓΒ τρίγω
νον ίΰογώνιόν έΰτι τώ ΑΖΕ τριγώνω, καϊ όλον τό 

20 ΑΒΓΑ παραλ?.ηλόγραμμον τώ Ε Η παραλληλόγραμμα) 
ίΰογώνιόν έΰτιν. άνάλογον άρα έΰτϊν ώς ή Α Α πρός 
τήν ΑΓ, οϋτως ή ΑΗ πρός τήν ΗΖ, ώς δε ή ΑΓ 
πρός τήν ΓΑ, οϋτως ή ΗΖ πρός τήν Ζ Α, 'ώς δε ή 
Α Γ πρός τήν ΓΒ, οϋτως ή ΑΖ πρός τήν Ζ Ε, καϊ 

25 έτι ώς ή ΓΒ προς τήν ΒΑ, οϋτως ή ΖΕπρός τήν Ε Α. 
2. τήν] in ras. m. 2 V, corr. ex t § m. 2 Ρ. ΕΖ] Η Ζ 

m. rec. p. 3. ΒΕ] mutat. in Β Η m.' rec. ρ. ΕΑ] mutat. 
in HA m. rec. ρ; ΒΔ φ. 4. ΑΓΑ] PF, V m. 1; ΑΔΓ 
Βρ, Y m. 2. 5. ΖΗ] mutat. in ZE m. rec. p. 6. ΔΗ] 
mutat. in AEm. rec. p. 8. ΕΑ] (prias) Ε Α φ ^non F). Seq. 
in ρ: ούτως ή ΑΗ προς τήν ΗΑ καϊ συν&έντι αρα, del. m. 1. 
ούτως κα* ρ. 9. άρα] om. Ρ. 10. τήν ΑΕΥ. ούτως] 
om. BFp . τήν ΑΗΎ. ΒΑ] ΑΒ ρ. 12. άρα] Ρ; om. 
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nam quoniam in triangulo ΑΒΓ uni lateri Β Γ 
parallela ducta est EZ, erit Β Ε : Ε Α — ΓΖ : Ζ Α 

[prop. II]. rursus quoniani in tri-
angulo ΑΓΑ uni lateri Γ Α parallela 

\& ducta est ZH, erit 
Γ Ζ : ΖΑ = Α Η : Η Α 

^ [id.]. sed demonstratum est, esse 
ΓΖ : Ζ Α = ΒΕ: Ε Α. quare etiam 

Β Ε : Ε Α = ΑΗ: Η Α, et componendo [V, 18] 
ΒΑ : Α Ε = Α Α : ΑΗ, 

et permutando [V,16] ΒΑνΑΑ — Ε Α: Α Η itaque latera 
corumunem angulum ΒΑΑ comprehendentia parallelo-
grammorum ΑΒΓΑ, Ε Η proportionalia sunt. et quo-
niain Η Ζ rectae z/Tparallela est, erit LAZH= ΑΓΑ 
[I, 29]; et duorum triangulorum ΑΑΓ, AHZ com-
munis est i ΑΑΓ. itaque triangulus ΑΑΓ aequi-
angulus est triangulo ΑΗΖ [I, 32]. eadem de causa 
etiam triangulus ΑΓΒ triangulo AZE aequiangulus 
est, et totuni parallelogrammum ΑΒΓΑ parallelo-
grammo Ε Η aequiangulum est. itaque1) erit 
AA : ΑΓ = AH : HZf Α Γ: ΓΑ = ΗΖ : ΖΑ et 
ΑΓ : ΓΒ = ΑΖ : ΖΕ, ΓΒ :ΒΑ = ΖΕ:ΕΑ [prop. IV] . 

1) Hoc άρα lin. 21 ηοη ad ultima uerba, sed ad proxime 
antecedentia lin. 17—19 refertur. 

B F V p . ΕΗ] Ε postea insert. F; deinde άρα add. m. 2 BFV. 
13. afl (alt.) om. F. 14. ί'ΰη] Ι'ση δέ F. 15. ΑΖΗ] Ρ; 

ΑΗΖ Theon (BFVp). γωνία] m. 2 V. trf\ Ρ; trj νπο 
ΑΑΓ ή δε νπο ΗΖΑ (ΖΗΑ F) τή Theon (BFVp). ' 16. 
ΑΗΖ] PF, V m . I j ^ Z H B p , V ηι.' 2. 17. γωνία] om. Bp. 

το ΑΑΓ] Ρ, V m. 1; om. F; τό ΑΑΓ Β ρ , V m. 2. 18. 
ΑΗΖ] litt. ΗΖ e corr. ρ ; 4 Γ Β] ΑΒΓ Υ. 19. ολον] ολον 
άρα V. 20. ίΰογώνιόν έΰτι τώ Ε Η παραλληλόγραμμο) V. 

25. Ε Α] ΑΕ, eraso Ε F. 
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καϊ έπεϊ έδείχδη ώς μεν ή ΑΓ προς τήν ΓΑ, όν
τως ή ΗΖ προς τήν ΖΑ, ώς δε ή ΑΓ προς τήν 
ΓΒ, όντως ή ΑΖ προς τήν ΖΕ, δι ί'ΰον αρα έΰτϊν 
ώς ή ΑΓ προς τήν ΓΒ, όντως ή ΗΖ προς τήν ΖΕ. 

δ τών άρα ΑΒΓΑ, Ε Η παραλληλογράμμων άνάλογον 
είΰιν αί πλενραϊ αί περϊ τάς ΐΰας γωνίας" όμοιον άρα 
έΰτϊ τό ΑΒΓΑ παραλληλόγραμμον τώ ΕΗπαράλληλο-
γράμμω. διά τά αντά δή τό ΑΒΓΑ παραλληλό
γραμμον καϊ τώ ΚΘ παραλληλόγραμμα) όμοιόν έΰτιν" 

10 έκάτερον άρα' τών ΕΗ, Θ Κ παραλληλογράμμων τώ 
ΑΒΓΑ [παραλληλόγραμμα)] όμοιόν έΰτιν. τά δε τώ 
αντώ ενδνγράμμω όμοια καϊ άλλήλοις έΰτϊν όμοια" 
καϊ τό Ε Η άρα παραλληλόγραμμον τώ Θ Κ παραλ
ληλόγραμμα) όμοιόν έΰτιν. 

15 Παντός άρα παραλληλόγραμμον τά περϊ τήν διά-
μετρον παραλληλόγραμμα όμοια έΰτι τώ τε όλω καϊ 
άλλήλοις' όπερ έδει δεΐξαι. 

κε . 
Τώ δοδέντι ενδνγράμμω όμοιον καϊ άλλω 

20 τώ δοδέντι ί'ΰον τό αντό ΰνΰτήΰαΰδαι. 
"Εΰτω τΐ μεν δοδίν ενδνγραμμον, ω δει όμοιον 

ΰνΰτήΰαΰδαι, τό ΑΒΓ, ω δε δει ϊΰον, τό Α' δει δή 
τώ μεν ΑΒΓ όμοιον, τώ δε Α ί'ΰον τό αντό ΰνΰτή
ΰαΰδαι. 

XXV. Hero def. 116. Eutocius in Apollcm. ρ. 53. 

1. ΓΑ] Γ eras. F. 2. ΗΖ] ΖΗ Fp. Α Γ] eras. F. 
3. ΓΒ] Β eras. F. 4. ΓΒ] Β Γ Ρ. 6% είοιν] εί- eras. F. 

7. το] corr. ex τω m. 2 V. παραλληλόγραμμον] corr. ex 
παραλληλόγραμμα m. 2 V. τω] corr. ex τό m. 2 V. παραλ
ληλόγραμμον V , ' corr. m. 2. *' 8. δή] δή και F; και add. 
V m. 2. 9. naQ m. 2 F. ΚΘ] Θ Κ Ρ. 11. παραλλη-
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et quoniam demonstratum est ; esse Α Γ': ΓΑ = Η Ζ 
: Ζ Α et ζ / Γ : ΓΒ = Α Ζ : ΖΕ, ex aequo erit [V, 22] 
ζ / Γ : T j B = Η Ζ : Ζ Ε. eirgo in parallelogrammis 
ΑΒΓΑ, Ε Η latera aequales angulos comprehendentia 
proportionalia sunt.1) itaque ΑΒΓΑ ~ Ε Η [def. I] . 2 ) 
^adem de causa etiam Α Β ΓΑ ΚΘ. itaque utrumque 
parallelogrammum Ε Η, Θ Κ parallelogrammo ΑΒΓΑ 
simile est. quae autem eidem figurae rectilineae 
similes sunt figurae, etiam inter se similes sunt 
[prop. X X I ] . quare etiam ΕΗ~ΘΚ. 

Ergo in quouis parallelogrammo parallelogramma 
circum diametrum posita similia sunt et toti et inter 
se; quod erat demonstrandum. 

X X V . 
Datae figurae rectilineae similem et alii figurae 

datae aequalem eandem figuram construere. 
Sit data figura rectilinea, cui similem figuram 

loporteat construere, ΑΒΓ, cui autem aequalem opor-
teat, A. oportet igitur figuram construere figurae 
ΑΒΓ similem, figurae autem Α eandem aequalem. 

1) Nam demonstrauimus Β Α : Α Α = Ε Α : Α Η (ρ. 150, 10), 
ΑΔ : ΑΓ = ΑΗ : ΗΖ (ρ. 150, 21) , ΗΖ : ΖΕ « ΔΓ : ΓΒ 
μίη. 4), Ζ Ε : ΕΑ = ΓΒ : ΒΑ (ρ. 150, 25). 

2) Nam etiam aequiangula sunt (ρ. 150, 20). — hac ratione 
diluuntnr, opinor, cauillationes Simsoni p. 378; quamquam 
confitendum est, Enclidem hic nonnihil a solito ordine dilucido 
defecisse. 

Ιογράμμω] om. P. έΰτιν] F, comp. p; έΰτι PBV. 12. 
έΰτίν] είαιν V. 13. άρα] om. p. Θκ\ Θ in ras. V. 14. 
Ιβτιν] comp.Vp; iettPBF. 16. τε] m. 2F. 18- κη' Fp. 20. 
ΰννΰτήΰαΰ&αι Ρ; corr. m. rec. 21. Post ω eras. δέ Β. 22. ΰυν-
αττ'σαΰ&αι Ρ; corr. m. rec. δε δει ί'ΰον] in ras. m. 2 V. 23. τω] 
(priuB) corr. ex τό m. 1 p; τό F. ΰυνΰτήΰαΰ&αι Ρ; corr. m. rec. 
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Παραβεβλήΰδω γάρ παρά μεν τήν Β Γ τώ ΑΒΓ 
τριγώνω ί'ΰον παραλληλόγραμμον τό ΒΕ, παρά δε 
τήν ΓΕ τώ Α ϊΰον παραλληλόγραμμον τό ΓΜ έν 
γωνία τή νπό ΖΓΕ, ή έΰτιν ϊΰη τή νπό Γ Β Α. επ 

δ ένδειας άρα έΰτϊν ή' μεν ΒΓ τή ΓΖ, ή δε Α Ε τ ή 
Ε Μ. καϊ είλήφδω τών Β Γ, Γ Ζ μέΰη άνάλογον *ή 
ΗΘ, καϊ άναγεγράφδω άπό τής ΗΘ τώ ΑΒΓ όμοιόν 
τε καϊ ομοίως κείμενον τό ΚΗΘ. 

Καϊ έπεϊ έΰτιν ώς ή ΒΓ πρός τήν ΗΘ, όντως 
10 ή ΗΘ πρός τήν ΓΖ, έάν δε τρεις ενδεΐαι άνάλογον 

ώΰιν, έΰτιν ώς ή πρώτη πρός τήν τρίτην, όντως rq 
άπό τής πρώτης εΐδος πρός τό άπό τής δεντέρας τόι 
όμοιον καϊ όμο.ίως άναγραφόμενον, έΰτιν άρα ώς η\ 
Β Γ προς τήν ΓΖ, όντως τό ΑΒΓ τρίγωνον προς" 

15 τό ΚΗΘ τρίγωνον. άλλά καϊ ώς ή ΒΓ πρός τήν 
ΓΖ, όντως τό Β Ε παραλληλόγραμμον πρός τό ΕΆ 
παραλληλόγραμμον. καϊ ώς άρα τό ΑΒΓ τρίγωνο! 
πρός τό ΚΗΘ τρίγωνον, όντως τό Β Ε παραλληλόλ 
γραμμον πρός τό ΕΖ παραλληλόγραμμον έναλλάί 

20 άρα ώς τό ΑΒΓ τρίγωνον πρός τΐ ΒΕ παράλληλο-
γραμμον, όντως τό ΚΗΘ τρίγωνον πρός τό Ε Α 
παραλληλόγραμμον. ϊΰον δε τό ΑΒΓ τρίγωνον τ Α 
Β Ε παραλληλόγραμμα)" ϊΰον άρα καϊ τό ΚΗΘ τρί% 
γωνον τώ ΕΖ παραλληλόγραμμα), άλλά τό ΕΖ παρί 

25 αλληλόγραμμον τώ Α έΰτιν ί'ΰον καϊ τό ΚΗΘ άρα 
τώ Α έΰτιν ϊΰον. έΰτι δε τό ΚΗΘ καϊ τώ Αβ\ 
όμοιον. 

Τώ άρα δοδέντι ενδνγράμμω τώ ΑΒΓ ομοιΛ 

1. τω ΑΒΓ] supra F. 4. ΓΒΑ] ΓΒΑ^ φ. 5. Β Λ 
Ρφ, V m. 1; ΓΒ Βρ, V m. 2. 6. καϊ είλήφ&ω] πεοιειλΜ 
φ&ω φ post ras. 7. Η Θ] (prius) eras. F. τω] τό Μ 
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Nam rectae Β Γ triangulo ΑΒΓ aequale adplicetur 
parallelogramnmm Β Ε [I , 4 4 ] , rectae autem Γ Ε 

figurae Α aequale parallelogrammum ΓΜ in angulo 
ΖΓΕ aequali angulo ΓΒΑ [I, 45]. itaque ΒΓ, ΓΖ 
in eadem recta sunt et item ΑΕ, EM. et sumatur 
rectarum ΒΓ} ΓΖ media proportionalis ΗΘ [prop. XIII] , 
et in ΗΘ triangulo ΑΒΓ similis et similiter positus 
construatur ΚΗΘ [prop. X V I I I ] . et quoniam est 
ΒΓ: ΗΘ = ΗΘ : ΓΖ, et si tres rectae proportionales 
sunt, est ut prima ad tertiam, ita figura in prima 
descripta ad figuram in secunda similem et similiter 
descriptam [prop. X I X coroll.], erit 

ΒΓ: ΓΖ — ΑΒΓ: ΚΗΘ. 
-uerum etiam Β Γ : ΓΖ = Β Ε: Ε Ζ [ρι;ορ. I] . quare 
etiam ΑΒΓ: ΚΗΘ = ΒΕιΕΖ. permutando igitur 
[V, 16] ΑΒΓ: ΒΕ = ΚΗΘ : ΕΖ. sed ΑΒΓ = ΒΕ. 
itaque etiam ΚΗΘ — ΕΖ. sed ΕΖ = Α. quare 
etiam ΚΗΘ = Α. erat autem etiam ΚΗΘ ~ ΑΒΓ. 

Ergo datae figurae rectilineae ΑΒΓ similis et 

8. τε] 6m. V. 10. η] eras. F. 11. ξατιν] om. P. 15. 
τρίγωνον] om. V. Supra Β Γ scr. βάοις et supra ΓΖ lin. 16 
βάσιν m. rec. P. 17. καϊ. ώς αρα — 19: παραλληλόγραμμον] 
bis ρ; corr. m. 1. 19. Ε Ζ ] Ζ Ε ρ (sed in repetitione Ε Ζ). 

25. ϊοον και] in mg. transit F. ΚΗΘ] in ras. m. 2 F. 
άρα τώ J ίΰτιν ϊΰον] om. F. 26. Ιοτι δε τό] φ cum ras. 
ί litt. ante τό. 
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1. τώ Α] Ρ, V m. 2; om. Theon (ΒF ρ, V m. 1). οννί-
οταται V. 3. κ-9·' Fp. 4. παραλληλόγραμον Ρ. 5. άφαι-Ι 
ρε&έν φ. τώ όλω] το όλλον φ in ras. 8. παραλληλογράμ¬ 
μου γάρ Ρ. '9. ΑΖ] supra 2 litt. eras. sunt in V; ΑΕΖ Η Bp. l 

τώ] τό φ. 11. ίοτιν F. 12. τό] τώ V, corr. m. 2.1 
ΑΒΓΑ V. 13. αυτών] om. FV. 14. Α Θ Γ] φ; οο inter^ 
dnas ras. F. καϊ εκβλη&εΐοα— 15: τό Θ] Ρ; om. Theon 
(BFVp). 18. Post Κ Η add. Theon: ομοιόν εοτι τό ΑΒΓΑ* 
τώ ΚΗ (BFVp) . 21. καϊ ώς άρα — ρ. 158 1: πρός τήν 
Α Ε] om. Β ρ. Η Α] "Α'Η F. 

καϊ άλλω τώ δο&έντι τω Α ί'ΰον το αντό ΰννέΰταται-
τό ΚΗΘ' οπερ έδει ποιήΰαι. 

κζ'. 
Έάν άπό παραλληλογράμμου παράλληλο

υ γραμμον άφαιρε&ή όμοιόν τε τω όλω καϊ ομοίως 
κείμενον κοινήν γωνίαν έχον αντώ, περϊ τήν 
αυτήν διάμετρόν έΰτι τω όλω. 

Άπό γάρ παραλληλογράμμου τοϋ ΑΒΓΑ παραλ
ληλόγραμμον άφηρήα&ω τό Α Ζ όμοιον τω ΑΒΓΑ 

10 καϊ ομοίως κείμενον κοινήν γωνίαν έχον αντώ τήν 
υπό ΑΑΒ' λέγω, ότι περϊ τήν αυτήν διάμετρόν έΰτι 
τό ΑΒΓΑ τω ΑΖ. 

Μή γάρ, άλλ' εί δυνατόν, έΰτω [αυτών] διά
μετρος ή ΑΘΓ, καϊ έκβλη&εΐΰα ή Η Ζ διήχ&ω έπϊ 

15 τό Θ, καϊ ήχ%ω διά τοϋ Θ όποτέρα τών ΑΑ, Β Γ 
παράλληλος ή ΘΚ. 

Έπεϊ ονν περί τήν αυτήν διάμετρόν έΰτι τό ΑΒΓΑ 
τώ Κ Η, έΰτιν άρα ώς ή ΑΑ πρός τήν ΑΒ, οϋτως 
ή Η Α πρός τήν Α Κ. έΰτι δε καϊ διά τήν ομοιότητα 

20 τών ΑΒΓΑ, ΕΗ καϊ ώς ή Α Α πρός τήν ΑΒ, οϋτως 
ή ΗΑ πρός τήν ΑΕ' καϊ ώς άρα ή ΗΑ πρός τήν\ 
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alii figurae datae Α aequalis eadera constructa est 
figura ΚΗΘ: quod oportebat fieri. 

X X V I . 
Si a parallelogrammo aufertur parallelogrammum 

toti simile et similiter positum et communem angu-
lum habens, circum eandem diametruni positum est 
ac totum. 

Nam a parallelogrammo ΑΒΓΑ auferatur paralle-
lograrjimum AZ simile parallelogrammo ΑΒΓΑ et 
similiter positum et communem habens angulum AAB. 
idico, ΑΒΓΑ et AZ circum eandem diametruui po-
sita esse. 

ne sint enim, sed ; si 
fieri potest, diametrus sit 
ΑΘΓ1) et producta HZ 
ad ® educatur2), et per 
Θ utrique AA, -B.Tparal-
lela ducatur @K [I, 31 
et 3 0 ] . iam quoniam 

\ΑΒΓΑ et KH circum eandem diametrum sunt po-
sita, erit Α Α : Α Β = Η Α : Α Κ.3) sed propter 
aimilitudinem parallelogrammorum ΑΒΓΑ, EH erit 
etiam [def. 1 ] Α Α : Α Β = Η Α : Α Ε. itaque etiam 

1) Debuit ita dicere: nam si ΑΖΓ diametrus parallelo-
grammi Α Γ ηοη est, sit ΑΘΓ. adparet, αντών lin. 13 ferri 
non posse, sed malim cum F V delere quam cum Peyrardo in 
αντον corrigere; glossema sponte et in Ρ et in Theoninis 
nonnullis ortum esse potest. 

2) Uerba γ,αϊ ίχβλη&εΐσα cet. lin. 14—15 om. Theon, quia 
in figura codd. permutatae snnt litterae Ε , Ζ et Κ, Θ; cfr, 
p. 158, 3. ego cnm Angusto his uerbis retentis errorem 
p. 158, 3 et figuram corrigere malui. Campani figura nostrae 
aimilior est. 

3) Nam similia sunt (prop. 24); tum u. def. 1. 
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ΑΚ, όντως ή ΗΑ προς τήν Α Ε. ή Η Α άρα προς 
έκατέραν τών ΑΚ, ΑΕ τον αντόν έχει λόγον. ΐΰη 
άρα έΰτϊν ή ΑΕ τή ΑΚ ή έλάττων τή μείξονι' όπερ 
έΰτϊν αδύνατον, ονκ άρα ονκ έΰτι περϊ τήν αντήν 

5 διάμετρόν τό ΑΒΓΑ τώ ΑΖ' περϊ τήν αντήν άρα 
έΰτϊ διάμετρόν τό ΑΒΓΑ παραλληλόγραμμον τώ ΑΖ 
παραλληλογράμμω. 

Έάν άρα άπό παραλληλόγραμμον παραλληλόγραμ
μον άφαιρεδή όμοιόν τε τώ όλω καϊ ομοίως κείμενον 

10 κοινήν γωνίαν έχον αντώ, περϊ τήν αντήν διάμετρόν 
έΰτι τω όλω' όπερ έδει δεΐξαι. 

•Α'. 
Πάντων τών παρά τήν αντήν ενδεϊαν παρα-

βαλλομένων παραλληλογράμμων καϊ έλλειπόν-
15 των εΐδεΰι παραλληλογράμμοις όμοίοις τε καϊ 

ομοίως κειμένοις τώ άπό τής ήμιΰείας άνα-
γραφομένω μέγιΰτόν έΰτι τό άπΐ τής ήμιΰείας 
παραβαλλόμενον [παραλληλόγραμμον] όμοιον 
ον τώ έλλείμματι. 

20 "Εΰτω ένδεια ή ΑΒ καϊ τετμήΰδω δίχα κατά τό 
Γ, καϊ παραβεβλήΰδω παρά τήν Α Β ενδεΐαν τό ΑΑ 
παραλληλόγραμμον έλλεϊπον εϊδει παραλληλογράμμω 
τώ ΑΒ άναγραφέντι άπό τής ήμιΰείας τής Α Β, τοντεΰτι 
τής ΓΒ' λέγω, ότι πάντων τών παρά τήν Α Β παρα-

25 βαλλομένων παραλληλογράμμων καϊ ελλειπόντων εΐδεΰι 
[παραλληλογράμμοις] όμοίοις τε καϊ ομοίως κειμένοις 

1. ΑΚ] Ρ; ΑΕΚ, Ε in ras., F; ΑΕ Υ. ΑΕ] ΑΒ Ρ, 
corr. m. rec; ΑΚ Υ. άρα] om. Ρ. 3. ΑΕ] ΑΚ PFBp, 
V m . 2. ΑΚ] ΑΕ P B F p , V m. 2. ίλάτων F , corr. m. 2.' 

4. ουκ] (alt.) om. BVp. εατιν PFB. 5. ΑΖ] Ρφ; ΑΘ 
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Η Α : Α Κ = Η Α : Α Ε. ergo Η Α ad utramque 
ΑΚ} ΑΕ eandem rationem habet. quare ΑΕ = AK 
[Υ, 9] minor maiori; quod fieri non potest. quare 
fieri non potest, ut ΑΒΓΑ, Α Ζ circum eandem dia-
metrum posita non sint. ergo parallelogramma 
ΑΒΓΑ, ΑΖ circum eandem diametrum posita sunt. 

Ergo si a parallelogrammo aufertur parallelo-
grammum toti simile et similiter positum et commu-
nem angulum habens, circum eandem diametrum po-
situm est ac totum; quod erat demonstrandum. 

X X V I I . 

Omnium parallelogrammorum eidem rectae adpli-
catoram et deficientium figuris parallelogrammis simi-
libus et similiter positis ei ; quae in dimidia describi-
tur, maximum est parallelograuimum dimidiae ad-
plicatum defectui simile. 

Sit recta Α Β et in duas partes aequales secetur 
in Γ, et rectae Α Β adplicetur parallelograramum Α Α 
deficiens figura parallelogramma Α Β in dimidia rec-
tae AB, hoc est in ΓΒ, descripta. dico, omnium 
parallelogrammorum rectae Α Β adplicatorum et figuris 

BVp. 6. iatLV P. 10. έχον γωνίαν V. αντήν] supra m. 1 ρ. 
12. λ' Fp. 17. τε εοτι ρ. 18. παοαλαμβανόμενον Ρ; 

corr. m. rec. παραλληλόγραμμον] m. rec. Ρ. όμοιον] corr. 
ex ομοι Ρ. 19. ον τω] ον τό φ in ras. ίλλείματι ρ. 21. 
τήν] τήν αντήν Ρ. Α Δ] Α να ras. m. 2 V ; φ. 23. 
\ΔΒ] Δ Θ φ (ηοη F). Post hoc uocab. add. Theon: ομοίω τε 
v.ul ομοίως αναγραφέντι (F; |)ro ομοίω Β ρ φ , V m. 2 kab. 
όμοιον; pro αναγραφέντι Βρ: αναγραφέν, V χειμεν seq. ras.; 
-τι in F ptmcti8 del.). αναγραφέντι] Ρ; τω Theon (BFVp). 

ημισείας] ημισείας αναγραφέντι FV. ΑΒ] ΑΔ φ (ηοη F). 
τοντέστιν Ρ. 2β. εΐδεσι] φ (aliud nerbum habuit F); εί'δεσιν Ρ. 

26. παραλληλογράμμοις] om. Ρ. 
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1. τώ] τό F. παραβελήσ&ω ρ. 2. ΑΒ]Β e corr. m. 
1 ρ. 3. παραλληλογράμω ρ. 7. περϊ άρα τήν Β ρ. 10. 
ίσον] supra m. 1 V. Ζ Ε] corr. ex Ζ Θ m. rec. Ρ. δέ] Ρ; 
προσηείσ&ω Theon (BFVp). 11. ΓΘ] e corr. Ρ m. rec. 
ΚΕ] corr. ex ΚΘ m. rec. P. 12. ΓΘ] corr. ex ΓΕ Ρ m. rec. 

13. Γ Β ] PF; έστιν ίση supra add. V; ΓΒ ϊση εστίν Βρ. 
ΕΚ] e corr. Ρ m. rec. 14. ολον] seq. ras. 2—3 litt. F. 16. 
ΑΖ] inter Α et Ζ ras. 1 litt. F. 17. έστι Β. 18. αυτήν] 
om. ρ. 19. παραλληλογράμμων — 22: δεΐξαι] xal τά έξης ρ. 

22. δεΐξαι] seq. in omnibus codd. demonstratio alia, quam 
in appendicem reiecimus; u. p. 161 not. 2. 

τώ ΑΒ μέγιΰτόν έβτι το Α Α. παραβεβλήΰ%ω γάρ 
παρά τήν Α Β εύ&εΐαν το Α Ζ παραλληλόγραμμον 
έλλεΐπον είδει παραλληλογράμμω τω Ζ Β ομοίω τε 
καϊ ομοίως κειμένω τω ΑΒ' λέγω, ότι μεΐζόν έΰτι τό 

6 ΑΑ τοϋ Α Ζ. 
Έπεϊ γάρ όμοιόν έΰτι τό ΑΒ παραλληλόγραμμον 

τω Ζ Β παραλληλογράμμω, περϊ τήν αυτήν είΰι διά
μετρόν. ήχδω αυτών διάμετρος ή Α Β, και κατα-
γεγράφ&ω τό ΰχήμα. 

10 Έπεϊ ουν ϊΰον έΰτϊ τό ΓΖ τώ ΖΕ, κοινον δε 
τό ΖΒ, όλον άρα τό ΓΘ όλω τώ Κ Ε έΰτιν ϊΰον, 
άλλά τό'ΓΘ τώ ΓΗ έΰτιν ϊΰον, έπεϊ καϊ ή ΑΓ τή 
Γ Β. και τό Η Γ άρα τώ ΕΚ έΰτιν ϊΰον. κοινον 
προΰκείΰδω τό ΓΖ' όλον άρα τό Α Ζ τώ ΑΜΝ 

15 γνώμονί έΰτιν ϊΰον' ώΰτε τό Α Β παραλληλόγραμ
μον, τουτέΰτι τό Α Α, τοϋ Α Ζ παραλληλογράμμου μεΐ
ζόν έΰτιν. 

Πάντων άρα τών παρά τήν αυτήν εύ&εΐαν παρα-
βαλλομένων παραλληλογράμμων καϊ ελλειπόντων εΐδεΰι 

20 παραλληλογράμμοις όμοίοις τε καϊ ομοίως κειμένοις 
τώ άπό τής ήμιΰείας άναγραφομένω μέγιΰτόν έΰτι τό 
άπΐ τής ήμιΰείας παραβληδέν' όπερ έδει δεΐξαι. 
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-2V 

Α Έ 
- T T W : — \ 

similibus et similiter positis figu-
rae ΑΒ deficientium maxiinum esse 
AA. adplicetur enini rectae Α Β 
parallelogrammum Α Ζ deficiens 
figura parallelogramma Ζ Β simili 

et similiter posita figurae AB. dico; esse AA> AZ. 
nam quoniam Α Β <^ ZB, circum eandein diame-

trum sunt posita [prop. X X V I ] . ducatur eorura dia-
metrus AB, et describatur figura.1) iam quoniam 
ΓΖ = Ζ Ε [I, 43] et commune est ZB, erit ΓΘ = KE. 
sed ΓΘ = ΓΗ} quoniam Α Γ = Γ Β [prop. I] . quare 
etiam ΗΓ — ΕΚ. comnmne adiiciatur Γ Ζ. itaque 
ΑΖ = AMN. quare Α Β > AZ} h. e. ΑΑ > AZ. 

Ergo omnium parallelogrammorum eidem rectae 
adplicatorum et deficientium figuris parallelogrammis 
similibus et similiter positis ei ; quae in dimidia 
describitur, maximurQ est, quod dimidiae adplicatur; 
quod erat deraonstrandum.2) 

1) H. e. producantur JfZ ad Θ et KZ usque ad AE; 
cfr. II, 7 , 8 . 

2) Itaque is solus casus tractatnr, ubi AK^> ΑΓ, nec 
opus est alterum, ubi Α Κ < Α Γ, propria demonstratione 
ostendere nec hoc moris est Euclidis. sane in codd. omnibus 
additnr demonstratio huius quoque casus. sed apertissime 
interpolata est; nam primum ante lin. 18 sq., non post eas 
inserenda erat, deinde iam ab initio in praeparatione duo 
caeus respiciendi erant nec hoc unquam neglexit Euclides, ubi 
plures casns habet; ita etiam in altero casu eaedem litterae, 
quae in priore, usurpatae essent, quod iure postulat Simsonus 
p. 380. Campanus V I , 26 utrumque casum demonstrat. 

Euclidea, edd. Heiberg et Menge. II. 11 
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κη . 
Παρά τήν δοδεΐΰαν ενδεΐαν τω δοδέντι 

ενδνγράμμω ΐβον παραλληλόγραμμον παρα-
βαλεΐν έλλεΐπον εΐδει παραλληλογράμμω ομοίω 

5 τω δοδέντί' δει δε τό διδόμενον ενδνγραμμον 
[ω δει ϊΰον παραβαλεΐν] μή μείζον είναι τον 
άπό τής ήμιαείας άναγραφομένον όμοιον τω 
έλλείμματι [τον τε άπό τής ήμιΰείας και ω δει 
όμοιον έλλείπειν]. 

10 "Εΰτω ή μεν δοδεΐΰα ένδεια ή ΑΒ, τό δε δοδεν 
ενδνγραμμον, ω δει ϊΰον παρά τήν Α Β παραβαλεΐν, 
τό Γ μή μείζον [όν~\ τον άπό τής ήμιΰείας τής .ΑΒ 
άναγραφομένον όμοιον τω έλλείμματι, ω δε δει όμοιον 

έλλείπεινi το Α' δει δή παρά τήν δοδεΐΰαν ενδεΐαν 
15 τήν Α Β τω δοδέντι ενδνγράμμω τω Γ ϊΰον παραλ

ληλόγραμμον παραβαλεΐν έλλεΐπον εΐδει παραλληλο
γράμμω ομοίω όντι τω Α. 

Τετμήΰδω ή Α Β δίχα κατά τό Ε ΰη μείον, καϊ 
άναγεγράφδω άπό τής ΕΒ τω Α όμοιον καϊ ομοίως 

1. κη'] om. F; λβ' ρ. 2. ενδεΐαν] mg. m. 1 Ρ. 3. 
παραβάλλειν V. 5. τω] όντι τω V. δέ] δή P B F V p ; 5 
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XXVIII . 

Datae rectae datae figurae rectilineae aequale 
parallelogrammum adplicare deficiens figura parallelo-
gramma datae simili. oportet autem, figuram rec-
tilineam datam 1) maiorein non esse figura in dimidia 
recta descripta defectui simili.2) 

Sit data recta AB, efc data figura rectilinea, cui 
aequalem figuram rectae Α Β adplicare oportet, Γ ηοη 
maior figura in dimidia Α Β descripta simili defectui, 
ea autem, cui similem figuram deficere oportet, sit Λ. 

oportet igitur datae rectae Α Β datae figurae recti-
lineae Γ aequale parallelogrammum adplicare deficiens 
figura parallelogramma simili figurae Λ. 

secetur enim Α Β in duas partes aequales in 
puncto E, et in EB describatur figurae Α similis et 

1) Uerba a Theone lin. 6 interpolata ideo parum necessaria 
sunt, quod τό διδόμενον ενδνγραμμον ad τω δοδέντι (sc. εΐδεί) 
lin. 5 referri ηοη possunt, sed necessario a quouis lectore ad 
τω δοδέντι ενδνγράμμω lin. 2 trahuntur. 

2) Hunc διορισμον statim praebet prop. 27. — Cainpa-
nnin V I , 27: „quod secundum eiusdem suum esse parallelo-
grammo super dimidiam datae lineae collocato minime maius 
existat" non intellego, uidetnr tamen potius cum Ρ consentire. 

corr. Augustns. 6. ω δει ί'ΰον παραβαλεΐν] add. Theon 
(BPVp); m. rec. Ρ. παραβάλλειν FV. 7. άνάγραφομένον] P j 
παραβαλλομένον Theon (BFVp). όμοιον] Ρ; όμοιων όντων 
Theon (BFVp) , Ρ m. rec. τω έλλείμματι] Ρ; τών ελλειμ
μάτων Theon (BFVp) , Ρ m. rec/ 8. τον τε — 9: έλλείπειν] 
add. Theon (BFVp); m. rec. Ρ. 12. ον] om. Ρ. τον] 
τώ φ. τής ΑΒ] Ρ; om. Theon (BFVp). ΙΒ.'άναγραφο-
μένον] Ρ; παραβαλλομένον Theon (BFVp). όμοιον τώ έλλείμ
ματι] Ρ; ομοίων όντων τών ελλειμμάτων Theon (BFVp). 18. 
νό Ε ] euan. F. 

11* 
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κείμενον το ΕΒΖΗ, καϊ ΰνμπεπληρώΰδω τό Α Η 
παραλληλόγραμμον. 

Εί μεν ονν ί'ΰον εΰτϊ τό Α Η τω Γ, γεγονός αν 
εϊη τό έπιταχδέν' παραβέβληται γάρ παρά τήν δο-

5 δεΐΰαν ενδεΐαν τήν Α Β τω δοδέντι ενδνγράμμω τω 
Γ ίΰον παραλληλόγραμμον τό Α Η έλλεΐπον εΐδεί 
παραλληλογράμμω τω Η Β ομοίω όντι τω Α. εί 
δε ον, μεΐζόν Εΰτω τό Θ Ε τον Γ. ϊΰον δε τό Θ Ε 
τω ΗΒ' μείζον άρα καϊ τό ΗΒ τον Γ. ω δή μεΐζόν 

10 έΰτι τό Η Β τον Γ, τανττ] τή νπεροχή ϊΰον, τω δε 
Α όμοιον καϊ ομοίως κείμενον τό αντό ΰννεΰτάτω 
τό ΚΑΜΝ. άλλά τό Α τω ΗΒ [εΰτιν] όμοιον καϊ 
τό Κ Μ άρα τω ΗΒ εΰτιν όμοιον. έΰτω ονν ομό
λογος ή μεν ΚΑ τή ΗΕ, ή δε Α Μ τή ΗΖ. καϊ 

15 έπεϊ ϊΰον έΰτϊ τό ΗΒ τοις Γ, ΚΜ, μείζον άρα έΰτϊ 
τό ΗΒ τον ΚΜ' μείζων άρα έΰτϊ καϊ ή μεν ΗΕ 
τής KAf ή δε Η Ζ τής Α Μ. κείΰδω τή μεν ΚΑ 
ΐΰη ή Η3, τή δε Α Μ ϊΰη ή ΗΟ, καϊ ΰνμπεπλη-
ρώΰδω τό ΒΗΟΠ παραλληλόγραμμον ϊΰον άρα καϊ 

20 όμοιόν έΰτι [τό ΗΠ] τω ΚΜ [άλλά τό ΚΜ τω ΗΒ 
ομοιόν έΰτιν]. καϊ τό Η Π άρα τω Η Β όμοιόν έΰτιν* 
περϊ τήν αντήν άρα διάμετρόν έΰτι τι ΗΠ τω ΗΒ 
έΰτω αντών διάμετρος ή ΗΠΒ, καϊ καταγεγράφδω 
τό ΰχήμα. 

1. ΕΒΖΗ] ΒΕΖΗ F? 2. Post παραλληλόγραμμον add 
Theon: τό δή ΑΗ ήτοι ΐαον ίοτϊ τω Γ ή μείζον αντον διά 
τόν διοριομόν (BVp, F mg. m. 1; pro διορίαμόν habent F V 
οριαμόν\ in Υ corr. m. 2). 3. Ιατίν Ρ; in F cum τό ΑΗ 
euan. 6. ΑΗ] euan. F. 8. δέ] δ' F. έατω] PF 
έαται Βρ;*έοτι V. df τό] δε τον Β. 9. τω] τό Β. Η Β] 
Η supra m. 1 V. δή] δε uel δει Β; δει ρ. 12. έατιν] 
om. Ρ. 13. ΚΜ] inter Κ et Μ una litt. (ε?) euan. F. 14 
ΚΑ] ΑΚ Βρ. 15. ΗΒ] e corr. m. 1 ρ. 17. ΚΑ] ΑΚ Βρ. 
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similiter posita EBZH [prop. X V I I I ] , et expleatur 
parallelogramnium Α Η iam si Α Η = Γ, effectum 
erit propositum. nam datae rectae Α Β datae figurae 
rectilineae Γ aequale parallelogrammum adplicatum 
est Α Η deficiens figura parallelogramma Η Β simili 
figurae z/. sin minus, sit ΘΕ> Γ.1) sed Θ Ε = ifiJ. 
itaque ΗΒ > Γ. iam excessui, quo maius est Η Β 
figura Γ, aequale et parallelogranimo z/ simile et simi-
liter positum idein construatur KAMN [prop. X X V ] . 
sed z/ ~HB. quare etiain KM~HB [prop. X X I ] . 
iam correspondeant inter se ΚΑ, Η Ε et AM, HZ. 
et quoniam Η Β = Γ + ϋΓΜ, erit fiTB > JCM. quare 
etiam ΗΕ > ifz/, ΗΖ > z / M 2 ) ponatur H # « ϋΓζί 
et i i O — ζ / Μ , et expleatur parallelogrammum ΒΗΟΠ. 
itaque aequale et simile3) est parallelogrammo ϋΓΜ. 
quare etiam Η Π ~ if.B [prop. X X I , cfr. lin. 13] . 
itaque ΗΠ, HB circum eandem dianietrum posita 
sunt [prop. X X V I ] . sit eorum diametrus ΗΠΒ7 et 
describatur figura [p. 161 not. 1]. 

1) Ex hypothesi; quare debuit esse έσται lin. 8, sed έστω 
ferri posse negare non ausim. 

2) Nam per prop. 20 erit Η Β : Κ Μ = Η Ε2 : ΚΑ2 = Η Ζ2 

: Α Μ2, iam cum Η Β > ΚΜ, erit ΗΕ2 > # Λ 2 , # Ζ 2 > Λ Μ 2 , 
h. e. JiE > ΚΑ, ΗΖ > Λ Μ . 

3) Quia Η Β ~ ΚΜ, ENT L 0Η3 ΚΑΜ. itaque ΗΠ, 
ΚΜ aequiangula stmt. quare et similia sunt (def. 1) et aequa-
lia (prop. 14). cfr. p. 144, 11. 

τή μεν ΚΑ] Βρ; τή ΚΑ μέν P F ; μεν τή ΚΑ V. 18. ΗΟ] 
corr. ex Η Θ m. rec. Ρ; Ο e corr. m. 2 V ; ΗΘ F? 20. τό 
Η Π] om. Ρ. τώ] e c o r r - Ρ· ΆΛΛΆ τό Κ Μ τω Η Β ομοιόν 
έστιν] τό Η Π. ΆΛΛΆ τό ΚΜ τώ Η Β όμοιόν έστι supra m. 
rec. Ρ. ΚΜ] Κ in ras. m. 2 V. 21. έστι B V p . έστι 
BFV, comp. ρ. 
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έπεϊ ονν Ϊβον έΰτϊ το Β Η τοις Γ, ΚΜ, ων το 
Η Π τω Κ Μ έΰτιν ί'ΰον, λοιπός άρα 6 ΤΧΦ γνα'-
μων λοιπω τω Γ ΐΰος έΰτίν. καϊ έπεϊ ί'ΰον έΰτϊ το 
Ο Ρ τω 3Σ, κοινον προΰκείΰδω το ΠΒ' ολον άρα 

5 τό ΟΒ όλω τω 3Β ί'ΰον έΰτίν. άλλά τό 3Β τω ΤΕ 
έΰτιν ί'ΰον, έπεϊ καϊ πλενρά ή Α Ε πλενρά τή ΕΒ 
έΰτιν ίΰη' καϊ τό Τ Ε άρα τω Ο Β έΰτιν ϊΰον. κοινον 
προΰκείΰδω τό 3Σ* όλον άρα τό ΤΣ όλω τω ΦΧΤ 
γνώμονί έΰτιν ί'ΰον. άλλ' ό ΦΧΤ γνωμών τω Γ 

10 έδείχδη ϊΰος' καϊ τό Τ Σ άρα τω Τ έΰτιν ί'ΰον. 
Παρά τήν δοδεΐΰαν άρα ενδεΐαν τήν Α Β τω 

δοδέντι ενδνγράμμω τω Γ ϊΰον παραλληλόγραμμον 
παραβέβληται τό ΣΤ έλλεΐπον εϊδει παραλληλογράμμω 
τω ΠΒ ομοίω όντι τω Α [έπειδήπερ τό ΠΒ τω ΗΠ 

16 όμοιόν έΰτιν]' όπερ έδει ποιήΰαι. 

ΚΔ'. 

Παρά τήν δοδεΐΰαν ενδεΐαν τω δοδέντι 
ενδνγράμμω ϊΰον παραλληλόγραμμον παρα-

? βαλεϊν νπερβάλλον εϊδει παραλληλογράμμω 
ομοίω τω δοδέντι. 

Έΰτω ή μεν δοδεΐΰα ένδεια ή ΑΒ, τό δε δοδεν 
ενδνγραμμον, ω δεΐ ί'ΰον παρά τήν Α Β παραβαλεΐν, 
τό Γ, ω δε δεΐ όμοιον νπερβάλλειν, τό Α' δεΐ δή 
παρά τήν Α Β ενδεΐαν τω Γ ενδνγράμμω ϊΰον παραλ-

25 ληλόγραμμον παραβαλεΐν νπερβάλλον εϊδει παραλληλο
γράμμω ομοίω τω Α. 

1. Β Η] in ras. m. 2 V; ΗΒ ρ. 2. ΐβον ΕΣΤΊΝ ρ. λοι- . 
ΠΌΝ Ρ, corr. m. rec. ΤΧΦ] ΤΦΧ Ρ V. 3. ίστιν ΊΣΟΣ F. 
εστίν] ΈΣΤΙ V, comp. ρ. ΈΣΤΙ] ΕΣΤΊΝ Ρ. δ. Ο Β] euan. F. 

6. ΊΣΟΝ ΕΣΤΊΝ Β. Ante επεϊ add. Φ: ΙΠΪ. 7. ΟΒ] Ο in 
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iam quoniam ΒΗ=Γ-{- Κ Μ, quorum ΗΠ = KM, 
erit etiam ΤΧΦ = Γ. et quoniam OP = 8Σ [I ; 43], 
cornmune adiiciatur ΠΒ. itaque Ο Β = 3Β. sed 
gΒ = ΤΕ, quoniam ΑΕ = ΕΒ [prop. I ] . quare 
etiam Τ Ε = ΟΒ. commune adiiciatur 8 Σ- itaque 
ΤΣ=ΦΧΤ. sed demonstratum est, esse ΦΧΤ=Γ. 
quare etiam Τ Σ = Γ. 

Ergo datae rectae Α Β datae figurae rectilineae 
Γ aequale parallelogramniurn adplicatum est Σ Τ de-
ficiens figura parallelogramuia ΠΒ, quae figurae z/ 
similis est 1); quod oportebat fieri. 

X X I X . 

Datae rectae daiae figurae rectilineae aequale 
parallelogrammum adplicare excedens figura parallelo-
gramma simili datae. 

Sit data recta AB, data auteni figura rectilinea, 
cui aequalem figuram rectae Α Β adplicare oportet, 
sit Γ, ea autem, cui similem figuram excedere oportet, 
sit z/. oportet igitur rectae Α Β figurae rectilineae 
Γ aequale parallelogrammum adplicare excedens figura 
parallelogramma simili figurae z/. 

1) Nam ΠΒ ~ HB (prop. 24) ~ A. uerba Ιπειδήπερ — εΰ
τιν, ubi sine causa de ΗΠ mentio iniicitur, spuria sunt. alia 
res est p. 170, 7. 

ras. m. 2 V. 8. Τ 27] Τ Β corr. ex ΤΓ m. 1 p. 9. άλλά Βρ. 
10. ΤΣ] ΑΠ Ρ. 11. άρα] om. F, 13. Supra ΣΤ ras. 

est in V. 14. τω] (tert.) postea insert. m. 1 F. 16. κ<9·'] 
λγ' ρ et F, corr. m. rec. 18. παραλληλόγραμμον] παράλληλο-
sustulit resarcinatio in F. 22. δει] δή Fp. 23. νπερβαλεΐν F. 
δει δή] sustnlit lac. pergameni F. 24. παρά — ενδνγράμμω] 
mg. m. 1 F. ϊΰον] in raa. F. 
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Τετμήΰδω η Α Β δίχα κατά το Ε, καϊ άναγε-
γράφδω άπό τής ΕΒ τώ Α όμοιον και ομοίως κεί
μενον παραλληλόγραμμον τό ΒΖ, και ΰνναμφοτέροις 
μεν τοις ΒΖ, Γ ί'ΰον, τώ δε Α όμοιον και ομοίως 

5 κείμενον τό αντό ΰννεΰτάτω τό ΗΘ. ομόλογος δε 
* έΰτω ή μεν ΚΘ τή ΖΑ, ή δε ΚΗ τή ΖΕ. καϊ 

επεϊ μεΐζόν εΰτι τό ΗΘ τον ΖΒ, μείζων άρα εΰτι 
καϊ ή μ\ν ΚΘ τής Ζ Α, ή δε ΚΗ τής ΖΕ. έκβεβλή-
ΰδωΰαν αί Ζ Α, ΖΕ, και τή μεν Κ Θ ΐΰη έΰτω ή 

10 Ζ Α Μ, τή δε Κ Η ΐΰη ή Ζ ΕΝ, καϊ ΰνμπεπληρώΰδω 
τό ΜΝ τό ΜΝ άρα τώ ΗΘ ί'ΰον τέ έΰτι καϊ όμοιον. 
άλλά τό ΗΘ τώ Ε Α έΰτιν όμοιον καϊ τό Μ Ν άρα 
τώ Ε Α όμοιόν έΰτιν περϊ τήν αντήν άρα διάμετρόν 
έΰτι τό Ε Α τώ Μ Ν. ήχδω αντών διάμετρος ή Ζ 8, 

15 καϊ καταγεγράφδω τό ΰχήμα. 
Έπεϊ ϊΰον έΰτϊ τό ΗΘ τοις ΕΑ, Γ, άλλά τό ΗΘ 

τώ ΜΝ ί'ΰον έΰτίν, καϊ τό ΜΝ άρα τοις ΕΑ, Γ 
ϊΰον έΰτίν. κοινον άψτιρήΰδω τό ΕΑ' λοιπός άρα 
δ ΨΧΦ γνώμων τώ Γ έΰτιν ί'ΰος. καϊ έπεϊ ΐΰη έΰτϊν 

20 ή ΑΕ τή Ε Β, ϊΰον έΰτϊ καϊ τό ΑΝ τώ Ν Β, τοντεΰτι 
τώ Α Ο. κοινον προΰκείΰδω τό Ε3' όλον άρα τό 

3. ΒΖ] corr. ex ΗΖ m. 2 V. 4. Β Ζ , ΓΙ Ζ et Γ e 
corr. ρ; Η Ζ , Γ Υ. Α] e corr. F. 5. Η Θ ] PF; Η Θ ' 
ομοιον άρα έοτϊ το ΗΘ τώ ΖΒ B p , V mg. m. 2. 6. Ζ Ε ] 
Ε Ζ F. 8. ΚΘ] Θ Κ F.' 10. Κ Η] corr. ex ΚΒ m. rec. Ρ. 

11. τε] om. V. ίοτιν Ρ. 12. τό] (alt.) τώ F, sed corr. 13. 
Ε Α] Α F. Ιστιν ομοιον Υ. ίοτιν] Ρ, comp. ρ; ίοτι BFV. 

14. ίοτι] supra F. αυτών] αντών ή Υ. 16. έπεϊ ονν FV. 
τό] (prius) τώ F. 17. ίοτι ΥβΥ, comp. ρ. 18. ίοτι BV, 
comp. ρ. 'ΕΑ] mutat. in ΘΑ m. 1 F. 20. ΑΕ] in ras. 
m. 2 V. τοντε'στιν Ρ; comp. ρ. 21. ΑΟ] Ο e corr. m. 1 F. 
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tudini aequale, parallelogrammo z/ autem simile et 
similiter positum idem construatur ΗΘ [prop. X X V ] . 
correspondeant *) autem ΚΘ, Ζ Α et ΚΗ, ΖΕ. et 
quoniam ΗΘ>ΖΒ, erit etiam K®>ZAet KH>ZE 
[p. 165 not. 2] . producantur ΖΑ, ZE, et sit 

Z4M= Κ®, ZEN = KH, 
et expleatur parallelograniniuin MN. itaque MN et 
aequale et simile est parallelogrammo ΗΘ [p. 165 
not. 3 ] . sed ΗΘ ~ £ z / . quare etiam ΜΝ ~ EA 
[prop. X X I ] . itaque circum eandem dianietrum posita 
sunt ΕΑ, MN [prop. X X V I ] . ducatur eorum dia-
i-metrus Z&7 et describatur figura. 

iam quoniam ΗΘ = Ε Α + Γ et Η Θ = MiV, erit 
etiam MN = I£z/ + Γ. subtrahatur, quod commune 
est, £ z / . itaque est Ψ Ι Φ = Γ. et quoniam AE==EB, 
-erit ΑΝ = NB — AO [I, 43]. commune adiiciatur 

1) Sc. in Θ Η , Ε Λ parallelogrammis, quae figurae z/ simi-
lia sunt; unde etiam inter se similia sunt (prop. 21). 

secetur AB in duas partes aequales in puncto E, 
et in EB figurae z/ simile et similiter positum con-
struatur parallelogrammum BZ, et Β Ζ -f- Γ niagni-
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Α 8 ϊΰον έΰτϊ τώ ΦΧΨ γνώμονι. άλλά 6 ΦΧΨ 
γνωμών τω Γ ΐΰος έΰτίν καϊ το Α3 άρα τω Γ ί'ΰον 
έΰτίν. 

Παρά τήν δοδεΐΰαν άρα ενδεΐαν τήν Α Β τω I 
5 δοδέντι ενδνγράμμω τω Γ ί'ΰον παραλληλόγραμμον 

παραβέβληται τό Α3 νπερβάλλον εϊδει παραλληλο
γράμμω τω Π Ο ομοίω όντι τω Α, έπεϊ και τω Ε Α 
έΰτιν όμοιον τό ΟΠ' όπερ έδει ποιήΰαι. 

λ'. 

10 Τήν δοδεΐΰαν ενδεΐαν πεπεραΰμένην άκρον 
καϊ μέΰον λόγον τεμεϊν. 

"Εΰτω ή δοδεΐΰα ένδεια πεπεραΰμένη ή ΑΒ' δεΐ 
δή τήν Α Β ενδεΐαν άκρον καϊ μέΰον λόγον τεμεΐν. 

Άναγεγράφδω άπό τής Α Β τετράγωνον τό ΒΓ, I 
15 καϊ παραβεβλήΰδω παρά την Α Γ τω Β Γ ϊΰον παρ- I 

αλληλόγραμμον τό Γ ζ / νπερβάλλον εϊδει τω Α Α 
ομοίω τω Β Γ 

Τετράγωνον δέ έΰτι τό ΒΓ' τετράγωνον άρα έΰτϊ 
καϊ τό Α Α. καϊ έπεϊ ί'ΰον έΰτϊ τί Β Γ τω ΓΑ, 

20 κοινον άφτιρήΰδω τό ΓΕ' λοιπόν άρα τό ΒΖ λοιπώ I 
τώ Α Α έΰτιν ϊΰον. έΰτι δε αντώ καϊ ίΰογώνιόν 
τών ΒΖ, Α Α άρα άντιπεπόνδαΰιν αί πλενραϊ αί 
περϊ τάς ΐΰας γωνίας" έΰτιν άρα ώς ή ΖΕ πρός τήν 
ΕΑ, όντως ή Α Ε πρός τήν Ε Β. ΐΰη δε ή μεν Ζ Ε 

25 τή ΑΒ, ή δε Ε Α τή ΑΕ. έΰτιν άρα ώς ή ΒΑ πρός 

1. άλλ' F. 2. ϊσος~\ ΐαον φ (ηοη F). εστίν] F, comp. ρ; 
εστί PBV. 3. ίστί Β. 4. άρα] supra comp. F. ενδεΐαν 
έστι F. 7. τω] (alt.) τό F, et V, corr. m. 2. 9. λδ'] ρ; F, 
sed corr. m. rec. 11. τεμεΐν] supra scr. ν m. 1 F. 14. 
yap άπό F V . Post AB ras. magna F. 15. ΑΓ] corr. ex 
AB m. I F. 20. ΒΖ] corr. ex Β Γ m. 1 ρ. 21. τω] τό φ 
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Eg. itaque Ag =* ΦΧΨ. sed ΦΧΨ=Γ quare 
etiam Α 3 = Γ. 

Ergo datae rectae Α Β datae figurae rectilineae Γ 
aequale adplicatum est parallelogrammum Α3 exce-
dens figura parallelogramma 770 , quae similis est 
figurae A} quia ΟΠ<^>ΕΑ [prop. X X I V ] ; quod opor-
tebat fieri. 

X X X . 

Datam rectam terminatam secunduni 
extremani ac mediam secare. 

r ζ Θ 

rationeui 

Έ 

r Δ 

Έ 

r 

Sit data recta terminata AB. opor-
tet igitur rectam Α Β secundum extr#-
mam ac mediam rationem secare. 

describatur enim in Α Β quadratuin 
ΒΓ} et rectae Α Γ adplicetur paralle-
logrammum Γ Α quadrato Β Γ aequale 
et excedens figura Α Α simili figurae 

75 Γ [prop. X X I X ] . quadratum autem est ΒΓ] itaque 
etiam Α Α quadratum est. et quoniam Β Γ == ΓΑ, 
subtrabatur, quod commune est, ΓΕ. quare Β Ζ = Α Α. 
uerum etiam aequiangulum ei est.1) quare in paral-
lelogrammis ΒΖ, AA latera aequales angulos com-
prehendentia in contraria proportione sunt [prop. X I V ] . 
itaque ΖΕ : ΕΑ = ΑΕ : EB. sed ΖΕ = AB2) et 

1) Nam utrumque rectangulum est. 
2) Nam Ζ Ε = ΑΓ (I, 34) et AT = AB. 

(non F). ΐαον ΙατΙν F. 23. τήν] om. BFp. 24. ΑΕ] 
Α Β φ. τήν] om. BFp. ΖΕ τή ΑΓ, τουτέατι τή ΑΒ 
Theon (BFVp). 25. ΑΕ] ΑΒ φ. 
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τήν Α Ε, όντως ή ΑΕ προς τήν ΕΒ. μείζων δε ή 
Α Β τής ΑΕ' μείζων άρα καϊ ή Α Ε τής Ε Β. 

eH άρα Α Β ένδεια άκρον καϊ μέΰον λόγον τε
τ μηται κατά τό Ε, καϊ τό μείζον αντής τμήμα έΰτι 

5 τό ΑΕ' όπερ έδει ποιήΰαι. 

λα'. 
Έν τοις όρδογων ίοις τριγώνους τό άπό τής 

τήν όρδήν γωνίαν νποτεινονΰης πλενράς είδος 
ϊΰον έΰτϊ τοις άπό τών τήν όρδήν γωνίαν πε-

10 ριεχονΰών πλενρών εΐδεΰι τοις όμοίοις τε καϊ 
ομοίως άναγραφομένοις. 

Έΰτω τρίγωνον όρδογώνιον τό ΑΒΓ όρδήν έχον 
τήν νπό ΒΑΓ γωνίαν λέγω, ότι τό άπό τής Β Γ 
είδος ϊΰον έΰτϊ τοις άπό τών ΒΑ, Α Γ εϊδεΰι τοις 

1δ όμοίοις τε καϊ ομοίως άναγραφομένοις. 
νΗχδω κάδετος ή Α Α. 
Έπεϊ ονν έν όρδογωνίω τριγώνω τώ ΑΒΓ άπό 

τής πρός τώ Α ορδής γωνίας έπϊ τήν ΒΓ βάΰιν 
κάδετος ηκται η ΑΑ, τά ΑΒΑ,ΑΑΓ πρός τή κα-

20 δέτω τρίγωνα όμοια έΰτι τώ τε όλω τώ ΑΒΓ καϊ 
άλλήλοις. καϊ έπεϊ όμοιόν έΰτι τό ΑΒΓ τώ ΑΒΑ, 
έΰτιν άρα ώς ή Γ Β πρός τήν ΒΑ, όντως ή Α Β 
πρός τήν ΒΑ. καϊ έπεϊ τρεις ενδεΐαι άνάλογον εί
ΰιν, έΰτιν ώς ή πρώτη πρός τήν τρίτην, όντως τό 

26 άπό τής πρώτης είδος πρός τό άπό τής δεντέρας τό 
όμοιον καϊ ομοίως άναγραφόμενον. ώς άρα ή ΓΒ 

X X X I . Proclus ρ. 426, 14. 

4. κατά] κα ρ. καϊ τό] και ρ. Ιΰτιν Ρ, comp. ρ. δ. 
τό] ή Ρ. Sequitur alia demonstratio, u. app. 6. λα'] ηοη 
liquet in F; om. p. 10. εΐδεαιν Ρ Β. τε] om. B F V p . 
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ΕΑ = ΑΕ. itaque ΒΑ : ΑΕ = ΑΕ : ΕΒ. sed 
ΑΒ > ΑΕ. quare etiain [V, 14] ΑΕ > ΕΒ. 

Ergo recta Z / J B secundum extremam ac mediam 
rationem secta est in Ε [def. 3 ] , et maior eius pars 
est AE\ quod oportebat fieri. 

X X X I . 

In triangulis rectangulis figura descripta in latere 
sub recto angulo subtendenti aequalis est figuris in 
lateribus rectum angulum comprehendentibus similibus 
et similiter descriptis. 

Sit triangulus rectangulus ΑΒΓ angulum ΒΑΤ 
rectum habens. dico, figuram in ΒΓ descriptain 
aequalem esse figuris in ΒΑ,ΑΓ similibus et simi-
liter descriptis. 

ducatur perpendicularis AA. iam quoniam in 
triangulo rectangulo ΑΒΓ ab 
angulo recto ad Α posito ad 
basim iJPperpendicularis ducta 
est AA, trianguli ΑΒΑ, ΑΑΓ 

Ρ* ad perpendicularem positi et 
toti ΑΒΓ et inter se similes 
sunt [prop. VIII]. et quoniam 

ΑΒΓ ~ ΑΒΑ, erit [def. 1] ΓΒ : Β Α = ΑΒ : ΒΑ. 
et quoniam tres rectae proportionales sunt, erit ut 
prima ad tertiam, ita figura in prima descripta ad 
figuram in secunda similem et similiter descriptam 

13. νπο τό ρ. 14. εί'δεοιν Ρ. 15. ομοίως] όμοίοις V. 
18. τω] τό F V , sed corr. m. 2. 19. ΑΑΓ] corr. ex AAB m. 
rec. Ρ. αρα πρός Υ. 20. ίοτιν Ρ. 25. τό] (alt.) om. F ; 
ineer. m. 2 , sed euan. 
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πρός τήν ΒΑ, όντως τό άπό τής ΓΒ είδος πρός 
τό άπό τής ΒΑ τό όμοιον και ομοίως άναγραφόμε-
νον. διά τά αντά δή και ώς ή ΒΓ πρός τήν ΓΑ, 
όντως τό άπό τής Β Γ είδος πρός τό άπό τής ΓΑ. 

5 ώΰτε καϊ ώς ή ΒΓ πρός τάς ΒΑ, Α Γ, όντως τό άπό 
τής Β Γ εϊδος πρός τά άπό τών ΒΑ, ΑΓ τά όμοια 
καϊ ομοίως αναγραφόμενα, ι'ΰη δε ή Β Γ ταΐς ΒΑ, 
ΑΓ' ΐΰον άρα καϊ τό άπό τής Β Γ εϊδος τοις άπό 
τών ΒΑ, ΑΓ εΐδεΰι τοις όμοίοις τε καϊ ομοίως άνα-

10 γραφομένοις. 
Έν άρα τοις όρδογωνίοις τριγώνοις τό άπό τής 

τήν όρδήν γωνίαν νποτεινονΰης πλενράς είδος ί'ΰον 
έΰτϊ τοις άπό τών τήν όρδήν γωνίαν περιεχονΰών 
πλενρών εΐδεΰι τοις όμοίοις τε καϊ ομοίως άναγραφο-

1 5 μένοις' όπερ έδει δεΐζαι. 

Έάν δνο τρίγωνα ΰνντεδή κατά μίαν γω
νίαν τάς δνο πλενράς ταΐς δνΰϊ πλενραΐς άνά
λογον έχοντα ώΰτε τάς όμολόγονς αντών πλεν-

20 9^ς καϊ παραλλήλονς είναι, αί λοιπαϊ τών τρι
γώνων πλενραϊ έπ1 ένδειας έΰονται. 

Έΰτω δνο τρίγωνα τά ΑΒΓ, ΑΓΕ τάς δνο πλεν
ράς τάς ΒΑ, ΑΓ ταΐς δνΰϊ πλενραΐς ταΐς Α Γ, Α Ε 
άνάλογον έχοντα, ώς μεν τήν Α Β πρός τήν Α Γ, 

25 όντως τήν Α Γ πρός τήν Α Ε, παράλληλον δε τήν 

2. άναγραφόμενον] ·γρ- in ras. φ. 4. τό άπό τής ΓΑ — 6 
είδος προς] om. ρ. 5. ΒΑ, Α Γ] Α Β, Α Γ φ. 6. τών] 
τής φ. 9. ΒΑ] Α e corr. m. 2 V. εϊδεοιν Ρ. άναγραφο 
μένος (sic) Ρ. 11. έν άρα] in ras. post ras. 3 litt. m. 1 Β 

τριγώνοις] om. ρ. 13. έοτί] ταΐς φ. 14. εϊδεοιν Ρ 
Sequitur alia demonstratio, u. app. 16. λη' F ρ. 17. ονν 
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τε&ή] προατε&ή Y, corr. m. 2. 20. τον τριγώνον Υ. 23. 
ΔΓ] ΓΔ Υ. ' ΔΕ] ΓΕ Ρ. 24. ΑΒ] ΒΑ FY. ΑΓ] Α 
e corr. m. 2 V. 25. ουτω Ρ. ΔΓ] e corr. m. 2 V. 

[prop. X I X coroll.]. quare ut ΓΒ : BA, ita figura 
in Γ Β descripta ad figuram in Β Α similem et simi-
liter descriptam. eadem de causa erit etiam ut ΒΓ: ΓΑ} 

ita figura in Β Γ descripta ad figuram in Γ Α descrip-
tam.1) quare etiam ut Β Γ: ΒΑ + Λ Γ, ita figura in 
Β Γ descripta ad figuras in BA et Α Γ similes et 
similiter descriptas.2) sed ΒΓ=ΒΑ + ΑΓ. itaque 
etiam figura in descripta aequalis est figuris in 
ΒΑ, Α Γ similibus et similiter descriptis.3) 

Ergo in triangulis rectangulis figura descripta in 
latere sub recto angulo subtendenti aequalis est figu-
ris in lateribus rectura angulum comprehendentibus 
similibus et similiter descriptis; quod oportebat fieri. 

X X X I I . 
Si duo trianguli duo latera duobus lateribus propor-

tionalia habentes in uno angulo coniunguntur, ita ut 
correspondentia latera etiam parallela sint, reliqua 
latera triangulorum in eadem recta erunt posita. 

Sint duo trianguli ΑΒΓ, ΑΓΕ duo latera ΒΑ,ΑΓ 
duobus lateribus ΑΓ, Α Ε proportionalia habentes, 
|ita ut sit ΑΒ:ΑΓ=ΑΓ:ΑΕ, et Α Β parallelum 

1) Nam ΑΒΓ ~ ΑΑΓ. itaque ΒΓ : Τ Α = ΓΑ : ΓΑ. 
2) Sint figurae in ΒΓ, ΑΓ, ΑΒ descriptae α, h, c. demon-

strauimus ΒΓ : Β Α = α : c, ΒΓ : ΓΑ = α : b. itaque 
ΒΓ: α = ΓΑ : b = ΒΔ : c Γ Δ : Β Δ — h ι C. 

ΓΔ - f ΒΔ : ΒΔ = & + c : C. 
ΓΔ-\-ΒΔ:ο-\-ΰ = ΒΔ:ΰ = ΒΓ:α. ΒΓ: ΓΔ + Β Δ = α :& + C. 

3) Nain ΒΓ : α = ΓΔ + ΒΔ : b + c = ΒΓ: b - f c. quare 
α = b + c [V, 9]. 
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μεν ΑΒ τή ΑΓ, τήν δε ΑΓ τή ΑΕ' λέγω, οτι έπ 
ένδειας έΰτϊν ή ΒΓ τή Γ Ε. 

Έπεϊ γάρ παράλληλος έΰτιν ή Α Β τή Α Γ, καϊ 
εις αντάς έμπέπτωκεν ένδεια ή Α Γ, αι εναλλάξ γω-

5 νίαι αί νπο ΒΑΓ, ΑΓΑ ί'ΰαι άλλήλαις είΰίν. διά τά 
αντά δή καϊ ή νπο ΓΑΕ τή νπο ΑΓΑ ΐΰη έΰτίν. 
ώΰτε καϊ ή νπο ΒΑΓ τή νπο ΓΑΕ έΰτιν ΐΰη. καϊ 
έπεϊ δνο τρίγωνα έΰτι τά ΑΒΓ, ΑΓΕ μιαν γωνιαν 
τήν προς τώ Α μια γωνία τή προς τώ Α ΐΰην έχον-

10 τα, περϊ δε τάς ΐΰας γωνίας τάς πλενράς άνάλογον, 
ώς τήν ΒΑ προς τήν Α Γ, όντως τήν ΓΑ προς τήν 
ΑΕ, ίΰογώνιόν άρα έΰτϊ τό ΑΒΓ τρίγωνον τώ ΑΓΕ 
τριγώνω' ΐΰη άρα ή νπό ΑΒΓ γωνία τή νπό ΑΓΕ. 
έδείχδη δε καϊ ή νπό ΑΓΑ τ ή νπό ΒΑΓ ΐΰη' όλη 

15 άρα ή νπό ΑΓΕ δνΰϊ ταΐς νπό ΑΒΓ, ΒΑΓ ΐΰη 
έΰτίν. κοινή προΰκείΰδω ή νπό ΑΓΒ' αί άρα νπό 
ΑΓΕ, ΑΓ& ταΐς νπό ΒΑΓ, ΑΓΒ, ΓΒ Α ί'ΰαι είΰίν. 
άλλ' αί νπό ΒΑΓ, ΑΒΓ, ΑΓΒ δνΰϊν όρδαΐς ί'ΰαι 
είΰίν καϊ αί νπό ΑΓΕ, ΑΓΒ άρα δνΰϊν όρδαΐς ί'ΰαι 

20 είΰίν. πρός δή τινι ένδεια τή Α Γ καϊ τω πρός 
αντή ΰημείω τώ Γ δνο ενδεΐαι αί Β Γ, ΓΕ μή έπϊ 
τά αντά μέρη κείμεναι τάς εφεξής γωνίας τάς νπό 
ΑΓΕ, ΑΓΒ δνΰϊν όρδαΐς ΐΰας ποιονΰιν' έπ ένδειας 
άρα έΰτϊν ή ΒΓ τή Γ Ε. 

25 Εάν άρα δνο τρίγωνα ΰνντεδή κατά μίαν γωνίαν ι 

και ρ. 5. ΒΑΓ] "ΑΒΓ F. είοί\ν. 6. ΑΓΑ] "Α'ΓΔ F. 
ίοτιν ί'οη V. 10. δέ] comp. supra m. 1 F. 11. ΒΑ] ΑΒ Ρ. 
ΑΓ] in ras. m. rec. V, ΓΑ F. 12. ίοτιν Ρ. ΑΓΕ] Ρ; 
"Α'ΓΕ F; ΓΑΕ Βρ et in ras. m. 2 V. 13. ΑΓΕ γωνία V. 

14. ΒΑΓ] ΓΑ supra scr. Β m. 1 F. 15. ί'οη ίοτιν] Ρ,ί 
V m. 1, comp. ρ; ί'οη ίοτι ΒF; ϊοαι είοίν V m. 2. 17. ΒΑΓ\ 

3. Α Γ] ΑΓ φ (ηοη F). 
ε τ> Λ τ - Π "Λ τ> π ' ' 
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lateri ΑΓ, ΑΓ autera lateri Α Ε 
parallelum. dico; Β Tet Γ Ε in eadem 
recta esse. 

nam quoniam Α Β rectae Α Γ 
parallela est, et in eas incidit recta 
ΑΓ, alterni anguli ΒΑΓ, ΑΓΑ 

aequales sunt [I, 29]. eadem de causa etiam 
L ΓΑΕ = ΑΓΑ. quare etiam L ΒΑΓ = ΓΑΕ. 

et quoniam duo trianguli sunt ΑΒΓ, ΑΤΕ unum 
angulum, qui ad Α positus est; uni angulo, qui ad Α 
positus est, aequalem habentes et latera aequales 
angulos compreliendentia proportionalia, 

Β Α : ΑΓ = ΓΑ : Α Ε, erit Δ ΑΒΓ 
triangulo ΑΓΕ aequiangulus [prop. VI ] . quare 

sed demonstratum est, esse etiam L ΑΓΑ — ΒΑΓ 
quare erit i ΑΓΕ = ΑΒΓ -|- ΒΑΓ. communis 
adiiciatur i ΑΓΒ. itaque 

ΑΓΕ + ΑΓΒ =» ΒΑΓ + ΑΓΒ + ΓΒΑ. 
uerum ΒΑΓ-\-ΑΒΓ-\-ΑΓΒ duobus rectis aequales 
sunt. quare etiam Α Γ Ε -f- Α Γ Β duobus rectis aequa-
les sunt. itaque ad rectam Α Γ et punctum eius Γ 
duae rectae ΒΓ, Γ Ε non ad eandem partem positae 
angulos deinceps positos ΑΓΕ} ΑΓΒ duobus rectis 
aequales efficiunt; itaque Β Γ et ΓΕ in eadeni recta 
sunt [I, 14]. 

Ergo si duo trianguli duo latera duobus lateribus 

Ρ; Β Ϊ Γ Ρ ; ΓΑΒ B V p . ΑΓΒ] ΑΒΓ Ρ. ΓΒΑ] supra 
scr. F; Λ Γ Β P. 18. άλλ' at — 19: ύΰίνΛ om. Ρ. ΑΒΓ] 
ΑΓΒ V. ΑΓΒ] ΓΒΑ V. 19. ε^ ' BVp. 20. « ^ B V . 

Eucl ideg , edd. Heiberg et Menge. II. 12 

Ζ. ΑΒΓ=ΑΓΕ. 
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τάς δύο πλενράς ταΐς δνΰϊ πλενραΐς άνάλογον έχοντα 
ωΰτε τάς όμολόγονς αντών πλενράς καϊ παραλλήλονς 
είναι, αί λοιπαϊ τών τριγώνων πλενραϊ έπ3 ένδειας 
έΰονται' όπερ έδει δεΐξαι. 

5 λγ'. 

Έν τοις ΐΰοις κνκλοις αί γωνίαι τόν αν
τόν έχονΰι λόγον ταΐς περιφερείαις, έφ' ων 
βεβήκαΰιν, έάν τε πρός τοις κέντροις έάν τε 
πρός ταΐς περιφερείαις ώΰι βεβηκνΐαι. 

10 Έΰτωΰαν ϊΰοι κύκλοι οί ΑΒΓ, ΑΕΖ, καϊ πρός 
μεν τοις κέντροις αντών τοις Η, Θ γωνίαι έΰτωΰαν 
αί νπό ΒΗΓ, ΕΘΖ, πρός δε ταΐς περιφερείαις αί 
νπό ΒΑΓ, Ε ΑΖ' λέγω, ότι έΰτϊν ώς ή Β Γ περιφέρεια 
πρός τήν Ε Ζ περιφέρειαν, ούτως ή τε νπό ΒΗΓ 

15 γωνία πρός τήν νπό ΕΘΖ καϊ ή νπό ΒΑΓ πρός 
τήν νπό ΕΑΖ. 

Κείΰδωΰαν γάρ τή μεν Β Γ περιφέρεια Ι'ΰαι κατά J 
τό εξής όΰαιδηποτονν αί ΓΚ, ΚΑ, τή δε ΕΖ περι
φέρεια ί'ΰαι όΰαιδηποτονν αί Ζ Μ, ΜΝ, καϊ έπεζεύχ-

20 δωϋαν αί ΗΚ, Η Α, ΘΜ, ΘΝ. 
Έπεϊ ονν ί'ΰαι είΰϊν αί ΒΓ, ΓΚ, ΚΑ περιφέρειαι , 

XXXIII. Cfr. Zenodorus ap. Theon. in Ptolem. p. 11 Bas. 

3. πλενραϊ] om. p. 5. λδ' ρ et F, corr. m. rec. 7. 1 
λόγον έχονοι V. τάς περιφερείας, corr. ιιι. 2 V. 8. εάν Ι 
τε πρός τοις ν,εντροις] mg. m. rec. Ρ. 9. ώοιν Ρ Β. βεβη- I 
χνΐαι] post hoc uocabulum add. Theon: έτι δε καϊ οί τομείς 
άτε (οΐτε Γ) πρός τοις κέντροις οννιστάμενοι {οννεοτάμενοι F) Ι 
(BFVp), Pm. rec. 12. ΒΗΓ] litt. Η Γ in ras. F. ΕΘΖ] Ε 
in ras. m. 1 Β. 16. Post ΕΑΖ add. Theon: v.a\ έτι (εατι Ι 
comp. ρ) ο ΗΒ3Γ (in ras. m. 2 V, ΗΒΖΓ Ρ etseq. ras. F) 
τομενς πρός τόν ΘΕΠΖ (in ras. m. 2 V) τομέα ( B F V p ) ; I 
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autem ΒΑΤ, Ε Α Ζ. dico, esse 
arc. ΒΓ : arc. EZ = L ΒΗΓ : ΕΘΖ == ΒΑΓιΕΑΖ. 

ponantur enim deinceps arcui Β Γ aequales quot-
tlibet arcus ΓϋΓ, ΚΑ, arcui autem EZ quotlibet aequa-
les ZM, MN, et ducantur HK, HA, ΘΜ, ΘΝ. 

iam quoniam arcus Β Γ = Γ Κ = ΚΑ, erit etiam 

1) De interpolationibus Theonis lin. 9 et lin. 16 cfr. p. 183 
not. 1; om. Campairas V I , 32. 

m. rec. P. 21. ί'ααί] v.ai P, corr. m. rec. * slcCv] om. p. 
ΓΚ] "KT F. 

aequalia habentes in uno angulo coniunguntur, ita 
ut correspondentia latera etiam parallela sint, reliqua 
latera triangulorum in eadem recta erunt posita; quod 
erat demonstrandum. 

XXXIII . 

In circulis aequalibus anguli eandem habent ra-
tionem quam arcus, in quibus consistunt, siue ad 
centra siue ad ambitus positi sunt.1) 

Sint aequales circuli ΑΒΓ, AEZ, et ad centra 
eorum Η, Θ positi sint anguli ΒΗΓ, ΕΘΖ, ad ambitus 

12* 
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άλλήλαις, teai είβϊ καϊ αι νπο ΒΗΓ, ΓΗ Κ, ΚΗΑ 
γωνίαι άλληλαις' 1ΰαπλαΰίων αρα έΰτϊν η ΒΑ περι
φέρεια της ΒΓ, τοΰανταπλαΰίων έβτϊ καϊ ή νπο ΒΗΑ 
γωνία της νπο ΒΗΓ. διά τά αυτά δη καϊ οβαπλα-

5 ΰίων εΰτϊν η Ν Ε περιφέρεια της ΕΖ, τοβανταπλααίων 
έβτί καϊ η νπο ΝΘΕ γωνία της νπο ΕΘΖ. ει αρα 
ΐΰη ίΰτϊν η ΒΑ περιφέρεια τη ΕΝ περιφέρεια, ί'6η 
έβτϊ καϊ γωνία η νπο ΒΗΑ τή νπο ΕΘΝ, καϊ εΐ 
μείζων έότίν η ΒΑ περιφέρεια της ΕΝ περιφερείας, 

10 μείζων έΰτϊ καϊ η νπο ΒΗΑ γωνία της νπο ΕΘΝ, 
καϊ εΐ έλάββων, έλάββων. τεΰΰάρων δη όντων μεγε
θών, δυο μεν περιφερειών των ΒΓ, ΕΖ, δύο δε γω
νιών των νπο ΒΗΓ, ΕΘΖ, εΐ'ληπται της μεν Β Γ 
περιφερείας καϊ της νπο ΒΗΓ γωνίας ίοάκις πολλα-

15 πλαβίων η τε ΒΑ περιφέρεια καϊ η νπο ΒΗΑ γω
νία, της δε Ε Ζ περιφερείας καϊ της νπο ΕΘΖ γω
νίας η τ ε ΕΝ περιφέρεια καϊ η νπο ΕΘΝ γωνία, 
καϊ δέδεικται, οτι εί νπερέχει η ΒΑ περιφέρεια της 
ΕΝ περιφερείας, νπερέχει καϊ η νπΐ ΒΗΑ γωνία 

20 της νπο ΕΘΝ γωνίας, καϊ εί Ϊ6η, ϊ<5η, καϊ εί έλάΰ6ων, 
έλάββων. εβτιν αρα, ως η ΒΓ περιφέρεια προς την 
ΕΖ, όντως η νπο ΒΗΓ γωνία προς την νπο ΕΘΖ. 
αλλ3 ως Ύ\ νπο ΒΗΓ γωνία προς την νπο ΕΘΖ, 
όντως η τπο ΒΑΓ προς την νπο ΕΑΖ' διπλαβία 

25 γαρ έκατέρα εκατέρας. καϊ ως αρα η ΒΓ περιφέρεια προς 
την ΕΖ περιφέρειαν, όντως η τε νπο ΒΗΓ γωνία 
προς την νπο ΕΘΖ καϊ η νπο ΒΑΓ προς την\ 
νπί ΕΑΖ. 

1. ϊσαι άλλήλαις P V ; in Ρ Γσαι del. m. rec. είσίν P B F . j 
2. ΒΛ] Α eras. F. 3. εστίν Ρ. 5. ίβτί F. 6. νη6 

ΕΘΖ] ΕΘΖ BFp. 8. εστίν Ρ. εί] in ras. Ρ. 10. ίστίν Ρ. 
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L Β Η Γ = ΓΗΚ = Κ Η Α [III, 27]. itaque quoties 
multiplex est ΒΛ arcus Β Γ, toties multiplex est etiam 
L BHA anguli ΒΗΓ. eadem de causa quoties multi-
plex est NE arcus EZ, toties multiplex est etiam 
L ΝΘΕ anguli ΕΘΖ. iam si Β Α = EN7 erit etiam 
L BHA = ΕΘΝ, et si BA > EN} erit etiam 
L BHA > ΕΘΝ, et si £ i < EN, erit 

XBHA<E@N. 
ergo datis quattuor magnitudinibus, duobus arcubus 

JEZ et duobus angulis ΒΗΓ, ΕΘΖ, sumpti sunt 
arcus 5 Γ et anguli ΒΗΓ aeque multiplices arcus 
Β Α et angulus BHA7 arcus autem i£Z et anguli 
ΕΘΖ arcus iSiV et angulus ΕΘΝ. et demonstratum 
est, si arcus Β Α arcum ΕΝ superet, etiam L Β Η Λ 
angulum ΕΘΝ superare, et si aequalis git, aequalem 
esse, et si minor, minorem. itaque [V def. 5] erit 
arc. ΒΓ: arc. EZ = i ΒΗΓ: ΕΘΖ. sed 

L ΒΗΓ: ΕΘΖ = L ΒΑΤ: ΕΑΖ [V, 15]; 
nain uterque utroque duplo maior est [III, 20]. quare 
etiam 
arc. BT : arc. EZ = L ΒΗΓιΕΘΖ = ΒΑΓ : ΕΑΖ. 

11. έλάττων έλάττων F. 12. μέν] supra F. δέ'] supra F. 
13. ΕΘΖ] ΘΕΖ F. 17. γωνία] add. m. 2 F. 20. γωνίας] 
Ρ; om. Theon (BFVp). Ιλάττων F. 21. Ιλάσσων] comp. F. 
ή] om. V. 22. ΒΗΓ] Γ add. m. 2 V. 24. ό\πλα<7*ων V. 

2δ. yap l<mv Β ρ. 27. νπο ΕΘΖ] ΕΘΖ Ρ. υπό] ύ-
supra m. 1 Ρ. 
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1. Έν] inter ε et ν ras. 1 litt. V; I seq. ras. 2 litt. F. 
2. βεβήκασι ρ. 3. εάν τε — 4: βεβηκνιαί] κα^τά έξης ρ. 

3. χέντροις] χνχλοις Β. τάς περιφερείας V. 4. ωΰΐν Β. Ιη 
fine libri Ενκλείδου στοιχείων ζ' Ρ Β , Ενχλείδον στοιχείων 
της Θέωνος εκδόσεως S" F. 

Έν αρα τοις ί'6οΐζ κνκλοις αι γωνίαι τον αντον 
έ'χουΰι λόγον ταΐς περιφερείαις, εφ' ων βεβήκαΰιν, 
εάν τε προς τοις κέντροις εάν τε ηρος ταΐς περιφε-
ρείαις ώύι βεβηκνΐαι* οπερ εδει δεΐζαι. 



ELEMENTORUM LIBER VI. 183 

Ergo in circulis aequalibus anguli eandem habent 
rationein quam arcus, in quibus consistunt, siue ad 
centra siue ad ambitus positi sunt; quod erat demon-
strandum.1) 

1) Sequitur additamentum Theonis in B F V p , de quo ipse 
profitetur comm. in Ptolemaeum I p. 201 ed. Halma = p. 50 
ed. Basil.; om. Ρ m. 1 (add. mauus recens in mg.) et Cam-
paims; huc pertinent etiam additainenta p. 178, 9 et 16. 
demonstratio u. in app. 



"Οροι. 
α'. Μονάς έΰτιν, κα&' ην έκαΰτον τών όντων 

$ν λέγεται. 
β'. Άρι&μΙ ς δε τό έκ μονάδων ΰνγκείμενον 

5 πλή&ος. 
γ'. Μέρος έΰτϊν άρι&μός άρι&μον ό έλάΰΰων τον 

μείζονος, όταν καταμετρή τόν μείζονα, 
δ'. Μέρη δέ, όταν μή καταμετρή. 
ε'. Πολλαπλάΰιος δε ό μείζων τον έλάΰΰονος, 

10 όταν καταμετρήται νπό τον έλάΰΰονος. 
ζ'. "Αρτιος άρι&μός έΰτιν δ δίχα διαιρούμενος, 
ζ'. Περιΰΰός δε ό μή διαιρούμενος δίχα ή [δ] 

μονάδι διαφέρων άρτίον άρι&μον. 
η'. Άρτιάκις άρτιος άρι&μός έΰτιν ό νπό 

15 άρτίον άρι&μον μετρούμενος κατά άρτιον άρι&μόν. 
&'. Άρτιάκις δε περιΰΰός έΰτιν ό νπό άρτίον 

άρι&μον μετρούμενος κατά περιΰΰόν άρι&μόν. 

Def. 3—5: Psellus ρ. 7. 6—7: Martianus Capella VII, 748. 
8. Iamblichus in Nicom. p. 27. Philop. in Nicom. ed. Hoche 
1864 p. 16. 9. Iamblichus p. 31. 

1. όροι] om. PB. numeros om. codd. 2. ίοτι PBFp. 
ήν] ο BFV. 10. ίλάττονος V. 12. ό] om. Ρ. 14. προσ-
νπακονοτεον μόνον Ρ mg. m. 1. 16. ίοτιν] άρι&μός ίοτιν Ρ 
ίοτιν άρι&μός ρ. κάνταν&α προουπακονοτεον' μόνον mg. m. 1 Ρ. 
τον άρτίον deleto τον V. 

• 



V I I . 

Definit iones. 

1. Unitas est ea, secundum quam unaquaeque res 
una nominatur. 

2. Numerus autem est multitudo ex unitatibus 
coinposita. 

3. Pars est minor nuraerus maioris, ubi maiorem 
metitur. 

4. Partes autem, ubi non metitur. 
5. Multiplex autem maior minoris, ubi minor eura 

metitur. 
6. Par numerus est ; qui in duas partes aequales 

diuiditur. 
7. Impar autem, qui in duas partes aequales non 

diuiditur, siue qui unitate differt a pari numero. 
8. Pariter par est numerus, quem par numerus 

secundum parem numerum metitur.1) 
9. Pariter autem impar |est, quem par numerus 

secundum imparem numerum metitur.2) 

1) Def. 8 scriptor nescio quis, qui Philoponi commen-
tarium^ in Nicomachum retractauit, apud Hoclie Philop. 1865 
ρ. V in quibusdam^ άντιγράφοις^ ita inuenit expressam: άρ- . 
τιάχις αρτιός ίατιν άρι&μος 6 νπο αρτίου άρι&μοϋ κατά αρτιον 
αριθμόν μόνως μετρούμενος, de qua scriptura falsa u. Studien 
p. 200. 

2) De def. ι interpolata u. Studien p. 198 sq.; om. ed 
Basil. et Gregorius. 
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1. δε άρτιος Ρ, litt. αρτ- in ras. άρτιος άρι&μός ρ. προσ-
νπακονοτέον και κατά αρτιον mg. m. 1 Ρ. 3. άρι&μός"] 

[ι. Περιΰΰάκις άρτιος έΰτιν ο νπο περιύΰον 
άρι&μον μετρούμενος κατά άρτιον άρι&μόν]. 

ια . Περιββάκις δε περιΰΰός άρι&μός έΰτιν 
ο νπο περιΰΰον άρι&μού μετρούμενος κατά περιΰΰον 

5 άρι&μόν. 
ιβ'. Πρώτος άρι&μός έΰτιν 6 μονάδι μόνη με

τρούμενος. 
ιγ''. Πρώτοι προς άλλήλονς άρι&μοί ειΰιν οι 

μονάδι μόνη μετρούμενοι κοινώ μετρώ. 
10 ιδ'. Σνν&ετος άρι&μός έΰτιν ο άρι&μώ τινι 

μετρούμενος. 
ιε'. Σνν&ετοι δε προς άλλήλονς άρι&μοί ειΰιν 

οι άρι&μώ τινι μετρούμενοι κοινώ μέτρω. 
ιζ'. Άρι&μός άρι&μόν πολλαπλαΰ ιάζειν λέγε-

15 ται, οταν, οΰαι είΰϊν έν αντώ μονάδες, τοΰαντάκις 
ΰνντε&η 6 πολλαπλαΰιαξό μένος, καϊ γένηταί τις. 

ιξ'. "Οταν δε δύο άρι&μοϊ πολλαπλαΰιάΰαντες άλλή-
λονς ποιώΰί τινα, 6 γενόμενος επίπεδος καλείται, 
πλενραϊ δε αντον οι πολλαπλαΰιάΰαντες άλλήλονς 

20 άρι&μοί. 
ιη'. "Οταν δε τρεις άρι&μόϊ πολλαπλαΰιάβ'αντ'ες 

άλλήλονς ποιώΰί τινα, 6 "γενόμενος ΰτερεός εβτιν, 
πλενραϊ δε αντον οι πολλαπλαΰιάΰαντες άλλήλονς 
άρι&μοί. Λ 

12. Iamblichus ρ. 42. Martianus Capella VII, 751. Philop. 
in anal. post. fol. 1 5 v . 13. Alexander Aphrod. in anal. pr. 
fol. 87. Martiaims Capella VII, 751. Philop. in anal. post. 
fol. 1 5 v . 14. Philop. in anal. post. fol. 15 • . 16—17. Psellua 
p. 6. 18—20. Psellus p. 7. 
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10. Impariter auteni irapar numerus est, quem 
impar numerus secundura iuiparem numerum me-
titur. 

11. Primus numerus est, qtiem unitas sola me-
titur. 

12. Primi inter se numeri sunt, quos unitas sola 
conimunis mensura metitur. 

13. Compositus numerus est ; queia numerus ali-
quis metitur. 

14. Compositi inter se numeri sunt, quos numerus 
aliquis communis mensura metitur. 

15. Numerus numerum multiplicare dicitur, ubi 
quot sunt in eo unitates, toties componitur numerus 
multiplicatus, et oritur aliquis numerus. 

16. Ubi autem duo numeri inter se multiplicantes 
numerum aliquem efficiunt, numerus inde ortus planus 
uocatur, latera autem eius numeri inter se multi-
plicantes. 

17. Ubi autem tres numeri inter se multiplicantes 
numerum aliquem efficiunt, numerus inde ortus soli-
dus est ; latera autem eius numeri inter se multi-
plicantes. 

18. Quadratus numerus est aequaliter aequalis, 
siue qui duobus aequalibus numeris couiprehen-
ditur. 

om. V. 8. δε πρός Ρ. 14. πολυπλαοιάζειν ΡΒρ. 16. 
πολλαπλασιαζόμενος] -ζόμενος e corr. m. 2 ρ. '18. ποιώσιν 
Ρ Β. 22. ποιώσιν Β. ίστιν] F , comp. ρ; ίστι Ρ, Psellus; 
καλείται BV. 23. Supra οί in Ρ m. rec. δύο. 
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ι&'. Τετράγωνος άρι&μός έΰτιν 6 ίΰάκις ί'ΰος 
η [ό] νπο δυο ί'ΰων άρι&μών περιεχόμενος. 

κ. Κύβος δε 6 ίΰάκις ί'ΰος ίΰάκις η [ό] νπο 
τριών ί'ΰων άριδμών περιεχόμενος. 

5 κα . Άρι&μοΙ άνάλογόν ειΰιν, οταν 6 πρώτος 
τον δεντέρον καϊ 6 τρίτος τον τέταρτον [ίΰάκις η 
πολλαπλάΰιος η το αντό μέρος η τά αντά μέρη ώΰιν. 

κβ'. "Ομοιοι επίπεδοι καϊ ΰτερεοϊ άρι&μοί 
ειΰιν οι άνάλογόν έχοντες τάς πλενράς. 

10 κγ'. Τέλειος άρι&μός έΰτιν δ τοις έαντον μέρε-
ΰιν ΐΰος ων. 

r 
α . 

Αύο αριθμών άνίΰων έκκειμένων, άν&-
νφαιρονμένον δε άεϊ τον έλάΰΰονος άπό τον 

16 μείζονος, εάν 6 λειπόμενος μηδέποτε καταμε-
τρη τον προ έαντον, εως ον λειφ&η μονάς, 
οι έ% αρχής άρι&μοι πρώτοι προς άλλτλονς 
εΰονται. 

Αύο γάρ [άνίΰων] άρι&μών τών ΑΒ, ΓΑ άν&-
20 νφαιρονμένον άεϊ τον έλάΰΰονος άπό τον μείζονος ο 

λειπόμενος μηδέποτε καταμετρείτω τον προ έαντον, 
εως ον λειφ&η μονάς' λέγω, οτι οι ΑΒ, ΓΑ πρώτοι 
προς άλλήλονς είΰίν, τοντέΰτιν οτι τονς ΑΒ, ΓΑ 
μονάς μόνη μετρεΐ. 

25 ΕΙ γάρ μη ειΰιν οι ΑΒ, ΓΑ πρώτοι προς άλλή
λονς, μετρήΰει τις αυτούς άρι&μός. μετρείτω, καϊ 

23. Martianus Capella VII, 753. 
· 

2. ό] om. Ρ Β. 3. ό] om. Ρ. ' 4. ί'οων] om. Ρ; mg. 
m. 1 V, supra m. 2 Β; hab. Psellus, Fp. άςι&μών ί'σων Ρ. 

6. Ante Ιαάν,ις in F add. r\\ idem V supra scr. m. 1. 10. 
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19. Cubus autem est aequaliter aequalis aequaliter, 
siue qui tribus aequalibus numeris comprehenditur. 

20. Numeri proportionales sunt, ubi primus se-
cundi et tertius quarti aut aeque multiplex est aut 
eadem pars aut eaedem partes. 

21. Similes numeri plani et solidi sunt, qui latera 
proportionalia habent. 

22. Perfectus nuinerus est, qui partibus suis aequa-
lis est. 

I. 

Datis duobus numeris inaequalibus et minore sem-
per uicissim a maiore subtracto, si reliquus nunquam 
proxime antecedentem metitur, donec relinquitur uni-
tas, numeri ab initio dati primi erunt inter se. 

Nam duorum numerorum ABy Τ Α 
A\Q minore semper uicissim a maiore subtracto 

z _ r reliquus ne metiatur unquam proxime 
_ H antecedentem, donec relinquitur unitas. 

dico, numeros ΑΒ, Γ Α inter se primos 
\ E esse, hoc est, unitatern solain numeros 

BL -j i ΑΒ,ΤΑ metiri. 
nam siAB,TA inter se primi non erunt, 

aliquis numerus eos metietur. metiatur et sit E. et ΓΑ 

εαυτού] αύτοΐς V , corr. in αυτού m. 2. 12. α'] om. V. 
13. δύο] Ρ; έάν δυο Theon (BFVp). έκκειμένων] Ικ-

era3. F. άν&υφαίρομένου V; corr. m. 2. 14. δέ] Ρ; om. 
Theon (BFVp). 15. έάν] Ρ; om. Theon (BFVp). Post 
λειπόμενος ras. 2 litt. V. 16. ληφ&τ} V. 19. άνέΰων] om. Ρ. 
τών] τώ F , ν add. m. 2. άν&υφοαοομένου F. 21. προ] su-
pra m. 2 V. 22. ληφ&τ} V. 23. εΐΰί Vp. 26. άρι&μος αυ
τούς F. μετρήτω Ρ, corr. m. rec. 
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έβτω 6 Ε' και δ μεν ΓΑ τον Β Ζ μέτρων λειπέτω 
έαντον ελάσσονα τον Ζ Α, 6 δε Α Ζ τον Α Η μέτρων 
λειπέτω έαντον ελάσσονα τον ΗΓ, 6 δε ΗΓ τον ΖΘ 
μέτρων λειπέτω μονάδα την ΘΑ. 

5 'Επει ονν 6 Ε τον ΓΑ μετρεΐ, δ δε ΓΑ τον Β Ζ 
μετρεΐ, καϊ 6 Ε άρα τον Β Ζ μετρεΐ' μετρεΐ δε καϊ 
όλον τον ΒΑ' καϊ λοιπόν άρα τον Α Ζ μετρήσει. 
6 δε Α Ζ τον Α Η μετρεΐ' καϊ 6 Ε άρα τον Α Η 
μετρεΐ' μετρεΐ δε καϊ ολον τον ΑΓ' καϊ λοιπόν άρα 

10 τον ΓΗ μετρήύει. ο δε ΓΗ τον ΖΘ μετρεΐ' καϊ ο 
Ε άρα τον ΖΘ μετρεΐ' μετρεΐ δε καϊ όλον τον ΖΑ' 
καϊ λοιπήν άρα την ΑΘ μονάδα μετρήσει άρι&μός 
ων' όπερ εστίν αδύνατον, ονκ άρα τους ΑΒ, ΓΑ 
άρι&μονς μετρήσει τις άρι&μός' οι ΑΒ, ΓΑ άρα 

15 πρώτοι προς άλλήλονς είσίν' όπερ έδει δεΐζαι. 

β'· 
Αύο άρι&μών δοθέντων μη πρώτων προς 

άλλήλονς τό μέγιστον αντών κοινόν μέτρον 
ενρεΐν. 

20 "Εστωσαν οι δοθέντες δύο άρι&μοϊ μη πρώτοι 
προς άλλήλονς οι Α Β, ΓΑ. δει δη τών ΑΒ, ΓΑ 
τό μέγιστον κοινόν μέτρον ενρεΐν. 

1. ΒΖ] PF; ΑΒ B V p , Ρ m. rec.; γρ. τον ΑΒ F mg. ra. 1. 
2. ΔΗ] P F ; ΔΓ B V p , Ρ m. rec, γρ. τον Δ Γ mg. m. 1 F. 

3. ΗΓ] ΓΗ Ρ. Η Γ] ΓΗ Ρ. ΖΘ] PF; ΖΑ Βρ et Α 
in ras. V , Ρ m. rec, F m. 2. 5. ΓΔ] ΔΓ Υ να ras., ρ. 
ΒΖ] ΖΒ Ρ. 6. ΒΖ] ΖΒ Ρ. 7. τόν] το ρ. ΒΑ] ΑΒ Ρρ. 
άρα] supra comp. F. τόν] τό p. μετρήαει ό Ε V. 9. 
μετρεΐ] (prius) PF; μετρήαει B V p , F e corr. m. 1. τόν] 
τό ρ. Δ Γ] ΓΔ Ρ. 10. τόν] τό ρ. μετρήσει ό Ε Υ. 

11. μετρεΐ] (prius) supra m. 2 V. καί , ' ] bis F. 21. 
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Poet jprius ΓΑ add. V: καϊ Ι'στω ίλάοοων 6 ΓΑ. 22. κοινον) 
ν.οι- in ras V. 

nunierum Β Ζ nietiens relinquat1) se ipso rainorem 
ΖΑ, AZ autem nuineruni Α Η metiens se ipso niino-
reni relinquat ΗΓ, Η Γ autem numerum ΖΘ metiens 
relinquat imitatem ΘΑ. 

iam quoniam Ε raetitur Γ Α, et ΓΑ metitur BZ} 

etiara Ε nietitur BZ. uerum etiam totum Β Α meti-
tur; quare etiam reliquum Α Ζ metietur. sed Α Ζ 
metitur Α Η. quare etiam Ε metitur Α Η. uerum 
etiam totum Α Γ nietitur. quare etiam reliquuni Γ Η 
inetietar. sed ΓΗ metitur ΖΘ. quare etiam Ε meti-
tur ΖΘ. uerum etiam totum Ζ Α metitur. quare 
etiam quae relinquitur, unitatem Α Θ metietur, cuni 
ipse numerus sit; quod fieri non potest. itaque non 
metietur numeros ΑΒ, Γ Α numerus aliquis. ergo 
ΑΒ, Τ Α inter se primi sunt; quod erat demon-
strandum.2) 

II. 
Datis duobus numeris non inter se primis maxi-

inani mensuram communem inuenire. 
Sint duo numeri dati non primi inter se ΑΒ, ΓΑ. 

I oportet igitur numerorum ΑΒ, Γ Α maximam men-
I suram communem inuenire. 

1) Sc. ex AB. neque enim dubitari potest, quin Β Ζ in 
1 Ρ et optimo Theoninorum seraatum uera sit scriptura, cum 
I μετοείν semper apnd Euclidem significet: sine residuo nietiri, 
ι cfr. lin. 5, 8. eadem est ratio lin. 2—3 et p. 192, 11 sq. 

2) Retinui in libris VII—IX figuras codd., id quod ipsa 
I res suadere uidebatur, uelut statim ratio prop. I; nam ii, qui 
I pro lineis ptmcta substituunt, et ia alias difficultates incurrunt 
I et ad certos numeros confugere coguntur, quod ab Euclide 

alienissimum cst. 
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Εί μεν ονν δ ΓΑ τον ΑΒ μετρεΐ, μετρεΐ δε και 
έαντον] ο ΓΑ άρα των ΓΑ, Α Β κοινόν μέτρον έΰτιν. 
και φανερόν, ότι και μέγιστον ονδεϊς γάρ μείζων 
τον ΓΑ τόν ΓΑ μετρήσει. 

5 Εί δε ον μετρεΐ ό ΓΑ τόν ΑΒ, των ΑΒ, ΓΑ 
άν&νφαιρονμένον άεϊ τον ελάσσονος άπό τον μείζο
νος λειφ&ήσεταί τις άρι&μός, ός μετρήσει τόν προ 
έαντον. μονάς μεν γάρ ον λειφ&ήσεται' εί δε μή, 
έσονται οι Α Β, ΓΑ πρώτοι προς άλλήλονς' όπερ ονχ 

10 νπόκειται. λειφ&ήσεταί τις άρα άρι&μός, ός μετρήσει 
τόν προ έαντον. και δ μεν ΓΑ τόν Β Ε μετρών 
λειπέτω έαντον ελάσσονα τόν Ε Α, δ δε Ε Α τόν Α Ζ 
μετρών λειπέτω έαντον ελάσσονα τόν Ζ Γ, ο δε ΓΖ 
τόν Α Ε μετρείτω. έπεϊ ονν ό ΓΖ τόν Α Ε μετρεΐ, 

15 δ δε Α Ε τόν Α Ζ μετρεΐ, καϊ ό ΓΖ άρα τόν Α Ζ 
μετρήσει* μετρεΐ δε καϊ έαντον καϊ όλον άρα τόν 
ΓΑ μετρήσει, ό δε ΓΑ τόν Β Ε μετρεΐ' καϊ ό ΓΖ 
άρα τόν Β Ε μετρεΐ' μετρεΐ δε καϊ τόν ΕΑ' καϊ όλον 
άρα τόν ΒΑ μετρήσει" μετρεΐ δε και τόν ΓΑ' ό ΓΖ 

20 άρα τονς Α Β, ΓΑ μετρεΐ. ό ΓΖ άρα τών ΑΒ, ΓΑ 
κοινόν μέτρον εστίν. λέγω δή, ότι καϊ μέγιστον. 
εί γάρ μή έστιν ό ΓΖ τών Α Β, ΓΑ μέγιστον κοινόν 
μέτρον, μετρήσει τις τονς ΑΒ, ΓΑ άρι&μονς αριθ
μός μείζων ων τον ΓΖ. μετρείτω, καϊ έστω δ Η. 

25 καϊ έπεϊ δ Η τόν ΓΑ μετρεΐ, δ δε ΓΑ τόν Β Ε με-

2. ΓΔ, ΑΒ] ΑΒ, ΓΔ Ρ. εστι BFV; comp. ρ. 5. δέ] 
d' F. 6. αΐεί Theon (BFVp). ίλάττονος FV. 7. λη-
φ&ήΰεταιΥφ, corr. m. 1. 8. ληφ&ήσεται ρ; Ρ, corr. m. rec. 

10. ληφ&ησεται ρ. άρα] supra m. 1 F. άρα τις Υ. ο ς] 
supra m. 1 F; mg. m. rec. B. 11. ΒΕ] PF; AB B V p , 
Ρ m. rec, νρ. τον ΑΒ mg. m. 1 F ; 12. ΔΖ] PF; ΓΔ p; 
Δ Γ Β, V in ras. m. 2, Ρ m. rec; τον ΔΓ Υ mg. m. 1. 13. 
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Ζ Γ] Γ Ζ BVp. δέ] om. Β. / 14. Ante έπεί in V est: b 
δε Ε Α (in ras. m. 2) έαντοΰ έλάααονα ον μετρεΐ το (τον m. 2) 
Γ Ζ . 21. ΙστΙ BV, comp. ρ. 

Enc l idos , edd. Heiberg et Menge. II. 13 

iani si Γ Α metitur AB} et etiaro. se ipsuni raetitur, 
Γ Α communis erit mensura nunierorum FA, AB. et 
adparet, euni etiam inaximam esse. neque eniin 
ullus numerus numero ΓΑ maior metietur ΓΑ. 

at si Γ Α ηοη metitur ΑΒ, minore numerorum 
ΑΒ, ΓΑ semper uicissim a inaiore subtracto relin-

quetur numerus aliquis, qui proxinie ante-
A - cedentem nietietur. unitas enim non re-
E ± - Γ linquetur; sin minus, ΑΒ, ΓΑ inter se 

±Z primi erunfc [prop. I ] ; quod contra hypo-
~ H thesim est. ergo numerus aliquis relin-

Ό v.jj i quetur; qui proxime antecedentem meti-
etur. et Γ Α nietiens Β Ε relinquat se 

ipso minorem ΕΑ, Ε Α autem Α Ζ metiens relin-
quat se ipso minoreni ΖΓ, ΓΖ autem Α Ε rneti-
atur. iam quoniam ΓΖ metitur ΑΕ, Α Ε autem 
Α Ζ metitur, etiam Γ Ζ metietur Α Ζ. uerum etiam 
se ipsum metitur. quare etiam totuni Γ Α nietie-
tur. sed Γ Α metitur BE\ quare etiani Γ Ζ metitur 
Β Ε. uerum etiam Ε Α rnetitur. quare etiam totum 
Β Α metietur. uerum etiam Γ Α metitur. ergo Γ Ζ 
metitur ΑΒ, ΓΑ. itaque Γ Ζ communis est mensura 
numerorum ΑΒ, ΓΑ. dico iam ; eum etiam maximam 
esse. nam si ΓΖ numerorum ΑΒ, Γ Α communis 
niensura maxima non est, aliquis numerus maior 
numero ΓΖ numeros ΑΒ, Γ Α metietur. metiatur, 
et sit H. et quoniam Η metitur ΓΑ, Γ Α autem Β Ε 
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τρεΐ, καϊ δ Η άρα τόν ΒΕ μετρεΐ' μετρεΐ δε καϊ 
ολον τον ΒΑ' καϊ λοιπόν άρα τόν Α Ε μετρηθεί, 
ο δε Α Ε τόν Α Ζ μετρεΐ' καϊ ό Η άρα τόν Α Ζ με
τρήσει" μετρεΐ δε καϊ όλον τόν ΑΓ' καϊ λοιπόν άρα 

5 τόν ΓΖ μετρήσει δ μείζων τόν έλάσσονα' όπερ έστϊν 
αδύνατον ονκ άρα τους ΑΒ, ΓΑ άρι&μονς άρι&μός 
τις μετρήσει μείζων ων τον ΓΖ' δ Γ Ζ άρα τών Α Β, 
ΓΑ μέγιστον έστι κοινόν μέτρον [όπερ έδει δεΐζαι]. 

Πόρισμα. 

10 Έκ δή τούτον φανερόν, ότι έάν άρι&μός δύο άρι&-
μονς μετρή, καϊ τό μέγιστον αντών κοινόν μέτρον 
μετρήσει' όπερ έδει δεΐζαι. 

V · 
Τριών άρι&μών δοθέντων μή πρώτων προς 

15 άλλήλονς τό μέγιστον αντών κοινόν μέτρον 
ενρεΐν. 

"Εστωσαν οι δοθέντες τρεις άρι&μοϊ μή πρώτοι 
προς άλλήλονς οι Α, Β, Γ' δει δή τών Α, Β, Γ τό 
μέγιστον κοινόν μέτρον ενρεΐν. 

20 Είλήφ&ω γάρ δύο τών Α, Β τό μέγιστον κοινόν 
μέτρον δ Α' ό δή Α τόν Γ ήτοι μετρεΐ ή ον μετρεΐ. 
μετρείτω πρότερον' μετρεΐ δε καϊ τονς Α, Β' δ Α 
άρα τονς Α, Β, Γ μετρεΐ' δ Α άρα τών Α, Β, Γ 
κοινόν μέτρον εστίν, λέγω δή, ότι καϊ μέγιστον. 

3. μετρεΐ' και] corr. ex μετρήαει m. 1 ρ. τον Δ Ζ αρα F. 
μετρήσει] μετρεΐ Ρ. 4. τον] corr. ex τό m. 1 ρ. Δ Γ] 
ΓΔ ρ. 5. εστίν] om. Β. 8. εστίν PV. 10. τοϋτο Ρ, 
sed corr. 12. οπερ £δει δεΐξαι] Ρ; om. B F V p . 19. μέ
τρον] bis ρ. 20. δυο γάρ ρ. 22. μετρεΐ] (alt.) om. F. 

24. ίστίν] comp. Fp; Ιστί PBV. δή] om. Ρ. 
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metitur, etiam Η metitur Β Ε. uerum etiam totum 
Β Α nietitur. quare etiam reliquum Α Ε metietur. 
sed Α Ε metitur Α Ζ. quare etiam Η inetietur Α Ζ. 
uerum etiam totum Α Γ raetitur. quare etiam reli-
quum Γ Ζ rnetietur maior minorem; quod fieri non 
potest. ergo numeros ΑΒ, Γ Α non metietur numerus 
maior numero ΓΖ. ergo Γ Ζ niaxima est commuriis 
mensura numerorum AB} ΓΑ. 

Hinc manifestum est, si numerus duos numeros 
metiatur, eum etiam maximam eorum mensuram 
coinmunem mensurum esse.1) — quod erat demon-
strandum. 

Datis tribus numeris non priinis inter se maxiinam 
mensuram communem inuenire. 

sumatur enim duorum numerorum Α, Β maxima 
mensura communis Α [prop. II]. Α igitur aut meti-
tur Γ aut non metitur. prius metiatur. metitur 
autem etiam Α, Β. Α igitur numeros Α, B} Γ meti-

1) Nam Η et ΑΒ, ΤΔ et communem eorum mensuram 
maximara Γ Ζ metitur (ρ. 194, 5). 

Corol lar ium. 

III. 

Sint tres numeri dati non 
primi inter se A, Bf Γ. opqrtet 
igitur numerorum Α, Β, Γ 
maximam raensuram commu-

nem muenire. 

13* 
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εί γάρ μή εΰτιν 6 Α τών Α, Β, Γ μέγιΰτον κοινον 
μέτρον, μετρηΰει τις τονς Α, Β, Γ άρι&μονς άρι&μός 
μείζων ων τον ζ/, μετρείτω, καϊ έΰτω ό Ε. έπεϊ 
ονν 6 Ε τονς Α, Β, Γ μετρεΐ, και τονς Α, Β άρα 

5 μετρήΰει' και τό τών Α, Β άρα μέγιΰτον κοινον μέ-
τρον μετρηΰει. τό δε τών Α, Β μέγιΰτον κοινον μέ-
τρον έΰτϊν ό Α' ό Ε άρα τόν Α μετρεΐ 6 μείζων 
τόν έλάΰΰονα* ό%ερ έΰτϊν αδύνατον, ονκ άρα τονς 
Α, Β, Γ άρι&μονς άρι&μός τις μετρηΰει μείζων ων 

10 τον Α' ό Α άρα τών Α, Β, Γ μέγιΰτον έΰτι κοινον 
μέτρον. 

Μή μετρείτω δή ό Α τόν Γ' λέγω πρώτον, ότι 
οι Γ, Α ονκ είΰι πρώτοι πρός άλλήλονς. έπεϊ γάρ 
οί Α, Β, Γ ονκ είΰι πρώτοι πρός άλλήλονς, μετρηΰει 

15 τις αντονς άρι&μός. ό δή τονς Α, Β, Γ μετρών καϊ 
τονς Α, Β μετρηΰει, καϊ τό τών Α, Β μέγιΰτον κοι
νον μέτρον τόν Α μετρήΰει' μετρεΐ δε καϊ τόν Γ' 
τονς Α, Γ άρα άρι&μονς άρι&μός τις μετρήΰει' οί 
Α, Γ άρα ονκ είΰι πρώτοι πρός άλλήλονς. είλήφ&ω 

20 ονν αντών τό μέγιΰτον κοινον μέτρον ό Ε. καϊ έπεϊ 
δ Ε τόν Α μετρεΐ, ό δε Α τονς Α, Β μετρεΐ, καϊ ό 
Ε άρα τονς Α, Β μετρεΐ' μετρεΐ δε καϊ τόν Γ' ό Ε 
άρα τονς Α, Β, Γ μετρεΐ' ό Ε άρα τών Α, Β, Γ κοι
νον έΰτι μέτρον. λέγω δή, ότι καϊ μέγιΰτον. εί 

25 γάρ μή έΰτιν ό Ε τών Α, Β, Γ τό μέγιΰτον κοινον 

1. γάρ] corr. ex γα m. 2 Ρ. κοινον μέγιΰτον V. 3. ων] 
om. V. 4. ονν] om. BFp. 7. Ε ] corr. ex Γ m. 2 F. 

8. έΰτίν] om. Γρ. 9. άρι&μός] om. F. τις] om. Ρ. 
ων] om. Ρ. 12. μή] supra F. 13. Γ, Α] Δ, Γ BVp. 

15. άρι&μος αντονς F. τονς] corr. ex τον m. rec. F. 17. 
τόν] τό FV. μετρηΰει τόν Δ ρ. 18. άρι&μονς] m. 2 V; 
om. BF. άρι&μός] F, άρι&μονς ψ. 21. μετρεΐ] (alt.) 
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tur. quare Α communis mensura est nunierorum 
A} Β, Γ. dico, eundem maxiraam esse. nam si Α 
numerorum Α, Β, Γ maxima mensura communis non 
est, numerus aliquis numero Α maior numeros Α, Β, Γ 
metietur. metiatur et sit E. iam quoniam Ε nume-
ros Α, Β, Γ metitur, etiam Α, Β metietur. quare 
etiam maximam mensuram communem numerorum 
Α, Β metietur [prop. II coroll.]. uerum maxinia men-
sura communis numerorum Α, Β est A. itaque Ε 
metitur Α maior minorein ·, quod fieri non potest. 
itaque numeros Α, Β, Γ non metietur numerus maior 
numero A. ergo Α maxima est mensura comnmnis 
numerorum Α, Β, Γ. 

iam ne metiatur Α n u r Q e r u m JH. dico primum, 
numeros Γ} Α non esse primos inter se. nam quo-
niam Α, Β, Γ primi non sunt inter se, numerus ali-
quis eos metietur. qui autem A, jB, Γ metitur, etiam 
Α, Β metietur, et Α maximam mensuram communem 
numerorum Α, Β metietur [prop. II coroll.]. uerum 
etiam Γ metitur. quare numeros Α7 Γ numerus ali-
quis metietur. itaque Aj Γ primi non sunt inter se. 
sumatur igitur eorum maxima mensura comnmnis 
Ε [prop. II]. et quoniam Ε metitur A} Α autem Α, Β 
metitur, etiam Ε metitur Α, B. uerum etiam Γ me-
titur. Ε igitur Α, Β, Γ metitur. quare Ε numero-
rum Α, Β, Γ communis est mensura. iam dico, eun-
dem maximain esse. nam si Ε numerorum Α, B} Γ 

bis F. y.al b Ε αρα τονς Α, Β μετρεΐ] mg. m. 2 Β. 23. 
Γ] ineert. m. rec. Β. κοινόν] bis Ρ, sed. corr. 24. δή] 
om. Ρ. 25. τό] om. ρ. 
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μέτρον, μετρηΰει τις τονς Α, Β, Γ αριθμούς αριθ
μός μείζων ων τον Ε. μετρείτω, και έΰτω 6 Ζ. καϊ 
έπεϊ 6 Ζ τονς Α, Β, Γ μετρεΐ, καϊ τονς Α, Β μετρεΐ' 
καϊ το τών Α, Β άρα μέγιΰτον κοινον μέτρον με-

5 τρήΰει. το δε τών Α, Β μέγιΰτον κοινον μέτρον 
έΰτϊν ο Α' ο Ζ άρα τον Α μετρεΐ' μετρεΐ δε καϊ 
τον Γ' ο Ζ άρα τονς Α, Γ μετρεΐ' καϊ το τών Α, Γ 
άρα μέγιΰτον κοινον μέτρον μετρηΰει. το δε τών Α, 
Γ μέγιΰτον κοινον μέτρον έΰτϊν ο Ε' ο Ζ άρα τον 

10 Ε μετρεΐ 6 μείζων τον έλάΰΰονα* όπερ έΰτϊν αδύνα
τον, ονκ άρα τονς Α, Β, Γ αριθμούς αριθμός τις 
μετρηΰει μείζων ων τον Ε' ό Ε άρα τών Α, Β, Γ 
μέγιΰτον έΰτι κοινον μέτρον όπερ έδει δεΐξαι. 

δ'. 

15 "Απας άρι&μός παντός άρι&μον ό έλάΰΰων 
τον μείζονος ήτοι μέρος έΰτϊν ή μέρη. 
' "Εΰτωΰαν δύο άρι&μοϊ οί Α, Β Γ, καϊ έΰτω έλάΰ

ΰων δ ΒΓ' λέγω, ότι ό ΒΓ τον Α ήτοι μέρος έΰτϊν 
ή μέρη. 

20 Οί Α, ΒΓ γάρ ήτοι πρώτοι προς άλλήλονς εί-
ΰϊν ή ον. έΰτωΰαν πρότερον οί Α, Β Γ πρώτοι πρός 

1. άρι&μονς] om. Ρ. 4. άρα] om. V. μέτρον] om. Ρ. 
7. τόν] τό F, sed corr. τό] supra m. 1 Ρ. Α, ΓΊ e corr. 
m. 2 V. 11. άρι&μονς] comp. F; om. Vp. 13. ίοτιν V. 
Post μέτρον add. B V : τριών αρα άρι&μών δο&έντων ηνρηται 
το μέγιοτον κοινον μέτρον. δεΐξαι] Ρ; ποιήοαι Theon (BFVp). 
Seq. ίη ρ, Β in mg. imo m. 1 , V mg. m. 2: πόριομα. έν, δή 
(eras. Β) τοντον (τοντων V) φανερόν, ότι έάν άρι&μός τρεις 
άρι&μονς μετρή, καϊ τό μέγιοτον αντών χοινόν μέτρον μετρη
θεί, ομοίως δε καϊ πλειόνων άρι&μών δοθέντων μή πρώτων 
προς άλλήλονς τό μέγιοτον αντών (om. Vp) κοινον μέτρον 
ενρίοηεται καϊ τό πόριομα προχωρήσει. Praeterea V in textu 
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maxiroa non est mensura comniunis, numerus aliquis 
maior numero Ε numeros A} Β, Γ metietur. metiatur 
et sit Z. et quoniani Ζ numeros A} Β, Γ metitur; 

etiam Α, Β metitur; quare etiam maximam numero-
rum Α, Β mensurani comrQunem nietietur [prop. II 
coroll.]. uerum numerorum Α, Β maxima mensura 
communis est Α. Ζ igitur Α metitur. uerum etiam 
Γ metitur. Ζ igitur Α, Γ metitur. quare etiam rni-
rnerorum Α, Γ maximam mensuram communem me-
titur. uerura numerorum Α, Γ maxima mensura com-
munis est Ε. Ζ igitur Ε uietitur maior minorem; 
quod fieri non potest. itaque nuraeros Af Β, Γ 
non metietur numerus maior numero E. ergo Ε 
maxima est communis mensura nunierorum Α, Β JP; 
quod erat demonstrandura.1) 

IV. 
Minor nuraerus maioris seinper aut pars est aut 

partes. 
Sint duo numeri A} ΒΓ, et minor sit ΒΓ. dico 

Β Γ numeri Α aut parteni aut partes esse. 
nam Α, Β Γ aut primi sunt inter se aut non primi. 

prius Α, Β Γ primi sint inter se. diuiso igitur Β Γ 

1) Cfr. ρ. 194, 12. proprie nec δεΐζαι nec ποιήσαι, sed 
ενρεΐν dicendum erat (Studien p. 62); nam propp. II—III πο
ρίσματα sunt (ib. p. 61). inde consecuta est uariatio scripturae. 

habet: τον αντον δε τρόπον καϊ πλειόνων αρι&μών δοθέντων 
το μέγιοτον -κοινόν μέτρον ενρήαομεν. 15. "Απας] "Α littera 
initialis add. m. 2, ut semper fere, V; eras. B; habent Ρ ρ φ. 

17. έλάττων F. 18. λέγω οτι] in ras. φ. 6 ΒΓ τον Α] 
eras. F. 21. πρότεροι V. οι Α, Β Γ] mg. V. 



200 ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ζ'. 

αλλήλους, διαιρε&έντος δή τον Β Γ εις τάς εν αντω 
μονάδας έΰται έκάΰτη μονάς τών έν τώ Β Γ μέρος τι 
τον Α' ώΰτε μέρη έΰτϊν 6 ΒΓ τοϋ Α. 

Μή έΰτωΰαν δή οί Α, Β Γ πρώτοι προς άλλή-
5 λονς' 6 δή Β Γ τον Α ήτοι μετρεΐ ή ον μετρεΐ. εί 

μεν ονν 6 Β Γ τον Α μετρεΐ, μέρος έΰτϊν 6 Β Γ 
τον Α. εί δε ον, είλήφ&ω τών Α, Β Γ μέγιΰτον κοι
νον μέτρον 6 Α, καϊ διηρήΰ&ω ο ΒΓ εις τονς τ ω Α 
ΐΰονς τονς Β Ε, ΕΖ, Ζ Γ. καϊ έπεϊ 6 Α τον Α με-

10 τρεΐ, μέρος έΰτϊν 6 Α τον Α' ί'ΰος δε 6 Α έκάΰτω 
τών ΒΕ, ΕΖ, ΖΓ' καϊ έκαΰτος άρα τών ΒΕ, ΕΖ, ΖΓ 
τον Α μέρος έΰτίν ώΰτε μέρη έΰτϊν ο ΒΓ τον Α. 

"Απας άρα άρι&μός παντός άρι&μον 6 έλάΰΰων 
τον μείζονος ήτοι μέρος έΰτϊν ή μέρη' όπερ έδει 

15 δεΐξαι. 
ε . 

Έάν άρι&μός άρι&μον μέρος y, καϊ έτερος 
έτερον τό αντό μέρος ή, καϊ ΰνναμφότερος 
ΰνναμφοτέρον τό αντό μέρος έΰται, όπερ ό 

20 εις τοτ ενός. 
* Αριθμός γάρ ό Α [αρι%·μον] τον Β Γ μέρος έΰτω, 

καϊ έτερος ό Α έτερον τον ΕΖ τό αντό μέρος, όπερ 
δ Α τον ΒΓ' λέγω, ότι καϊ ΰνναμφότερος ό Α, Α 
ΰνναμφοτέρον τον Β Γ, Ε Ζ τό αντό μέρος έΰτίν, όπερ 

25 δ Α τον Β Γ. 
Έπεϊ γάρ, ο μέρος έΰτϊν ό Α τον Β Γ, τό αντό 

1. δή] γάρ, supra scr. δή F. εαυτω ρ et Ρ (corr. φ). 
2. τι] Γ; τό φ. 4. οί Α, ΒΓ] om. V. αλλήλους οί Α, Β Γ Υ. 

7. τό μέγιοτον BFp. 8. b Β Γ] F; ΑΒΓ φ. τω] corr. 
ex τό ρ. 9. και] om. BFp. 10. δέ] δή Ρ. εχατέρω Υ φ. 

11. ν.αί) F; ό φ. αρα του Υ. 13. έλάττων φ. 18. 
Ρ; om. B F V p . 21. άρι&μοΰ] om. Ρ. μέρος] F, μόνος φ. 
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in suas unitates unaquaeque unitas in Β Γ cornpre-
hensa pars aliqua erit nuraeri A\ quare 
Β Γ numeri Α partes erunt. 

iam ne sint Α, ΒΓ inter se primi. 
itaque Β Γ aut metitur Α aut non metitur. 
iam si Β Γ metitur Α, pars est Β Γ nu-
meri A. sin minus ; suniatur numerorum 
A} Β Γ raaxima mensura communis Α 

[prop. II ] , et diuidatur Β Γ in partes numero Α 
aequales, BEf ΕΖ, ΖΓ. et quouiam Α raetitur A, 
pars est Α nunieri A. sed Α = BE = Ε Ζ = ΖΓ. 
quare etiani unusquisque numeroruni BE} EZ} ΖΓ 
pars est numeri A. quare Β Γ partes sunt numeri A. 

Ergo minor numerus maioris semper aut pars est 
aut partes; quod erat dernonstrandum. 

V. 

Si numerus numeri pars est, et alius nnmerus 
alius numeri eadem pars, etiam uterque utriusque 

I eadem pars erit ; quae unus unius. 
naui numerus Α numeri Β Γ pars 

E sit? et alius numerus Α alius nu-
meri Ε Ζ eadem pars sit, quae Α 

® numeri ΒΓ. dico, etiam Α + Α nu-

z meri Β Γ + Ε Ζ eandem partem esse, 
quae sit Α numeri ΒΓ. 

nam quoniani quae pars est Α nunieri ΒΓ, eadera 

..H _ 

J r l " 

22. μέρος] μέρος Ιοτίν {-ιν m. 2 e corr.) V. 23. λέγω — 25: 
ΒΓ] mg. m. 2 V. 24. Ε Ζ ] F , ΒΖ φ. 26. ο ] supra m. 
1 V. τό αυτό] τοντο Ρ. 
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μέρος έΰτϊ καϊ 6 Α τον ΕΖ, όΰοι άρα είΰϊν εν τω 
Β Γ άρι&μοϊ ί'ΰοι τω Α, τοΰοντοί είΰι καϊ έν τω ΕΖ 
άρι&μοϊ ί'ΰοι τω Α. διηρήΰ&ω 6 μεν Β Γ εις τονς 
τω Α ί'ΰονς τονς ΒΗ, ΗΓ, ο δε Ε Ζ εις τονς τω Α 

5 ί'6ονς τονς ΕΘ, ΘΖ' έΰται δή_ ϊΰον το πλή&ος τών 
ΒΗ, ΗΓ τω πλήξει τών ΕΘ, ΘΖ. και έπεϊ ί'ΰος 
έΰτιν 6 μεν Β Η τω Α, ο δε ΕΘ τω Α, καϊ οι Β Η, 
ΕΘ άρα τοις Α, Α ϊΰοι, δια τά αντά δή καϊ οι 
ΗΓ, Θ Ζ τοις Α, Α. όΰοι άρα [είΰϊν] έν τω Β Γ 

10 άριΰμόϊ ί'ΰοι τω Α, τοΰοντοί είΰι και έν τοις Β Γ, 
Ε Ζ ί'ΰοι τοις Α, Α. όΰαπλαΰίων άρα έΰτιν 6 Β Γ 
τον Α, τοΰανταπλαΰίων έΰτϊ και ΰνναμφότερος ύ 
Β Γ, Ε Ζ ΰνναμφοτέρον τον Α, Α. 6 άρα μέρος έΰτιν 
6 Α τον Β Γ, το αντό μέρος έΰτϊ καϊ ΰυναμφότερος 

15 ό Α, Α ΰνναμφοτέρον τον Β Γ, ΕΖ' όπερ έδει δεΐξαι. 

?'. 
Έάν άρι&μός άρι&μον μέρη ή, καϊ έτερος 

έτερον τά αντά μέρη ή, καϊ ΰνναμφότερος ΰνν
αμφοτέρον τά αντά μέρη έΰται, όπερ 6 εις 

20 τον ενός. 
1 Αριθμός γάρ 6 Α Β άρι&μον τον Γ μέρη έΰτω, 

καϊ έτερος ό Α Ε έτερον τον Ζ τά αντά μέρη, άπερ 
6 Α Β τον Γ' λέγω, ότι καϊ ΰνναμφότερος ό ΑΒ, Α Ε 

1. εστίν F. %αί] in ras. m. 2 ρ, insert. m. 2 F. Δ] 
corr. ex Α m. 2 ρ. αρα] αρα άρι&μοί Υ. 2. άρι&μοί] om. V. 
Α] Δ φ. είσιν ΡΒ. 7. Post Δ add. Theon: 6 ΒΗ αρα τω 
Α ί'ΰος εστί (Ιατίν Β) (BFVp). $. αρα] om. Theon (BFVp). 
ϊσοί] om. Theon (BFVp). τα αντά] ταντα Υ. Post δή 
add. Theon: καϊ ό Η Γ τω Α ί'σος (F, ίσον φ) εστίν {εστί Υ, 
comp. ρ) (BFVp). Ιη Υ' praeterea add. καϊ 6 Θ Ζ τω Δ. 

οι ΗΓ, ΘΖ τοις Α, Δ] ο Η Γ τω Α ί'σος εστίν, 6 δε ΘΖ 
τω Δ Ρ; 6 Η Γ τοις Α Δ φ (ηοη F). Ί η emendatione praeiuit 
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pars est etiam Α nunieri EZ, quot sunt in Β Γ 
numeri numero Α aequales, totidem etiam in EZ 
numeri sunt numero Α aequales. diuidatur Β Γ in 
numeros numero Α aequales ΒΗ, ΗΓ, EZ auteni in 
ΕΘ, Θ Ζ numero Α aequales. erit igitur multitudo 
numerorum ΒΗ, Η Γ multitudini numerorum ΕΘ, Θ Ζ 
aequalis. et quoniam est ΒΗ=Α, ΕΘ = Α, erunt 
Β Η + ΕΘ = Α + Α. eadem de causa etiam 

ΗΓ + ΘΖ = Α + Α. 
itaque quot sunt in Β Γ numeri numero Α aequales, 
totidem sunt etiam in Β Γ + ΕΖ numeris Α -f- Α 
aequales. quare quoties multiplex est Β Γ numeri Α, 
toties multiplex est etiam Β Γ + Ε Ζ numerorum 
Α + Α. itaque quae pars est Α numeri Β Γ, eadem 
pars etiam Α + Α sunt numerorum 5 Γ + EZ\ quod 
erat demonstrandura. 

VI. 

Si numerus nuineri partes sunt, et alius numerus 
alius numeri eaedem partes, etiaia uterque utriusque 
eaedem partes erunt, quae unus unius. 

Nam numerus Α Β partes sint numeri Γ, et alius 
ιΑΕ alius Ζ eaedem partes, quae Α Β numeri Γ. 

Augustus. 9. τοις] άρα τοις V. Δ] Δ ί'αοι εΐβίν V. οβοι] 
οο- in ras. m. 2 F; ί'οη φ (ηοη F). εΐοίν] om. Ρ. 10. 
,είοιν ΡΒ. 12. ίοτιν Ρ. 13. ο] om. φ (ηοη F). μέρος] F, 
μέν φ. 15. δεΐξαι] ποιήοαι V. 17. μέρος ρ. 21. άριΰ·-
iiov] αριθμόν φ (ηοη F). 22. ΔΈ] Ε supra m. 1 V. 23. 
οτι ονναμφότεροι οι ρ. 
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ΰνναμφοτέρον τον Γ, Ζ τά αντά μέρη έΰτιν, άπερ 
6 ΑΒ τον Γ 

Έπεϊ γάρ, ά μέρη έΰτϊν δ Α Β τον Γ , τά αντά 
μέρη καϊ 6 Α Ε τον Ζ, όΰα άρα έΰτϊν έν τω ΑΒ 

5 μέρη τον Γ, τοΰαντά έΰτι καϊ έν τω Α Ε μέρη τον 
Ζ. διηρήΰ&ω 6 μεν ΑΒ εις τά τον Γ μέρη τά ΑΗ, 
ΗΒ, δ δε ΑΕ εις τά τον Ζ μέρη τά ΑΘ, ΘΕ' 
έΰται δή ί'ΰον τό πλήθος τών ΑΗ, Η Β τώ πλή&ει 
τών Α Θ, Θ Ε. καϊ έπεϊ, ο μέρος έΰτϊν ό ΑΗ τον Γ, 

10 τό αντό μέρος έΰτϊ καϊ 6 Α Θ τον Ζ, δ άρα μέρος 
έΰτϊν ο Α Η τον Γ, το αντό μέρος έΰτϊ καϊ ΰνναμ
φότερος 6 ΑΗ, ΑΘ ΰνναμφοτέρον τον Γ, Ζ. δια 
τά αντά δή καϊ ο μέρος έΰτϊν 6 ΗΒ τον Γ, τό αντό 
μέρος έΰτϊ καϊ ΰνναμφότερος ό ΗΒ, Θ Ε ΰνναμφοτέ-

15 ρον τον Γ, Ζ. ά άρα μέρη έΰτϊν 6 ΑΒ τον Γ, τά 
αντά μέρη έΰτϊ καϊ ΰνναμφότερος 6 Α Β, Α Ε ΰνναμ
φοτέρον τον Γ, Ζ' όπερ έδει δεΐζαι. 

{'. 
Έάν αριθμός αριθμόν μέρος η, όπερ άφαι-

20 ρεθεϊς αφαιρεθέντος, καϊ 6 λοιπός τον λοι
πόν τό αντό μέρος έΰται, όπερ ο όλος τον όλον. 

Αριθμός γάρ 6 ΑΒ αριθμόν τον ΓΑ μέρος έΰτω, 
όπερ άφαιρεθεϊς 6 Α Ε αφαιρεθέντος τον ΓΖ' λέγω, 
ότι καϊ λοιπός 6 Ε Β λοιπόν τον Ζ Α τό αντό μέρος 

25 έΰτϊν, όπερ όλος ό Α Β όλον τον ΓΑ. 

4. ζ / Ε ] Ε e corr. m. 2 F. 5. εστί] om. Β. 6. Α Η] 
Α corr.ex Δ F. 7. ΔΕ] ΕΔ ρ. 10. εστίν BF. 11. 
εστίν] εστίν και F, sed ν,αί del. και] καϊ ό ρ. 13. δή] 
del. m. 2 Ρ. ίστί V. τό αντό μέρος έστί] καϊ ο ΕΘ τον 
Ζ' ο άρα μέρος εστί τό Η Β τον V Ρ. 14. και] καϊ ό ρ. 

15. ά ] supra m. 1 V. 16. εστίν ΡΒ. 18. ζ'] om. V, in 
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-Α 

Η 

-Β -
β 

Ir* 

dico, etiam Α Β -f- Α Ε nuinerorum Γ + Ζ easdem 
partes esse, quae sit Α Β numeri Γ. 

nam quoniain quae partes est Α Β nunieri Γ, 
eaedem est Α Ε numeri Ζ , quot sunt in Α Β partes 
numeri Γ, totidem etiam m AE sunt partes numeri 

Z, diuidatur Α Β in Α Η, Η Β partes 
numeri Γ, Α Ε autem in ΑΘ, Θ Ε 
partes nunieri Ζ. itaque multitudo 
numerorum Α Η, Η Β multitudini 
numerorum ΑΘ, Θ Ε aequalis erit. 
et quoniam quae pars est AH nu-

meri Γ, eadem est etiam Α Θ numeri Ζ, ΑΗ-\- Α Θ 
eadem pars erit numerorum Γ -f- Z, quae Α Η nu-
meri Γ [prop. V ] , eadem de causa etiam quae 
pars est HB numeri Γ, eadem pars est ΗΒ + Θ Ε 
numerorum Γ + Ζ. ergo quae partes est Α Β numeri 
Γ, eaedem partes sunt Α Β + Α Ε numerorum Γ + Ζ ; 
quod erat demonstrandum. 

VII. 

Si numerus numeri eadem pars est ; quae ablatus 
numerus ablati, etiam reliquus reliqui eadem pars 
erit, quae totus totins. 

Nam numerus Α Β numeri ΓΑ eadem sit pars ; 

quae ablatus numerus Α Ε ablati Γ Ζ. dico, etiam 
reliquum EB reliqui Ζ Α eandem esse partem, quae 
totus Α Β sit totius ΓΑ. 

quo haec prop. a. m. 1 solo signo : r o a priore dirempta erat; 
corr. m. 2. 20. ό] supra m. 1 P. 21. ό] supra m. 1 P, 
om. F. ολον] in ras. F. 23. ΑΕ] Α eras. V. 24. xcal 
v.al 6 B F V p . 25. ολος] 6 όλος Β. 
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"Ο γάρ μέρος έΰτϊν 6 Α Ε τον ΓΖ, τό αντό μέ
ρος έΰτω καϊ ό Ε Β τον ΓΗ. καϊ έπεϊ, ο μέρος 
έΰτϊν ό Α Ε τον ΓΖ, τό αντό μέρος έΰτϊ καϊ ό Ε Β 
τον ΓΗ, ο άρα μέρος έΰτϊν ό Α Ε τον ΓΖ, τό αντό 

5 μέρος έΰτϊ καϊ 6 Α Β τον Η Ζ. ο δε μέρος έΰτϊν ό 
Α Ε τον ΓΖ, τό αντό μέρος νπόκειται καϊ I ΑΒ 
τον ΓΑ' δ άρα μέρος έΰτϊ καϊ δ ΑΒ τον ΗΖ, τό 
αντό μέρος έΰτϊ καϊ τον ΓΑ' ΐΰος άρα έΰτϊν ό ΗΖ 
τω ΓΑ. κοινός άφηρήΰθω 6 ΓΖ' λοιπός άρα ό Η Γ 

10 λοιπω τω Ζ Α έΰτιν ΐΰος. καϊ έπεϊ, ο μέρος έΰτϊν 
δ Α Ε τον ΓΖ, τό αντό μέρος [έΰτϊ] καϊ ό Ε Β τον 
Η Γ, ΐΰος δε ό Η Γ τω ΖΑ, ό άρα μέρος έΰτϊν ό 
Α Ε τον ΓΖ, τό αντό μέρος έΰτϊ καϊ δ Ε Β τον Ζ Α. 
άλλά ό μέρος έΰτϊν ό Α Ε τον ΓΖ, τό αντό μέρος 

Ιό έΰτϊ καϊ ό ΑΒ τον ΓΑ' καϊ λοιπός άρα δ Ε Β λοιπόν 
τον ΖΑ τό αντό μέρος έΰτϊν, όπερ όλος ό Α Β όλον 
τον ΓΑ' όπερ έδει δεΐξαι. 

Ά-
ΊΕάν αριθμός αριθμόν μέρη η, άπερ άφαι-

20 ρεθεϊς αφαιρεθέντος, και ο λοιπός τον λοιπόν 
τά αντά μέρη έΰται, άπερ ό όλος τον όλον. 

Αριθμός γάρ ό ΑΒ αριθμόν τον ΓΑ μέρη έΰτω, 
άπερ άφαιρεθεϊς ό Α Ε αφαιρεθέντος τον ΓΖ' λέγω, 

7. έΰτϊν ΡΒ , comp. ρ. Η Ζ] corr. ex ΗΓ m. 1 F. 8. 
και] καϊ 6 Α Β Theon (BFVp); δ Α Β add. in mg. m. rec. Ρ. 
Post ΓΔ add. Theon: ό ΑΒ άρα εχατέρον τών ΗΖ, ΓΔ τό 
αυτό μέρος έΰτϊν (BFVp); idem Ρ, mg. m. rec. ΗΖ] Ζ Η 
Vp. 9. κοινώς Ρ, corr. m. 1 et insuper m. rec. 10. ί'ΰος Ιΰτί Vf 

11. έΰτϊ] om. Ρ. 12. ΗΓ] Γ in ras. F. δε] δε ναϊ V p . 
6 Η Γ τω Δ Ζ F in ras. άρα] om. F. 13. έΰτϊν Ρ. Ε Β 
τον Ζ Δ] ΑΒ του ΓΔ F, corr. m. 2. 14. άλλ' Ρ, corr. m. 1. 
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nam quae pars est Α Ε numeri ΓΖ, eadem pars 
sit Ε Β nurneri ΓΗ. et quoniam quae pars est Α Ε 
numeri ΓΖ, eadem pars est Ε Β numeri ΓΗ, etiam 

Α Β numeri Η Ζ ea-
Α Ε Β -ι 
ι 1 1 dem pars est, quae 
Η Γ ζ Δ Α Ε uumeri Γ Ζ 
t 1 1 1 

[prop. Υ ] , supposu-
imus autem, Α Β numeri ΓΑ eandem partem e s s e , quae 
sit Α Ε numeri ΓΖ. itaque quae pars est Α Β numeri 
ΗΖ, eadem idem pars est numeri ΓΑ. itaque ΗΖ = ΓΑ. 
subtrahatur, qui communis est; Γ Ζ . itaque Η Γ = ΖΑ. 
et quoniam quae pars est Α Ε nuuieri Γ Ζ, eadem est Ε Β 
numeri ΗΓ, et ΗΓ = Ζ Α, quae pars est ΑΕ numeri 
Γ Ζ , eadem est ΕΒ numeri Ζ Α. uerum quae pars est 
Α Ε numeri ΓΖ, eadem est Α Β numeri ΓΑ. ergo 
etiam reliquus Ε Β reliqui Ζ Α eadem pars est, quae 
totus Α Β totius ΓΑ\ quod erat demonstrandum. 

VIII. 

Si numerus numeri partes sunt eaedem, quae abla-
tus numerus ablati, etiam reliquus reliqui eaedem 
partes erunt, quae totus totius. 

Nam numerus AB numeri ΓΑ eaedem partes sint; 

quae ablatus Α Ε ablati Γ Ζ . dico, etiara reliquura 

άλλά 3 ] in ras. m. 2 F; ο άρα post ras. plus quam 2 linn. V. 
ΑΕ] ΕΒ V; e corr. F. Γ Ζ ] in ras. F; ΖΑ V. ^ lS^Post 
ΓΔ add. Bp: ο άρα μέρος έατϊν 6 ΕΒ τοϋ ΖΑ, τό αντό μέ
ρος έατϊ γ,αϊ ό ΑΒ τον ΓΑ; idem Ρ m^. m. rec. καϊ λοιπός 
αρα) και mutat in ο et in mg. add. άρα μέρος έΰτίν F m. 2 
{λοιπός άρα in init. lin. seq. (a m. 1) intactum relinquitur). 

16. έΰτϊ V. 17. ΓΑ] Β Γ F. 21. ό] om. Pp; m. 2 F, 
22. ΓΑ] Γ add. m. rec. Ρ. 
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ότι καϊ λοιπός ο Ε Β λοιπού τον ΖΑ τά αντά μέρη 
έΰτϊν, άπερ όλος 6 ΑΒ όλον τον ΓΑ. 

Κείΰ&ω γάρ τω Α Β ί'ΰος ό Η Θ. ά άρα μέρη 
έΰτϊν ό ΗΘ τον ΓΑ, τά αντά μέρη έΰτϊ καϊ ό Α Ε 

5 τον ΓΖ. διηρήΰ&ω I μεν ΗΘ εις τά τον ΓΑ μέρη 
τά ΗΚ, ΚΘ, ο δε Α Ε εις τά τον Γ Ζ μέρη τά Α Α, 
ΑΕ' έΰται δή ί'ΰον τό πλήθος τών ΗΚ, Κ Θ τω 
πλή&ει τών Α Α, Α Ε. καϊ έπεϊ, ο μέρος έΰτϊν ό 
Η Κ τον ΓΑ, τό αντό μέρος έΰτϊ καϊ ό Α Α τον Γ Ζ, 

10 μεϊξων δε ό ΓΑ τον Γ Ζ, μείζων άρα καϊ ό Η Κ τον 
Α Α. κείΰ&ω τω Α Α ΐΰος ό Η Μ. ο άρα μέρος έΰτϊν 
6 Η Κ τον ΓΑ, τό αντό μέρος έΰτϊ καϊ 6 Η Μ τον 
ΓΖ' καϊ λοιπός άρα 6 Μ Κ λοιπόν τον ΖΑ τό αντό 
μέρος έΰτϊν, όπερ όλος 6 Η Κ όλον τον ΓΑ. πάλιν 

15 έπεϊ, ο μέρος έΰτϊν ό ΚΘ τον ΓΑ, τό αντό μέρος 
έΰτϊ καϊ ό Ε Α τον ΓΖ, μείζων δε ό ΓΑ τον ΓΖ, 
μείζων άρα καϊ ό Θ Κ τον Ε Α. κείΰ&ω τω Ε Α ί'ΰος 
ό ΚΝ. ο άρα μέρος έΰτϊν 6 ΚΘ τον ΓΑ, τό αντό 
μέρος έΰτϊ καϊ ό Κ Ν τον ΓΖ' καϊ λοιπός άρα ό 

20 Ν Θ λοιπόν τον ΖΑ τό αντό μέρος έΰτϊν, όπερ όλος 
6 ΚΘ όλον τον ΓΑ. έδείχ&η δε καϊ λοιπός 6 ΜΚ 
λοιπόν τον ΖΑ τό αντό μέρος ων, όπερ όλος ό Η Κ 
όλον τον ΓΑ' καϊ ΰνναμφότερος άρα ό ΜΚ, Ν Θ 
τον Α Ζ τά αντά μέρη έΰτϊν, άπερ όλος ό Θ Η όλον 

1. και'] καϊ 6 Υ. ΖΔ] Δ add. m. 2 F. 2. όλος] 6 
ολος Β. 4. εστί] εστίν Ρ. 8. ΑΕ] in ras. V. 9. Η Κ] 
Κ postea insert. V. εστίν PV. και] om. Ρ. 11. Η Μ] 
ΜΗ Vp. 11. εστίν PF. 16. εστίν F. τον ΓΖ] m. 2 supra 
scr. F. 17. Θ Κ] ΚΘ Ρ. 18. ΚΝ] corr. ex ΚΗ m. rec. 
ρ; mutat. in Κ Η m. 2 V. 19. με μέρος Ρ; corr. m. 2. 
εστίν F. καϊ λοιπός] λοιπός Υ. 20. ΝΘ] corr. ex ΗΘ 
m. rec. ρ. Ζ Δ] Δ eras. V. όπερ] m. 2 V. 21. έδεί-
χ&η δέ — 23: ΓΔ] mg. V. 21. και] καϊ ό BFV. 6] om. ρ. 
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ΕΒ reliqui Ζ Α easdem partes esse, quae sit totus 
AB totius ΓΑ. 

ponatur enim ΗΘ — AB. itaque quae partes est 
ΗΘ numeri ΓΑ, eaedem est etiam Α Ε numeri Γ Ζ . 
diuidatur ΗΘ in ΗΚ, ΚΘ partes numeri ΓΑ, Α Ε 
autem in Α Α, ΑΕ partes numeri Γ Ζ . itaque multi-
„ „ tudo numerorum ΗΚ, ΚΘ mul-
ι ' 1 titudini numerorum ΑΑ, Α Ε 
Υ ^\ f aequalis est. et quoniam quae 
Α Λ Ε Β pars est Η Κ numeri ΓΑ, 

eadem est Α Α numeri Γ Ζ , et 
ΓΑ > Γ Ζ, erit etiam ΗΚ> Α Α. ponatur ΗΜ— Α Α. 
itaque quae pars est Η Κ numeri ΓΑ, eadem est 
i i M numeri Γ Ζ . quare etiam reliquus MK reliqui Ζ Α 
eadem pars est ; quae totus Η Κ totius ΓΑ [prop. VII] . 
rursus quoniam quae pars est ΚΘ numeri ΓΑ, eadeui 
est Ε Α numeri ΓΖ, et ΓΑ > Γ Ζ, erit etiam ΘΚ>ΕΑ. 
ponatur KN — Ε Α. itaque quae pars est ΚΘ nu-
meri ΓΑ, eadem est KN numeri Γ Ζ . quare etiam 
reliquus Ν Θ reliqui Ζ Α eadem pars est, quae totus 
ΚΘ totius ΓΑ [prop. VII] . demonstrauimus autein, 
esse etiam reliquum Μ Κ reliqui Ζ Α eandem partein, 
quae totus Η Κ totius sit ΓΑ. quare etiam Μ Κ + ΝΘ 
eaedem partes sunt numeri AZ, quae totus Θ Η totius 

22. ών] om. ρ, ον V. ΗΚ] ΚΗ Ρ. 23. ΓΑ] ΑΓ F V p . 
ΜΚ] eriie. V. ΝΘ] corr. ex ΗΘ m. 2 ρ. 24. Α Ζ] ΑΖ F; 
Ζ Α Vp. Θ Η] Η Θ F V p . 

ι ~ * · : 
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τον ΓΑ. ί'ΰος δε ΰνναμφότερος μεν ο Μ Κ, Ν Θ 
τω ΕΒ, δ δε Θ Η τω ΒΑ' καϊ λοιπός άρα ό Ε Β 
λοιπόν τον Ζ Α τά αντά μέρη έΰτϊν, άπερ όλος ό 
Α Β όλον τον ΓΑ* όπερ έδει δεΐξαι. 

6 

Έάν άρι&μός άρι%μον μέρος γι, καϊ έτερος 
έτερον τό αντό μέρος η, καϊ εναλλάξ, ό μέρος 
έΰτιν ή μέρη 6 πρώτος τον τρίτον, τό αντό 
μέρος έΰται ή τά αντά μέρη καϊ ό δεύτερος 

10 τον τέταρτον. 
Άρι&μός γάρ 6 Α άρι&μον τον Β Γ μέρος έΰτω, 

καϊ έτερος ό Α έτερον τοι ΕΖ τό αντό μέρος, όπερ 
ό Α τον ΒΓ' λέγω, ότι καϊ εναλλάξ, ό μέρος έΰτϊν 
6 Α τον Α ή μέρη, τό αντό μέρος έΰτϊ καϊ ό ΒΓ 

15 τον ΕΖ ή μέρη. 
Έπεϊ γάρ δ μέρος έΰτϊν ό Α τον Β Γ, το αντό 

μέρος έΰτϊ καϊ δ Α τον ΕΖ, όΰοι άρα είΰϊν έν τα 
Β Γ άρι&μοϊ ί'ΰοι τώ Α, τοΰοντοί είΰι καϊ έν τώ Ε Ζ 
ί'ΰοι τω Α. διηρήΰΰω ό μεν Β Γ εις τονς τ ω Α 

20 ί'ΰονς τονς Β Η, ΗΓ, 6 δΐ Ε Ζ εις τονς τώ Α ί'ΰονς 
τονς ΕΘ, ΘΖ' έΰται δή ί'ΰον τό πλή&ος τών Β Η, 
Η Γ τώ πλήδει τών ΕΘ, Θ Ζ. 

Καϊ έπεϊ ί'ΰοι είΰϊν οι ΒΗ, ΗΓ άρι&μοϊ άλλή-
λοις, είΰϊ δε καϊ οι ΕΘ, ΘΖ άρι&μοϊ ί'ΰοι άλλήλοις, 

1. ΓΔ] Δ Γ BF. δέ] Υ corr. ex δή; δή PBFp. μεν 
ο] ό μεν Υ. ΜΚ, ΝΘ] mutat. in ΗΜ, ΚΝ m. 2 V; λοι
πός άρα ο ΜΚ, Ν Θ τώ ΕΒ ί'αος έΰτϊν mg. m. 2 V. 2. τώ] 
e corr. m. 1 F. ΕΒ] BE Υ m. 1, AE m. 2. ΘΗ] 0iV'p. 
ΒΑ] mutat. in Μ Κ m. rec. p. 3. Zz/J corr. ex Δ Ζ m. 2 V, 
ΔΖ F. 6. Post έτερος ras. 5 liti, dein τον πρώτον μείζονος 
τον δεντέρον punctis del. F; totam ^rotasin ita, ut apud nos 
legitur, in mg. repetit m. 2. 7. ή] Ρ; om. B F V p . 9. 
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ΓΑ. sed MK + ΝΘ = EB1) et ΘΗ = BA. ergo 
etiam reliquus Ε Β reliqui Ζ Α eaedem partes sunt, 
quae totus Α Β totius ΓΑ' quod erat demonstrandum. 

IX. 
Si numerus numeri pars est et alius nuraerus alius 

numeri eadem pars, etiam permutatim, quae pars uel 
partes primus est tertii, eadem pars uel partes erit 
secundus quarti. 

Nain numerus Α numeri Β Γ pars sit, et alius Α 
alius numeri Ε Ζ eadem pars sit; quae Α numeri ΒΓ. 
dico, etiam permutatim numerum Β Γ eandem partern 
uel partes esse numeri EZy quae pars uel partes sit 
Α numeri A. 

Nam quoniam quae pars est Α numeri ΒΓ, eadem 
est Α numeri EZ} quot sunt in Β Γ 
numeri numero Α aequales, totidem 
etiam in EZ sunt numero Α aequa-

j ® les. diuidatur Β Γ in numeros BHy 

ΗΓ numero Α aequales, EZ autem 
in ΕΘ, Θ Ζ numero Α aequales. ita-
que multitudo numerorum BH} Η Γ 

multitudini numerorum ΕΘ, Θ Ζ aequalis est. et quo-
niam BH= Η Γ et ΕΘ = ΘΖ} et multitudo numerorum 

Η 

± ± r 

1) Nam HM + MK + KN - f ΝΘ = Α Λ + ΛΕ - f EJB, 
et Η Μ = Α Α, ΚΝ = Ε Α. 

ίσται] Ιοτι comp. ρ. 11. Post έστω add. V: ή τά αντά μέρη 
punctis del. μέρος εαται ρ. 13. Post Β Γ add. B V p , F mg. 
m. 2: έλάττων· δε έΰτω 6 Α τον Δ (J in ras. m. 1 Β). ο] 
eupra ό scr. όπερ m. 1 ρ. 14. έΰτίν F. 17. έΰτίν PF. 
και] om. Ρ. 18. είΰιν ΡΒ. 21. έΰται] έΰτϊ F, corr. m. 2. 

24. είΰίν Ρ. ΕΘ] ΕΖ ρ. 
14* 
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και έΰτιν ΐΰον το πλή&ος τών ΒΗ, Η Γ τώ πλή&ει 
τών ΕΘ, ΘΖ, ό αρα μέρος έΰτιν 6 Β Η τοι ΕΘ 
η μέρη, το αντό μέρος έΰτϊ και 6 Η Γ τον Θ Ζ ή 
τά αντά μέρη' ώΰτε και δ μέρος έΰτϊν 6 Β Η τον 

5 ΕΘ ή μέρη, τό αντό μέρος έΰτϊ καϊ ΰνναμφότερος 
6 Β Γ ΰνναμφοτέρον τον Ε Ζ ή τά αντά μέρη. ί'ΰος 
δε ό μεν Β Η τώ Α, 6 δε ΕΘ τώ Α' δ άρα μέρος 
έΰτϊν 6 Α τον Α ή μέρη, τό αντό μέρος έΰτϊ καϊ 
ο ΒΓ τον ΕΖ ή τά αντά μέρη' όπερ έδει δεΐξαι. 

10* ι'. 
Έάν άρι&μός άρι&μον μέρη Ύ \ , καϊ έτερος 

έτερον τά αντά μέρη fj, καϊ εναλλάξ, ά μέρη 
έΰτϊν δ πρώτος τον τρίτον ή μέρος, τά αντά 
μέρη έΰται καϊ 6 δεύτερος τον τέταρτον ή το 

15 αντό μέρος. 
Άρι&μός γάρ δ Α Β άρι&μον τον Γ μέρη έΰτω, 

καϊ έτερος δ Α Ε έτερον τον Ζ τά αντά μέρη' λέγω, 
ότι καϊ εναλλάξ, ά μέρη έΰτϊν ό ΑΒ τον Α Ε ή μέ
ρος, τά αντά μέρη έΰτϊ καϊ 6 Γ τον Ζ ή τό αντό 

20 μέρος. 
Έπεϊ γάρ, ά μέρη έΰτϊν δ Α Β τον Γ, τά αντά 

μέρη έΰτϊ καϊ δ Α Ε τον Ζ, όΰα άρα έΰτϊν έν τώ 
Α Β μέρη τον Γ, τοΰαντα καϊ έν τώ Α Ε μέρη τον 
Ζ. διηρτβ&ω ό μεν ΑΒ εις τά τον Γ μέρη τά ΑΗ, 

25 Η Β, L δε Α Ε εις τά τον Ζ μέρη τά Α Θ, ΘΕ' έΰται 

2. Ε Θ ] corr. ex Ε Ζ m. 1 F. 4. ώστε] -τε in ras. V. 
7. δέ] δή Ρ. , 12. Ύί] Ρ; om. B F V p . 13. Ante η in ρ 
del. Υ,αί. μέρος] corr. ex μέρη ρ. 14. εσται μέρη V. 
και] m. 2 F. 16. ΑΒ] inter Α et Β duae litt. eras. V. 
£'στω] φ, ξαταιΐ F. 17. Post μέρη add. B F V p ^ ξστω δέ 
(δέ m. 2 F; ίλάττων δε έστω Β) ο ΑΒ τον JE ίλάσσων (m. 
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X. 

Si numerus numeri partes sunt? et alius numerus 
alius numeri eaedem partes, etiam permutatim quae 
partes uel pars prirous est tertii, eaedem partes uel 
pars est secundus quarti. 

Numerus enim Α Β numeri Γ partes sint, et alius 
Α Ε alius numeri Ζ eaedem partes. dico, etiam per-
mutatim nuraerum Γ easdem partes uel partem esse 
numeri Z , quae Α Β numeri Α Ε. 

nam quoniam quae partes est Α Β 
nurneri Γ, eaedem est etiam Α Ε nu-
meri Z ? quot sunt in Α Β partes iiu-
meri Γ, totidem partes numeri Ζ in 
Α Ε sunt. diuidatur Α Β in ΑΗ, 
Η Β partes numeri Γ, Α Ε autem 
in ΑΘ, Θ Ε partes numeri Ζ . erit 

2 F , om. Β). 18. ά ] om. F. 19. εστίν F. τον] om. ρ. 
21. α ] m. 2 Β. 22. άρα] m. 2 F. 24. Γ] in ras. 4 

litt. e corr. F. 25. ΗΒ] Η e corr. V. ζ / Ε ] Ε in ras. Ρ. 
ζ / θ ] z/ e corr. p; post ras. 2 litt. V; Α Θ F (sed Α θ corr.). 
ΘΕ] Ε eras.; fuit ΕΘ F. 

Β Η, Η Γ multitudini numerorum ΕΘ, Θ Ζ aequalis 
est, erit etiam ΗΓ numeri ©Zeadem pars uel partes, 
quae Β Η numeri Ε Θ. quare etiam quae pars uel 
partes est Β Η numeri ΕΘ, eadem pars uel partes 
est Β Γ numeri ΕΖ [prop. V et VI ] . sed ΒΗ = A, 
ΕΘ = A. ergo quae pars uel partes est Α numeri 
A, eadeni pars uel partes est etiam Β Γ numeri EZ\ 
quod erat demonstrandum. 
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δ ή ί'ΰον το πλήθος τών ΑΗ, Η Β τώ πλήξει, τών 
Α Θ, Θ Ε. καϊ έπεί, ο μέρος έΰτϊν 6 Α Η τον Γ, τό 
αντό μέρος έΰτϊ καϊ δ ΑΘ τον Ζ, καϊ εναλλάξ, δ μέρος 
έΰτϊν ό ΑΗ τον Α Θ ή μέρη, τό αντό μέρος έΰτϊ 

6 καϊ ό Γ τον Ζ ή τά αντά μέρη. διά τά αντά δ ή 
και, δ μέρος έΰτϊν ό Η Β τον Θ Ε ή μέρη, τό αντό 
μέρος έΰτϊ καϊ δ Γ τον Ζ ή τά αντά μέρη' ώΰτε 
καί [δ μέρος έΰτϊν ό ΑΗ τον ΑΘ ή μέρη, τό αντό 
μέρος έΰτϊ καϊ ό ΗΒ τον Θ Ε ή τά αντά μέρη' καϊ 

10 ο άρα μέρος έΰτϊν ό ΑΗ τον ΑΘ ή μέρη, τό αντό 
μέρος έΰτϊ καϊ ό ΑΒ τον ΑΕ ή τά αντά μέρη' άλλ9 

ο μέρος έΰτϊν ό ΑΗ τον ΑΘ ή μέρη, τό αντό μέρος 
έδείχθη καϊ ό Γ τον Ζ ή τά αντά μέρη, καϊ] ά [άρα] 
μέρη έΰτϊν ό Α Β τον Α Ε ή μέρος, τά αντά μέρη 

15 έΰτϊ καϊ ό Γ τον Ζ ή τό αντό μέρος' όπερ έδει δεΐξαι. 

ια . 
Έαν ίι ώς όλος προς όλον, όντως άφαιρε-

θεϊς πρός αφαιρεθέντα, καϊ ό λοιπός πρός τόν 
λοιπόν έΰται, ώς όλος^πρός όλον. 

20 Έΰτω ώς όλος ό ΑΒ πρός όλον τόν ΓΑ, όντως 
αφαιρεθείς ό ΑΕ πρός αφαιρεθέντα τόν ΓΖ' λέγω, 
ότι καϊ λοιπός ό Ε Β πρός λοιπόν τόν Ζ Α έΰτιν, ώς 
όλος ό ΑΒ πρός όλον τόν ΓΑ. 

Έπεϊ έΰτιν ώς ό ΑΒ πρός τόν ΓΑ, όντως ό ΑΕ 

1. δή] δέ ρ. Α Η, ΗΒ] in ras. φ. 2. ΔΘ, ΘΕ] 
eras. F. 3. καί] (alt.) Ρρ, Β m. rec.; om. F V. 4. Α Θ] ΘΑ Ρ. 

5. Γ] post ras. 1 litt. F. τά αντά] om. ρ. f διά τά — 7: 
μερη] om. V ; ώβτε και 6 ΗΒ τον Θ Ε το αντό έβτι μέρος ή 
μέρη, οπερ ό ΐοος τώ ΗΒ, τοντέστιν ό ΑΗ, τώ ΐαω τώ Α Θ, 
τοντέστιν τώ Θ Ε ρ; idem V mg. m. 1 bis (μέρος εοτίν, τον 
Η Β τοντέοτί). 6. Η Β] Β Η F. τό αυτό μέρος] bis Ρ, 
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iffitur multitudo numerorum ΑΗ. Η Β multitudini nu-
merorum ΑΘ, Θ Ε aequalis. et quoniain quae pars est 
Α Η numeri Γ, eadem est Α Θ numeri Z ; permutatim 
quae pars uel partes est Α Η numeri ΑΘ7 eadem pars 
uel partes est etiam Γ numeri Ζ [prop. IX] . eadem de 
causa etiam quae pars uel partes est HB nunieri 
ΘΕ, eadeia pars uel partes est Γ numeri Z . quare 
etiam quae partes uel pars est Α Β numeri Α Ε, eae-
dem partes uel pars est etiam Γ numeri Z 1 ) ; quod 
erat demonstrandum. 

• XI. 

Si est ut totus ad totum, ita ablatus ad ablatum, 
etiam reliquus ad reliquum erit; ut totus ad totum. 

Sit Α Β : ΓΑ = Α Ε : ΓΖ. dico, esse etiam 
ΕΒ : Ζ Α = ΑΒ : ΓΑ. 

quoniam est Α Β : ΓΑ = Α Ε : Γ Ζ, erit ΑΕ eadem 

1) Nam Α Η eadem pars uel partes est numeri ζ /Θ , quae 
Η Β numeri Θ Ε. ergo (prop. V et VI) Α Β numeri z /E eadem 
pars nel partes est, quae Α Η aumeri Δ Θ siue quae Γ numeri 
Ζ. — sed quae hanc ipsam ratiocinationem continent uerba 
lin. 8—13, merito auctoritate codicis Ρ Theoni tribuenda esse 
uideri possunt (Campanus in his libris aritbmeticis tanto opere 
a Graecis discrepat, ut perraro ex eo documenta peti poasint). 

corr. m. 2. 7. μέρος] eras. F. ίατϊ xcci] om. F. 8. ο 
μέρος — 13: μέρη κα/] mg. m. rec. Ρ. 8. ο άρα μέρος F. 9. 
άρα μέρος Vp. ΗΒ τον — 11: καϊ ο] om. Vp. ΗΒ] 

F v 10. ΔΘ]ΑΘΈ. 11. ΑΒ] ΑΘ F. JE]AEF. 
13. άρα] m. rec. Ρ. 14. ίστίν] έατϊ και Vp. 15. ίστίν Ρ. 

17. ως] om. ρ. 22. ό λοιπός 6 V. Post προς add. V : ολον 
τον ΓΔ προς τόν, del. m. 1. ΖΔ] ΔΖ Ρ. 24. Post έπεί 
add. γάρ F V m. 2, Ρ m. rec. ό] (alt.) in ras. m. 1 Β. 
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πρός τόν ΓΖ, ο άρα μέρος έΰτϊν ο ΑΒ τον ΓΑ ή 
μέρη, το αντό μέρος έβτϊ καϊ 6 ΑΕ τον Γ Ζ ή τά 
αντά μέρη. καϊ λοιπός άρα 6 Ε Β λοιπόν τον Ζ Α το 
αντο μέρος έΰτιν ή μέρη, άπερ δ Α Β τον ΓΑ. έΰτιν 

δ άρα ώς 6 ΕΒ προς τον Ζ Α, όντως 6 Α Β προς τον 
ΓΑ' όπερ έδει δεΐξαι. 

Εάν ωΰιν όποΰοιονν αριθμοί άνάλογον, 
έΰται ώς εις τών ήγονμένων πρός ένα τών 

10 επομένων, όντως άπαντες οί ηγούμενοι πρός 
απαντάς τονς έπομένονς. 

Έΰτωΰαν όποΰοιονν αριθμοί άνάλογον οί Α, Β, 
Γ, Α, ώς ό Α πρός τόν Β, όντως ό Γ πρός τόν Α' 
λέγω, ότι έΰτϊν ώς ό Α πρίς τόν Β, όντως οί Α, Γ 

15 πρός τονς Β, Α. 
Έπεϊ γάρ έΰτιν ώς ό Α πρός τόν Β, ούτως ό Γ 

πρός τον Α, ό άρα μέρος έΰτϊν δ Α τον Β ή μέρη, 
τό αντό μέρος έΰτϊ καϊ ό Γ τον Α ή μέρη. καϊ ΰνν
αμφότερος άρα ό Α, Γ ΰνναμφοτέρον τον Β, Α τό 

20 αντό μέρος έΰτϊν ή τά αυτά μέρη, άπερ ό Α τον Β. 
έΰτιν άρα ώς ό Α πρός τόν Β, ούτως οί Α, Γ πρός 
τονς Β, Α' όπερ έδει δεΐξαι. 

ιγ'. 

Έάν τέΰΰαρες αριθμοί άνάλογον ωΰιν, καϊ 
25 εναλλάξ άνάλογον έΰονται. 

ΧΙΠ. Philop. in anal. post. fol. 18. 

1 τόν) om. V. 2. ίϋτίν F. 3. λοιπός) λοιπόν ρ. Ζ Α 
ΔΖ Ρ. 4. άπερ] -πεο eras. F. ό] bis ρ. 12. άνάλογον 
om. V p , euan. F. 13. ό Γ] δέ φ. ό Γ'— 14: ΰ, όντως* 
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pars uel partes numeri Γ Ζ , quae Α Β nu-
meri ΓΑ [def. 20]. quare etiam reliquus EB 
reliqui Z z / eadem pars uel partes erit, quae 
Α Β numeri ΓΑ [prop. VII. VIII] . ergo 

ΕΒ :ΖΑ — ΑΒ:ΓΑ 
Β- Δ- [^e£ 20] ; quod erat demonstrandum. 

3 

XII. 
Si quotlibet numeri proportionales sunt; erunt, ut 

unus praecedentium ad unum sequentium, ita omnes 
praecedentes ad omnes sequentes. 

Sint quotlibet numeri proportio-
nales Ay B} Γ ; Ay ita ut sit 

Α : Β = Γ : Α. 
dico, esse Α : Β = Α + Γ : Β + Α. 

nam quoniam est Α : Β = Γ: Α, 
quae pars uel partes est Α numeri 
Β, eadem pars uel partes est etiam 

Γ numeri Α [def. 20]. quare etiam Α -f- Γ eadem 
pars uel partes sunt numerorurn Β -f- Α, quae Α 
numeri Β [prop. V. VI] . ergo 

Α:Β = Α + Γ:Β + Α [def. 20]; 
quod erat demonstrandum. 

XIII. 

Si quattuor numeri proportionales sunt, etiam 
permutatim proportionales erunt. 

om. p. 16. A~\ in ras. m. rec. Ρ. τόν] τό φ. 17. ο ] 
ή φ (ηοη F). τον] τόν φ. 19. ό] θ corr. V , m. 2 F. 

20. ΙοτΙν] comp. F, euan. Dein in F seq. 23 folia perga-
meni recentissimi (φ); incip. ίστϊν ή κτλ., desin. I X , 15 fin.: 
δεΐζαι. 21. Post ϊοτιν in Β: ο, del. m. 2. 24. ώαι Υρφ . 
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"Εΰτωΰαν τέΰΰαρες αριθμοί άνάλογον οι Α, Β, Γ, 
Α, ώς 6 Α προς τον Β, όντως 6 Γ προς τον Α' λέγω, 
οτι καϊ εναλλάξ άνάλογον έΰονται, ώς I Α προς τον 
Γ, όντως 6 Β προς τον Α. 

5 Έπεϊ γάρ έΰτιν ώς 6 Α προς τον Β, όντως δ Γ 
προς τον Α, ο άρα μέρος έΰτιν 6 Α τον Β ή μέρη, 
τό αντό μέρος έΰτϊ καϊ δ Γ τον Α ή τά αντά μέρη. 
εναλλάξ άρα, δ μέρος έΰτϊν ό Α τον Γ ή μέρη, τό 
αντό μέρος έΰτϊ καϊ ό Β τον Α ή τά αντά μέρη. έΰτιν 

10 άρα ώς ό Α πρός τόν Γ, όντως ό Β πρός τόν Α' 
όπερ έδει δεΐξαι. 

ιδ'. 

Έάν ωΰιν όποΰοιονν άριθμοϊ καϊ άλλοι 
αντοΐς Ι'ΰοι τό πλήθος ΰννδνο λαμβανόμενοι 

15 καϊ έν τώ αντώ λόγω. καϊ δι9 ϊΰον έν τώ αντώ 
λόγω έΰονται. 

"Εΰτωΰαν όποΰοιονν άριθμοϊ οι Α, Β, Γ καϊ άλλοι 
αντοΐς ϊΰοι τό. πλήθος ΰννδνο λαμβανόμενοι έν τώ 
αντώ λόγω οι Α, Ε, Ζ, ώς μεν ό Α πρός τόν Β, 

20 όντως ό Α πρός τόν Ε, ώς δε ό Β πρός τόν Γ, όν
τως ό Ε πρός τόν Ζ' λέγω, ότι καϊ δι ί'ΰον έΰτϊν 
ώς ό Α πρός τόν Γ, όντως ό Α πρός τόν Ζ. 

Έπεϊ γάρ έΰτιν ώς ό Α πρός τόν Β, όντως ό Α 
πρός τόν Ε, εναλλάξ άρα έΰτϊν ώς ό Α πρός τόν Α, 

25 όντως ό Β πρός τον Ε. πάλιν, έπεϊ έΰτιν ώς ό Β 
πρός τόν Γ, όντως ό Ε πρός τόν Ζ, εναλλάξ άρα 
έΰτϊν ώς ό Β πρός τόν Ε, όντως ό Γ πρός τόν Ζ. 
ώς δε ό Β πρός τόν Ε, όντως ό Α πρός τόν'Α' καϊ 

9. Β ] e corr. V. μέρη τά αντα ρ. 15. κα/] om. Vpgp. 
λόγω] m. rec. Β. 17. Γ] Γ, Δ ρ. 27. ώς] om. ρ. 
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Sint quattuor numeri proportionales Ay By Γ, Ay 

ita ut sit Α : Β = Γ: Α. dico, esse etiam permutatim 
Α:Γ= Β: Α. 

A nani quoniam est Α : Β = Γ: Α, quae 
pars uel partes est Α numeri B} eadem pars 
uel partes erit etiam Γ numeri Α [def. 20]. 

^ itaque permutatim quae pars uel partes 
est Α numeri Γ , eadem pars uel partes 
est etiam Β numeri Α [prop. X ] . ergo 

-1 Α : Γ = Β : Α [def. 20]; quod erat de-
monstrandurn. 

XIV. 

Si quotlibet numeri dati sunt et alii iis numero 
aequales bini simul coniuncti et in eadem proportione, 
etiam ex aequo in eadem proportione erunt. 

Sint quotlibet numeri Ay Β, Γ et alii iis numero 
aequales bini simul coniuncti in eadem proportione 

Α 
I 1 I-

B Ε 
1 1 I , 

Γ Ζ 

A} Ε, Ζ , ita ut sit Α : Β = Α : Ε et Β : Γ = Ε : Ζ . 
dico, esse etiam ex aequo Α : Γ = Α : Ζ. 

nam quoniam est Α : Β = Α : Ε, permutatim erit 
Α : Α = Β : Ε [prop. XIII] . rursus quoniam est 

Β:Γ=Ε:Ζ, 
permutatim erit Β:Ε<=Γ:Ζ [id.]. sed B:E = A:A. 
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ώς άρα ο Α προς τον Α, όντως 6 Γ προς τον Ζ' 
εναλλάξ άρα έΰτϊν ώς ό Α προς τον Γ, όντως 6 Α 
προς τον Ζ' οπερ έδει δεΐξαι. 

ιε . 
6 Έάν μονάς αριθμόν τινα μετρή, ίΰακις δε 

έτερος αριθμός άλλον τινά αριθμόν μετρή, καϊ 
εναλλάξ ίΰάκις ή μονάς τόν τρίτον αριθμόν 
μετρηΰει καϊ ό δεύτερος τόν τέταρτον. 

Μονάς γάρ ή Α αριθμόν τινα τόν Β Γ μετρείτω, 
Ο ίΰάκις δε έτερος αριθμός ό Α άλλον τινά αριθμόν 

τόν ΕΖ μετρείτω' λέγω, ότι καϊ εναλλάξ ίΰάκις ή Α 
μονάς τόν Α αριθμόν μετρεΐ καϊ ό ΒΓ τόν ΕΖ. 

Έπεϊ γάρ ίΰάκις ή Α μονάς τόν Β Γ αριθμόν 
μετρεΐ καϊ ί Α τόν ΕΖ, όΰαι άρα είΰϊν έν τώ Β Γ 

5 μονάδες, τοΰοντοί είΰι καϊ έν τώ Ε Ζ άριθμοϊ ϊΰοι 
τώ Α. διηρήΰθω ό μεν Β Γ εις τάς έν έαντώ μο
νάδας τάς ΒΗ, ΗΘ, ΘΓ, ό δε ΕΖ εις τονς τώ Α 
ί'ΰονς τονς ΕΚ, ΚΑ, ΑΖ. έΰται δή ί'ΰον τό πλήθος 
τών ΒΗ,' ΗΘ, ΘΓ τώ πλήθει τών ΕΚ, ΚΑ, ΑΖ. 

Ο καϊ έπεϊ ΐΰαι -είΰϊν αί ΒΗ, ΗΘ, Θ Γ μονάδες άλλή-
λαις, είΰϊ δε καϊ οί ΕΚ, ΚΑ, ΑΖ άριθμοϊ ί'ΰοι άλλή-
λοις, και έΰτιν ϊΰον τό πλήθος τών Β Η, ΗΘ, ΘΓ μο
νάδων τώ πλήθει τών ΕΚ, ΚΑ, ΑΖ αριθμών, έΰται 
άρα ώς ή ΒΗ μονάς πρός τόν ΕΚ αριθμόν, ούτως 

5 ή ΗΘ μονάς πρός τόν ΚΑ αριθμόν καϊ ή ΘΓ μο
νάς πρός τόν Α Ζ αριθμόν, έΰται άρα καϊ ώς εις 

2. εναλλάξ άρα] in ras. m. 1 p. Α] in ras. φ. 6. 
αριθμόν] om. ρ. 7. αριθμόν] om. Β. 8. μετρεΐ Β. 9. τινα] 
θ corr. V. μετρήτω Β φ. 10. δέ] supra m. 1 V. f ό Α] 
supra m. 1 V. τινά] τινά μετρείτω Υ , τινά μετρήτω φ. 
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quare etiam Α : Α = Γ : Ζ . ergo permutatim erit 
Α : Γ = Α : Ζ [id.]; quod erat demonstrandum. 

X V . 

Si unitas nuraerum aliqueui metitur, et alius nu-
nierus aliura numerum aequaliter metitur, etiam per-
mutatim unitas tertium numeruni et secundus quartum 
aequaliter metietur. 

Nam unitas Α numerum aliquem Β Γ metiatur, et 
alius numerus Α alium nuraerum Ε Ζ aequaliter me-

tiatur. dico, etiam per-

]

 A

 χ f ® f1 mutatim unitatem Α nu-
j merum Α et Β Γ nume-

' ~ ] ̂  z rum Ε Ζ aequaliter me-
l 1 1 1 tiri. 

nam quoniam unitas Α numerum Β Γ et Α nurne-
rum Ε Ζ aequaliter metitur, quot sunt in ΒΓ unitates, 
tot etiam in EZ numeri sunt numero Α aequales. 
diuidatur Β Γ in unitates suas ΒΗ, ΗΘ, Θ Γ et ΕΖ in 
numeros ΕΚ, ΚΑ, Α Ζ numero Α aequales. erit igi-
tur multitudo numerorum ΒΗ, ΗΘ, Θ Γ niultitudini 
numerorum ΕΚ, ΚΑ, AZ aequalis. et quoniam 

ΒΗ = Η Θ = Θ Γ 
et etiam EK=KA = AZ, et multitudo unitatum 
ΒΗ, ΗΘ, Θ Γ multitudini numerorum ΕΚ, ΚΑ, Α Ζ 
aequalis est, erit Β Η: ΕΚ = ΗΘ : ΚΑ = ΘΓ:ΑΖ. 

11. μετρείτω] om. V φ. Ιαάκις] om. ρ. 12. μετρεΐ 
Ιΰάκις ρ. 16. είΰϊν Ρ Β. άρι&μώ ρ. 16. ό] ή φ. εκυ-
τώ] ΡΒ , αντώ Vp<p. 18. δή] δέ ρ. 19. ΚΛ] Κ e corr. V. 

23. τών ΕΚ] τώ Μ, ΕΚ φ. 24. ως] m. 2 V. τόν] 
om. ρ. ούτως] in ras. m. 2 V. 25. Η Θ] in ras. πι. 2 ν. 
ΚΛ] in ras. m. 2 V. καϊ ή — 26: άρι&μον] mg. m. 2 V. 

26. αριθμόν] om. Β. ίΰται] έΰτιν comp. ρ. 
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τών ηγουμένων προς ένα τών επομένων, οϋτως άπαν
τες οί ηγούμενοι προς απαντάς τους έπομένους' έβτιν 
άρα ώς ή ΒΗ μονάς προς τον ΕΚ αριθμόν, ούτως 
ο ΒΓ προς τον ΕΖ. ΐΰη δε ή ΒΗ μονάς τή Α μο

β νάδι, ο ΕΚ αριθμός τώ Α αριθμώ, έΰτιν άρα ώς 
ή Α μονάς προς τόν Α αριθμόν, ούτως ό ΒΓ πρός 
τόν ΕΖ. ίΰάκις άρα ή Α μονάς τόν Α αριθμόν με
τρεΐ καϊ ό ΒΓ τόν ΕΖ' όπερ έδει δεΐξαι. 

10 Εάν δύο άριθμοϊ πολλαπλαΰιάΰ αντες αλλή
λους ποιώΰί τινας, οί γενόμενοι εξ αυτών ΐΰοι 
άλλήλοις έΰονται. 

"Εΰτωΰαν δύο άριθμοϊ οί Α, Β, καϊ ό μϊν Α τόν 
Β πολλαπλαΰιάΰας τόν Γ ποιείτω, ό δε Β τόν Α πολλα-

15 πλαΰιάΰας τόν Α ποιείτω* λέγω, ότι ί'ΰος έΰτϊν δ Γ 
τώ Α. 

Έπεϊ γάρ ό Α τόν Β πολλαπλαΰιάΰας τόν Γ πε-
ποίηκεν, δ Β άρα τόν Γ μετρεΐ κατά τάς έν τώ Α 
μονάδας, μετρεΐ δε καϊ ή Ε μονάς τόν Α αριθμόν 

20 κατά τάς έν αύτώ μονάδας* ίΰάκις άρα ή Ε μονάς 
τόν Α αριθμόν μετρεΐ καϊ ό Β τόν Γ. εναλλάξ άρα 
ίΰάκις ή Ε μονάς τόν Β αριθμόν μετρεΐ καϊ ό Α 
τόν Γ. πάλιν, έπεϊ ό Β τόν Α πολλαπλαΰιάΰας τόν 
Α πεποίηκεν, ό Α άρα τόν Α μετρεΐ κατά τάς έν 

25 τ ω Β μονάδας, μετρεΐ δε καϊ ι\ Ε μονάς τόν Β 
κατά τάς έν αύτώ μονάδας* ίΰάκις άρα ή Ε μονάς 
τόν Β αριθμόν μετρεΐ καϊ υ Α τόν Α. ίΰάκις δε 
ή Ε μονάς τόν Β αριθμόν έμέτρει καϊ ό Α τόν Γ' 

3. άρα] άρα και ρ. προς] bis Ρ. 4. ο] ή ρ. μο-
νάδί] -δι in ras. V. 7. ή] ό Ρ. Α] supra m. 2 V. μο-
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erit autem etiam, ut unus praecedentium ad unum se-
quentium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes 
[prop.XII]. quare Β Η : EK = ΒΓ: ΕΖ. sedB'H=A, 
et ΕΚ = Α. quare erit Α : Α = ΒΓ: Ε Ζ. ergo uni-
tas Α numerum Α et Β Γ nunierum Ε Ζ aequaliter 
metitur; quod erat demonstrandum. 

X V I . 
Si duo numeri alter alterum multiplicans numeros 

aliquos efficiunt, numeri effecti inter se aequales erunt. 
Sint duo numeri Α, B, et sit 

Α χ Β = Γ7 B x A = A. 
dico, esse Γ — A. 

ι 1 Λ nam quoniam Α Χ Β — Γ, Β 
ι 1J5 numerum Γ secundum unitates 

Γι 1 numeri Α metitur. uerumetiam 
ά ι 1 unitas Ε numerum Α secunduui 

ι—ι Ε unitates eius metitur. itaque 
unitas Ε numerum Α et Β numerum Γ aequaliter 
metitur. itaque permutatim unifcas Ε numerum Β et Α 
minierum Γ aequaliter metitur [prop. X V ] . rursus quo-
niam Β Χ Α = Α, Α numeruni Α secundum unitates 
numeri Β metitur. uerum etiam unitas Ε numerum 
Β secundum unitates eius metitur. itaque unitas Ε 
numerum Β et Α numerum Α aequaliter metitur. 
uerum unitas Ε numerum Β et Α numerum Γ aequa-

νάς] om. Ρ. αριθμόν] om. Ρ. μετρή φ. 11. ποιωβιν Β. 
14. ποΐΊ\τ<α V , sed corr. 19. ή] supra m. 1 ρ. Ε ] e corr. ρ. 
20. uvxfi ρ. άρα] in ras. V. 21. Ιαύκις αρα Ρ m. 1, corr. 
m. rec. 22. Ιβάκις] om. p. μονάς Ισύκις p. 23. Α] in 
rag. m. 1 B. 25. τω] αντφ Ρ, corr. m. rec. 27. τον 
Δ — 28: καϊ 6 Α] om. p. 28. ίμέτρευ] Ρ; μετρεΐ ΒΥφ. 
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ίΰάκις άρα ί Α έκάτερον τών Γ, Α μετρεΐ. ί'ΰος 
άρα έΰτιν 6 Γ τώ Α' Ζπερ^ έδει δεΐξαι. 

Έάν αριθμός δνο άριθμονς πολλαπλαΰιάΰας 
5 ποιή τινας, οι γενόμενοι έξ αντών τόν αν

τόν έξονΰι λόγον τοις πολλαπλαΰιαΰθείΰιν. 
Αριθμός γάρ ό Α δνο άριθμονς τονς Β, Γ πολλα-

πλαΰιάΰας τονς Α, Ε ποιείτω' λέγω, ότι έΰτϊν ώς 
ό Β προς τόν Γ, όντως ό Α προς τόν Ε. 

10 Έπεϊ γάρ δ Α τόν Β πολλαπλαΰιάΰας τόν Α πε-
ποίηκεν, δ Β άρα τόν Α μετρεΐ κατά τάς έν τώ Α 
μονάδας, μετρεΐ δε καϊ ή Ζ μονάς τόν Α αριθμόν 
κατά τάς έν αντώ μονάδας' ίΰάκις άρα ή Ζ μονάς 
τόν Α αριθμόν μετρεΐ καϊ ό Β τόν Α. έΰτιν άρα 

15 ώς ή Ζ μονάς πρός τόν Α αριθμόν, όντως ό Β 
πρός τόν Α. διά τά αντά δή καϊ ώς ή Ζ μονάς 
πρός τόν Α αριθμόν, όντως ό Γ πρός τόν Ε' καϊ 
ώς άρα ό Β πρός τόν Α, όντως ό Γ πρός τόν Ε. 
εναλλάξ άρα έΰτϊν ώς ό Β πρός τόν Γ, όντως δ Α 

20 #ρδί> τον Ε' όπερ έδει δεΐξαι. 

ιη'. 

Έάν δνο άριθμοϊ αριθμόν τινα πολλαπλα-
ΰιάΰαντες ποιώΰί τινας, οί γενόμενοι έξ αν
τών τόν αντόν έξονΰι λόγον τοις πολλαπλα-

25 ΰιάΰαΰιν. 

1. ό Α) om. ρ. τών] τόν ρ. 5. τόν αντόν^ supra V. 
7. πολλαπλαοιαΰθεΐοι ρ. 8. τους] in ras. V. 11. τω] αντώ Ρ, 
αντώ τώ m. rec. 13. αυττ} ρ. 15. ή] supra m. 1 ρ. αριθ
μόν] om. Ρ. 17. καϊ ώς'— 18: πρός τόν Ε] om. Ρ. 18. 
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liter metiebatur [p. 2 2 2 ; 22 ] . itaque Α utrumque 
numerum Γ, Α aequaliter metitur. ergo Γ — Α; quod 
erat demonstrandura. 

XVII . 
Si numerus duos numeros multiplicans numeros 

aliquos efficit, numeri ex iis effecti eandem rationem 
habebunt, quam habent nuraeri multiplicati. 

Nain numerus Α duos numeros J5; Γ multiplicans 

numeros Α, Ε efficiat. dico, esse Β : Γ — Α : Ε. 

ι \Α 
Β ι 1 Γι 1 

Δ Ε 

quoniam enim Α numeruui Β multiplicans Α effe-
cit; Β numerum Α metitur secundum unitates nuraeri A. 
uerum etiam Ζ unitas numerum Α secundum unitates 
eius metitur. itaque unitas Ζ numerum Α et Β nu-
merum Α aequaliter metitur. quare Ζ : Α = Β : Α 
[def. 20]. eadem de causa erit etiam Ζ : Α — Γ: Ε. 
quare etiam Β : Α = Γ : Ε. itaque permutando [prop. 
XIII] Β : Γ = Α : Ε; quod erat demonstrandum. 

XVIII. 
Si duo numeri numerum aliquem multiplicantes 

numeros aliquos efficiunt, numeri inde effecti eandem 
ratiohem habebunt, quam multiplicantes. 

τον ζΓ) Δ V φ. 24. έ'χονοι Ρ. ποΧΧαπΧααιάϋααι ρ, ηοΧΧα-
πΧαοιαξονοι V φ. Dein eeq. in V : δυο γάρ άρι&μοϊ οί Α, Β 
αριθμόν τινα τον Γ ποΧΧαπΧασιάοαντες ποιώΰί τινας οί γενό
μενοι αντών τον αντον εξονΰΐ τοις ηοΧΧαηΧαΰΐαΰα (ras. 2 
litt.); punctis del. m. 1. 

E u c l i d e » , edd. Heiberg et Menge. II. 15 
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Ανο γάρ άρι&μοϊ οί Α, Β αριθμόν τινα τόν Γ 
πολλαπλαΰιάΰαντες τονς Α, Ε ποιείτωΰαν' λέγω, ότι 
έΰτϊν ώς ό Α προς τόν Β, όντως ό Α προς τόν Ε. 

Έπεϊ γάρ ό Α τόν Γ πολλαπλαΰιάΰας τόν Α πε-
5 ποίηκεν, καϊ ο Γ άρα τόν Α πολλαπλαΰιάΰας τόν Α 

πεποίηκεν. διά τά αντά δή καϊ δ Γ τόν Β πολλα-
πλαΰιάΰας τόν Ε πεποίηκεν. αριθμός δή ό Γ δνο 
άριθμονς τονς Α, Β πολλαπλαΰιάΰας τονς Α, Ε πε
ποίηκεν. έΰτιν άρα ώς ό Α πρός τόν Β, όντως ό 

10 Α πρός τόν Ε' όπερ έδει δεΐξαι. 

ιθ'. 

Έάν τέΰΰαρες άριθμοϊ άνάλογον ωΰιν, ό 
έκ πρώτον καϊ τέταρτον γενόμενος αριθμός 
ί'ΰος έΰται τώ έκ δεντέρον καϊ τρίτον γενο-

1 5 μένω άριθμώ' καϊ έάν ό έκ πρώτον καϊ τέταρ
τον γενόμενος αριθμός ΐΰος 7] τώ έκ δεντέρον 
καϊ τρίτον, οί τέΰΰαρες άριθμοϊ άνάλογον 
έΰονται. 

Έΰτωΰαν τέΰΰαρες άριθμοϊ άνάλογον οί Α, Β, Γ, 
20 Α, ώς ό Α πρός τόν Β, όντως ο Γ πρός τόν Α, 

καϊ ό μεν Α τόν Α πολλαπλαΰιάΰας τόν Ε ποιείτω, 
ό δε Β τόν Γ πολλαπλαΰιάΰας τόν Ζ ποιείτω' λέγω, 
ότι ί'ΰος έΰτϊν ό Ε τώ Ζ. 

cO γάρ Α τόν Γ πολλαπλαΰιάΰας τόν Η ποιείτω. 
25 έπεϊ ονν δ Α τόν Γ πολλαπλαΰιάΰας τόν Η πεποίηκεν, 

τον δε Α πολλαπλαΰιάΰας τόν Ε πεποίηκεν, αριθ
μός δη ό Α δνο άριθμονς τονς Γ, Α πολλαπλαΰιάΰας 

1. τον Γ] om. ρ. 2. τόν Γ τονς ρ. ποιήτωααν φ. 3. 
ώς ίοτιν ρ. 5. καί] m. 2 V; om. ρ. άρα] del. V, om. φ. 

6. διά τά — 8: πεποίηκεν] mg. τα. 2 V, om. φ. 7. δνο] 
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Αν-

Bv-

Duo enim numeri Ay Β numerum aliquem Γ mul-
tiplicantes Α, Ε efficiant. dico, esse Α : Β = Α : Ε. 

nam quoniam Α nu-
, merum Γ inultiplicans nu-

merum Α effecit, etiam Γ 
1 numerum Α multiplicans 

numerum Α effecit [prop. 
X V I ] . eadem de causa etiam Γ nuuierum Β multi-
plicans numerum Ε effecit. itaque numerus Γ duos 
numeros Α, Β multiplicans numeros Α, Ε effecit. 
itaque erit Α : Β = Α : Ε [prop. X V I I ] ; quod erat 
demonstrandum. 

X I X . 

Si quattuor numeri proportionales sunt, numerus 
ex primo quartoque effectus aequalis erit numero ex 
secundo tertioque effecto; et si numerus ex primo 
quartoque effectus aequalis est numero ex secundo 

tertioque effecto, quattuor numeri 
proportionales erunt. 

Sint quattuor numeri propor-
tionales A7 B} Γ, A, ita ut sit 
Α : Β — Γ : A, et Α Χ Α = E, 
Β χ Γ = Ζ . dico ; esse Ε = Ζ . 

nam sit Α Χ Γ— Η. iam quo-
niam Α χ Γ = Η et Α χ Α = Ε, 
numerus Α duos numeros Γ ; Α mul-

euan. V. 11. &'] om. φ, ut semper deinceps. 13. αριθ
μός] om. p. 14. 1% δευτέρου] PB, έ% τον δευτέρου Υ φ; 
δευτέρω ρ. τρίτω ουγχειμένω άρι&μω ρ. 17. άρι&μοί] 
οτα. ρ. ανάλογοι ρ. ' 21. E ] ' i n ras. V. Post ποιείτω ras. 
3 litt. V. % 25. πεηοίτμε Υ φ. 26. δέ] supra V. 

15* 

J 
Β Γ 

Ε Ζ 

Α 
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τονς Η, Ε πεποίηκεν. έΰτιν άρα ως ο Γ προς τον 
Α, όντως 6 Η προς τον Ε. άλλ' ώς 6 Γ πρός τόν 
Α, όντως ό Α πρός τόν Β' και ώς άρα δ Α προς 
τόν Β, όντως ό Η πρός τόν Ε. πάλιν, έπεϊ ό Α 

5 τόν Γ πολλαπλαΰιάΰας τόν Η πεποίηκεν, άλλά μήν 
καϊ ό Β τόν Γ πολλαπλαΰιάΰας τόν Ζ πεποίηκεν, 
δνο δή άριθμοϊ οί Α, Β αριθμόν τινα τόν Γ πολ-
λαπλαΰιάΰαντες τονς Η, Ζ πεποιήκαΰιν. έΰτιν άρα 
ώς ο Α πρός τόν Β, όντως ό Η πρός τόν Ζ . άλλά 

10 μήν καϊ ώς ο Α πρός τόν Β, όντως ό Η πρός τόν 
Ε' καϊ ώς άρα ό Η πρός τόν Ε, όντως ό Η πρός 
τόν Ζ. ό Η άρα πρός έκάτερον τών Ε, Ζ τόν αντόν 
έχει λόγον ί'ΰος άρα έΰτϊν ό Ε τώ Ζ. 

"Εΰτω δή πάλιν ί'ΰος ό Ε τώ Ζ' λέγω, ότι έΰτϊν 
15 ώς ό Α πρός τόν Β, όντως ό Γ πρός τόν Α. 

Τών γάρ αντών καταΰκεναΰθέντων, έπεϊ ί'ΰος 
έΰτϊν ό Ε τώ Ζ, έΰτιν άρα ώς ό Η πρός τόν Ε, 
όντως ό Η πρός τόν Ζ. φάλλ' ώς μεν ό Η πρός 
τόν Ε, όντως ό Γ πρός τόν Α, ώς δε ο Η πρός 

20 τόν Ζ, όντως ό Α πρός τόν Β. καϊ ώς άρα ό Α 
πρός τόν Β, όντως ό Γ πρός τόν Α' όπερ έδει δεΐξαι. 

2. όντως 6 Η — τον Δ] mg. m. 2 Υ. 2. Η) Δ ρ. ^άλλ' 
ως] Ρ; ώς δέ Β ρ φ. 3. καϊ ώς άρα ο Α προς τον Β, όντως] 
όντως δέ V , om. φ. ώς άρα] ώοπερ Ρ. 4. όντως καίιρ. 
ό Η πρός τόν Ε] om. φ. Post Ε in V add. m. 2: ώς ό Α 
πρός τόν Β. Hic ψ mg.: όντως δε καϊ ό Η πρός τόν Ε ώς 
6 Α πρός τόν Β. 6. πεποίηκε Υφ. 12. έκάτερα φ. 16. 
επεϊ] del. m. rec. Ρ, adscripto λείπει. Post έπεϊ add. Vpqo: 
ο Α τονς (πρός τονς ρ) Γ, Δ πολλαπλααιάοας τονς Η, Ε πε
ποίηκεν, έστιν άρα ώς ό Γ πρός τόν Δ, όντως 6 ί ί πρός τόν 
Ε', idem praemisso έπεϊ Ρ mg. m. rec. et item praemisso 
έπεϊ et additis: ΐσος δέ έστιν ο Ε τώ Ζ' έστιν αρα ώς ό Η 
πρός τον Ε Β mg. m. 2, deletis lin. 16: ΐσος έβτϊν — 17: τόν Ε. 
ΐσος] ί'βος δέ Υ ρ φ . 17. έβτϊν] mutat. in δέ m. rec. Ρ. Ε] 
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1) Cum Euclides plerasque propositiones libri V propria 
demonstratione usus de numeris itemm demonstrauerit, in 
quibnsdam hoc neglexit, uelut V prop. 11 in his propositio-
uibos saepissime utitur, p. 228, 13 eiusdem libri prop. 9, 
nostro loco prop. 7 , et similiter in aliis. 

e corr. m. 1 ρ. εατιν άρα — 18: τον Ζ ] mg. m. 2 V. ϊοτιν] 
ϊατι φ. Ε ] Ζ φ. }%·„ζ] Ε Ψ· , 19· ^ ] i n „ ras% V. 
Post z/ add. νρφ: nccl ώς άρα ό Γ προς τον ζ/, ουτω^ ό Η 
προς τον Ζ ; idem inser. Β m. 2, mg. m. rec. Ρ. 20. και] 
om. V<p. 21. Sequitur in Vpgp propositio de tribus numeris pro-
portionalibus; om. Ρ m. 1 (in mg. adscripsit m. recens) et 
Campanu8 (u. p. 231 not.); in Β in mg. legitur a maim 1. 
itaque Theoni tribuenda esse uideri potest; u. appendix. 

tiplicans numeros Η, Ε effecit. erit igitur 

Γ: Α = Η: Ε [prop. XVII ] . 

uerum Γ: Α = Α : Β. quare etiarn Α : Β = Η: Ε. 

rursus quoniam Α χ Γ = Η ζ ί Β χ Γ = Ζ , duo nu-

meri Α, Β numerum aliquem Γ multiplicantes nume-

ros Η, Ζ effecerunt. itaque A\B = H:Z [prop.XVIII]. 

uerum etiam Α:Β = Η:Ε. quare etiam H:E = H:Z. 

Η igitur ad utrumque Ε, Ζ eandem rationem habet. 

ergo Ε = Ζ [V, 9] . 

Sit rursus Ε = Ζ . dico, esse Α : Β = Γ: Α. 

nam iisdem comparatis quoniam Ε = Z ; erit 

Η: Ε = Η: Ζ [V, 7]. 1) 

uerum Η: Ε = Γ: Α [prop. X V I I ] et Η: Ζ = Α: Β 

[prop. XVIII] . quare etiam ^ : ΰ = Γ : ζ/; quod erat 

demonstrandum. 
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κ . 
Οί έλάχιΰτοι άριθμοϊ τών τον αντόν λό

γον εχόντων αντοΐς μετρονΰι τονς τόν αντόν 
λόγον έχοντας ίΰάκις ο τε μείζων τόν μείζονα 

5 καϊ δ έλάΰΰων τόν έλάΰΰονα. 
"Εΰτωΰαν γάρ έλάχιΰτοι άριθμοϊ τών τόν αντόν 

λόγον εχόντων τοις Α, Β οί ΓΑ, ΕΖ' λέγω, ότι 
ίΰάκις ό ΓΑ τόν Α μετρεΐ καϊ ό ΕΖ τόν Β. 

(0 ΓΑ γάρ τον Α ονκ έΰτι μέρη. εί γάρ δννα-
10 τόν, έΰτω' καϊ ό ΕΖ άρα τον Β τά αντά μέρη έΰτίν, 

άπερ δ ΓΑ τον Α. όΰα άρα έΰτϊν έν τώ ΓΑ μέρη 
τον Α, τοΰαντα έΰτι καϊ έν τώ ΕΖ μέρη τον Β. 
διηρήΰθω ό μεν ΓΑ ΕΙΣ τά τον Α μέρη τά ΓΗ, Η Α, 
ό δε ΕΖ ΕΙΣ τά τον Β μέρη τά ΕΘ, ΘΖ' έΰται δή 

15 ί'ΰον τό πλήθος τών ΓΗ, Η Α τώ πλήθει τών ΕΘ, 
Θ Ζ. καϊ έπεϊ ί'ΰοι είΰϊν οί ΓΗ, Η Α άριθμοϊ άλ-
λήλοις, είΰϊ δε καϊ οί ΕΘ, Θ Ζ άριθμοϊ ί'ΰοι άλλή-
λοις, και έΰτιν ϊΰον τό πλήθος τών ΓΗ, Η Α τώ 
πλήθει τών ΕΘ, ΘΖ, έΰτιν άρα ώς δ ΓΗ πρός τόν 

20 ΕΘ, όντως ό Η Α πρός τόν Θ Ζ. έΰται άρα καϊ ως 
εις τών ήγονμένων πρός ένα τών επομένων, όντως 
άπαντες οί ηγούμενοι πρός απαντάς τονς έπομένονς. 
έΰτιν άρα ώς ό ΓΗ πρός τόν ΕΘ, όντως ό ΓΑ 
πρός τόν ΕΖ' οί ΓΗ, ΕΘ άρα τοις ΓΑ, ΕΖ έν 

1. κ'] κα' Vpqp, Ρ m. rec; in Β ηοη liquet. 8. τόν 
Α] corr. ex τό Α V. 9. ίοτιν Β. 10. έστω ό ΓΑ τον 
Α μέρη V ρ φ. τον Β] postea add. V. 11. όπερ Β, corr. 
m. 2. 12. έστιν Β. τον] bis V. 14. Θ Ζ ] ΘΗ Ρ; corr. 
m. rec. ϊοον δή έοται ρ. δή] in ras. φ. 16. και 
έπεϊ — 19: τών ΕΘ, Θ Ζ ] del. V , om. φ. 16. ΐβοι είοίν] 
om. V. άΧΧήΧοις] ΐοοι άΧΧήΧοις είοίν V. 17. είοί] είοίν Ρ, 
ϊοοι ρ. ίσοι) om. ρ. 19. Ε Θ] Θ e corr. V. 22. άπα
τε ς Ρ, corr. m. rec. 
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X X . 1 ) 

Numeri rainiiiri eoruia, qui eandeui ac ipsi ratio-
nem habent^ nunieros eandem rationem habentes ae-
qualiter metiuntur, rnaior maiorem et minor minorem. 

Sint enim ΓΑ, ΕΖ minimi numeri eorum, 
qui eandem rationem habent, quam Α, B. 

B dico ; Γ Α nuraerum Α et Ε Ζ numerum Β 

A aequaliter raetiri. 
nam Γ Α numeri Α non est partes. nam 

si fieri potest; sit. quare etiam EZ numeri 
Β eaedem partes sunt, quae Γ Α numeri Α 
[prop. XIII, def. 20]. itaque quot sunt in ΓΑ 

r partes numeri A, tot etiam sunt in EZ ng-
meri Β partes. diuidatur ΓΑ in ΓΗ, Η Α par-

- ® tes nuineri Α, EZ autem in ΕΘ, Θ Ζ partes 

z numeri B. erit igitur multitudo numeroruni 
ΓΗ, Η Α multitudini nuuierorum ΕΘ, Θ Ζ 

~ J aequalis. et quoniam ΓΗ= Η Α et Ε® = ΘΖ, 
et multitudo numerorum ΓΗ, Η Α aequalis est mul-
titudini numerorum ΕΘ, ΘΖ, erit 

ΓΗ: ΕΘ = Η Α : ΘΖ. 
quare etiam ut unus praecedentium ad unum sequen-
tium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes [prop. 
XII] . quare ΓΗ: ΕΘ = Γ Α : ΕΖ. itaque ΓΗ, ΕΘ 

1) De propositione hic omissa haec habet Campanus VII, 20 
add.: non proponit autem Euclides de tribus numeris continue 
proportionalibus, qtiod ille qui ex ductu primi in tertium pro-
ducitur, git aequalis qnadrato medii, et si ille qui ex primo 
in tertium producitur, fuerit aequalis quadrato medii, quod 
illi tres numeri aint continue proportionales, sicut proponit in 
16 sexti de tribus lingis. hoc enim facile demonstratur per 
hanc 20 cett. 
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τώ αντω λόγω είΰϊν έλάΰΰονες όντεξ αυτών όπερ 
έΰτϊν αδύνατον υπόκεινται γάρ οι ΓΑ, ΕΖ έλάχιΰτοι 
τών τόν αυτόν λόγον εχόντων αντοΐς. ονκ άρα μέρη 
έΰτιν ό Γ ζ / τον Α' μέρος άρα. και ό Ε Ζ τον Β τό 

5 αντό μέρος έΰτίν^ όπερ ό ΓΑ τον Α' ίΰάκις άρα 
6 ΓΑ τόν Α μετρεΐ καϊ ό ΕΖ τόν Β' όπερ έδει 
δεΐξαι. 

κα. 
Οί πρώτοι πρός άλλήλονς άριθμοϊ έλάχιΰτοι 

10 είΰι τών τόν αντόν λόγον εχόντων αύτοΐς. 
"Εΰτωΰαν πρώτοι πρός άλλήλονς άριθμοϊ οί Α, 

Β' λέγω, ότι οί Α, Β έλάχιΰτοι είΰι τών τόν αντόν 
λόγον εχόντων αντοΐς. 

Εί γάρ μή, έΰονταί τίνες τών Α, Β έλάΰΰονες 
15 άριθμοϊ έν τώ αντώ λόγω όντες τοις Α, Β. έΰτωΰαν 

οί Γ, Α. 
Έπεϊ ονν οί έλάχιΰτοι άριθμοϊ τών τόν αντόν 

λόγον εχόντων μετρονΰι τονς τόν αντόν λόγον έχον
τας ίΰάκις ό τε μείζων τόν μείζονα καϊ ό έλάττων 

20 τόν έλάττονα, τοντέΰτιν ό τε ηγούμενος τόν ηγού
μενον καϊ ό επόμενος τόν επόμενον, ίΰάκις άρα ό Γ 
τόν Α μετρεΐ καϊ ό Α τόν Β. όΰάκις δή ό Γ τόν 
Α μετρεΐ, τοΰανται μονάδες έΰτωΰαν έν τώ Ε. καϊ 

1. όντες] om. φ. 2. εστίν"] Ρ, om. BVpqp. 3. τόν] 
om. Β. αυτόν] om. φ. 4. ΕΖ] Ρ; Ε Ζ άρα BVptp. 5. 
ίσάκις άρα ό Τά τόν Α) mg. φ. Sequitur propositio quae-
dam noua in BVpqp, a Theone interpolata; om. Ρ (add. mg. 
m. rec.) et Campanus (u. p. 233 not.); u. app. 8. κα'] κγ' 
B V p , Ρ m. rec. 10. slaiv PB. 12. είσιν Ρ. f 14. Post 
μή add. Theon: είσιν οί Α, Β ελάχιστοι τών τόν αυτόν λόγον 
εχόντων αύτοΐς (BVpqp). 15. Β]^ corr. ex Γ m. 1 p. 18. 
εχόντων αύτοΐς Υ ρ φ . 19. ο τε] ότι φ. ίλάσσων Vp<p. 20. 
ελάσσονα Vpqp. τουτέστι φ. 
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minores numeris Γζ/, ΕΖ m eadem proportione sunt; 
quod fieri non potest; riam supposuimus, ΓΑ, Ε Ζ 
minimos esse eorum, qui eandem habeant rationem. 
itaque Γ Α non est partes numen A. pars igitur erit 
[prop. IV] . et EZ numeri Β eadem pars est ac ΓΑ 
numeri Α [prop. XIII ; def. 20]. ergo Τ Α nuinerum 
Α et ΕΖ numerum Β aequaliter metitur; quod erat 
demonstrandum. 

X X I . 1 ) 

Numeri inter se primi miiaimi sunt eorum, qui 
eandem rationem habent. 

Sint primi inter se numeri Α, B. dico, 
numeros Α, Β minimos esse eorum, qui 
eandem rationem habeant. 

nam si minus, erunt numeri aliqui mi-
nores numeris A, B} qui in eadem pro-
portione sint ac Ay B. sint Γ, A. iam 
quoniam numeri minimi eorum, qui ean-
dem rationem habent, eos, qui eandem ra-
tionem habent, aequaliter metiuntur, maior 

maiorem et minor minorem [prop. X X ] , h. e. prae-
cedens praecedentem et sequens sequentem, Γ numerum 
Α et Α numerum Β aequaliter metitur. quoties igi-
tur Γ numerum Α metitur, tot sint in Ε unitates. 

I 

1) Propoeitionem omissae similem habet Campanus in addi-
tamento suo VII, 19: hic autem demonstrare uolumus aequam 
proportionalitatem in quotlibet numeris duorum ordinum in-
directae proportionalitatis, quam demonstrat Euclides per 23. 
quinti in quantitatibus in genere. dicimus ergo: si quotlibet 
numeri totidem aliis fuerint indirecte proportionales, extremi 
quoque in eadem proportione proportionales erant, cett. 
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δ ζ / άρα τόν Β μετρεΐ κατά τάς εν τώ Ε μονάδας, 
καϊ έπεϊ δ Τ τον Α μετρεΐ κατά τάς εν τώ Ε μονά
δας, καϊ 6 Ε άρα τον Α μετρεΐ κατά τάς έν τώ Γ 
μονάδας, διά τά αντά δή 6 Ε καϊ τον Β μετρεΐ 

6 κατά τάς έν τώ ζ / μονάδας, δ Ε άρα τονς Α, Β με
τρεΐ πρώτονς όντας προς άλλήλονς' όπερ έΰτϊν αδύ
νατον, ονκ άρα έΰονταί τίνες τών Α, Β έλάΰΰονες 
άριθμοϊ έν τ ω αντώ λόγω όντες τοΐς Α, Β. οι Α, 
Β άρα έλάχιΰτοι είΰι τών τόν αντόν λόγον εχόντων 

10 αύτοΐς' όπερ έδει δεΐξαι. 

κβ'. 
Οι έλάχιΰτοι άριθμοϊ τών τόν αντόν λόγον 

εχόντων αντοΐς πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν. 
Έΰτωΰαν έλάχιΰτοι άριθμοϊ τών τόν αντόν λό-

15 γον εχόντων αντοΐς οί Α, Β' λέγω, ότι οί Α, Β 
πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν. 

Εί γάρ μή είΰι πρώτοι πρός άλλήλονς, μετρηΰει 
τις αντονς αριθμός, μετρείτω, καϊ έΰτω ό Γ. καϊ 
όΰάκις μεν ό Γ τόν Α μετρεΐ, τοΰανται μονάδες 

20 έΰτωΰαν έν τώ ζ / , όΰάκις δε ό Γ τόν Β μετρεΐ, το
ΰανται μονάδες έΰτωΰαν έν τώ Ε. 

Έπεϊ ό Γ τόν Α μετρεΐ κατά τάς έν τώ ζ / 
μονάδας, ό Γ άρα τόν ζ / πολλαπλαΰιάΰας τόν Α 

XXII. Alexander Aphrod. in anal. pr. fol. 87. 

2. καϊ επεϊ — μονάδας] om. Ρ (abesse ηοη possunt). 
Ε ] supra φ. 4. τά αντά] ταύτα Β. 6 Ε κα?] καϊ ο 
£ V«p. 9. είσιν ΡΒ. 11.κ<Τ B V p , Ρ m. rec. 12. 
αυτών Ρ, corr. m. 1. 13. αύτοΐς] om. Alexander. 15. 
Post εχόντων in V άλλήλοις delet. 16. είσί φ. 17. είσιν Β. 
πρώτοι] οί Af Β πρώτοι Β ρ. αλλήλους οί Α, Β Υ φ. 18. 
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quare etiara Α nuinerum Β nietitur secundum unitates 
numeri E. et quoniani Γ numerum Α secundum uni-
tates numeri Ε metitur, etiam Ε numeruin Α metitur 
secundum unitates nurneri Γ [prop. X V ] . eadem de 
causa Ε etiam numerum Β metitur secundum unitatea 
nunieri Α [prop. X V ] . itaque Ε numeros A7 Β meti-
tur, qui primi sunt inter se; quod fieri non potest 
[def. 12]. itaque uon erunt numeri quidam numeris 
Α, Β minores, qui in eadem proportione sint ac A} B. 
ergo Α, Β minimi sunt eorum, qui eandem rationem 
habent; quod erat demonstrandum. 

XXII . 

Minimi numeri eorura, qui eandem rationem habent, 
inter se primi sunt. 

Minimi nuineri eorum; qui eandem rationem habent, 
sint Α, B. dico, Α, Β numeros inter se priraos esse. 
Α ι 1 nam si primi non sunt inter se, 

numerus aliquis eos metietur. meti-
Α 1 atur et sit Γ. et quoties Γ nume-
E ~ rum Α metitur, tot unitates sint in A, 
quoties autem Γ numerum Β nietitur, tot unitates 
sint in E. 

quoniam enim Γ numerum Α secunduni unitates 
numeri Α metitur, Γ nuinerus numerum Α multipli-
cans numerum Α effecit [def. 15]. eadern de causa 

αυτονς~\ τους Α, Β Theon (BVptp). Ιστω] om. φ. 20. 
Β] in rae. m. 2 Ρ. 22. Ιπύ γάρ Ρ, Ιηύ ονν V m. 2 , ψ. 

23. Γ Ι J V in ras., φ. ζ/] Γ in ras. V, φ. Ante τον 
rae. ι / Α lin. V. 
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1. πεποίηκε V φ. Γ} mutat. in Ε V ; Ε φ. ^ Ε] Γ 
V in ras., φ. 2. αριθμός] mut. in αριθμοί V, αριθμοί φ. 
ο Γ δύο] οί Α, Ε in ras. V, φ. 3. αριθμόν τόν Γ πολλα-
πλαοιάοαντες V e corr., φ. πεποιήκαοιν in ras. V, φ. 6. 
είσί ρ. 10. κε' B V p , Ρ m. rec. 12. πρώτος πρός τόν 
λοιπόν ρ. 15. λέγω , ότι] λέγω post ras. Ρ. 18. τις] m. 
rec. Ρ. τονς Γ, Β] om. ρ. Post Β add. V : αριθμούς, idem 

πεποίηκεν. διά τά αντά δή και ό Γ τον Ε πολλα-
πλαΰιάΰας τον Β πεποίηκεν. αριθμός δή ο Γ δνο 
άριθμονς τονς Α, Ε πολλαπλαΰιάΰας τονς Α, Β πε
ποίηκεν έΰτιν άρα ώς ο Α προς τον Ε, όντως 6 

6 Α πρίς τον Β' οί Α, Ε άρα τοις Α, Β έν τώ αντώ 
λόγω είΰϊν έλάΰΰονες όντες αντών όπερ έΰτϊν αδύ
νατον, ονκ άρα τονς Α, Β άριθμονς αριθμός τις 
μετρηΰει. οί Α, Β άρα πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν 
όπερ έδει δεΐξαι. 

10 κγ'. 
Έάν δύο άριθμοϊ πρώτοι πρός άλλήλονς 

ωΰιν, ό τόν ένα αντών μετρών αριθμός πρός 
τόν λοιπόν πρώτος έΰται. 

"Εΰτωΰαν δύο άριθμοϊ πρώτοι πρίς άλλήλονς οί 
15 Α, Β, τόν δε Α μετρείτω τις αριθμός δ Γ' λέγω, 

ότι καϊ οί Γ, Β πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν. 
Εί γάρ μή είΰιν οί Γ, Β πρώτοι πρός άλλήλονς, 

μετρηΰει [τις] τονς Γ, Β αριθμός, μετρείτω, καϊ έΰτω 
ό Α. έπεϊ ό Α τόν Γ μετρεΐ, ό δε Γ τόν Α με-

20 τρεΐ, καϊ ό Α άρα τόν Α μετρεΐ. μετρεΐ δε καϊ 
τόν Β' ό Α άρα τονς Α, Β μετρεΐ πρώτονς όντας-
πρός άλλήλονς' όπερ έΰτϊν αδύνατον, ονκ άρα τονς 
Γ, Β άριθμονς αριθμός τις μετρηΰει. οί Γ, Β άρα 
πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν όπερ έδει δεΐξαι. 
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erit etiam Γ Χ Ε = Β. itaque nuinerus Γ duos nu-
meros Ay Ε niultiplieans nurneros Α, Β effecit. erit 
igitus Α : Ε = Α: Β [prop. XVII ] . itaque Αf Ε nu-
rneris Α, Β minores in eadem proportione sunt; quod 
fieri non potest. itaque numeros A} Β nullus nume-
rus metietur. ergo numeri A} Β inter se prinii sunt; 
quod erat demonstrandxim. 

XXIII. 

Si duo nuraeri inter se priini sunt, qui alterum 
eorum metitur numerus, ad reliquum primus erit. 

Sint duo numeri inter se prinri Α, B, et 
numerura Α metiatur numerus aliquis Γ . 
dico, etiara Γ, Β inter se primos esse. 

_ j nam si Γ} Β inter se primi non sunt; 

Τ numerus aliquis Γ , Β metietur. metiatur, 
^ ~ · et sit A. quoniam Α numerum Γ rueti-

tur ; et Γ numerum Α metitur, etiam Α 
numerum Α metitur. uerum etiam numerum JB me-
titur. Α igitur numeros Α, Β metitur, qui primi sunt 
inter se; quod fieri non potest. itaque numeros Γ , 
Β nullus numerus metietur. ergo Γ ; Β inter se primi 
sunt; quod erat demonstrandum. 

φ mg. m. 1. άρι&μός τονς Γ, Β άρι&μούς ]D. μετρήτω φ. 
19. ίπεΠ καϊ έπε£ V, έπεϊ εΐς φ. 21. τονς] corr. ex τό 

m. 1 Ρ, τον ρ. 23. Γ, Β] (prius) Β, Γ Υ φ. 
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κδ'. 
Έάν δύο άρι&μοϊ προς τινα άρι&μόν πρώ

τοι ωΰιν, καϊ 6 έξ αυτών γενόμενος προς τόν 
αυτόν πρώτος έΰται. 

5 Αύο γαρ άρι%μοϊ οι Α, Β πρός τινα άρι&μόν 
τόν Γ πρώτοι έΰτωΰαν, καϊ 6 Α τόν Β πολλαπλα-
ΰιάΰας τόν Α ποιείτω' λέγω, ότι οί Γ, Α πρώτοι 
πρός αλλήλους είΰίν. 

Εί γάρ μή ειΰιν οί Γ, Α πρώτοι πρός άλλήλονς, 
10 μετρήΰει [τις~\ τους Γ, Α άρι&μός. μετρείτω, καϊ 

έΰτω ο Ε. και έπεϊ οί Γ, Α πρώτοι πρός άλλήλονς 
είΰίν, τόν δε Γ μετρεΐ τις άρι&μός ό Ε, οί Α, Ε 
άρα πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν. όΰάκις δή ό Ε τόν 
Α μετρεΐ, τοΰανται μονάδες έΰτωΰαν έν τώ Ζ' καϊ 

15 6 Ζ άρα τόν Α μετρεΐ κατά τάς έν τώ Ε μονάδας, 
ό Ε άρα τόν Ζ πολλαπλαΰιάΰας τόν Α πεποίηκεν. 
άλλά μην καϊ ό Α τόν Β πολλαπλαΰιάΰας τόν Α 
πεποίηκεν ί'ΰος άρα έΰτιν 6 έκ τών Ε, Ζ τώ έκ 
τών Α, Β. έάν δε ό νπο τών άκρων ί'ΰος η τώ νπο 

20 τών μέΰων, οί τέΰΰαρες άρι&μοϊ άνάλογόν ειΰιν 
έΰτιν άρα ως ό Ε πρός τόν Α, όντως δ Β πρός τόν 
Ζ. οί δε Α, Ε πρώτοι, οί δε πρώτοι καϊ έλάχιΰτοι, 
οί δε έλάχιΰτοι άρι&μοϊ τών τόν αντον λόγον εχόν
των αντοΐς μετρονΰι τονς τόν αντον λόγον έχοντας 

25 ίΰάκις ο τε μείζων τόν μείζονα καϊ ό έλάΰΰων τόν 
έλάΰΰονα, τοντέΰτιν ο τε ηγούμενος τόν ήγούμενον 

1. κ5' B V p , Ρ m. rec. 2. Post αρι&μοέ add. V (in ras.) 
et φ: πρώτοι. άρι&μόν] mg. m. 2 V. πρώτοι] om. V φ. 

3. ωΰΐ PVpqp. πρώτος έΰται προς τον αυτόν ρ. 7. ποι-
ήτω φ, sed corr. Γ, J] e corr. m. 2 ρ. 10. τις] om. Ρ; 
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Τ 
.. Β 
Α Ε 

Τ Γ Δ 

X X I V . 

Si duo numeri ad numerum aliquem primi sunt, 
etiam numerus ex iis productus ad eundem primus erit. 

Nam duo numeri i ; ΰ ad numerum 
aliquem Γ primi sint, et sit Λ Χ Β = Α. 
dico, etiam Γ, Α inter se primos esse. 

nam si Γ, Α inter se prinii non sunt, 
numerus aliquis numeros Γ, Α metietur. 
metiatur et sit E. et quoniam Γ, Α 
inter se primi sunt, et numeruni Γ nu-

merus aliquis Ε metitur, numeri Α, Ε inter se primi 
sunt [prop. Χ XIII]. quoties igitur Ε numerum Α me-
titur, tot unitates sint in Z . quare etiam Ζ numerum 
Α metitur secundum unitates numeri Ε [prop. X V ] . 
itaque Ε χ Ζ = Α [def. 15]. uerum etiam A x B = A. 
itaque Ε χ Ζ = Α X B. uerum ubi numerus ex ex-
tremis productus numero ex mediis producto aequalis 
est; quattuor numeri proportionales sunt [prop. X I X ] . 
itaque E:A = B:Z. sed Α, Ε primi sunt, primi autem 
etiam minimi sunt [prop. X X I ] , niinimi autem numeri 
eorum, qui eandem rationem habent, numeros eandeni 
rationem habentes aequaliter metiuntur, maior maio-
rem et minor minorem [prop. X X ] , h. e. praecedens 
praecedentem et sequens sequentem. itaque Ε niime-

add. m. rec. Post Α add. νφ : . άρι&μούς. αριθμός] corr. 
ei άριθμονς m. rec. P. 11. οι Γ , Α] corr. ex ό Γ φ, ex 
οί Γ, Δ ρ m. 2; οί Α, Γ Ρ. 12. είσί νρφ. Α, Ε] Ε, Α ρ. 

13. αρα] om. ν φ . 19. ΐοοςλ ΐαον φ. 20. οί] άεί? Ρ, 
del. m. rec. ανάλογοι p. 25. έλάττων Ρ. 26. έλάττονα Ρ. 
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καϊ 6 επόμενος τόν επόμενον' ό Ε άρα τόν Β με
τρεΐ. μετρεΐ δε καϊ τόν Γ' ό Ε άρα τονς Β, Γ με
τρεΐ πρώτονς όντας πρός άλλήλονς' όπερ έΰτϊν αδύ
νατον, ονκ άρα τονς Γ, Α άρι&μονς αριθμός τις 

5 μετρήΰει. οί Γ, ζ / άρα πρώτοι πρός αλλήλους είΰίν 
Οπερ έδει δεΐξαι. 

κε . 
Έάν δύο άρι&μοϊ πρώτοι πρός αλλήλους 

ωΰιν, 6 έκ τον ενός αντών γενόμενος πρός 
10 τόν λοιπόν πρώτος έΰται. 

Έΰτωΰαν δύο άρι&μοϊ πρώτοι πρός άλλήλονς οί 
Α, Β, καϊ ό Α έαντον πολ?>απλαΰιάΰας τόν Γ ποιεί-
τω' λέγω, ότι οί Β, Γ πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν. 

Κείΰ&ω γάρ τώ Α ΐΰος ό Α. έπεϊ οί Α, Β πρώ-
15 τοι πρός άλλήλονς είΰίν, ί'ΰος δε 6 Α τώ Α, καϊ οί 

Α, Β άρα πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν. έκάτερος άρα 
τών Α, Α πρός τόν Β πρώτος έΰτιν' καϊ ό έκ τών 
Α, Α άρα γενόμενος πρός τόν Β πρώτος έΰται. δ 
δε έκ τών Α, Α γενόμενος άρι&μός έΰτιν 6 Γ. οί 

20 Γ, Β άρα πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν' όπερ έδει 
δεΐξαι. 

κς'. 
Έάν δύο άρι&μοϊ πρός δύο άρι&μονς αμ

φότεροι πρός έκάτερον πρώτοι ωΰιν, καϊ οί 
25 εξ αντών γενόμενοι πρώτοι πρός άλλήλονς 

έΰονται. 
Αύο γάρ άρι&μοϊ οί Α, Β πρός δύο άρι&μονς 

τονς Γ, Α αμφότεροι πρός έκάτερον πρώτοι έΰτω-

2. τονς] τόν ρ. Β, Γ] *Γ, Β Βφ, in ras. V. 4. αριθ
μός] om. φ. 7. κ£' B V p , Ρ m. rec. 12. Α εαυτόν] corrJ 
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rum Β metitur. uerum etiam numerum Γ metitur. 
itaque Ε numeros Β, Γ metitur, qui inter se prhni 
sunt; quod fieri non potest. itaque numeros Γ, Α 
nullus numerus metitur. ergo Γ} Α inter se primi 
sunt; quod erat demonstrandum. 

X X Y . 

Si duo numeri inter se primi sunt ; numerus ex 
altero eorum productus ad reliquum primus erit. 

Sint duo numeri inter se primi Α, B, et sit 
Α2 == Γ. dieo, numeros Β, Γ inter se pri-
mos esse. 

ponatur enim Α == A. quoniani Α, Β inter 
| Α j, S e primi sunt, et Α — Α, etiam Α, Β inter se 

primi sunt. itaque uterque Α, Α ad Β primus 
est. quare etiam Α Χ Α ad Β primus erit [prop. 
X X I V ] . uerum Α χ A — T. ergo Γ} Β inter se primi 
sunt; quot erat demonstrandum. 

X X V I . 

Si duo numeri ad duos numeros singuli ad sin-
gulos prinii sunt ; etiam numeri ex iis producti inter 
se primi erunt. 

Nam duo numeri Α, Β ad duos numeros Γ, Α 

ex ΑΕ αυτόν Β. ^ 13. Β, Γ] Γ , Β Ρ. είσί Υρφ. 14. 
γ.α\ έπεϊ Vqp; έπεϊ ονν ρ. Ιδ. ί'σος δέ — 16: άλλήλονς είοίν] 
om. Β, mg. m. 2 V. 16. Β] in ras. V p . πρός) άπ' αρ φ. 

17. έστιν] ΡΒ; comp. ρ; έστι Υ φ. 18. αρα) supra V, . 
ίτι φ. γινόμενος Β. Post hoc uerbum ras. dimid. lin. V. 

22. χη' B V p , Ρ m. rec. 23. άριθμονς) om. p. 24. ώσι 
Ρνρφ. 

Eucl idee, edd. Heiberg et Menge. II. 16 
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ΰαν, καϊ 6 μεν Α τον Β πολλαπλαΰιάΰας τον Ε 
ποιείτω, ο δε Γ τον Α πολλαπλαΰιάΰας τον Ζ ποι-
είτω' λέγω, οτι οί Ε, Ζ πρώτοι προς αλλήλους είΰίν, 

Έπεϊ γάρ έκάτερος τών Α, Β προς τον Γ πρώ-
5 τός έΰτιν, καϊ 6 έκ τών Α, Β άρα γενόμενος πρός 

τόν Γ πρώτος έΰται. ο δε έκ τών Α, Β γενόμενος 
έΰτιν 6 Ε' οί Ε, Γ άρα πρώτοι πρός αλλήλους είΰίν. 
διά τά αντά δή καϊ οί Ε, Α πρώτοι πρός αλλήλους 
είΰίν. έκάτερος άρα τών Γ, Α πρός τόν Ε πρώτος 

10 έΰτιν. καϊ ό έκ τών Γ, Α άρα γενόμενος πρός τόν 
Ε πρώτος έΰται. ό δε έκ τών Γ, Α γενόμενος έΰτιν 
6 Ζ. οί Ε, Ζ άρα πρώτοι πρός αλλήλους είΰίν 
όπερ έδει δειξαι. 

<· 
15 Έάν δύο άρι&μοι πρώτοι πρός αλλήλους 

ωΰιν, καϊ πολλαπλαΰιάΰας έκάτερος εαυτόν 
ποιγι τινα, οί γενόμενοι έξ αυτών πρώτοι πρός 
αλλήλους έΰονται, καν οί έζ αρχής τους γενο
μένους πολλαπλαΰιάΰαντες ποιώΰί τινας, κά-

20 κείνοι πρώτοι πρός αλλήλους έΰονται [καϊ άεϊ 
περί τονς άκρους τοϋτο ΰυμβαίνει], 

Έΰτωΰαν δύο άρι&μο\ πρώτοι πρός αλλήλους οί 

XXVII. Alexand. Aphrod. in anal. pr. fol. 87. 

1. Ε — 2: πολλαπλασιάαας τόν] mg. m. 2 Ρ. 6. εατι 
codd. ο] om. cp. γενόμενος άρα Υ φ. 7. ό Ε ίατιν ρ. 
είΰί Υ φ. 8. δια τά — 9: είοίν] πάλιν Β. 8. τά αυτά] 
ταύτα Υ φ. Ε , Δ] Δ, Ε Ρ. 9. άρα] om. Β. τών] 
τόν φ. 10. εατι BVqp; comp. p. 11. ϊαται] εστι comp. ρ. 
Γ , Δ] Δ, Γ Υ φ. ό Ζ Ιΰτιν ρ. 14. κ#·' B V p , Ρ m. rec. 

' 16. ώσι Ρρ. 17. αυτών] ~ών in ras. φ. 21. τοΰτο] 
corr. ex τό αυτό m. 2 Β. 22. δύο] supra m. 2 V. άρι&μοϊ 
δύο Ρ. 
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16* 

singuli ad singulos primi sint, et sit 
AXB = Ε, Γ χ Α = Z. 

dico, etiam Ε, Ζ inter se primos esse. 

A\ 1 Γι 1 

Ε ι 1 Δ ι 1 

Ε ι 1 

Ζι 1 

nam quoniam uterque Α, Β ad Γ primus est, etiani 
Α Χ Β ad Γ primus erit [prop. X X I V ] . sed Α Χ Β = Ε. 
quare Ey Γ inter se primi sunt. eadem de causa 
etiam E} Α inter se primi sunt. itaque uterque Γ, Α 
ad i£ primus est. itaque etiam Γ Χ Α ad i£ primus 
erit. sed Γ χ Α = Z. ergo i£, Ζ inter se primi 
sunt; quod erat demonstrandum. 

X X V I I . 

Si duo numeri inter se primi sunt, et uterque se 
ipse multiplicans numerum aliquem effecerit, numeri 
ex iis effecti inter se primi erunt, et si numeri ab 
initio sumpti numeros productos multiplicantes numeros 
aliquos effecerint, ii quoque inter se primi erunt [et 
semper in extremis1) hoc accidit]. 

1) άκροι hoc loco satis insolenter positum est. neque 
enim aliud significat nisi: ultimos, ultimo loco productos. 
praeterea mirum est, haec nerba in demonstratione ne uerbo 
(|uidem resuici, nedum demonstrentur. quare puto, uerba καϊ 
αύ περϊ-τους άκρους τοντο συμβαίνει lin. 20—21 ante Theonem 
interpolata esse; omisit Campanus VII, 28 (sed in demonstra-
tione addit: eicque ei infinities duceretur utrumque producto-
rum in euum principinm, essent omnes producti contra se 
primi; et non solum, eed quilibet eductus ab α ad quemlibet 
eductum a b). 
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Α, Β, καϊ 6 Α εαυτόν μεν πολλαπλαΰιάΰας τον Γ 
ποιείτω, τον δε Γ πολλαπλαΰιάΰας τον Α ποιείτω, 
6 δε Β εαυτόν μεν πολλαπλαΰιάΰας τον Ε ποιείτω, 
τον δε Ε πολλαπλαΰιάΰας τον Ζ ποιείτω' λέγω, ότι 

5 οι τε Γ, Ε καϊ οί Α, Ζ πρώτοι πρός αλλήλους είΰίν. 
Έπεϊ γάρ οί Α, Β πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν, 

καϊ 6 Α εαυτόν πολλαπλαΰιάΰας τόν Γ πεπόίηκεν, 
οί Γ, Β άρα πρώτοι πρός αλλήλους είΰίν. έπεϊ ονν 
οί Γ, Β πρώτοι πρός αλλήλους είΰίν, και 6 Β εαυτόν 

10 πολλαπλαΰιάΰας τόν Ε πεπόίηκεν, οί Γ, Ε άρα πρώ
τοι πρός αλλήλους είΰίν. πάλιν, έπεϊ οί Α, Β πρώ
τοι πρός άλλήλονς είΰίν, καϊ ό Β εαυτόν πολλαπλα-
ΰιάΰας τόν Ε πεπόίηκεν, οί Α, Ε άρα πρώτοι πρός 
αλλήλους είΰίν. έπεϊ ούν δύο άρι&μοϊ οί Α, Γ πρός 

15 δύο άριϋ-μούς τους Β, Ε αμφότεροι πρός έκάτερον 
πρώτοι ειΰιν, και ό έκ τών Α, Γ άρα γενόμενος πρός 
τόν έκ τών Β, Ε πρώτος έΰτιν. και έΰτιν 6 μεν έκ 
τών Α, Γ ό Α, ό δε έκ τών Β, Ε ό Ζ. οί Α, Ζ 
άρα πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν όπερ έδει δεΐζαι. 

20 'κη. 
Έάν δύο άρι&μοϊ πρώτοι πρός άλλήλονς 

ωΰιν, και ΰνναμφότερος πρός έκάτερον αντών 
πρώτος έΰται* καϊ έάν ΰνναμφότερος πρός ένα 
τινά αντών πρώτος η, καϊ οί έ% αρχής άρι&μοϊ 

25 πρώτοι πρός άλλήλονς έΰονται. 
Σνγκείΰ&ωΰαν γάρ δύο άρι&μοϊ πρώτοι πρός άλλή

λονς οί Α Β, ΒΓ' λέγω, ότι καϊ ΰνναμφότερος ό ΑΓ 
πρός έκάτερον τών Α Β, Β Γ πρώτος έΰτιν. 

1. μεν] om. Υ φ. 2. ποιείτω] ποιεί ρ. ποιείτω τον Δ 
Υ φ (ποιήτω, sed corr., φ). 3. μεν] in ras. Ρ. 5. τε] 
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r 
- Δ 

T» • Ε 
\B r 1 Z 

Sint duo numeri inter se primi Α, Β et sit 
Α χ Α = Γ et Α Χ Γ = A, 
Β Χ Β = Ε et Β Χ Ε = Ζ. 

dico, et Γ, Ε et Λ, Ζ inter se primos esse. 
nam quoniam Α, Β inter se primi 

sunt, et ΑΧΑ = Γ, erunt Γ, i* inter 
se primi [prop. X X V ] . iam quoniam 
Γ, Β inter se primi simt, et 

Β Χ Β = E, erunt Γ , £ 
inter se primi [id.]. rursus quoniam 
Α, Β inter se primi sunt, et 

Β Χ Β = Ey erunt Α, Ε inter se primi [id.]. iam 
quoniam duo numeri A} Γ ad duos numeros Β, Ε 
singuli ad singulos primi sunt, etiam ΑχΓ ad BxE 
primus est [prop. X X V I ] . et Α Χ Γ = Α, Β χ Ε = Ζ . 
ergo Α, Ζ inter se primi sunt; quod erat demon-
strandum. 

XXVIII . 

Si duo numeri inter se primi sunt, etiam uterque 
simul ad utrumuis primus erit. et si uterque simul 
ad alterutrum primus est ; etiam numeri ab initio 
sumpti inter se primi erunt. 

Componantur enim duo numeri inter se primi AB, 
ΒΓ. dico, etiam Α Γ ad utrumuis ΑΒ, Β Γ primum 
esse. 

om. Vqp. είσί Υφ. 6. Ιπει—εΐαΐν] mg. m. 1 V. ttai 
BVpqp. 8. εΐαί Vpqp. έπεϊ ovv — 9: εΐοίν] om. p, mg. m. 
1 V. 9. εΐαέ BVpqp. 11. εΐαί V φ. 12. εΐαέ PVpg>. 

14. έπεϊ] καϊ έπεϊ Β. 15. Β] corr. ex Α V. 16. εΐαι 
Υ Ό φ. 17. τόν] τών φ. ^ l<rtt Vqp, comp. ρ. 20. λ' 
Β ν ρ φ , Ρ m. rec. 22. ώσι PVpqp. σνναμφοτερον αντών 
προς έκάτερον Υ φ. 26. σννκεία&ωσαν φ. 28. τών] τόν Ρ. 
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Εί γάρ μή είΰιν οί ΓΑ, ΑΒ πρώτοι προς άλλή
λονς, μετρήσει τις τονς ΓΑ, Α Β αριθμός, μετρείτω, 
και έΰτω ό Α. έπεϊ ονν ό Α τονς ΓΑ, ΑΒ μετρεΐ, 
και λοιπόν άρα τόν Β Γ μετρηΰει. μετρεΐ δε καϊ τόν 

5 ΒΑ' ό Α άρα τονς ΑΒ, Β Γ μετρεΐ πρώτονς όντας 
πρός άλλήλονς' όπερ έΰτϊν αδύνατον, ούκ άρα τονς 
ΓΑ, Α Β άριθμονς αριθμός τις μετρήΰει' οί ΓΑ, Α Β 
άρα πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν. διά τά αντά δή 
καϊ οί Α Γ, ΓΒ πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν. δ ΓΑ 

10 άρα πρός έκάτερον τών Α Β, Β Γ πρώτος έΰτιν. 
Έΰτωΰαν δή πάλιν οί ΓΑ, Α Β πρώτοι πρός 

άλλήλονς' λέγω, ότι καϊ οί ΑΒ, Β Γ πρώτοι πρός 
άλλήλονς είΰίν. 

Εί γάρ μή είΰιν οί ΑΒ, Β Γ πρώτοι πρός άλλή-
15 λονς, μετρηΰει τις τονς Α Β, Β Γ αριθμός, μετρείτω, 

καϊ έΰτω ό Α. καϊ έπεϊ δ Α έκάτερον τών Α Β, Β Γ 
μετρεΐ, καϊ όλον άρα τόν ΓΑ μετρηΰει. μετρεΐ δε 
καϊ τόν ΑΒ' ό Α άρα τονς ΓΑ, Α Β μετρεΐ πρώ
τονς όντας πρός άλλήλονς' όπερ έΰτϊν αδύνατον, ονκ 

20 άρα τονς ΑΒ, Β Γ άριθμονς αριθμός τις μετρηΰει. 
οί ΑΒ, Β Γ άρα πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν όπερ 
έδει δεΐξαι. 

κθ'. 
"Απας πρώτος αριθμός πρός άπαντα άριθ-

25 μόν, όν μή μετρεΐ, πρώτος έΰτιν. 

f 1. ΓΑ] ΑΓ ρ.̂  2. ΓΑ] Α β corr. ρ. ΑΒ] ΑΒ αριθ
μούς Υ φ. αριθμός] mutat. in άριθμονς ρ. δ. Α] in ras. φ. 

8. διά τά — 9: είοίν] mg. Υ. 8. διά] seq. ras. 2 litt. φ. 
9. οί] αί Υ, ό φ. ΑΓ, ΓΒ] in ras. ρ; ΓΑ, ΓΒ Υ φ. ΓΑ] 
ΑΓ Vpqo. 10. τών] e corr. Ρ. 12. κα/] supra V. ΑΒ] 
e corr. ρ m. 1. 15. ΒΓ] ΒΓ άριθμονς Υ φ. μετρήτω φ. 
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nam si ΓΑ, Α Β inter se primi non sunt; numerus 
aiiquis numeros ΓΑ, Α Β metietur. metiatur et sit A. 

iam quoniam Α numeros ΓΑ, Α Β metitur; etiam 
reliquum Β Γ metietur.1) uerum etiam Β Α metitur. 
ι ——ι 1 Α ip-itur ΑΒ, ΒΓ numeros me-

A Β Γ . 

| j titur, qui inter se primi sunt; 
Α quod fieri non potest. itaque 

numeros ΓΑ, Α Β nullus numerus metitur. ergo ΓΑ, 
Α Β inter se primi sunt eadem de causa etiam ΑΓ} 

ΓΒ inter se primi sunt. Γ Α igitur ad utrumuis Α Β 
Β Γ primus est. 

iam rursus ΓΑ, Α Β inter se primi sint; dico, etiam 
ABj Β Γ inter se primos esse. 

nam si ΑΒ, Β Γ inter se primi non sunt, numerus 
aliquis eos inetietur. metiatur et sit A. et quoniam 
Α utrumque ΑΒ, Β Γ metitur, etiam totum Γ Α me-
tietur.1) uerum etiain Α Β metitur. Α igitur ΓΑ, ΑΒ 
metitur, qui primi sunt inter se; quod fieri non potest. 
itaque numeros ΑΒ, Β Γ nullus numerus metietur. 
ergo ΑΒ, Β Γ inter se primi sunt; quod erat demon-
strandum. 

X X I X . 
Quiuis numerus primus ad quemuis numerum; quem 

non metitur; primus est. 

1) Neque hoc, neque quo lin. 17 utitur, usquam apud 
Euclidem demonstratum est; pro axiomatis ea habuit. cfr. 
Clavius II p. 12 nr. X et XII. 

23. Xu BVpcp, Ρ m. rec. 24. άπαντα] seq. lacuna 6 litt. V. 
2δ. ον — Ιατιν) in ras. m. 1 ρ. μετρή Ρ, corr. m. rec. 
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Έΰτω πρώτος άρι&μός 6 Α καϊ τον Β μή με
τρείτω ' λέγω, ότι οί Β, Α πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν. 

Εί γάρ μή ειΰιν οί Β, Α πρώτοι πρός άλλήλονς, 
μετρήΰει τις αντονς άρι&μός. μετρείτω ό Γ. έπεϊ ό 

5 Γ τόν Β μετρεΐ, 6 δε Α τόν Β ον μετρεΐ, 6 Γ άρα 
τώ Α ονκ έΰτιν 6 αντός. καϊ έπεϊ 6 Γ τους Β, Α 
μετρεΐ, καϊ τόν Α άρα μετρξΐ πρώτον όντα μή ων 
αντώ ό αντός' όπερ έΰτϊν αδύνατον, ονκ άρα τονς 
Β, Α μετρήΰει τις άρι&μός. οί Α, Β άρα πρώτοι πρός 

10 άλλήλονς είΰίν' όπερ έδει δεΐξαι. 

λ'. 
Έάν δνο άρι&μοϊ πολλαπλαΰιάΰαντες άλ

λήλονς ποιώΰί τινα, τόν δε γενόμενον έξ αν
τών μετρή τις πρώτος άρι&μός, καϊ ένα τών 

15 έζ αρχής μετρήΰει. 
Αύο γάρ άρι&μοϊ οί Α, Β πολλαπλαΰιάΰαντες 

άλλήλονς τόν Γ ποιείτωΰαν, τόν δε Γ μετρείτω τις 
πρώτος άρι&μός 6 Α' λέγω, ότι 6 Α ένα τών Α, Β 
μετρεΐ. 

20 Τόν γάρ Α μή μετρείτω' και έΰτι πρώτος ό Α' 
οί Α, Α άρα πρώτοι, πρός άλλήλονς είΰίν. καϊ όΰάκις 
6 Α τόν Γ μετρεΐ, τοΰανται μονάδες έΰτωΰαν έν τώ Ε. 
έπεϊ ονν ό Α τόν Γ μετρεΐ κατά τάς έν τώ Ε μονά
δας, 6 Α άρα τόν Ε πολλαπλαΰιάΰας τόν Γ πεποίη-

25 κεν. άλλα μήν καϊ 6 Α τόν Β πολλαπλαΰιάΰας τόν 
Γ πεπόίηκεν ί'ΰος άρα έΰτϊν 6 έκ τών Α, Ε τώ έκ 

3. Β, Λ'] Λ, Β γ>. 4. άρι&μός] -ός in ras. φ. μετρή-
τω ψ. ίπεί] καϊ ό Γ ουκ ίβτι μονάς, επεϊ ονν V φ et om. 
yttci ρ. Ante επεί add. Ρ m. rec. και. 6. τω] e corr. Ρ. 
J5, Λ] in ras. φ; ..Β supra m. 1 V. 8. αντός ονδε μονάς Vgpp. 
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Sit numerus primus Α et numerum Β ne metia-
tar. dico, numeros Β, Α inter se primos esse. 

nam si numeri 3, inter se pri-
mi non sunt, numerus aliquis eos 

ι iB 7 

metietur. metiatur numerus Γ. quo-
i 1 Γ . 

niam Γ numerum Β metitur, Α 
autem Β non metitur, Γ et Α iidem non sunt. et 
quoniam Γ numeros Β, Α metitur, etiam numerum A, 
qui primus est, metitur, quamquam idem non est; 
quod fieri non potest. itaque numeros Β, Α nullus 
numerus metietur. ergo Α, Β inter se primi sunt; 
quod erat demonstrandum. 

XXX. 
Si duo nuraeri inter se multiplicantes numerum 

aliquem effecerint, et numerum ex iis productum pri-
mus aliquis numerus metitur, etiam alterutrum riume-
rorum ab initio sumptorum metietur. 
A\ 1 Duo enim numeri Α, Β inter 
Βι 1 se multiplicarites numerum Γ 
Γι 1 efficiant, et numerum Γ metiatur 

ι 1 2 primus aliquis numerus A. di-
E» 1 co, Α alterutrum Α, Β metiri. 

nam numerum Α ne metiatur. et Α primus est. 
itaque Α, Α inter se primi sunt [prop. XXIX]. et 
quoties Α numerum Γ metitur, tot unitates sint in E. 
iam quoniam Α numerum Γ secundum unitates nu-
meri Ε metitur, erit Α Χ Ε = Γ [def. 15]. uerum 
etiam Α Χ Β - = Γ. itaque Α Χ Ε = Α Χ Β. quare 

9. J5, Α] Α, Β ρφ. 11. λβ' BVpqp. 18. άρι&μος πρώ
τος Vqp. 20. μή] supra V. 21. Α] in ras. φ. εΐαι Υ ρ φ . 
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τών Α, Β. έΰτίν άρα ώς 6 Α προς τον Α, όντως ο 
Β προς τον Ε. οί δε Α, Α πρώτοι, οί δε πρώτοι 
καϊ έλάχιΰτοι, οί δε έλάχιΰτοι μετρονΰι τονς τον αυ
τόν λόγον έχοντας ίΰάκις ο τε μείζων τόν μείζονα 

b καϊ ό έλάΰΰων τόν έλάΰΰονα, τοντέΰτιν ο τε ηγού
μενος τόν ηγούμενον και ό επόμενος τόν επόμενον 
ό Α άρα τόν Β μετρεΐ. ομοίως δή δείξομεν, ότι καϊ 
έάν τόν Β μή μετρή, τόν Α μετρηΰει. ό Α άρα ένα 
τών Α, Β μετρεΐ' όπερ έδει δεΐξαι. 

10 λα. 
"Απας ΰύνθετος αριθμός νπό πρώτον τινός 

αριθμόν μετρείται. 
"Εΰτω ΰύνθετος αριθμός ό Α' λέγω, ότι ό Α νπό 

πρώτον τινός αριθμού μετρείται. 
15 Έπεϊ γάρ ΰύνθετός έΰτιν ό Α, μετρηΰει τις αντόν 

αριθμός, μετρείτω, καϊ έΰτω ό Β. και εί μεν πρώτος 
έΰτιν ό Β, γεγονός αν εϊη τό έπιταχθέν. εί δε ΰύν
θετος, μετρηΰει τις αυτόν αριθμός, μετρείτω, καϊ 
έΰτω ό Γ. καϊ έπεϊ ό Γ τόν Β μετρεΐ, ό δε Β τόν 

20 Α μετρεΐ, καϊ δ Γ άρα τόν Α μετρεΐ. καϊ t εί μεν 
πρώτος έΰτιν ό Γ, γεγονός αν εϊή τό έπιταχθέν. εί 
δε ΰύνθετος, μετρηΰει τις αυτόν αριθμός, τοιαύτης 
δή γινομένης έπιΰκέφεως ληφθήΰεταί τις πρώτος αριθ
μός, ός μετρηΰει. εί γάρ ον ληφθήΰεταί, μετρήΰονΰι 

3. ν,αί] om. ρ. οι δε ελάχιστοι] supra Ρ, in mg.m. 
1 Vg>. 4. μείζων roVJ mg. φ (τόν in ras.). 6. τόν] (prius) 
in ras. φ. 8. 23 μή] in ras. ρ; μή supra V m. 2. Post μετρβ 
ras. 1 litt. p. 9. Sequitur in BVpqp alia demonstratio 
prop. XXXI a Theone addita; u. app. 10. λγ' BYw, Ρ m. 
rec.; λδ' ρ. 14. μετρήται Ρ, corr. m. 2. 17. δήλον άν 
εΐη τό ζητονμενον Theon (BVpqp). 20. μετρεΐ) (prius) 
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[prop. X I X ] Α: Α = Β : Ε. uerum Α, Α primi sunt, 
primi autem etiam rainimi sunt [prop. X X I ] , minimi 
autem eos, qui eandem rationem habent, aequaliter 
rnetiuntur, maior maiorem et minor minorem [prop. 
X X ] , h. e. praecedens praecedentem et sequens se-
quentem. itaque Α numerum Β uietitur. similiter de-
monstrabimus, Α numerum, si Β numerum non me-
tiatur, nuraeruni Α raetiri. ergo Α alterutrum nu-
merorum Α, Β metitur; quod erat demonstrandum. 

X X X I . 
Quemuis numerum compositum primus aliquis nu-

merus metitur. 
Sit numerus compositus A. dico, priinum aliquem 

numerum numerum Α metiri. 
nam quoniam Α compositus est, nu-

"* merus aliquis eum rnetietur. metiatur 
et sit B. et si Β primus est, factum erit 
id, quod iussi sumus.1) sin composi-

tus est, numerus aliquis eum metietur. inetiatur et sit Γ. 
et quoniam Γ numerum Β metitur, et Β numerum Α 
metitur, etiani Γ numerum Α metitur. et si Γ priraus 
est, factum erit, quod iussi sumus; sin compositus, 

1) Sc. primum numerum numerum Α metientem inuenire. 
equamquam haec formula in problemata magis cadit, id quod 
magis etiam de p. 252, 12 ualet. 

om. p. 21. δήλον άν εί'η τό ζητούμενον Theon (BVpqp). 
22. Post αριθμός add. ρ: μετρείτω καϊ ϊατω 6 Γ. καϊ έπεϊ 

ο Γ τον Β μετρεΐ 6 δε Β τον Α μετρεΐ, καϊ 6 Γ άρα τον Α 
μετρεΐ. 23. δή] corr. ex δέ V, δέ ρ φ. 24. ος] supra m. 
2 Ρ. Poet μετρήαει add. Theon τον προ εαυτού, (huc usque 
etiam Ρ mg. m. rec.) ός καϊ τόν Α μετρήαει (BVpqp). εί] 
corr. ex ή m. rec. Ρ. ου] μή August. 
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τόν Α αριθμόν άπειροι αριθμοί, ων έτερος έτερον 
έλάΰΰων έΰτίν όπερ έΰτϊν αδύνατον έν άριθμοΐς. 
ληφθήΰεταί τις άρα πρώτος αριθμός, ός μετρηΰει 
τόν προ έαντον, ος καϊ τόν Α μετρηΰει. 

5 "Απας άρα ΰύνθετος αριθμός νπό πρώτον τινός 
αριθμού μετρεΐται' όπερ έδει δεΐξαι. 

λβ'·' 
"Απας αριθμός ήτοι πρώτος έΰτιν ή νπό 

πρώτον τινός αριθμόν μετρείται. 
10 "Εΰτω αριθμός 6 Α' λέγω, ότι ό Α τ\τοι πρώτος 

έΰτιν ή νπό πρώτον τινός αριθμόν μετρείται. 
Εί μεν ονν πρώτος έΰτιν ό Α, γεγονός αν εΐη τό 

έπιταχθέν. εί δε ΰύνθετος, μετρηΰει τις αυτόν πρώ
τος αριθμός. 

15 "Απας άρα αριθμός ήτοι πρώτος έΰτιν ή νπό πρώ
τον τινός αριθμόν μετρεΐται' όπερ έδει δεΐξαι. 

Χγ'. 
Αριθμών δοθέντων όποΰωνονν ενρεΐν τονς 

έλαχίΰτονς τών τόν αντόν λόγον εχόντων αύ-
20 τοις. 

"Εΰτωΰαν οί δοθέντες όποΰοιονν άριθμοϊ οί Α, 
Β, Γ' δεΐ δή ενρεΐν τονς έλαχίΰτονς τών τόν αντόν 
λόγον εχόντων τοις Α, Β, Γ. , 

Οί Α, Β, Γ γάρ ήτοι πρώτοι πρός άλλήλονς είΰϊν 

1. 6 έτερος Υ φ. τον έτερον BVpgp. 2. εστίν] (prius) 
om. Β. 3. πρώτος αριθμός] supra m. 2 V, αριθμός πρώτος ρ. 

7. λδ' ΒΥ, Ρ m. rec; λε' ρ. 8. πάς Ρ. 11. έστι Υ φ. 
12. γεγονός] Ρρ, δήλον Β Υ φ. 13. έπιταχθέν] ζητονμενον 
Theon (BVpg>). 17. λε' BV, Ρ m. rec.; λ<5' ρ. 19. τονς 
αντονς λόγονς Β ρ. 22. τονς αντονς λόγονς Β Υ ρ φ . 



ELEMENTORUM LIBER VII. 253 

numerus aliquis eum metietur. hac igitur ratiocinatione 
procedente inuenietur primus aliquis numerus, qui 
metietur.1) nam si non inuenietur, infiniti nunieri 
numerura Α metientur, alter semper altero deinceps 
minores; quod in numeris fieri non potest. itaque 
inuenietur primus aliquis numerus proxime anteceden-
tem metiens, qui etiam numerum Α metiatur. 

Ergo quemuis numerum compositum priuius aliquis 
numerus metitur; quod erat demonstranduin. 

X X X I I . 
Quiuis nnmerus aut priraus est, aut primus nu-

merus eum metitur. 
Sit numerus A. dico, nuraerum Α aut primum 

esse aut primum aliquem numerum eura metiri. 
A iam si primus est A} factum erit, quod iussi 

sumus; sin conipositus, primus aliquis nuinerus 
eum metietur [prop. X X X I ] . 
Ergo quiuis numerus aut primus esfc, aut primus 

numerus eum metitur; quod erat demonstrandum. 

X X X I I I . 

Datis quotlibet numeris minimos eoruni, qui ean-
dem rationem habent, inuenire. 

Dati sint quotlibet numeri Α, Β, Γ. oportet igi-
tur minimos eorum inuenire, qui eandem rationem 
habeant ac Α, Β, Γ. 

Α, Β, Γ enim aut inter se primi sunt aut non 

1) Sc. numeruni praecedentem et ea de causa numerum 
Α (cfr. lin. 4). et puto, haec audiri posse. etsi fieri potest, 
ut haec uerba in Ρ mero errore ob ομοωτέλεντον exciderint. 
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ή ον. εί μεν ονν οί Α, Β, Γ πρώτοι προς άλλήλονς 
είΰίν, έλάχιΰτοι είΰι τών τον αντόν λόγον εχόντων 
αντοΐς. 

εί δε ον, είλήφθω τών Α, Β, Γ τό μέγιΰτον κοι-
5 νόν μέτρον ό Α, καϊ όΰάκις ό Α έκαΰτον τών Α, Β, Γ 

μετρεΐ, τοΰανται μονάδες έΰτωΰαν έν έκάΰτω τών Ε, 
Ζ, Η. καϊ έκαΰτος άρα τών Ε, Ζ, Η έκαΰτον τών 
Α, Β, Γ μετρεΐ κατά τάς έν τώ Α μονάδας, οί Ε, 
Ζ, Η άρα τονς Α, Β, Γ ίΰάκις μετρονΰιν' οί Ε, Ζ, Η 

10 άρα τοις Α, Β, Γ έν τώ αντώ λόγω είΰίν. λέγω δή, 
ότι καϊ έλάχιΰτοι. εί γάρ μή είΰιν οί Ε, Ζ, Η έλά
χιΰτοι τών τόν αντόν λόγον εχόντων τοις Α, Β, Γ, 
έΰονται [τίνες] τών Ε, Ζ, Η έλάΰΰονες άριθμοϊ έν 
τώ αντώ λόγω όντες τοις Α, Β, Γ. έΰτωΰαν οί Θ, 

15 Κ, Α' ίΰάκις άρα ό Θ τόν Α μετρεΐ καϊ έκάτερος 
τών Κ, Α έκάτερον τών Β, Γ. όΰάκις δε ό Θ τόν Α 
μετρεΐ, τοΰανται μονάδες έΰτωΰαν έν τώ Μ' καϊ έκά
τερος άρα τών Κ, Α έκάτερον τών Β, Γ μετρεΐ κατά 
τάς έν τώ Μ μονάδας, καϊ έπεϊ ό Θ τόν Α μετρεΐ 

20 κατά τάς έν τώ Μ μονάδας, καϊ ό Μ άρα τόν Α με
τρεΐ κατά τάς έν τώ Θ μονάδας, διά τά αντά δή ό 
Μ καϊ έκάτερον τών Β, Γ μετρεΐ κατά τάς έν έκα-
τέρω τών Κ, Α μονάδας" 6 Μ άρα τονς Α, Β, Γ 
μετρεΐ. καϊ έπεϊ ό Θ τόν Α μετρεΐ κατά τάς έν τώ 

25 Μ μονάδας, ό Θ άρα τόν Μ πολλαπλαΰιάΰας τόν Α 

6. h] om. Ρ. 7. έκαστος] εκαστον ρ. 10. τοις) corr. 
ex τοι m. rec. Ρ. είσί Υ φ. 11. καί] καϊ οί ρ. 12. τοις] 
corr. ex τοι m. 1 Ρ. 13. τίνες] om. Ρ. 16. Β, Γ] Γ, Β 
corr. ex Α, Β m. 1 ρ. δέ] δη? 18. τών Β, Γ] τον Γ, 
Β ρ. 20. Ά) Θ ρ. 21. καϊ ο Μ Υ φ. 
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1) Cum πόριαμα prop. 3 spurium sit, Euclides tac i te 
eam ad quotlibet numeros transtulit; cfr. p. 269 not. 

primi. iam si Ay By Γ inter se prirni sunt, minirai 
sunt eoruni, qui eandeia rationem habent [prop. X X I ] . 

sin minus, sumatur numerorum 
A} Β, Γ maxiraa mensura communis 

V Δ Α [prop. I I I ] 1 ) , et quoties Α siiigu-
H los numeros Α, Β, Γ metitur, tot 

j l | unitates sint in singulis Ε, Ζ , H. 
Μ Ε _ quare etiam singuli Ey Ζ , Η singu-

z - los Α, By Γ secundum unitates nuraeri 
Α metiuntur [prop. X V ] . itaque Ε, Ζ , Η nuraeros Α, B} 

Γ aequaliter metiuntur. itaque Ε, Ζ , Η et Α, Β, Γ in 
eadem ratione sunt [def. 20 ] . iam dico, Ey Ζ , Η 
etiam minimos esse. nam si Ε, Ζ , Η minimi non 
sunt eorum, qui eandem rationera habent ac Α, Β, Γ} 

erunt numeri numeris Ε, Ζ , Η minores, qui in eadem 
ratione sint ac Ay By Γ. sint Θ, Κ, A. itaque Θ 
numerum Α et uterque Ky Α utrumque Β, Γ aequa-
liter metitur. quoties autem Θ numeruin Α metitur, 
tot unitates sint in M. quare etiam uterque K} Α 
utrumque By Γ secundum unitates numeri Μ metitur. 
et quoniam Θ nunierum Α secundum unitates numeri 
Μ metitur, etiam Μ numerum Α secundum unitates 
numeri Θ metitur [prop. X V ] . eadem de causa Μ 
etiam utrumque Β, Γ secundurn unitates utriusque 
Κ, Α metitur. Μ igitur numeros A, By Γ metitur. 
et quoniam Θ numerum Α secundum unitates numeri 
Μ metitur, erit Θ Χ Μ = A_ [def. 15]. eadem de 
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πεποίηκεν. διά τά αντά δή καϊ 6 Ε τον Α πολλα-
πλαΰιάΰας τον Α πεποίηκεν. ί'ΰος άρα έΰτϊν ο έκ τών 
Ε, ζ / τώ έκ τών Θ, Μ. έΰτιν άρα ώς 6 Ε προς τον 
Θ, όντως ο Μ προς τον ζ/, μείζων δε 6 Ε τον Θ' 

δ μείζων άρα καϊ 6 Μ τον ζ/, καϊ μετρεΐ τονς Α, Β, Γ' 
όπερ έΰτϊν αδύνατον νπόκειται γάρ ό ζ / τών Α, Β, Γ 
τό μέγιΰτον κοινον μέτρον. ονκ άρα έΰονταί τίνες 
τών Ε, Ζ, Η έλάΰΰονες άριθμοϊ έν τώ αύτώ λόγω 
όντες τοις Α, Β, Γ. οί Ε, Ζ, Η άρα έλάχιΰτοι είΰι 

10 τών τόν αντόν λόγον εχόντων τοις Α, Β, Γ' όπερ 
έδει δεΐξαι. 

λδ'. 
Αύο αριθμών δοθέντων ενρεΐν, όν έλά-

χιΰτον μετρονΰιν αριθμόν. 
15 "Εΰτωΰαν οί δοθέντες δύο άριθμοϊ οί Α, Β' δεΐ 

δή ενρεΐν, όν έλάχιΰτον μετρονΰιν αριθμόν. 
Οί Α, Β γάρ ήτοι πρώτοι πρός άλλήλονς είΰϊν ή 

ον. έΰτωΰαν πρότερον οί Α, Β πρώτοι πρός άλλη- I 
λονς, καϊ ό Α τόν Β πολλαπλαΰιάΰας τόν Γ ποιείτω' \ 

20 καϊ ό Β άρα τόν Α πολλαπλαΰιάΰας τόν Γ πεποίηκεν. 
οί Α, Β άρα τόν Γ μετρονΰιν. λέγω δή, ότι καϊ 
έλάχιΰτον. εί γάρ μή, μετρήΰονΰί τινα αριθμόν οί 
Α, Β έλάΰΰονα όντα τού Γ. μετρείτωΰαν τόν Α. καϊ 
όΰάκις ό Α τόν Α μετρεΐ, τοΰανται μονάδες έΰτωΰαν I 

25 έν τώ Ε, όΰάκις δε ό Β τόν Α μετρεΐ, τοΰανται μο- I 
νάδες έΰτωΰαν έν τώ Ζ' ό μεν Α άρα τόν Ε πολλα-

1. πεποίηκε Υ φ. διά τά — 2: πεποίηκεν] om. ρ. 8. όντες ' 
έν τω αντω λόγω ρ. 9. είσιν Ρ. 12. λζ' ΒΥ, Ρ m. rec; 
λζ' ρ. 15. δνο άρι&μοϊ οί δοθέντες ρ. 16. αριθμόν] om. Υφ. 
19. τόν Γ—20: πολλαπλασιάσας] mg. m. 2 Β. 20. άρα] 
comp. supra V, ετι φ. 21. καϊ οί Ρ. μετρονσι Υ φ. 22. 
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causa erit etiam ΕX Α = A. itaque E x Α = ΘχΜ. 
quare erit [prop. X I X ] Ε : Θ = Μ: Α. uerum Ε > Θ. 
quare etiam Μ> Α [prop. XIII. V, 14]. et Μ nu-
meros Α, Β, Γ metitur; quod fieri non potest. nam 
suppositum est, .A maximam mensuram communem 
esse nuinerorum A} Β, Γ. itaque non erunt numeri 
numeris E} Ζ, Η minores, qui in eadem ratione sint 
ac A} B} Γ. ergo Ε, Ζ, Η minirai sunt eorum, qui 
eandem rationem habent ac Α, Β} Γ; quod erat de-
monstrandum. 

X X X I Y . 

Datis duobus numeris, quem ininimum metiuntur 
numerum, inuenire. 

Sint duo numeri dati Α, B. oportet igitur, quem 
miniraum metiuntur numerum, inuenire. 

A} Β enim aut inter se priini sunt aut non primi. 
prius Α, Β inter se primi sint ; et sit Α Χ Β = Γ. 
quare etiani Β Χ Α = Γ [prop. X V I ] . itaque Α, Β 
numerum Γ metiuntur. iairi dico, eos eum etiam 

A\ 1 JBi 1 

D 1 

ι \J 

ι 1 Ε ι 1 Ζ 

minimum uietiri. nam si minus, A} Β numerum ali-
quem numero Γ minorem metientur. metiantur nu-
merum A. et quoties Α numerum Α metitur, tot 
unitates sint in E, quoties autem Β numerum Α 
metitur, tot unitates sint in Z. itaque erifc AxE— A} 

μετρήοονσιν Ρ Β. 26. οαάκις δε~\ nocl οσάκις Υ φ, οσάκις δε 
καϊ ρ. ζ/] e corr. m. 2 ρ. 

Euc l ides , edd. Heiberg et Mengo. II. 17 
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πλαΰιάΰας τόν Α πεποίηκεν, 6 δε Β τον Ζ πολλα-
πλαΰιάΰας τον Α πεποίηκεν ί'ΰος άρα έΰτϊν 6 έκ τών 
Α, Ε τώ έκ τών Β, Ζ. έΰτιν άρα ώς 6 Α προς τον 
Β, όντως 6 Ζ προς τον Ε. οί δε Α, Β πρώτοι, οί 

5 δε πρώτοι καϊ έλάχιΰτοι, οί δε έλάχιΰτοι μετρονΰι τονς 
τον αντόν λόγον έχοντας ίΰάκις ό τε μείζων τόν μεί
ζονα καϊ ό έλάΰΰων τόν έλάΰΰονα' 6 Β άρα τόν Ε 
μετρεΐ, ώς επόμενος επόμενον. καϊ έπεϊ ό Α τονς Β, Ε 
πολλαπλαΰιάΰας τονς Γ, Α πεποίηκεν, έΰτιν άρα ώς 

10 δ Β πρός τόν Ε, όντως δ Γ πρός τόν Α. μετρεΐ δε 
ό Β τόν Ε' μετρεΐ άρα καϊ ό Γ τόν Α ό μείζων 
τόν έλάΰΰονα' όπερ έΰτϊν αδύνατον, ούκ άρα οί Α, 
Β μετρονΰι τινα αριθμόν έλάΰΰονα όντα τον Γ. ό Γ 
άρα έλάχιΰτος ων νπό τών Α, Β μετρείται. 

15 Μή έΰτωΰαν δή οί Α, Β πρώτοι πρός άλλήλονς, 
καϊ είλήφθωΰαν έλάχιΰτοι άριθμοϊ τών τόν αντόν λό
γον εχόντων τοις Α, Β οί Ζ, Ε' ί'ΰος άρα έΰτϊν ό 
έκ τών Α, Ε τώ έκ τών Β, Ζ. καϊ ό Α τόν Ε πολλα-
πλαΰιάΰας τόν Γ ποιείτω' καϊ ό Β άρα τόν Ζ πολλα-

20 πλαΰιάΰας τόν Γ πεποίηκεν οί Α, Β άρα τόν Γ με
τρονΰιν. λέγω δή, ότι καϊ έλάχιΰτον. εί γάρ μή, 
μετρήΰονΰί τινα αριθμόν οί Α, Β έλάΰΰονα όντα τον Γ. 
μετρείτωΰαν τόν Α. καϊ όΰάκις μεν ό Α τόν Α με
τρεΐ, τοΰανται μονάδες έΰτωΰαν έν τώ Η, όΰάκις δε 

25 δ Β τόν Α μετρεΐ, τοΰανται μονάδες έΰτωΰαν έν τώ Θ 
ό μεν Α άρα τόν Η πολλαπλαΰιάΰας τόν Α πεποίηκεν, 
ό δε Β τόν Θ πολλαπλαΰιάΰας τόν Α πεποίηκεν. ΐΰος 

3. Α'] (prius) corr. ex Α Υ. 5. μετρονΰιν Β. 9 · „ Γ , Δ^ 
Γ postea insert. m. 1 ρ, post Α 1 litt. eras. 11. άρα] δε 
άρα ρ. τόν Δ) τήν Δ Ρ. 13. μετρήοονοιν Ρ. Post τον Γ 
add. Theon: όταν οί Α, Β πρώτοι πρός άλλήλονς ωσιν (ΒΥρφ, 
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Β χ Ζ = Α [def. 15] . itaque Α Χ Ε = Β χ Ζ. 
quare erit Α : Β = Ζ : Ε [prop. X I X ] . uerum Α, Β 
primi sunt, primi autem etiam minimi sunt [prop. X X I ] , 
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, aequa-
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem 
[prop. X X ] . itaque Β numerum Ε metitur, ut sequens 
sequentem. et quoniam Α numeros B} Ε multiplicans 
numeros Γ, Α effecit, erit Β : Ε = Γ: Α [prop. X V I I ] . 
uerum Β numerum Ε metitur. quare etiani Γ nu-
merum Α metitur [def. 2 0 ] , maior minorem; quod 
fieri non potest. itaque Α, Β nullum numerum nu-
mero Γ minorem metiuntur. ergo Γ numerum mini-
mum metiuntur A} B. 

Ne sint igitur A} Β inter se primi, et sumantur . 
Α Β Ζ. Ε minimi eorum, qui eandem 

I 1 I 1 

rationem habent ac Α, Β [prop. 
1 1 Z 1 1 E X X X I I I ] , itaque Α Χ Ε = Β Χ Ζ 
1 Γ ' [prop. X I X ] . et sit Α Χ Ε = Γ. 

1 χ Δ itaque etiam Β Χ Ζ = Γ. quare 
1 1 Η 1—1 ® Α, Β numerum Γ metiuntur. iam 

dico, eos eum etiam minimum metiri. nam si 
minus, Α, Β numerum aliquem numero Γ minorem 
metientur. metiantur numerum A. et quoties Α 
numerum Α metitur, tot unitates sint in H, quoties 
autem Β numerum Α metitur, tot unitates sint in Θ. 
itaque Α χ Η = Α , Β χ Θ = Α [def. 15]. quare 
Ρ m. rec.) 15. δή] δ ε ρ. Π. Ζ, Ε] corr. ex Ε , Ζ V. 
19. τον Γ — πολλαπλασιάσας] mg. m. 1 ρ. ποιείτω — 2 0 : 
τον Γ] mg. φ. 20. πεποίηκε ρ. μετροναι Vψ. 22. με-
τρήαονσιν ΡΒ, μετρήαονΰι δή ρ. 24. Η, οσάκις — 25: iv 
τω~\ om. ρ. 26. ζ/] corr. ex Α ρ. 27. 6 δε Β — πεπόίη
κεν] om. ρ. 

17* 
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άρα έΰτϊν 6 εκ τών Α, Η τώ εκ τών Β, Θ' έΰτιν 
άρα ώς 6 Α προς τον Β, όντως 6 Θ προς τον Η. 
ώς δε ο Α προς τον Β, όντως 6 Ζ προς τον Ε' καϊ 
ώς άρα 6 Ζ προς τον Ε, όντως 6 Θ προς τίν Η. οι 

δ δε Ζ, Ε έλάχιΰτοι, οι δε έλάχιΰτοι μετρονΰι τονς τον 
αντόν λόγον έχοντας ίΰάκις ο τε μείζων τόν μείζονα 
καϊ ό έλάΰΰων τόν έλάΰΰονα' ό Ε άρα τόν Η μετρεΐ. 
και έπεϊ ό Α τονς Ε, Η πολλαπλαΰιάΰας τονς Γ, Α 
πεποίηκεν, έΰτιν άρα ώς ό Ε πρός τόν Η, όντως ό 

10 Γ πρός τόν Α. ό δε Ε τόν Η μετρεΐ' καϊ δ Γ άρα 
τόν Α μετρεΐ ό μείζων τόν έλάΰΰονα' όπερ έΰτϊν 
αδύνατον, ονκ άρα οί Α, Β μετρήΰονΰί τινα αριθμόν 
έλάΰΰονα όντα τον Γ. ό Γ άρα έλάχιΰτος ων νπό 
τών Α, Β μετρεΐται' όπερ έπει δεΐξαι. 

15 λε'. 
Έάν δύο άριθμοϊ αριθμόν τινα μετρώΰιν, 

καϊ ό έλάχιΰτος νπ αυτών μετρούμενος τόν 
αντόν μετρηΰει. 

Αύο γάρ άριθμοϊ οί Α, Β αριθμόν τινα τόν ΓΑ 
20 μετρείτωΰαν, έλάχιΰτον δε τόν Ε' λέγω, ότι καϊ ό Ε 

τόν ΓΑ μετρεΐ. 
Εί γάρ ον μετρεΐ ό Ε τόν ΓΑ, ό Ε τόν Α Ζ μέ

τρων λειπέτω έαντον έλάΰΰονα τόν ΓΖ. καϊ έπεϊ οί 
Α, Β τόν Ε μετρονΰιν, ό δε Ε τόν Α Ζ μετρεΐ, καϊ 

25 οί Α, Β άρα τόν Α Ζ μετρήΰονΰιν. μετρονΰι δε καϊ 

2. ώς) insert. m. 1 ρ. Η] in ras. qp. ^ 3. ούτως 6 Ζ 
προς τον Ε ] mg. φ. Post Ε add. Ρ: άλλ' ώς 6 Α προς τον 
Β, όντως 6 Θ προς τον if; del. m. rec. καϊ ώ$ άρα] έστιν 
άρα ώς ρ. 4. Ζ ] Θ Ρ, corr. m. rec. Ε ] Η Ρ, corr. m. 
rec. Θ ] Ζ Ρ, corr. m. rec. Η] Ε Ρ, corr. m. rec. 8. 
τούς] τόν ρ. Ε, Η] Η, Ε Β. 12. μετρήσονσιν Β. 13. 
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Α Χ H = Β Χ Θ. itaque Α : Β = Θ :Η [prop. X I X ] . 
uerum Α : Β = Ζ : Ε. itaque etiam Ζ : Ε = Θ : Η. 
uerum Ζ , Ε minirai sunt, minimi autem eos ; qui 
eandem rationem habent, aequaliter metiuntur, maior 
maiorem et minor minorem [prop. X X ] . itaque Ε 
numerum Η raetitur. et quoniarn Α numeros Ε} Η 
multiplicans numeros Γ, Α effecit, erit Ε: Η — Γ: Α 
[prop. XVII ] . ueruin Ε numerum Η metitur. quare 
etiam Γ numerum Α metitur [def. 20] maior mino-
rem; quod fieri non potest. itaque A7 Β nullum nu-
merum numero Γ minorem metiuntur. ergo Γ nu-
merum minimum metiuntur Α, B- quod erat demon-
strandum. 

X X X V . 

Si duo numeri numerum aliquem metiuntur, etiam 
quemminimum metiuntur numerum, eundem metietur. 

„ Duo enim numeri At Β nu-A\ 1 B\ 1 ' 
r ^ ^ ^ nierum aliquem Γ Α metiantur, 

Ζ minimum autem Ε numerum. 
1 E dico, etiam Ε numerum nume-

ruin ΓΑ metiri. 
Nam si Ε numerum Γ Α non metitur, Ε nume-

rum Α Ζ metiens relinquat se minoreni Γ Ζ . et quo-
niam Ay Β numerum Ε metiuntur, Ε autem numerum 
Α Ζ metitur, etiam Α, Β numerum Α Ζ metientur. 

όντα] om. Υφ. 15. λζ'f B V , Ρ m. rec, λη' ρ. 16. Post 
Ιάν ras. 3 litt. BV. μετρήαωαι ρ, μετρώαι PVqp. 20. %at] 
supra m. 1 Ρ. 22. ου] μή August. ΓΔ] Γ Β. Δ Ζ] 
Ζ Δ ρ, ΓΔ Υ in ras., φ. 25. μετρήσονσιν. μετροναι] -αι 
μέτρου- add. m. 2 Β; μετρήαοναι μετροΰαι Vpqp; μετροϋαιν. 
μετροϋαι Ρ. 
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όλον τον ΓΑ' καϊ λοιπόν άρα τον Γ Ζ μετρήβονβιν 
έλάββονα όντα τον Ε' όπερ έβτϊν αδύνατον, ονκ 
άρα ού μετρεΐ ό Ε τόν ΓΑ' μετρεΐ άρα' όπερ έδει 
δεΐξαι. 

5 λς'. 

Τριών αριθμών δοθέντων ενρεΐν, όν έλά-
χιβτον μετρονβιν αριθμόν. 

"Εβτωβαν οι δοθέντες τρεις άριθμοϊ οι Α, Β, Γ' 
δεΐ δή ενρεΐν, όν έλάχιβτον μετρονβιν αριθμόν. 

!0 Είλήφθω γάρ νπό δύο τών Α, Β έλάχιβτος με
τρούμενος ό Α. ό δή Γ τόν Α ήτοι μετρεΐ ή ού με
τρεΐ. μετρείτω πρότερον. μετροϋβι δε καϊ οί Α, Β 
τόν Α' οί Α, Β, Γ άρα τόν Α μετρονβιν. λέγω δή, 
ότι καϊ έλάχιβτον. εί γάρ μή, μετρήβονβιν [τινα] 

16 αριθμόν οί Α, Β, Γ έλάββονα όντα τον Α. μετρεί-
τωβαν τόν Ε. έπεϊ οί Α, Β, Γ τόν Ε μετρονβιν, καϊ 
οί Α, Β άρα τόν Ε μετρονβιν. καϊ ό έλάχιβτος άρα 
νπό τών Α, Β μετρούμενος [τόν Ε] μετρήβει. έλά
χιβτος δε νπό τών Α, Β μετρούμενος έβτιν ό Α' ό Α 

20 άρα τόν Ε μετρήβει ό μείζων τόν έλάββονα' όπερ 
έβτϊν αδύνατον, ονκ άρα οί Α, Β, Γ μετρήβονβί τινα 
αριθμόν έλάββονα όντα τον Α' οί Α, Β, Γ άρα έλά
χιβτον τόν Α μετρονβιν. 

Μή μετρείτω δή πάλιν ό Γ τόν Α, καϊ είλήφθω 

5. λη' BV, λθ' ρ. 9. μετρήβονβιν Ρ. 10. τών] ίη 
ras. φ. 1 1 . δή] δέ Ρ. 13. άρα Α, Β, Γ Υφ. μετρονΰι 
Vpqp, μετρήβονβιν Ρ. δή] om. ν φ . 14. μετρηβονβι Υ 
et corr. ex μετρείβονβι φ. τινά] om. Ρ ρ. 15. αριθμόν] 
om. ρ. έλάββονα] τινα αριθμόν ίλάττονα ρ. 16. έπεϊ ονν 
Υ φ. μετροϋβι PVpqp. 1 7 . μετρήβονβιν Ρ et comp. ρ; με
τροϋβι Υφ. 18. τόν Ε) om. Ρ. 20. μετρήβει] comp. ρ, in 
ras. φ. 2 1 . Γ] insert. postea φ. μετρήβονβιν Β, μετροϋβι Υφ. 
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uerum etiam totuni ΓΑ metiuntur. quare etiam reli-
quum ΓΖ nietientur nuuiero Ε minorem; quod fieri 
non potest. itaque fieri non potest, ut Ε numerum 
Γ Α ncm metiatur. ergo metitur; quod erat demon-
strandum. 

X X X V I . 
Datis tribus numeris, quem minimum metiuntur 

numerum, inuenire. 
Sint tres numeri dati Ay B, 

Γ. oportet igitur, quem inini-
muiii rnetiuntur numeruni, in-

i ιΓ 

uemre. 
sumatur enim. quem duo 

nuuieri A} Β roinimum meti-
untur, Α [prop. X X X I V ] . Γ igitur numerum Α 
aut metitur aut non metitur. metiatur prius. uerum 
etiam Α, Β numerum Α metiuntur. itaque Α, Β, Γ 
numerum Α metiuntur. iam dico, eos eum etiam 
minimum metiri. nam si niinus, Α, Β, Γ numeruni 
numero Α minorem metientur. metiantur numerum 
E. quoniam A, By Γ numeruin Ε metiuntur, etiam 
Α, Β numerum Ε metientur. quare etiara, quem 
minimum. metiuntur Α, B, numerum Ε metietur 
[prop. X X X V ] . quern autem Α, Β minimum meti-
untur, est Α. Α igitur numerum Ε metitur, maior 
minorem; quod fieri non potest. itaque Α, Β, Γ 
nulluni numerum numero Α rninorem metientur. ergo 
Α, Β, Γ numerum Α minimum metiuntur. 

rursus ne metiatur Γ numerum Af et sumatur, 
22. Γ] om. P. 23. μετρήαονσιν. Ρ, comp. ρ; μετροναι Υ φ. 

24. δή] δέ ρ. 
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νπό τών Γ, Α έλάχιβτος μετρούμενος αριθμός δ Ε. 
έπεϊ οί Α, Β τον Α μετρονβιν, ο δε Α τον Ε με
τρεΐ, καϊ οί Α, Β άρα τον Ε μετρονβιν. μετρεΐ δε 
καϊ δ Γ [τον Ε' καϊ] Όί Α, Β, Γ άρα τον Ε μετρονβιν. 

5 λέγω δή, ότι καϊ έλάχιβτον. εί γάρ μή, μετρήβονβί 
τινα οί Α, Β, Γ έλάββονα όντα τον Ε. μετρείτωβαν 
τόν Ζ. έπεϊ οί Α, Β, Γ τόν Ζ μετρονβιν, και οί Α, Β 
άρα τόν Ζ μετρονβιν καϊ δ έλάχιβτος άρα νπό τών 
Α, Β μετρούμενος τόν Ζ μετρήβει. έλάχιβτος δε νπο 

10 τών Α, Β μετρούμενος έβτιν ό Α' ό Α άρα τόν Ζ 
μετρεΐ. μετρεΐ δε καϊ δ Γ τόν Ζ' οί Α, Γ άρα τον 
Ζ μετρονβιν ώβτε καϊ δ έλάχιβτος νπό τών Α, Γ 
μετρούμενος τόν Ζ μετρήβει. ό δε έλάχιβτος νπό τών 
Γ, Α μετρούμενος έβτιν ό Ε' ό Ε άρα τόν Ζ μετρεΐ 

15 δ μείζων τον έλάββονα' όπερ έβτϊν αδύνατον, ονκ 
άρα οί Α, Β, Γ μετρήβονβί τινα αριθμόν έλάββονα 
όντα τον Ε. ό Ε άρα έλάχιβτος ων νπό τών Α, Β, Γ 
μετρεΐται' όπερ έδει δεΐξαι. 

Η'. 
20 Έάν αριθμός νπό τίνος αριθμού μετρήται, 

δ μετρούμενος όμώννμον μέρος έξει τώ με-
τρονντι. 

Αριθμός γάρ ό Α νπό τίνος αριθμού τον Β με~ 

1. αριθμός] om. ρ. 2. μετρονΰι Υ φ. Α] corr. ex Α ρ 
m. 2. 3. rost Β in ρ m. 2 insert. Γ. μετρήΰονοιν Ρ, με
τρονΰι Υφ, comp. ρ. μετρεΐ—4: μετρονοιν] οτη. ρ. 4. 
τόν Ε. και] om. Ρ. Γ) supra m, 2 V. μετρήσονοι Ρ, με
τρονΰι Υ φ. 5. δή] om. Υ φ. μετρήΰονοιν Β, comp. ρ; 
μετροΰΰι Υ φ. 6. τινα) om. ρ. τινα έλάττονα αριθμόν όν
τα ρ. 7. μετρονΰιν, καϊ οί Α, Β άρα τόν Ζ] mg. φ (με
τρονΰι). μετρονΰι Vp. καί οί Α, Β άρα τόν Ζ μετρονΰιν) 
mg. m. 2 V. 8. μετρονΰιν] μετρήΰονσι Υ, comp. ρ, in ra3. φ. 
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quem Γ, Α minimum metiuntur numeruni, Ε [prop. 
X X X I V ] . quomain A} Β rmmeruin Α metiuntur, et 

Α nuineruni Ε raetitur, etiam Α, Β 
numerum Ε metiuntur. uerum etiam 
Γ numerum Ε metitur. itaque A} B} Γ 
numerum Ε metiuntur. iam dico, 

1 Ε eos eum etiain minimum metiri. nam 
1 si minus, Α, Β, Γ numerum aliquem 

1 minorem numero Ε metientur. me-
tiantur numerum Z. quoniam Α, Β, Γ numerum Ζ 
metiuntur, etiam Α, Β numerum Ζ metiuntur. quare 
etiam, quem minimum metiuntur A, By numerum 
Ζ metietur [prop. X X X V ] . uerum quem minimum 
metiuntur A} B, est Α. Α igitur numerum Ζ meti-
tur. uerum etiam Γ numerum Ζ metitur. itaque 
Α, Γ numeruui Ζ metiuntur. quare etiam quem nii-
nimum metiuntur Α, Γ , numerum Ζ inetietur [id.]. 
uerum quem minimum metiuntur Γ, Α, est Ε. itaque 
Ε numerum Ζ metitur, maior minorem; quod fieri 
non potest. itaque numeri Α, B7 Γ nullum numerum 
numero Ε minorem metientur. ergo Ε minimus est, 
quem A} Β, Γ metiuntur; quod erat demonstrandum. 

X X X V I I . 

Si numerum numerus aliquis metitur, is ; quem 
metitur, partem habebit a metiente denommatara. 

Numerum eniui Α numerus aliquis Β metiatur. 

9. τόν Ζ — 10: μετρούμενος] om. ρ. 12. μετρήσονα ρ. ωατε] 
om. Ρ. άρα νπό Ρ. Γ , ά p. / 14. Γ , ά] Ρρ; ζ/, Γ 
ΒΥφ. 16. Β] om. ρ. μετρήαονσι] ΡΒ , comp. ρ; με-
τρονοι Υ φ. ίλάττονα του Ε όντα ρ. 19. λ&' Β (post add. 
m. 1, ut posthac saepius), V, Ρ m. rec, μ ρ. 20. μετρείται φ. 
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τρείΰθω' λέγω, ότι δ Α ομώννμον μέρος έχει 
τω Β. * 

Όΰάκις γάρ 6 Β τον Α μετρεΐ, τοΰανται μονάδες 
έΰτωΰαν έν τω Γ. έπεϊ 6 Β τον Α μετρεΐ κατά τάς 

5 έν τω Γ μονάδας, μετρεΐ δε καϊ ή Α μονάς τον Γ 
αριθμόν κατά τάς έν αντω μονάδας, ίΰάκις άρα ή Α 

. μονάς τόν Γ αριθμόν μετρεΐ και ο Β τόν Α. εναλ
λάξ άρα ίΰάκις ή Α μονάς τόν Β αριθμόν μετρεΐ και 
ό Γ τόν Α' δ άρα μέρος έΰτϊν ή Α μονάς τον Β 

10 αριθμόν, τό αντό μέρος έΰτϊ καϊ ό Γ τον Α. ή δε Α 
μονάς τον Β αριθμού μέρος έΰτϊν ομώννμον αντώ' 
καϊ ό Γ άρα τον Α μέρος έΰτϊν ομώννμον τώ Β. 
ώΰτε ό Α μέρος έχει τον Γ ομώννμον όντα τώ Β' 
όπερ έδει δεΐξαι. 

15 

Έάν αριθμός μέρος έχγι ότιονν, νπό όμω-
νύμον αριθμόν μετρηθήΰεται τώ μέρει. 

7Αριθμός γάρ ό Α μέρος έχέτω ότιονν τόν Β, καϊ 
τώ Β μέρει όμώννμος έΰτω [αριθμός] ό Γ' λέγω, ότι 

20 δ Γ τόν Α μετρεΐ. 
Έπεϊ γάρ δ Β τον Α μέρος έΰτϊν ομώννμον τώ 

Γ, έΰτι δε καϊ ή Α μονάς τού Γ μέρος ομώννμον 
αύτώ, ο άρα μέρος έΰτϊν ή Α μονάς τον Γ αριθμού, τό 
αντό μέρος έΰτϊ καϊ ό Β τον Α' ίΰάκις άρα ή Α μο-

25 νάς τόν Γ αριθμόν μετρεΐ καϊ ό Β τόν Α. εναλλάξ 

2. τω] corr. ex το m. 2 V. 4. τω] om. φ. Γ] eras. V. 
10. μέρος] mg. φ. 13. Γ] in ras. φ. ομώννμον τον Γ ρ. 
όντα] ον- supra m. 1 Ρ; om. ρ. 15. μ' BV, Ρ m. rec; μα' ρ. 

16. νπό] m. 2 Β. 18. τόν] τό Ρφ, et e corr. V. 19. 
ομώννμον ρ. αριθμός] om. Ρ ρ. 20. Α] corr. ex Β ρ m. 2. 
21. εστίν] έστι ναι Υ φ. 22. έστιν ΡΒ , comp. ρ. 23. μέ
ρος άρα Ρ. 
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X X X V I I I . 

Si numerus partem quamlibet habet, numerus a 
parte denominatus eum metietur. 
A\ 1 Numerus enim Α partem 

ι \B quamlibet habeat B7 et a parte 
ι 1 r Β denominatus sit Γ. dico, nu-
i— \ j merum Γ mmierum Α metiri. 

Nam quoniam Β numeri Α pars est a Γ denomi-
nata, et etiam Α unitas pars est numeri Γ ab ipso 
denominata, quae pars est Α unitas numeri Γ, eadem 
pars est etiam Β numeri A. itaque Α unitas nume-
rum Γ et Β numerum Α aequaliter metitur. itaque 

dico, mimeruui Α partem habiturura esse a nuniero 
Β denominatam. 
ι 1 Nam quoties Β numerum Α me-
i 1 Β titur, tot sint unitates in Γ. quoniain 
ι \Γ Β numerum Α secundum unitates 
ι—ι j numeri Γ rnetitur, et etiam unitas Α 

numerum Γ secundum unitates eius metitur, Α unitas 
numerum Γ et Β nuuierum Α aequaliter metitur. itaque 
permutatim Α unitas numerum Β et Γ numerum Α 
aequaliter metitur [prop. X V ] . itaque quae pars est 
Α unitas numeri By eadem pars est etiam Γ nu-
meri A. uerum Α unitas rmmeri Β pars est ab 
ipso denominata. ergo etiam Γ numeri Α pars est 
a Β denominata. quare Α partem habet Γ a Β 
denominatam; quod erat demonstrandum. 
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άρα ίΰάκις ή Α μονάς τον Β αριθμόν μετρεΐ καϊ δ Γ 
τον Α. ο Γ άρα τον Α μετρεΐ' οπερ εδει δεΐξαι. 

λθ'. 
Αριθμόν ενρεΐν, ός έλάχιΰτος ών έξει τά 

5 δοθέντα μέρη. 
"Εΰτω τά δοθέντα μέρη τά Α, Β, Γ' δεΐ δή αριθ

μόν ενρεΐν, ός έλάχιβτος ών έξει τά Α, Β, Γ μέρη. 
Έΰτωΰαν γάρ τοις Α, Β, Γ μέρεΰιν όμώννμοι αριθ

μοί οί Α, Ε, Ζ, καϊ είλήφθω νπό τών Α, Ε, Ζ έλάχι-
10 ΰτος μετρούμενος αριθμός ό Η. 

Ό Η άρα όμώννμα μέρη έχει τοις Α, Ε, Ζ. τοις 
δε Α, Ε, Ζ όμώννμα μέρη έΰτϊ τά Α, Β, Γ' ό Η άρα 
έχει τά Α, Β, Γ μέρη. λέγω δή, ότι καϊ έλάχιΰτος ών. 
εί γάρ μή, έΰται τις τον Η έλάΰΰων αριθμός, ός έξει 

15 τά Α, Β, Γ μέρη. έΰτω ό Θ. έπεϊ δ Θ έχει τά Α, 
Β, Γ μέρη, ό Θ άρα νπό ομωνύμων αριθμών μετρηθή-
ϋεται τοις Α, Β, Γ μέρεΰιν. τοις δε Α, Β, Γ μέρεΰιν 
όμώννμοι αριθμοί είΰιν οί Α, Ε, Ζ' ό Θ άρα νπό 
τών Α, Ε, Ζ μετρείται, και έΰτιν έλάΰΰων τον Η' 

20 όπερ έΰτϊν αδύνατον, ούκ άρα έΰται τις τον Η έλάΰ
ΰων αριθμός, ος έξει τά Α, Β, Γ μέρη' όπερ έδει δεΐξαι. 

1. ίσάκις] om. ρ. 3. μα' B V , Ρ m. rec; μβ ρ. 6. 
έοτω τά δοθέντα μέρη] supra m. 1 ρ. 8. έοτωοαν] -οαν 
supra V. ^ γάρ] om. BVpro. 9. καϊ είλήφθω νπο τών Α,Ε, Ζ ] 
mg. φ. 6 νπό BVpqp. 10. Post Η add. Theon: έπεϊ (έπεϊ 
ονν Υφ, καϊ έπεϊ Ρ m. rec.) 6 Η νπό τών Δ, Ε, Ζ μετρείται 
( B V p © , Ρ m. rec). f 11. άρα] Pp, om. ΒΥφ. 12. έΰτί] 
έοτίν ΡΒ , om. ρ. τά] om. Ρ. supra m. 1 V. 14.ι 
Poet μή add. Theon: ό Η ελάχιστος ων έχει τά Α, Β, Γ μέρη 
(BVpqp, εί γάρ μή ο Η ελάχιστος ών mg. φ). έσταί] έστω Ρρ. 
τις] supra m. 2 V. ^ 15. μέρη] om. Ρ. 19. έλάττων Ρ. ^ 21. 
Ante αριθμός eras. ός Υ. Ιη fme: Ενκλείδον στοιχείων ζ' ΡΒ. 
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permutatim Α unitas numerum Β et Γ numerum \d 
aequaliter metitur [prop. X V ] . ergo Γ nunierum Α 
metitur; quod erat demonstrandum. 

Numerum inuenire ininiinura, qui datas partes ha-
beat. 

j β Ρ Sint datae partes Α, Β, Γ. 
—ι ' 1 ι 1 oportet igitur numeruni inuenire 

^ , , E , minimura, qui partes A7 Β, Γ 
^Z „ habeat. 

Α partibus enim A7 B7 Γ de-
A & nominati sint numeri A7 E7 Z7 

et sumatur1)*numerus H} quem A7 E7 Ζ minimuni me-
tiantur. Η igitur partes habet a numeris A7 E7 Ζ 
denominatas [prop. X X X V I I ] . uerum a Α7 E7 Ζ de-
nominatae partes sunt A7 B7 Γ. itaque Η partes A7 

B7 Γ habet. iam dico ; eum etiam rainiraum esse. 
nam si minus, erit numerus aliquis numero Η minor, 
qui partes A7 B7 Γ habeat. sit Θ. quoniam Θ par-
tes A7 B7 Γ habet, nuinerum Θ raetientur numeri 
a partibus A7 B7 Γ denominati [prop. X X X V I I I ] . 
uerum a partibus A7 B7 Γ denoniinati sunt numeri 
A7 E7 Z. itaque Θ numerum numeri A7 E7 Ζ nietiun-
tur. et minor est numero Η] quod fieri non potest. 
ergo non erit numerus numero Η minor, qui partes 
A7 B7 Γ habeat; quod erat demonstrandura. 

1) Itaque Euclides hic quoque prop. 36 de tribus tantum 
numeris demonstratam tacite ad quamlibet numerorum multitu-
dinem transtulit, sicuti supra in prop. 33 eodem modo prop. 3 
tucite dilatauit (u. p. 255 not.). 



η · 

α'. 
Εαν ώΰιν όΰοιδηποτονν άριθμοϊ εξής ανά-

λογον, οί δε άκροι αντών πρώτοι πρός άλλή
λονς ώΰιν, έλάχιΰτοι είΰι τών τόν αντόν λό-

5 yov εχόντων αντοΐς. 
"Εΰτωΰαν όποΰοιονν άριθμοϊ εξής άνάλογον οι 

Α, Β, Γ, Α, οί δε άκροι αντών οι Α, Α, πρώτοι πρός 
άλλήλονς έΰτωΰαν λέγω, ότι οί Α, Β, Γ, Α έλάχιΰτοι 
είΰι τών τόν αντόν λόγον εχόντων αντοΐς. 

10 Εί γάρ μή, έΰτωΰαν έλάττονες τών Α, Β, Γ, Α 
οί Ε, Ζ, Η, Θ έν τώ αντώ λόγω όντες αντοΐς. καϊ 
έπεϊ οί Α, Β, Γ, Α έν τώ αντώ λόγω είΰϊ τοις Ε, Ζ , 1 

Η, Θ, και έΰτιν ί'ΰον τό πλήθος [τών Α, Β, Γ, Α] τώ\ 
πλήθει [τών Ε, Ζ, Η, Θ], δι' ί'ΰον άρα έΰτϊν ώς ό Α* 

15 πρός τόν Α, ό Ε πρός τόν Θ. οί δε Α, Α πρώτοι, 
οί δε πρώτοι καϊ έλάχιΰτοι, οί δε έλάχιΰτοι άριθ
μοϊ μετρονΰι τονς τόν αντόν λόγον έχοντας ίΰάκιςί 
ο τ ε μείζων τόν μείζονα καϊ ό έλάΰΰων τόν έλάΰΰονα, 
τοντε'ΰτιν δ τε ηγούμενος τόν ηγούμενον καϊ ό έπό+ 

20 μένος τόν επόμενον. μετρεΐ άρα ό Α τόν Ε ό μεί
ζων τόν έλάΰΰονα' όπερ έΰτϊν αδύνατον, ονκ άρα 

Ενχλείδου στοιχείων ξ : η Υ. Post titulum in textu scholi-
uni ad VII, 39 habent Vpqp; u. app. 4. ώαιν] om. YqM 
είσιν Ρ Β. 9. είσιν Β. 11. Η~] postea insert. V. 12. 
Λ~] postea insert. V. είσιν Β. 13. και εστίν — 14: Θ] mg.' 
m. 2 V. 13. τών Α, Β, Γ, J] om. Ρ. 14. τών Ε, Ζ, Η, ΘΙ 



v m . 

I. 

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
et extremi eorum inter se primi sunt,- minimi sunt 
eoruin, qui eandem rationem habent. 

Sint quotlibet numeri inter se proportionales dein-
ceps Α, B} Γ , z/ , et eorum extremi Α, Α inter se 
primi sint. dico, numeros A7 B7 Γ , Α minimos esse 
eorum ; qui eandem rationem habeant. 

A\ 1 ι 1 Ε 

JBi 1 ι lZ 

Γι 1 ι \H 

z/i 1 ι \Θ 

Nam si minus, numeri Ε, Ζ, Η, Θ numeris A7 B7 

Γ7 Α minores sint eandem rationem habentes. et quo-
niam Α, B} Γ, Α et E} Z ; H} Θ in eadem ratione sunt, 
et multitudo multitudini aequalis est? ex aequo erit 
[VII, 14] Α : Α = Ε : Θ. uerum Af Α primi sunt, 
primi autem etiam minimi sunt [VII, 2 1 ] , minimi 
autem numeri eos, qui eandem rationem babent, aequa-
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem 
[VII, 20 ] , h. e. praecedens praecedentem et sequens 
sequentem. itaque Α numerum Ε metitur, maior 

om. P. 18. ο τε μείζων — 19: τουτέστιν] Ρ; om. Theon 
(BVqp), 21. αδύνατον] άτοπον Υ φ. 
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οί Ε, Ζ, Η, Θ έλάΰΰονες όντες τών Λ, Β, Γ, Λ έν 
τώ αντώ λόγω είΰϊν αντοΐς. οί Α, Β, Γ, Α άρα 
έλάχιΰτοι είΰι τών τόν αυτόν λόγον εχόντων αντοΐς' 
όπερ έδει δεΐξαι. 

5 β'. 
Άρι&μονς εύρεΐν έξης άνάλογόν έλαχίΰτονς, 

όΰονς αν έπιτάξη τις, έν τώ δοϋ-έντι λόγω. 
Έΰτω ό δο&εϊς λόγος έν έλαχίΰτοις άριδμοΐς ό 

του Α προς τόν Β' δει δή άρι&μονς ενρεΐν-έξης 
10 άνάλογόν έλαχίΰτονς, όΰους άν τις επίταξη, έν τώ 

του Α πρός τόν Β λόγω. 
'Επιτετάχ&ωΰαν δή τέΰΰαρες, καϊ ό Α εαυτόν 

πολλαπλαΰιάΰας τόν Γ ποιείτω, τόν δε Β πολλαπλα-
ΰιάΰας τόν Α ποιείτω, καϊ έτι ό Β εαυτόν πολλα-

15 πλαΰιάΰας τόν Ε ποιείτω, καϊ έτι ό Α τονς Γ, Α, Ε 
πολλαπλαΰιάΰας τονς Ζ, Η, Θ ποιείτω, 6 δε Β τόν 
Ε πολλαπλαΰιάΰας τόν Κ ποιείτω. 

Καϊ έπεϊ ό Α έαντον μεν πολλαπλαΰιάΰας τόν 
Γ πεπόίηκεν, τόν δε Β πολλαπλαΰιάΰας τόν Α πε-

20 ποίηκεν, έΰτιν άρα ώς ό Α πρός τόν Β, [όντως] 
ό Γ πρός τόν Α. πάλιν, έπεϊ ο μεν Α τόν Β πολ-
λαπλαΰιάΰας τόν Α πεπόίηκεν, ό δε Β έαντον πολλά-
πλαΰιάΰας τόν Ε πεπόίηκεν, έκάτερος άρα τών Α, Β 
τόν Β πολλαπλαΰιάΰας έκάτερον τών Α, Ε πεπόίηκεν. 

3. είσιν Ρ. αντοΐς] om. Vqp. 7. τις έπιτάί-r] Ρ. 9. 
εξής] supra m. 2 V , om. φ. 10. έπιταζτ] τις Υ φ. 12. 
τέσσαρες] δ Ρ et post ras. 1 litt. Β. 13. τον δε Β — 14: 
ποιείτω] om. φ. 18. μέν] om. Υ φ. 19. πεπόίηκεν] (prius) 
πεποίηκε Υ φ. 20. Ante ε*στιν add. Tbeon: άρι&μός δή 6 Α 
δνο τονς Α, Β πολλαπλασιάσας τονς Γ, Δ πεπόίηκεν (BVqp). 
τόν] insert. φ. όντως] om. Ρ. 21. μέν] Ρ, om. BVqp. 
24. τών] τόν Ρ. 
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Λ Α ι ιΓ 
—ι β ι \Δ 

1 jE 
Η 

1 ι 1 
ιΘ 

Κ 
—ι 

et quoniam Α χ Α = Γ et Α Χ Β = z / , erit 
Α : Β = Γ: Α [ΥΠ, 17]. 

rursus quoniam Α Χ Β = Α et Β χ Β = Ε, uterque 
Α, Β numerum Β multiplicans utrumque Α, Ε effecit. 

1) Si proportio data minimis numeris proposita non est, 
per VII, 33 minimos inueniemus eorum, qui eandem ratio-
nem habent. 

Euclides , edd. Heiberg et Menge. II. 18 

niinorem; quod fieri non potest. itaque Ε, Ζ, Η, Θ 
eandem rationem non habent ac Α, Β, Γ, A, quibus 
ininores sunt. ergo Α, Β, Γ , Α mininii sunt eorum, 
qui eandem rationem habent; quod erat demonstrandum. 

II. 

Numeros inuenire minimos deinceps proportionales 
in data proportione, quotcunque propositum erit. 

Sit data proportio in numeris minimis*) Α: Β. 
oportet igitur numeros inuenire minimos deinceps pro-
portionales in proportione Α : B, quotcunque propo-
situm erit. — propositum sit, ut quattuor inuenia-
mus7 et sit Α χ Α = Γ} Α χ Β = Α, Β Χ Β = Ε, 
ΑΧΓ=Ζ, ΑΧ Α = Η, Α χ Ε = Θ, ΒχΕ=Κ. 
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έΰτιν άρα ώς 6 Α πρός τόν Β, όντως 6 Α προς 
τον Ε. άλ?.' ώς δ Α προς τον Β, δ Γ προς τον 
Α' καϊ ως άρα δ Γ προς τον Α, δ Α προς τον Ε. 
καϊ έπεϊ δ Α τονς Γ, Α πολλαπλαΰιάΰας τονς Ζ, Η 

5 πεπόίηκεν, έΰτιν άρα ώς δ Γ προς τον Α, [όντως] 
ό Ζ προς τον Η. ώς δε δ Γ προς τον Α, όντως 
ην δ Α προς τον Β' καϊ ώς άρα δ Α προς τον Β, 
δ Ζ προς τον Η. πάλιν, έπεϊ δ Α τονς Α, Ε πολ-
λαπλαΰιάΰας τονς Η, Θ πεπόίηκεν, έΰτιν άρα ώς δ 

10 Α προς τον Ε, δ Η προς τον Θ. αλλ* ώς δ Α 
προς τον Ε, δ Α προς τον Β. καϊ ώς άρα δ Α 
προς τον Β, ούτως δ Η προς τον Θ. καϊ έπεϊ οί 
Α, Β τον Ε πολλαπλαΰιάΰαντες τονς Θ, Κ πεποιήκα-
ΰιν, έΰτιν άρα ώς δ Α προς τον Β, όντως δ θ 

15 προς τον Κ. άλλ' ώς δ Α προς τον Β, όντως ο 
τε Ζ προς τον Η καϊ δ Η προς τον Θ. καϊ ώς άρα 
δ Ζ προς τον Η, οΰτως ο τε Η προς τον Θ και 
δ Θ προς τον Κ' οί Γ, Α, Ε άρα καϊ οί Ζ, Η, 
Θ, Κ άνάλογόν ειΰιν έν τώ τον Α πρός τόν Β λόγω. 

20 λέγω δή, ότι και έλάχιΰτοι. έπεϊ γάρ οί Α, Β έλα-
χιΰτοί' είΰι τών τόν αυτόν λόγον εχόντων αντοις, 
οί δε έλάχιΰτοι τών τόν αίτίν λόγον εχόντων πρώ
τοι πρός άλλήλονς είΰίν, οί Α, Β άρα πρώτοι πρός 
άλλΐ}λονς είΰίν. καϊ έκάτερος μεν τών Α, Β έαντον 

25 πολλαπλαΰιάΰας έκάτερον τών Γ, Ε πεπόίηκεν, έκά
τερον δε τών Γ, Ε πολλαπλαΰιάΰας έκάτερον τών 
Ζ, Κ πεπόίηκεν οί Γ, Ε άρα καϊ οί Ζ, Κ πρώτοι 
πρός άλλήλονς είΰίν. έάν δε ωΰιν δποΰοιονν αριθ
μοί έξης άνάλογόν, οί δε άκροι αυτών πρώτοι πρός 

2. ο Γ] όντως ο Γ Υ φ. 3. xal ώς αρα ό Γ προς τον Δ] 
mg. m. 2 V addito in fine όντως. 6 Δ] xai ό J V , όντως 
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itaque A:B = Α :E [Vl l 7 18]. uerum Α:Β — Γ:Α. 
quare etiam Γ: Α = Α : Ε. et quoniain Α Χ V— Ζ 
et ΑΧ Α = Η, erit Γ: Α = Ζ : Η [VII, 17]. uerum 
erat Γ: Α = Α : Β. quare etiam Α : Β = Ζ: Η. rur-
sus quoniam Α Χ Α = Η et Α Χ Ε = Θ, erit [VII, 
17] Α : Ε = Η: Θ. uerum Α: Ε = Α : Β. quare etiam 
Α : Β = Η: Θ. et quoniam 

ΑΧ Ε — Θ et Β Χ Ε = Κ, 

erit [VII, 18] Α : Β = Θ : Κ. uerum 

Α:Β = Ζ:Η=Η:Θ. 
quare etiam Ζ : Η = Η: Θ = Θ : Κ. itaque JT, z/, 12 
et Ζ , ϋ , Θ, ϋΓ proportionales sunt in proportione z/ : -β. 
iam dico, eos etiam minimos esse. nam quoniam A, 
Β minimi sunt eorum, qui eandem rationem habent, 
minimi autem eorum qui eandem rationem habent, inter 
se primi sunt [VII, 22] , Α, Β inter se primi sunt. et 
uterque Α, Β se ipsum multiplicans utrumque Γ, Ε effecit, 
utrumque autem Γ, Ε niultiplicans utrumque Ζ , Κ effecit. 
itaque Γ, Ε et Ζ , Κ inter se primi sunt [VII, 27],*) 
sin quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, et 
extremi eorum inter se primi sunt, minimi sunt eorum, 

1) H. e. Γ et Ε primi sunt inter se et item Ζ et K. nu-
meroe Γ , Ε, Α corollarii causa per totam propositionem 
respicit. 

v.ul 6 Α φ. Ε] e corr. V. 4. τονς] corr. ex τον V. τονς] 
corr. ex τον V. 5. όντως] om. Ρ. 8. Η] seq. rae. 1 litt. V. 
10. ό Η] οντακς 6 Η et m. 2 V. άλλ' ώ 5 ] ω? δέ Ρ. 12. 
όντως κα/ Ρ. 14. όντως] om. BV<jp. 15. άλλ'] έδείχθη 
δε -και Theon (BVg>). 17. τε] om. Ρ. 19. λόγω] supra 
m. 2 Β. 21. efoiv Ρ. αντοΐς— 22: εχόντων] om. Ρ. 22. 
Post εχόντων add. αντοΐς V<p, et supra m. 2 Β. 24. ε/σ/ Vg?. 
27. Κ] (alt.) Η φ. 29. δέ] om. φ. 

18* 



276 ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ η'. 

1. είαιν Ρ Β. 2. Κ] corr. ex Γ τα. 2 V. 5. πόρισμα] 
mg. m. 2 V, om. φ. 6. έάν] άν seq. ras. 2* litt. Ρ. 7. 
ωσιν ελάχιστοι V φ . ωσιν Β. λόγον] mg. φ. 9. δέ] supra 
να. 2 V. τέσσαρες] ό" Β. 17. Γ] postea insert. m. 1 V. 
20. ot Η] corr. ex οί m. 2 Β. 21. Κ] in rras. Ρ. *αί] 
supra add. αί m. 1 Ρ; καϊ άεϊ Β. εως ον Theon (BVqp), 
εως άν August. 23. εστωσαν] -ν e corr. m. rec. Ρ. 

αλλήλους ώΰιν, έλάχιΰτοι είΰι τών τον αντον λόγον 
εχόντων αντοΐς. οί Γ, Α, Ε άρα και οί Ζ, Η, Θ, Κ 
έλάχιΰτοι είΰι τών τόν αυτόν λόγον εχόντων τοις 
Α, Β' όπερ έδει δεΐξαι. 

δ Πόριΰμα. 
Έκ δή τούτον φανερόν, ότι έάν τρεις άρι&μοϊ 

έξης άνάλογόν έλάχιΰτοι ωΰι τών τόν αυτόν λόγον 
εχόντων αύτοΐς, οί άκροι αντών τετράγωνοι ειΰιν, 
έάν δε τέΰΰαρες, κύβοι. 

10 / . 

Έάν ωΰιν ότΐοΰοιούν άρι&μοϊ εξής άνάλο
γόν έλάχιΰτοι τών τόν αντον λόγον εχόντων 
αντοΐς, οί άκροι αντών πρώτοι πρός άλλήλονς 
είΰίν. 

15 Έΰτωΰαν όποΰοιοϋν άριδμόι εξής άνάλογόν έλά
χιΰτοι τών τόν αντον λόγον εχόντων αντοΐς οί Α, 
Β, Γ, Α' λέγω, ότι οί άκροι αντών οί Α, Α πρώτοι 
πρός αλλήλους είΰίν. 

Είλήφ%ωΰαν γάρ δύο μ\ν άρι&μοϊ έλάχιΰτοι έν 
20 τώ τών Α, Β, Γ, Α λόγω οί Ε, Ζ, τρεις δε "οί Η, Θ, 

Κ, και εξής ένϊ πλείους, έως τό λαμβανόμενον πλή
θος ϊΰον γένηται τώ πλή&ει τών Α, Β, Γ, Α. είλή-
φ&ωΰαν καϊ έΰτωΰαν οί Α, Μ, Ν, 
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H B ι ιΓ 

\A 
-ι Ε ι ι Ζ 

—\Η \ 1 Θ 

-\Κ 

numeri mimmi m pro-
portione numerorum Ay 

Β, Γ , Α [VII , 3 3 ] Ε, 
Ζ, tres autem Η, Θ, Κ 

ZV et deiuceps uno plures 
[prop.II], donec multitu-
do sumpta aequalis fiat 

multitudini numerorum Ay Β, Γ, A. sumantur et sint 
Ay Μ, N, S. et quoniam Ey Ζ minimi sunt eorura, 
qui eandem rationem habent, inter se primi sunt 

-\A . \M ι 1 

1) Nam Α : Β = Γ : Α = Α : Ε et Γ = A2, Ε = Β a-
praeterea Α : Β = Ζ : Η = Η: Θ = Θ : Κ et Ζ = Λ χ Γ = Λ3> 
Κ = Β χ Ε = Β 3 . 

qui eanderu rationem habent [prop. I] . ergo Γ} A} Ε 
et Ζ , H} Θ, Κ niinimi sunt eorum, qui eandein ratio-
nem habent ac A} J5; quod erat demonstrandum. 

Gorol larium. 

Hinc nianifestum est, si tres numeri deinceps pro-

portionales niinimi sint eorum, qui eandem rationem 

habeant, extremos eorum quadratos esse, sin quattuor, 

cubos.1) 

III. 

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt 
ininimi eorum, qui eandem rationem babent, extremi 
eorum inter se primi sunt. 

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales Af 

By Γ, Α mimmi eorum, qui eandem rationem babent. 
dico, extremos eorum Α, Α inter se primos esse. 

sumantur enim duo 

http://prop.II
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Καϊ έπεϊ οί Ε, Ζ έλάχιΰτοι είΰι τών τον αντον 
λόγον εχόντων αντοΐς, πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν. 
και έπεϊ έκάτερος τών Ε, Ζ έαντον μεν πολλαπλα-
ΰιάΰας έκάτερον τών Η, Κ πεπόίηκεν, έκάτερον δε 

5 τών Η, Κ πολλαπλαΰιάΰας έκάτερον τών Α, 3 πε
πόίηκεν, καϊ οι Η, Κ άρα καϊ οι Α, & πρώτοι πρός 
άλλήλονς είΰίν. καϊ έπεϊ οί Α, Β, Γ, Α έλάχιΰτοι 
είΰι τών τόν αντον λόγον εχόντων αντοΐς, είΰϊ δε 
και οί Α, Μ, Ν, 3 έλάχιΰτοι έν τώ αντώ λόγω όντες 

10 τοις Α, Β, Γ, Α, και έΰτιν ϊΰον τό πλήθος τών Α, 
Β, Τ, Α τώ πλή%ει τών Α, Μ, Ν, έκαΰτος άρα 
τών Α, Β, Γ, Α έκάΰτω τών Α, Μ, Ν, 3 ΐΰος έΰτϊν 
ί'ΰος άρα έΰτϊν 6 μεν Α τώ Α, ό δε Α τώ 3- και 
ειΰιν οί Α, 3 πρώτοι πρός άλλήλονς. καϊ οί Α, Α 

15 άρα πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν όπερ έδει δεΐξαι. 

δ'. 
Αόγων δοθέντων όποΰωνονν έν έλαχίΰτοις 

άριϋ-μοΐς άρι&μονς ενρεΐν έξης άνάλογόν έλα-
χίΰτονς έν τοις δο&εΐΰι λόγοις. 

20 "Εΰτωΰαν οί δο&έντες λόγοι έν έλαχίΰτοις άρι&-
μοΐς ο τε του Α πρός τόν Β καϊ 6 τον Γ πρός 
τόν Α καϊ έτι ό τον Ε πρός τόν Ζ' δει δή αριθ
μούς ενρεΐν εξής άνάλογόν έλαχίΰτονς έν τε τώ τον 
Α πρός τόν Β λόγω καϊ έν τώ τον Γ πρός τόν Α 

25 καϊ έτι έν τω τον Ε πρός τόν Ζ. 
Είλήφ&ω γάρ 6 νπο τών Β, Γ έλάχιΰτος μετρού

μενος άρι&μός 6 Η. καϊ όΰάκις μεν 6 Β τόν Η 
1. καϊ έπεϊ— 3: έαντον μεν] οί άρα άκροι αντών οί Λ, Α 

πρώτοι προς άλλήλονς είαιν. επεϊ γάρ οί Ε, Ζ πρώτοι εκάτερος 
δε αντών έαντον Theon (BV<p). 1. ειΰιν Ρ. 4. Κ] eras. V. 
5. τών Λ] τον Λ Ρ. 6. και] οία. ΒΥφ. καϊ οί Λ, & — 7: 
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[ V I I , 22] . et quoniam Ε Χ Ε Η, Ζ Χ Ζ = Κ 
[prop. II coroll.] et E x H = J, Ζ χ Κ = g [ id.] ; 

et Η, Κ et A, & inter se primi sunt [VII , 2 7 ] . et 
quoniam Α, Β, Γ, Α minimi sunt eorum, qui eandem 
rationem habent, et etiani Α, M , JV, S minimi suut 
in eadem ratione ac A, B} Γ, A, et multitudo nume-
rorum Α, B} Γ, Α multitudini numerorum Α, Μ, N, S 
aequalis est, singuli Α, Β, Γ, Α singulis Α, M} IV, & 
aequales sunt. itaque Α = Α, Α = & et Α, Η iuter 
se primi sunt. ergo etiam Α, Α inter se prirai sunt; 
quod erat deinonstrandum. 

IV. 

Datis quotlibet rationibus in numeris mimmis nu-
meros inuenire rainimos deinceps proportionales *) in 
rationibus datis. 

Sint datae rationes in numeris minimis Α: Β, 
Γ: Α, Ε ι Ζ. oportet igitur numeros uiinimos inuenire 
deinceps proportionales in rationibus 

A:B, Γ: A, E:Z. 
sumatur enim, quem minimum metiuntur Β, Γ, 

numerus Η [VII, 34]. et quoties Β numerum Η uie-

1) Uerba εξής άνάλογόν hoc loco proprio sensu usurpata 
non eunt; neque enim rationes inter se aequales sunt. significat 
Euclides, terminum sequentem prioris rationis praecedentem 
esse posterioris. habet idem Campanus. 

είΰίν] πρώτοι v.al οί Λ , & Theon (BV<p). 7. %αϊ Ιπεί— 8: 
είΰι] mg. m. 1 Ρ. 7. ά] om. Β. 8. είΰι] ειΰιν Ρ; ωΰΐ Υ φ. 
9. ελάχιστοι] om. Υ φ. 14. είΰίν] Ρ; Ιπεί Theon (ΒΥφ). 
Po3t άλλήλονς add. Theon: είΰίν, ί'ΰος δε ό μεν Λ τώ Α ο δε 
Ξ τώ ό (BVtp). 18. άνάλογόν] Ρ; V mg. m. 1, del. m. rec.; 
om. Βςρ. 19. δο&εΐΰΐν Β. 21. τόν] corr. ex τό V. 22. 
δή] seq. ras. 2 litt. V. 23. άνάλογόν] om. BVqp. 
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μετρεΐ, τοΰαντάκις καϊ 6 Α τον Θ μετρείτω, όΰάκις 
δε 6 Γ τον Η μετρεΐ, τοΰαντάκις και 6 Α τον Κ 

' μετρείτω. 6 δε Ε τον Κ ήτοι μετρεΐ ή ον μετρεΐ. 
μετρείτω πρότερον. καϊ όΰάκις 6 Ε τον Κ μετρεΐ, 

5 τοΰαντάκις καϊ δ Ζ τον Α μετρείτω. καϊ έπεϊ ίΰά
κις 6 Α τον Θ μετρεΐ καϊ 6 Β τον Η, έΰτιν άρα 
ώς 6 Α προς τον Β, όντως 6 Θ προς τον Η. διά 
τά αντά δή και ώς 6 Γ προς τον Α, όντως 6 Η 
προς τον Κ, και έτι ώς 6 Ε προς τον Ζ, όντως 6 

10 Κ προς τον Α' οί Θ, Η, Κ, Α άρα εξής άνάλογον 
είΰιν έν τε τώ τον Α προς τον Β καϊ έν τώ τοϋ Γ 
προς τον Α καϊ έτι έν τώ τον Ε προς τον Ζ λόγω. 
λέγω δή, ότι καϊ έλάχιΰτοι. εί γάρ μή είΰιν οί Θ, 
Η, Κ, Α εξής άνάλογον έλάχιΰτοι έν τε τοις τον Α 

1δ πρός τόν Β και τον Γ πρός τόν Α καϊ έν τώ τον 
Ε πρός τόν Ζ λόγοις, έΰτωΰαν οί Ν, 8, Μ, Ο. και 
έπεϊ έΰτιν ώς ό Α πρός τόν Β, όντως ό Ν πρός 
τόν 3, οί δε Α, Β έλάχιΰτοι, οί δε έλάχιΰτοι με
τρονΰι τονς τόν αντόν λόγον έχοντας ίΰάκις ό τε 

20 μείζων τόν μείζονα καϊ ό έλάΰΰων τόν έλάΰΰονα, 
τοντέΰτιν ο τε ηγούμενος τόν ηγούμενον καϊ ό επό
μενος τόν επόμενον, ό Β άρα τόν 8 μετρεΐ. διά 

1. Θ] eras. V. 2. χαί] om. Υ φ. 9. έτι ώς] in ras. 
m. rec. Ρ. 10. Θ, Η] θ corr. post ras. 2 litt. Υ ; Η, Θ Β. 
άνάλογον] Ρ; om. ΒΥφ. 11. τε] om. ν φ . 13. Θ] eras. V. 
Θ, Η] Η, Θ Β. 14. άνάλογον] Ρ; mg. m. 1 V, del. m. rec.; 
om. Β φ. τε] ora. ΒΥφ. 15. χαί] xal iv τω Ρ. εν τω] έτι 
τω Β, έτι έν τω Υ φ. 16. Post λόγοις add. Υφ: έΰονταί τίνες 
τών ίί , Θ, Κ, Λ εξής (mg. V) έλάοοονες άριθμοϊ έν τε τοις 
του Α προς τον Β xcd τον Γ προς τον Α χάί έτι (supra V) 
τον Ε προς τον Ζ λόγοις; idem Β mg. m. 2 om. εξής et έτι. 
17. ώς] supra m. 2 V. Ν] Η φ. ^ 18. οι δε έλάχιΰτοι] 
om. Ρ. μετρονΰιν Υ φ. 20. έλάττων τον έλάττονα Υ φ. 21. 
τε] om. Ρ. 22. άρα] έτι φ. 
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Ε ι 1 Z i -
-\N Η 

Θ 
—ι 

Μ ι \Κ 
\0 ' : 1 

aut ηοη metitur. prius metiatur. et quoties Ε nume-
rum Κ metitur, toties etiam Ζ numerum Α metiatur. 
et quouiam Α numeruni Θ et Β numerum Η aequa-
liter metitur, erit Α : Β — Θ : Η [ Υ Π def. 20. VII, 13]. 
eadem de causa erit etiarn Γ: Α = Η: Κ et prae-
terea Ε : Ζ = Κ: Α. itaque Θ, Ή, Κ, Α deinceps pro-
portionales sunt in rationibus Α : Β, Γ : Α, Ε ι Z. 
iam dico, eos etiam minimos esse. nam si Θ} H7 K, 
Α ηοη sunt minimi deinceps proportionles in rationi-
bus Α : Β, Γ: Α, Ε: Ζ , minimi sint Ν, &} Μ, Ο. et 
quoniam est Α : Β = Ν: 8, et Α, Β minimi sunt, 
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, aequa-
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem, 
h. e. praecedens praecedentem et sequens sequentem 
[VII, 20 ] , Β numerus numerum 8 metitur. eadem 

1) Uidetur enim pro δέ lin. 3 scribendum esse #77; cfr. 
p. 194, 23. 262, 11. 

titur, toties etiam Α numeruni Θ metiatur, quoties 
autem Γ numerum Η nietitur, toties etiam Α nume-
rum Κ metiatur. Ε igitur1) numerum Κ aut metitur 

A\ 1 Βι 1 

Γι- 1 Z/H- 1 



282 ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ η. 

τά αντά δή καϊ δ Γ τον 3 μετρεΐ' οι Β, Γ άρα τον 
3 μετρονβιν καϊ 6 έλάχιβτος άρα νπό τών Β, Γ 
μετρούμενος τον 8 μετρήβει. έλάχιβτος δε νπο τών 
Β, Γ μετρείται 6 Η' ο Η άρα τον 3 μετρεΐ 6 μεί-

5 ζων τον έλάββονα' όπερ έβτιν αδύνατον, ούκ άρα 
έβονταΐ τίνες τών Θ, Η, Κ, Λ έλάββονες αριθμοί 
έξης έν τε τώ τον Α πρός τόν Β καϊ τώ τοϋ Γ 
προς τόν Α καϊ έτι τώ τον Ε πρός τόν Ζ λόγω. 

Μή μετρείτω δή ό Ε τόν Κ. καϊ είλήφθω νπό 
10 τών Ε, Κ έλάχιβτος μετρούμενος αριθμός δ Μ. 

καϊ όβάκις μεν ό Κ τόν Μ μετρεΐ, τοβαντάκις και 
έκάτερος τών Θ, Η έκάτερον τών Ν, 3 μετρείτω, 
όβάκις δε ό Ε τόν Μ μετρεΐ, τοβαντάκις καϊ ό Ζ 
τόν Ο μετρείτω. έπεϊ ίβάκις ό Θ τόν Ν μετρεΐ και 

15 δ Η τόν 8, έβτιν άρα ώς ό Θ πρός τόν Η, ούτως 
ό Ν πρός τόν 3· ώς δε ό Θ πρός τόν Η, ούτως 
ό Α πρός τόν Β' καϊ ώς άρα ό Α πρός τόν Β, ού
τως ό Ν πρός τον 3- διά τά αυτά δή καϊ ώς ό Γ 
πρός τόν Α, ούτως ό 3 πρός τόν Μ. πάλιν, έπεϊ 

20 ίβάκις ό Ε τόν Μ μετρεΐ και ό Ζ τόν Ο, έβτιν άρα 
ώς ό Ε πρός τόν Ζ, ούτως ό Μ πρός τον 0' οί Ν, 
3, Μ, Ο άρα εξής άνάλογον είβιν έν τοις τον τε Α 
πρός τόν Β καϊ τοϋ Γ προς τόν Α καϊ έτι τοϋ Ε 
πρός τόν Ζ λόγοις. λέγω δή, Ζτι και έλάχιβτοι έν 

1. Ε, Γ ] Γ, Β ΒΥφ. 2. μετρονοι Υ φ. νπό] ό νπό Ρ. 
4. μετρείται ό Η. ό Η άρα] del. m. 2 Β, mg. μετρούμενος 
εστίν δ Η' ό Η αρα τόν & μετρεΐ. 6. Θ, Η] Η, Θ Β φ et 
in ras. V. 7. Post εξής in Β insert. m. 1: άνάλογον. τε] 
om. Ρ. 8. Δ) Δ λόγω Υ φ. λόγω] om. Υ φ. 11. μεν} 
m. 2 V. Μ] μή φ.' 12. Θ, Η] corr. ex Η, Θ V; 
Η, Θ ΡΒςρ. 13. Μ] [ΐή φ. 14. έπεϊ] καϊ επεϊ Υ m. 2, φ. 
20. έστιν άρα — 21: τόν Ο] mg. φ. 22. άνάλογον] om. 
ΒΥφ. τον] τών Ρ. τε] om. Υ φ. 23. έτι] jom ΒΥφ. 
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de causa etiam Γ numerum & metitur. itaque Β, Γ 
numerum 3 metiuntur. quare etiani, queni minimum 
metiuntur Β} Γ, numerum 8 metitur [VII, 35J. mini-
mum autem By Γ metiuntur numerum H. itaque Η 
numerura 3 metitur, maior niinorem; quod fieri uon 
potest. itaque nulli numeri numeris Θ, Hy Κ, Λ mi-
nores deinceps in rationibus A:By Γ: Ay Ε : Ζ erunt. 

ne metiatur igitur Ε numerum K. et sumatur, 
quem minimum metiuntur E, Ky immerus Μ [VII, 34]. 

Αϊ 1 Γι 1 Ει 1 

Βι 1 ζ/1 1 ι 1 

Η\ 1 ι 1Θ 

I \Κ ι \Π 

Μ\ 1 ι 1Ρ 

Α Ι ! Σ\ 1 

Νι 1 ! 1 Τ 

Οι ! 

et quoties Κ numerum Μ metitur, toties uterque Θ,' Η 
utrumque Ν, 3 metiatur, quoties autem Ε numeruni 
Μ metitur, toties etiam Ζ numerum Ο metiatur. quo-
niam Θ nunierum Ν et Η nuuierum 3 aequaliter me-
titur, erit Θ:Η=Ν:3 [VII def. 20. VII, 13]. uerum 
Θ : Η= Α : Β. quare etiam Α : Β » Ν: 3- eadeni 
de causa etiam Γ: Α = 3 Μ. rursus quoniam Ε 
numerum Μ et Ζ numerum Ο aequaliter metitur, erit 
E:Z = M:0 [VII def. 20. VII, 13]. itaque N, 8, 
My Ο deinceps proportionales sunt in rationibus 

A:By Γ : Α, Ε : Ζ . 

24. ίλάχιοτοί είαιν Υ φ. Dein add. Β ν φ : εί γάρ μή είαιν 
ίλάχιονοι (ora. Β) οί Ν, 3, Μ, Ο εξής {βλάχιατοι add. Β). 
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τοις Α Β, ΓΑ, Ε Ζ λόγοις. ει γάρ μή, έΰονταί 
τίνες τών Ν, 3, Μ, Ο έλάΰΰονες άριθμοϊ εξής άνά
λογον εν τοις Α Β, ΤΑ, Ε Ζ λόγοις. έΰτωΰαν οι 
Π, Ρ, Σ, Τ. καϊ έπεϊ έΰτιν ώς 6 Π προς τον Ρ, 

5 όντως 6 Α προς τον Β, οι δε Α, Β έλάχιΰτοι, οι 
δε έλάχιΰτοι μετρονΰι τονς τον αντόν λόγον έχοντας 
αντοΐς ίΰάκις δ τε ηγούμενος τόν ηγούμενον καϊ ό 
επόμενος τόν επόμενον, ό Β άρα τόν Ρ μετρεΐ. διά 
τά αυτά δή καϊ δ Γ τόν Ρ μετρεΐ' οί Β, Γ άρα τόν 

1 0 Ρ μετρονΰιν. καϊ ό έλάχιΰτος άρα νπό τών Β, Γ 
μετρούμενος τόν Ρ μετρηΰει. έλάχιΰτος oh νπό τών 
Β, Γ μετρούμενος έΰτιν ό Η' ό Η άρα τόν Ρ μετρεΐ. 
και έΰτιν ώς ό Η πρός τόν Ρ, ούτως δ Κ πρός τόν 
Σ' καϊ ό Κ άρα τόν Σ μετρεΐ. μετρεΐ δε καϊ ό Ε 

15 τόν Σ' οί Ε, Κ άρα τόν Σ μετρονΰιν. καϊ δ έλά
χιΰτος άρα νπό τών Ε, Κ μετρούμενος τόν Σ με
τρηΰει. έλάχιΰτος δε νπό τών Ε, Κ μετρούμενος 
έΰτιν ό Μ' ό Μ άρα τόν Σ μετρεΐ ό μείζων τόν 
έλάΰΰονα' όπερ έΰτϊν αδύνατον, ούκ άρα έΰονταί 

20 τίνες τών Ν, &, Μ, Ο έλάΰΰονες άριθμοϊ έξης άνά
λογον έν τε τοις τον Α πρός τόν Β καϊ τον Γ προς 
τόν Α καϊ έτι τον Ε πρός τόν Ζ λόγοις' οί Ν, 3, 
Μ, Ο άρα έξης άνάλογον έλάχιΰτοι είΰιν έν τοις Α 
Β, Γ Α, Ε Ζ λόγοις' όπερ έδει δεΐξαι. 

1. 4, Ε, Ζ ] om. Β. εί γάρ μή] οτα. ΒΥφ. 2. Ν] 
Η φ. άνάλογον] om. Β Υ φ . 7. τε] om. BVqp. 10. με
τρονΰι Υ φ. 11. έλάχιΰτος δε νπο τών Β, Γ μετρούμενος] 
ο δε έλάχιοτος Υ φ. 12. Η] mutat. ίη Θ m. 2 , supra Η 
m. 2 Β. Η) item Β. μετρήοει Υ φ. 13. Η] uti supra Β. 
15. άρα] έτι φ. 18. 27] corr. ex Ε V. 20. άνάλογον] 
om. ΒΥφ. 21. τόν] οτα. Β. 22. τόν] om. Β. έτι] εί Ρ. 
τόν] om. Β. 23. άνάλογον] οτα. ΒΥφ. έν] οτα. Ρ. 
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iani dico, eos etiani lnminios esse in rationibus 
Α: Β, Γ:Α,Ε:Ζ. 

nam si niinus, numeri nuineris IV" , 8, Μ , Ο minores 
deinceps proportionales erunt in rationibus 

Α : Β, Γ: Α, Ε : Ζ . 

sint 77, Ρ, Σ} Τ. et quoniani est Π : Ρ = Α : Β, et Α, Β 
mmimi sunt, niinimi autem eos, qui eandem rationem 
habent, aequaliter metiuntur praecedens praecedentem 
et sequens sequentem [VII, 2 0 ] , Β numerus numerum 
Ρ metitur. eadem de causa etiam Γ nunierum Ρ rae-
titur. itaque J5, i - 1 numerum Ρ metiuntur. quare etiam 
quem rainimum metiuntur B} Γ7 numerum Ρ metietur 
[Vll, 3 5 ] . quem autem minimum metiuntur jB, Ty est 77. 
itaque Η numerum Ρ metitur. et 77": Ρ = Κ : Σ.1) 
quare etiam Κ numerum Σ metitur [VII def. 2 0 ] . 
uerum etiam Ε numerum Σ metitur [VII, 2 0 ] . itaque 
jEJ, Κ numerum Σ metiuntur. quare etiam quem mi-
nimum metiuntur E, Ky numerum Σ metietur [VII, 3 5 ] . 
quem autem minimum metiuntur Ε, K, est M. itaque 
Μ numerum Σ metitur ; maior minorem; quod fieri 
non potest. itaque nulli numeri numeris N, 8, Μ, Ο 
minores deinceps proporticmales erunt in rationibus 
Α : JB, Γ: A, E\Z. ergo N, 3, Μ, Ο minimi sunt 
deinceps proportionales in rationibus Α\Β,Γ\ Ay E\Z\ 
quod erat demonstrandum. 

1) Nam Η: K= Γ: J (p. 280, 8) = P: 27. tum u. VII, 13. 
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ε'. 
Οί επίπεδου άρι&μοϊ προς άλλήλονς λόγον 

έχονΰι τόν ΰνγκείμενον έκ τών πλενρών. 
Έΰτωΰαν επίπεδοι άρι&μοϊ οί Α, Β, καϊ τον μεν 

5 Α πλενραϊ έΰτωΰαν οί Γ, Α άρι&μοί, τον δε Β οί 
Ε, Ζ' λέγω, ότι ό Α πρός τόν Β ?>όγον έχει τόν 
ΰνγκείμενον έκ τών πλενρών. 

Αόγων γάρ δοθέντων τον τε όν έχει 6 Γ πρός 
τόν Ε καϊ ό Α πρός τόν Ζ είλήφ&ωΰαν άρι&μοϊ 

10 έξης έλάχιΰτοι έν τοις Γ Ε, Α Ζ λόγοις, οί Η, Θ, Κ, 
ώΰτε είναι ώς μεν τόν Γ πρός τόν Ε, όντως τόν 
Η πρός τόν Θ, ώς δε τόν Α πρός τόν Ζ, όντως 
τόν Θ πρός τόν Κ. καϊ ό Α τόν Ε πολλαπλαΰιάΰας 
τόν Α ποιείτω. 

15 Καϊ έπεϊ ό Α τόν μεν Γ πολλαπλαΰιάΰας τόν Α 
πεπόίηκεν, τόν δε Ε πολλαπλαΰιάΰας τόν Α πεπόίηκεν, 
έΰτιν άρα ώς ό Γ πρός τόν Ε, όντως ό Α πρός τόν 
Α. ώς δε ό Γ πρός τόν Ε, όντως δ Η πρός τόν Θ' 
καϊ ώς άρα ό Η πρός τόν Θ, όντως 6 Α πρός τόν 

20 Α. πάλιν, έπεϊ δ Ε τόν Α πολλαπλαΰιάΰας τόν Α 
πεπόίηκεν, άλλά μήν καϊ τόν Ζ πολλαπλαΰιάΰας τόν 
Β πεπόίηκεν, έΰτιν άρα ώς ό Α πρός τόν Ζ, οϋτως 
ό Α πρός τόν Β. άλλ* ώς ο Α πρός τόν Ζ, όντως 
ο Θ πρός τόν Κ' καϊ ώς άρα ό Θ πρός τόν Κ, ον-

25 τως ό Α πρός τόν Β. έδείχ&η δε καϊ ώς ό Η πρός 
τόν Θ, όντως ό Α πρός τόν Α' δι9 ίΰον άρα έΰτϊν 

4. μέν] om. Ρ. 8. γάρ] άεϊ φ. 11. τόν Η] ό Η Ρ. 
12. τον Δ] ό Δ Ρ. 13. καϊ ό Δ — 14: ποιείτω] om. Theon 
(BVqp). eornm loco habent BVqp: οί άρα Η, Θ, Χ προς 
άλλήλονς ί'χονσι τονς τών πλενρών λόγους, άλλ' ό τον Η πρός 
τόν Κ λόγος σύγκειται εκ του τον II πρός τόν Θ καϊ του τον 
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V. 
- Numeri plani iuter se rationeni habent ex lateribus 

compositam. 
Sint plani numeri Α, B, et numeri Α latera sint 

Γ, A, uuineri Β autem Ε, Z . dico, esse 
Α:Β = Γ:ΕΧΑ:Ζ. 

ι \A nam datis rationibus 
, ιΕ Γ : Ε et Α : Ζ 1 ) 
ι 1 Γ ι 1 Α sumantur numeri deinceps 
, , Ε ι ι Ζ minimi in rationibus Γ: Ε et 

xH Α : Ζ [prop. IV] Hy Θ, Κ, ita 
ι ιΘ ut sit Γ : Ε = Η: Θ et 
, \Κ Α:Ζ = Θ:Κ. 

\Λ et sit Α Χ Ε = ζ/. 
et quoniam Α Χ Γ = Α et Α Χ Ε — Α7 erit 

r : ^ = z / : z / [ V I I , 17]. uerum Γ: Ε = Η: Θ. quare 
etiam Η: Θ — Α : Α. rursus quoniam Ε Χ Α = Α 
[VII, 16] et Ε χ Ζ = Β, erit Α : Ζ = Α : Β [VII, 17]. 
uerum Α : Ζ = Θ : Κ. quare etiam Θ : Κ = Α : Β. 
demonstrauimus autem, esse etiam Η:Θ = Α: Α. ergo 

1) Si hae rationes minimis numeris propositae non sunt, 
per VII , 33 minimos numeros inueniemus, qui easdem ratio-
nes habent. 

Θ πρός τον Κ. ο Η άρα πρός τόν Κ λόγον έ'χει τόν ΰνγκεί
μενον εκ τών πλενρών. λέγω ονν, ότι έΰτϊν ώς ό Α πρός τόν 
Β (in ras. Β), όντως ό Η πρός τόν Κ; punctis del. V. Dein 
add. BVqp: ό Δ γάρ (Β, V m. 1; καϊ ο Α V m. 2 ; καϊ ό Α 
πρός φ) τόν Ε πολλαπλαΰιάΰας τον Α ποιείτω. 15. καί) 
om. BVqp. ό Α] δέ φ. 16. πεποίηκε Υ φ. 17. Ε ] postea 
insert. V. 20. ό] ό μέν Ρ. 22. όντως ό Α — 23: πρός 
τόν Ζ ] mg. φ. 
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ώς 6 Η πρός τόν Κ, [όντως] ό Α προς τόν Β . δ δε 
Η πρός τόν Κ λόγον έχει τόν ΰνγκείμενον εκ τών 
πλενρών καϊ ό Α άρα πρός τόν Β λόγον έχει τόν 
ΰνγκείμενον εκ τών πλενρών όπερ έδει δεΐξαι. 

5 β'. 

Έάν ώβιν όποΰοιονν άρι&μοϊ εξής άνά
λογόν, ό δε πρώτος τόν δεύτερον μή μετρή, 
ονδε άλλος ονδεϊς ονδένα μετρήΰει. 

Έΰτωΰαν όποΰοιονν άρι&μοϊ εξής άνάλογόν οί 
10 Α, Β , Γ , Α, Ε, ό δε Α τόν Β μή μετρείτω' λέγω, 

ότι ονδε άλλος ονδεις ονδένα μετρήΰει. 
"Οτι μεν ονν οί Α, Β , Γ , Α, Ε έξης άλλήλονς ον 

μετρονΰιν, φανερόν ονδε γάρ ο Α τόν Β μετρεΐ. 
λέγω δή, ότι ονδε άλλος ονδεϊς ούδένα μετρήΰει. εί 

15 γάρ δννατόν, μετρείτω 6 Α τόν Γ . καϊ όΰοι είΰϊν 
οί Α, Β , Γ , τοΰοντοί είλήφ&ωΰαν έλάχιΰτοι άρι&μοϊ 
τών τόν αντον λόγον εχόντων τοις Α, Β , Γ οί Ζ, Η , 
Θ. καϊ έπεϊ οί Ζ, Η , Θ έν τώ αντώ λόγω είΰϊ τοις 
Α, Β , Γ , και έΰτιν ί'ΰον τό πλή&ος τών Α, Β , Γ τώ 

20 πλή&ει τών Ζ, Η , Θ, δι ί'ΰον άρα έΰτϊν ώς ό Α 
πρός τόν Γ , όντως ό Ζ πρός τόν Θ. καϊ έπεϊ έΰτιν 
ώς 6 Α πρός τόν Β , όντως ό Ζ πρός τόν Η , ον 
μετρεΐ δε ό Α τόν Β , ον μετρεΐ άρα ονδε δ Ζ τόν 

1. ούτως] om. Ρ. Α] in ras. Ρ. τόν] om. Ρ. 2. 
τόν Κ] Κ Ρ. τόν] corr. ex τό φ. 8. μετρεΐαει φ, sed 
corr. 12. Ε ] om. φ. ού] m. rec. Ρ. 13. μετροναι 
Ρ m. 1, Vqp; μετρήαονΰΐ Ρ m. rec. 14. εί γάρ δυνατόν, με
τρείτω ο Α τον Γ] λέγω γάρ, οτι ον μετρεΐ ο Α τόν Τ Theon 
(BVg>). 15. xal όαοί] οαοι γάρ Theon (BVqp). 18. εί
αιν ΡΒ. 21. Ζ ] Ζ , Η Β. 
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ex aequo erit [VII, 14] Η: K*= Α : Β. uerum 

Η:Κ=Γ:ΕχΑ:Ζ.1) 
ergo etiam Α : Β = Γ: Ε χ z/ : Ζ·, quod erat demon-
strandum. 

VI. 

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
et primus secundum non metitur, ne alius quidem 
ullus alium metietur. 

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales A, 
Β, Γ , z/, E} et Α nume-

A ) rum Β ne metiatur. dico, 
B ~ 1 ne alium quideni ullum 
ρ, , alium mensurum esse. 
Δ\— 1 iam hoc quidem mani-
E -— -i festum est, numeros A, J5, 
Ζι ι Γ, Α, Ε deinceps inter se 

, , non metiri. nam Α nume-
£ ( ( rum Β ηοη metitur. dico, 

ne alium quidem ulluni 
alium mensurum esse. nam si fieri potest, Α nume-
runi Γ metiatur. et quot sunt Α, Β, Γ, tot sumantur 
minimi numeri eorum, qui eandem ac Α, Β, Γ ratio-
nem habent Ζ , Η, Θ [VII, 3 3 ] . et quoniam Ζ, Η, Θ 
in eadem ratione sunt ac Α, Β, Γ, et multitudo nu-
merorum Α, Β, Γ aequalis est multitudini numerorurn 
Ζ , Η, Θ, ex aequo erit Α:Γ=Ζ:Θ [VII, 14]. et 
quoniam est Α : Β = Ζ : f/, et Α numerum Β ηοη me-

1) Nam Η : Χ = Η : Θ Χ Θ : Κ et Η : Θ = Γ : Ε, 
θ : Κ = ά : Ζ. 

E a c l i d c s , edd. Heiberg et Menge. II. 19 
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Η' ουκ άρα μονάς έΰτιν δ Ζ' ή γάρ μονάς πάντα 
άρι&μόν μετρεΐ. και ειΰιν οι Ζ, Θ πρώτοι προς άλλή
λονς [ονδε δ Ζ άρα τον Θ μετρεΐ], και έΰτιν ώς δ 
Ζ προς τον Θ, όντως δ Α προς τον Γ' ονδε δ Α 

5 άρα τον Γ μετρεΐ, δμοίως δή δείξομεν, οτι ονδε 
άλλος ονδεϊς ονδένα μετρήΰεΐ' όπερ έδει δεΐξαι, 

ζ'-
Έάν ωΰιν * όποΰοιονν άρι&μοϊ [εξής] άνά

λογόν, δ δε πρώτος τόν έΰχατον μετρή, καϊ 
10 τόν δεύτερον μετρήΰει. 

Έΰτωΰαν όποΰοιονν άρι&μοϊ έξης άνάλογόν οί 
Α, Β, Γ, Α, δ δε Α τόν Α μετρείτω' λέγω, ότι καϊ 
δ Α τόν Β μετρεΐ. 

Εί γάρ ον μετρεΐ δ Α τόν Β, ονδε άλλος ον-
15 δεϊς ονδένα μετρήΰει* μετρεΐ δε δ Α τόν Α. μετρεΐ 

άρα και δ Α τόν Β' όπερ έδει δεΐξαι. 

ι 

Ά · 
Εάν δύο άρι&μών μεταξύ κατά τό ΰννεχες 

άνάλογόν έμπίπτωΰιν άρι&μοί, όΰοι εις αν-
20 τονς μεταξύ κατά τό ΰννεχες άνάλογόν έμ-

πίπτονΰιν άρι&μοί, τοΰοντοί καϊ εις τονς τόν 
αντον λόγον έχοντας [αντοΐς] μεταξύ κατά τό 
ΰννεχες άνάλογόν έμπεΰοννται. 

Αύο γάρ άρι&μών τών Α, Β μεταξύ κατά τό 
25 ΰννεχες άνάλογόν έμπιπτέτωΰαν άρι&μοϊ οί Γ, Α, 

2. μετρεΐ άρι&μόν Υ φ. ν,αί είαιν] om. φ. 3. ονδε 
6 Ζ αρα τον Θ μετρεΐ] om. Ρ. 6. μετρεΐ ΒΥ φ. 8. 
εξής] om. Ρ. 9. ϊαχατον] in ras. V. 10. δεντερον] in 
ras. V. 12. καί] om. φ. 14. ον] μή ΒΥφ. 15. Post 
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titur, ne Ζ quidem numerum Η metitur [VII def. 20]. 
itaque Ζ unitas non est; nam unitas omnem numerum 
metitur. et Ζ , Θ inter se primi sunt [prop. III]. et 
est Ζ:Θ = Α : Γ. itaque [VII def. 20] ne Α quidem 
nunierum Γ metitur. similiter denionstrabimus, ne 
alium quidem ullum alium mensurum esse; quod erat 
demonstrandum. 

VII. 
Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 

et primus ultinmni metitur, etiam secundum metitur. 
A\ 1 Sint quotlibet numeri deinceps 
Βι 1 proportionales Α, Β, Γ, A} et Α nu-
Γι 1 merum Α metiatur. dico, Α etiam 
z/ i 1 numerum Β metiri. 

nam si Α numerum Β ηοη metitur, ne alius qui-
dem ullus alium metietur [prop. V I ] . metitur autem 
Α numerum A. ergo Α etiam numerum Β metitur; 
quod erat demonstrandum. 

VIII. 
Si inter duos numeros secundum proportionem 

continuam numeri aliquot interponuntur, quot inter 
eos secundum proportionem continuam interponuntur 
numeri, totidem etiam inter eos, qui eandem ratio-
nem babent, secundum proportionem continuam inter-
ponentur. 

Nam inter duos numeros Α, Β secundum propor-
tionem continuam numeri aliquot Γ, Α interponantur 

μετοήαεί add. Υφ: όπερ άτοπον' υπόκειται γάρ ό Α τόν Α 
μετρειν; idem Β mg. m. 2. 22. αύτοΐς] om. Ρ. 25. Γ ] 
in rae. V. 

19 
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3. τό] τόν φ. 6. είαιν Β. 7. οι ελάχιστοι Υ φ. 8. 
Γ, Δ, Β] Β, Γ, Δ BVqp. οΓ] corr. ex τονς m. 1 V. 9. 
οί] om. Ρ. 10. είαίν] είαίΥφ. καϊ επεϊ—11: είαιν] 
om. φ. 10. Γ ] in ras. Β, post ras. 1 litt. V. 11. είαΐ Υ.{ 
13. τόν Α\ Α Β. 18. έχοντας αντοΐς ΒΥφ. 19. τε] om. Ρ.< 

καϊ πεποιήΰ&ω ώς ό Α προς τον Β, όντως 6 Ε 
προς τον Ζ' λέγω, οτι όΰοι εις τους Α, Β μεταξύ 
κατά το ΰννεχες άνάλογόν έμπεπτώκαΰιν άρι&μοί, το
ιούτοι και εις τους Ε, Ζ μεταξύ κατά το ΰννεχες 

5 άνάλογόν έμπεΰοννται. 
"Οΰοι γάρ είΰι τώ πλή&ει οί Α, Β, Γ, Α, τοΰον

τοί είλήφ&ωΰαν έλάχιΰτοι άρι&μοϊ τών τον αυτόν 
λόγον εχόντων τοις Α, Γ, Α, Β οί Η, Θ, Κ, Α' οί 
άρα άκροι αυτών οί Η, Α πρώτοι πρός αλλήλους 

10 είΰίν. καϊ έπεϊ οί Α, Γ, Α, Β τοις Η, Θ, Κ, Α έν 
τ ω αύτώ λόγω είΰίν, και έΰτιν ί'ΰον τό πλή&ος τών 
Α, Γ, Α, Β τώ πλήξει τών Η, Θ, Κ, Α, δι ΐΰον άρα 
έΰτϊν ώς ό Α πρός τόν Β, ούτως ό Η πρός τόν Α. 
ώς δε ό Α πρός τόν Β, ούτως ό Ε πρός τόν Ζ' καϊ 

15 ώς άρα ό Η πρός τόν Α, ούτως δ Ε πρός τόν Ζ. 
οί δε Η, Α πρώτοι, οί δε πρώτοι καϊ έλάχιΰτοι, οί 
δε έλάχιΰτοι άρι&μοϊ μετρονΰι τονς τόν αυτόν λόγον 
έχοντας ίΰάκις ό τε μείζων τόν μείζονα καϊ δ έλάΰ-
ΰων τόν έλάΰΰονα, τουτέΰτιν ό τε ηγούμενος τόν 

20 rγούμενον καϊ ό επόμενος τόν έπόμενον. ίΰάκις 
άρα ο Η τόν Ε μετρεΐ καϊ 6 Α τόν Ζ. όΰάκις δή 
ό Η τόν Ε μετρεΐ, τοΰαυτάκις καϊ έκάτερος τών Θ, 
Κ έκάτερον τών Μ, Ν μετρείτω" οί Η, Θ, Κ, Α άρα 
τους Ε, Μ, Ν, Ζ ίΰάκις μετρονΰιν. οί Η, Θ, Κ, Α 

25 άρα τοις Ε, Μ, Ν, Ζ έν τώ αύτώ λόγω είΰίν. άλλά 
οί Η, θ, Κ, Α τοις Α, Γ, Α, Β έν τώ αύτώ λόγω\ 
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Α 

•ι Γ Μ ι -

—\Δ JVi-

et fiat Α : Β = Ε : Ζ. 
dico, quot inter A7 Β 

Αι-

Κ'-

Θ 

Η: 
χ> 

Ζι-
ι secuDdumproportionem 

—ι continuam interponan-
tur numeri, totidem 

etiani inter E7 Ζ secun-
dura proportionem con-
tinuam interpositum iri. 

nam quot sunt numero A7 Β, Γ, A7 totidem su-
mantur numeri minimi eorum, qui eandem rationem 
habent ac A7 Γ, Λ, Β [VII, 33] Η, Θ, Κ, Α. itaque 
extremi eorum Η, Α inter se primi sunt [prop. III]. 
et quoniam A, F, A7 Β et H7 Θ, K} Α in eadem ra-
tione sunt, et nmltitudo numerorum A, JT, Α, Β mul-
titudini numerorum Hy Θ, K7 Α aequalis est, ex aequo 
erit [VII, 14] Α : Β — Η: A. uerum A:B = E:Z. 
quare etiam Η: Α = Ε : Ζ . sed Η7 Α primi sunt, 
primi autem etiam minimi [VII, 21 ] , rainimi autem 
numeri eos, qui eandem rationem habent, aequaliter 
metiuntur, maior maiorem et minor minorem [VII, 20] , 
h. e. praecedens praecedentem et sequens sequentem. 
itaque Η numerum Ε et Α numeruni Ζ aequaliter 
metitur. iam quoties Η numerum Ε metitur, toties 
uterque Θ7 Κ utrumque M7 Ν metiatur. itaque H7 Θ7 

K7 Α numeros E7 M7 N7 Ζ aequaliter metiuntur. ita-
que H7 Θ, K7 Α et E7 M7 N7 Ζ in eadein ratione 
sunt [VII def. 20]. uerum H7 Θ7 K7 Α et A7 Γ7 A7 Β 

24. τονς] corr. ex τοίς V. Ζ ] in ras. V. Ιοάκις — 25: 
Ζ ] mg. m. 1 V, om. ψ. 26. Κ] e corr. V. 
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1. είαιν] om. Ρ. καϊ οι — 2: λόγω είαίν] mg. m. 1 V, 
om. φ. 3. είαιν] (prius) είαι Υ φ. 10. ώαι P V φ. 11. 

είΰίν καϊ οί Α, Γ, Α, Β άρα τοις Ε, Μ, Ν, Ζ εν τώ 
αντώ λόγω είΰίν. οί δε Α, Γ, Α, Β εξής άνάλογόν 
ειΰιν καϊ οί Ε, Μ, Ν, Ζ άρα εξής άνάλογόν είΰίν. 
όΰοι άρα εις τονς Α, Β μεταξν κατά τό ΰννεχες άνά-

5 λογον έμπεπτώκαΰιν άρι&μοί, τοΰοντοί καϊ εις τονς 
Ε, Ζ μεταξν κατά τό ΰννεχες άνάλογόν έμπεπτώκαΰιν 
άρι&μοί' όπερ έδει δεΐξαι. 

Έάν δνο άρι&μοϊ πρώτοι πρός άλλήλονς 
10 ωΰιν, καϊ εις αντονς μεταξν κατά τό ΰννεχες 

άνάλογόν έμπίπτωΰιν άρι&μοί, όΰοι εις αν
τονς μεταξν κατά τό ΰννεχες άνάλογόν έμ-
πίπτονΰιν άρι&μοί, τοΰοντοί καϊ έκατέρον αν
τών καϊ μονάδος μεταξν κατά τό ΰννεχες άνά-

15 λογον έμπεΰοννται. 
"Εΰτωΰαν δνο άρι&μοϊ πρώτοι πρός άλλήλονς οί 

Α, Β, καϊ εις αντονς μεταξν κατά τό ΰννεχες άνά
λογόν έμπιπτέτωΰαν οί Γ, Α, και έκκείΰ&ω ή Ε μο
νάς" λέγω, ότι όΰοι εις τονς Α, Β μεταξν κατά τό 

20 ΰννεχες άνάλογόν έμπεπτώκαΰιν άριϋ-μοί, τοΰοντοί 
καϊ έκατέρον τών Α, Β καϊ τής μονάδος μεταξν κατά 
τό ΰννεχες άνάλογόν έμπεΰοννται. 

Είλήφ%ωΰαν γάρ δνο μεν άρι&μοϊ έλάχιΰτοι έν 
τώ τών Α, Γ, Α, Β λόγω όντες οί Ζ, Η, τρεις δε οί 

25 Θ, Κ, Α, καϊ άεϊ έξης ένϊ πλείονς, έως άν ί'ΰον γένη-
ται τό πλή&ος αντών τώ πλή&ει τών Α, Γ, Α, Β. 
είλήφ&ωΰαν, καϊ έΰτωΰαν οί Μ, Ν, 3, Ο. φανερόν 
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•αιν άρι&μοί οαοι] in ras. m. 1 B. 12. ίμπίπτωβιν Ρ. 14. 
μεταξύ] εξής μεταξν Theon (BVqp). 24. τών] corr. ex τόν V. 

in eadem ratione sunt. quare etiani Α, Γ ; Α, Β et 
E, M7 Nf Ζ in eadem ratione sunt. uerum A7 Γ, A7 Β 
deinceps proportionales sunt. quare etiam E7 M7 N7 Ζ 
deinceps proportionales sunt. ergo quot inter A7 Β 
secundum proportionem continuam interpositi sunt 
numeri, totidem etiam inter E7 Ζ secundum propor-
tionem continuam interpositi sunt numeri; quod erat 
demonstrandum. 

IX. 

Si duo numeri inter se primi sunt et inter eos 
seounduin proportionem continuam interponuntur nu-
meri aliquot, quot inter eos secundum proportioneni 
continuam interponuntur numeri, totidem etiaiii inter 
siugulos et unitatem secundum proportionem conti-
nuam interponentur. 

Sint duo nurneri inter se primi Α, B, et inter eos 
secundum proportionem continuam interponantur Γ, 
A7 et#ponatur unitas E. dico; quot inter Α, Β secun-
dum proportionem continuam interponantur numeri, 
totidem etiam inter singulos A7 Β et unitatem secun-
dum proportionem continuam interpositum iri. 

sumantur enim duo numeri minimi in ratione A, 
Γ7 A7 Β numerorum Z7 H7 tres autem Θ, K7 Α et sem-
per deinceps uno plures, donec fiat niultitudo eorum 
multitudini numerorum A7 Γ7 A7 Β aequalis [prop. II]. 
sumantur et sint Μ, Ν, g7 O. manifestuui igitur 
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1. πεποίηκε Υ φ. 2. πεποίηκε Υ φ. 3. πεποίηκε Υ φ. 
4. πεποίηκε Υ ω. 5. είοιν Ρ. 6. Ζ , Η] Η , Ζ BVqp. εί
οίν Β. 7. τον] corr. ex τών m. 1 Ρ. Ζ, Η] Η, Ζ ΒΥφ; 
Ε , Ζ Ρ. 10. ΐσος] (prius) corr. ex ΐσον m. rec. Ρ. 12. 
Ζ ] eras. V. 13. τώ Ζ] αντώ Υ φ, τώ Ζ supra m. 2 V. 18. 
άρα] έτι φ. 21. Θ] e corr.'V; Ε Ρ.' 22. ώς] supra m. 1 Β. 
24. πρός] (prius) supra m. 2 Β. 

δή, ότι 6 μεν Ζ εαντον πολλαπλαΰιάΰας τον Θ πε
ποίηκεν, τον δε Θ πολλαπλαΰιάΰας τον Μ πεποίηκεν, 
κα\ 6 Η εαντον μεν πολλαπλαΰιάΰας τον Λ πεποίηκεν, 
τον δε Λ πολλαπλαΰιάΰας τον Ο πεποίηκεν. καϊ έπει 

5 οί Μ, Ν, 3, Ο έλάχιΰτοι είΰϊ τών τον αντόν λόγον 
εχόντων τοις Ζ, Η, είΰϊ δε καϊ οί Α, Γ, Α, Β έλά
χιΰτοι τών τόν αντόν λόγον εχόντων τους Ζ, Η, και 
έΰτιν ϊΰον τό πλήθος τών Μ, Ν, &, Ο τώ πλήθει 
τών Α, Γ, Α, Β, έκαΰτος άρα τών Μ, Ν, Ο έκάΰτω 

10 τών Α, Γ, Α, Β ΐΰος έΰτίν ί'ΰος άρα έΰτϊν δ μεν Μ 
τώ Α, ό δε Ο τώ Β. καϊ έπεϊ ό Ζ εαντον πολλα-
πλαΰιάΰας τόν Θ πεποίηκεν, ό Ζ άρα τόν Θ μετρεΐ 
κατά τάς έν τώ Ζ μονάδας, μετρεΐ δε καϊ ή Ε μονάς 
τόν Ζ κατά τάς έν αντώ μονάδας" ίΰάκις άρα ή Ε 

15 μονάς τόν Ζ αριθμόν μετρεΐ καϊ ό Ζ τόν Θ. έΰτιν 
άρα ώς ή Ε μονάς πρός τόν Ζ αριθμόν, όντως ό Ζ 
προς τόν Θ. πάλιν, έπεϊ ό Ζ τόν Θ πολλαπλαΰιά-
ΰας τόν Μ πεποίηκεν, ό Θ άρα τόν Μ μετρεΐ^ κατά 
τάς έν τώ Ζ μονάδας, μετρεΐ δε καϊ ή Ε μονάς 

20 τόν Ζ αριθμόν κατά τάς έν αντώ μονάδας" ίΰάκις 
άρα ή Ε μονάς τόν Ζ αριθμόν μετρεΐ καϊ δ Θ τόν 
Μ. έΰτιν άρα ώς ή Ε μονάς πρός τόν Ζ αριθμόν, 
όντως ό Θ πρός τόν Μ, έδείχθη δε καϊ ώς ή Ε 
μονάς πρός τόν Ζ αριθμόν, όντως ό Ζ πρός τόν Θ' 
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Η Ζ N\ 

-\H 

est, esse Ζ Χ Ζ = Θ, Ζ χ Θ = Μ, IIΧ Η = Λ, 
ΗχΑ = Ο [prop. 
Ilcoroll.]. etquoni-

Γ ί ~ κ 1 1 ain My Ny 8, Ο mini-
j - , Αι 1 mi sunt eoruin, qui 
B\ ι eandera rationem ha-

E { ( M [ , bent ac Ζ , H, uerum 
etiam Ay Γ, Α, Β 

. minimi sunt eorum, 
qui eandem ratio-

Οι 1 nem habent ac Z ; Η 
[prop. III] , et mul-

titudo numerorum My N, 8, Ο multitudini nume-
rorum Ay Γ, Ay Β aequalis est, singuli M , Nf 8, Ο 
singulis Α y Ty Αy Β aequales sunt. itaque Μ— Α, 
Ο = Β. et quoniara Ζ χ Ζ == Θ, numerus Ζ nume-
rum Θ secundum unitates numeri Ζ metitur [VII def. 
15]. uerum etiam unitas Ε numerum Ζ secundum 
unitates ipsius metitur. itaque unitas Ε numeruni Ζ 
et Ζ numerum Θ aequaliter metitur. itaque 

Ε:Ζ = Ζ:Θ [VII def. 20]. 
rursus quoniam Ζ Χ Θ — Μ, numerus Θ numerum 
Μ secundum unitates numeri Ζ metitur [VII def. 15]. 
uerum etiam unitas Ε numerum Ζ secundum unitates 
ipsius metitur. itaque Ε unitas numerum Ζ et Θ 
numerum Μ aequaliter metitur. quare 

Ε:Ζ = Θ:Μ [VII def. 20]. 
demonstrauimus autem, esse etiam Ε : Ζ = Ζ : Θ. 
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και ώς άρα ή Ε μονάς προς τον Ζ αριθμόν, ούτως 
6 Ζ πρός τόν Θ και ό Θ πρός τόν Μ. ί'ΰος δε ό 
Μ τώ Α' έΰτιν άρα ώς ή Ε μονάς πρός τόν Ζ 
αριθμόν, όντως ό Ζ πρός τόν Θ καϊ ό Θ πρίς τόν 

5 Α. διά τά αντά δή καϊ ώς ή Ε μονάς πρός τόν 
Η αριθμόν, ούτως ό. Η πρός τόν Α καϊ ό Α πρός 
τόν Β. οΰοι άρα εις τονς Α, Β μεταξύ κατά τό ΰνν
εχες άνάλογον έμπεπτώκαΰιν αριθμοί, τοΰοντοι καϊ 
έκατέρον τών Α, Β καϊ μονάδος τής Ε μεταξύ κατά 

10 τό ΰννεχες άνάλογον έμπεπτώκαΰιν άριθμοί' όπερ 
έδει δεΐξαι. 

ι . 
Έάν δύο αριθμών έκατέρον καϊ μονάδος 

μεταξύ κατά τό ΰννεχες άνάλογον έμπίπτωϋιν 
15 αριθμοί, οΰοι έκατέρον αυτών και μονάδος με

ταξύ κατά τό ΰννεχες άνάλογον έμπίπτονΰιν 
αριθμοί, τοΰοντοι καϊ εις αντονς μεταξύ κατά 
τό ΰννεχες άνάλογον έμπεΰοννται. 

Αύο γάρ αριθμών τών Α, Β καϊ μονάδος τής Γ 
20 μεταξύ κατά τό ΰννεχες άνάλογον ίμπιπτέτωΰαν αριθ

μοί οϊ τε Α, Ε καϊ οί Ζ, Η λέγω, ότι οΰοι έκατέ
ρον τών Α, Β καϊ μονάδος τής Γ μεταξύ κατά τό 
ΰννεχες άνάλογον έμπεπτώκαΰιν αριθμοί, τοΰοντοι 
καϊ εις τονς Α, Β μεταξύ κατά τό ΰννεχες άνάλογον 

25 έμπεΰοννται. 

2. πρός τόν Μ— 4: πρός τόν Α'] add. m. 2 Β; sed πρός 
τόν Α lin. 4 etiam in textu sunt a m. 1. 2. ΐαος δε ό Μ τω 
Α] ο δε Μ {μή φ) τω Α έστιν ΐσος BVqp; in V haec uerh 
et seq. ad προς τόν Α lin. 4 in mg. sunt m. 2. 3. 17] corr 
ex ό φ. 13. έκατέρον) om. Theon (BVqp). 15. εξής με 
ταξν Theon (ΒΥφ). 16. τό] om. V. 18. άνάλογον] m 
2 Β, om. Υφ. 
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quare etiam Ε : Ζ = Ζ : Θ = Θ : Μ. uerum Μ = Α. 
itaque erit Ε : Ζ = Ζ : Θ = Θ : Α. eadem de causa 
etiam Ε : Η = Η: Α = Α : Β. ergo quot inter Α, Β 
secundum proportionem continuam interpositi sunt 
numeri, totidem etiam inter singulos Α, Β et uni-
tatem Ε secundum proportioneni continuam inter-
positi sunt numeri; quod erat demonstrandum. 

X. 

Si inter duos numeros1) et unitatem secundum 
proportionem continuam numeri aliquot interpositi 
sunt, quot inter singulos et unitatem secundum pro-
portionem continuam interpositi sunt nuineri, totidem 
etiam inter ipsos secundum proportionem continuam 
interponentur. 

„ _ Nam inter duos numeros 
—\Γ A\ 1 

Α. Β et unitatem Γ secundum 
Β) \ y . 

^ ^ proportionem contmuam mter-

E i | ponantur numeri A} Ε et Z ? 

ιΘ H. dico, quot inter singulos 
Α, Β et unitatem Γ secundum 
proportionem continuam inter-

' .Z 

-iK 
_ i A positi sint numeri, totidem eti-

am inter Α, Β secundum pro-
portionem continuam interpositum iri. 

1) Scripturam codicis Ρ lin. 13 (εκατερου) etiam Cam-
panus habuisee uidetur; apud eum enim VIII, 10 ita legimus: 
si inter utrumque eorum et unitatem quotlibet numcri con-
tinua proportionalitate ceciderint, ambobus numeris totidem 
continua proportionalitate interesse necesse est. 
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Ό Α γάρ τόν Ζ πολλαπλαΰιάΰας τον Θ ποιείτω, 
έκάτερος δε τών Α, Ζ τον Θ πολλαπλαΰιάΰας έκάτε
ρον τών Κ, Λ ποιείτω. 

Καϊ έπεϊ εΰτιν ώς ή Γ μονάς προς τον Α άριθ-
5 μόν, όντως 6 Α προς τον Ε, ίΰάκις άρα ή Γ μονάς 

τον Α αριθμόν μετρεΐ καϊ 6 Α τον Ε. ή δε Γ μο
νάς τον Α αριθμόν μετρεΐ κατά τάς έν τώ Α μο
νάδας" καϊ 6 Α άρα αριθμός τον Ε μετρεΐ κατά τάς 
έν τώ Α μονάδας" 6 Α άρα εαντον πολλαπλαΰιάΰας 

10 τον Ε πεποίηκεν. πάλιν% έπεϊ έΰτιν ώς ή Γ [μονάς] 
προς τον Α αριθμόν, όντως 6 Ε προς τον Α, ίΰάκις 
άρα ή Γ μονάς τον Α αριθμόν μετρεΐ καϊ ο Ε τον 
Α. ή δε Γ μονάς τον Α αριθμόν μετρεΐ κατά τάς 
έν τώ Α μονάδας" καϊ 6 Ε άρα τον Α μετρεΐ κατά 

15 τάς έν τώ Α μονάδας" ο Α άρα τον Ε πολλαπλαΰιά-
ΰας τον Α πεποίηκεν. διά τά αντά δή καϊ 6 μεν 
Ζ εαντον πολλαπλαΰιάΰας τον Η πεποίηκεν, τον δε 
Η πολλαπλαΰιάΰας τον Β πεποίηκεν. καϊ έπεϊ 6 Α 
εαντον μ\ν πολλαπλαΰιάΰας τον Ε πεποίηκεν, τον 

20 δε Ζ πολλαπλαΰιάΰας τόν Θ πεποίηκεν, έΰτιν άρα 
ώς ό Α πρός τόν Ζ, όντως ό Ε πρός τον Θ. διά 
τά αντά δή και ώς ό Α πρός τόν Ζ, όντως ό Θ 
πρός τόν Η. καϊ ώς άρα ό Ε πρός τόν Θ, όντως 
ό Θ πρός τόν Η. πάλιν, έπει ό Α έκάτερον τών 

25 Ε, Θ πολλαπλαΰιάΰας έκάτερον τών Α, Κ πεποίηκεν, 
έΰτιν άρα ώς ό Ε πρός τόν Θ, όντως 6 Α πρός 
τόν Κ. άλλ' ώς ό Ε πρός τόν Θ, όντως ό Α πρός 
τόν Ζ' καϊ ώς άρα ό Α πρός τόν Ζ, όντως ό Α 

4. εστίν) supra m. 1 V. 8. καϊ ό Δ άρα — 9: μονάδας] 
mg. m. 1 Ρ φ. 8. άρα] ora. Β. άρι&μός] om. ν φ . 10. 
πεποίηκε Υ φ. μονάς) om. Ρ. 12. Γ] e corr. V. 11. 
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sit enim Α χ Ζ = Θ, Α χ Θ = Κ, ΖχΘ = Α. 
et quoniam est Γ: Α — Α: E, unitas Γ numerum Α 
et Α numerum Ε aequaliter metitur [VII def. 2 0 ] . 
uerum unitas Γ numerum Α secundum unitates nu-
meri Α metitur. quare etiam numerus Α numerum 
Ε metitur secundum unitates numeri A. itaque 
Α X Α = E. rursus quoniam est Γ: Α — Ε : Α, 
unitas Γ uumerum Α et Ε numerum Α aequaliter 
metitur. uerum unitas Γ numerum Α secundum uni-
tates numeri Α metitur. quare etiam Ε numerum 
Α secundum unitates numeri Α metitur. itaque 
Α Χ Ε = Α. eadem de causa etiam Ζ Χ Ζ = Η 
et Ζ Χ Η = Β. et quoniam Α Χ Α = Ε et 

Α Χ Ζ = Θ, erit [VII, 17] Α : Ζ = Ε: Θ. 
eadem de causa erit etiam Α : Ζ == Θ : Η [VII, 18]. 1) 
quare etiam Ε : Θ — Θ : Η. rursus quoniam 
A x E = A e t A X 0 = K, erit Ε : Θ — Α : Κ 
[VII, 17]. uerum Ε: Θ = Α : Ζ. quare etiam 

Α : Ζ = Α : Κ. 

1) Cum habeamue z/ χ Ζ = Θ et Ζ χ Ζ — Η, proprie 
citanda est VII, 18, ηοη VII, 17, ut in praecedenti ratio-
cinatione; sed cum Δ χ Ζ = Ζ χ Δ (VII, 16), adparet, Eu-
clidem sine errore dicere posse lin. 21 sq.: δια τά αντά. 

Ιαάκις — 12: τον Α] bis V (corr.), φ. 14. καϊ ο Ε — 15: 
μονάδας] mg. m. 1 Ρ. 14. Α] in ras. m. 1 Β. 16. πεποίηκε 
Ύφ. 17. πεποίηκε Υ φ. 18. πολλααιάαας ψ. 19. πε-
ποίηκε Υ ψ. 24. τών Ε — 25: έκάτερον] mg. m. 1 Ρ. 
25. τον Α, Η φ. 27. άλλά Ρ. 
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πρός τόν Κ. πάλιν, επεϊ έκάτερος τών Α, Ζ τον Θ 
πολλαπλαβιάβας έκάτερον τών Κ, Α πεποίηκεν, έβτιν 
άρα ώς ό Α προς τον Ζ, όντως 6 Κ προς τον Α. 
άλλ' ώς 6 ζ / προς τον Ζ , όντως 6 Α προς τον Κ' 

5 καϊ ώς άρα 6 Α προς τον Κ, όντως 6 Κ προς τον 
Α. έτι έπεϊ 6 Ζ έκάτερον τών Θ, Η πολλαπλαβιάβας 
έκάτερον τών Α, Β πεποίηκεν, έβτιν άρα ώς 6 Θ 
προς τον Η, όντως 6 Α προς τον Β. ώς δε 6 Θ 
προς τον Η, όντως 6 Α προς τον Ζ' καϊ ώς άρα 

10 δ Α προς τον Ζ, όντως ο Α προς τον Β. έδείχθη 
δε καϊ ώς 6 Α προς τον Ζ, όντως ό τε Α προς τον 
Κ καϊ 6 Κ προς τον Α' καϊ ώς άρα 6 Α προς τον 
Κ, όντως 6 Κ προς τον Α καϊ 6 Α προς τον Β. οί 
Α, Κ, Α, Β άρα κατά τό βννεχες έξης είβιν άνάλογον. 

15 όβοι άρα έκατέρον τών Α, Β και τής Γ μονάδος με
ταξύ κατά τό βννεχες άνάλογον έμπίπτονβιν αριθμοί, 
τοβοντοι και είς τονς Α, Β μεταξύ κατά τό βννεχες 
έμπεβοϋνται' όπερ έδει δεΐξαι. 

ια'. 
20 Αύο τετραγώνων αριθμών εις μέβος άνά

λογον έβτιν αριθμός, καϊ δ τετράγωνος πρός 
τόν τετράγωνον διπλαβίονα λόγον έχει ήπερ 
ή πλενρά πρός τήν πλενράν. 

"Εβτωβαν τετράγωνοι άριθμοϊ οί Α, Β, καϊ τον 
25 μεν Α πλενρά έβτω ό Γ, τοϋ δε Β ό Α' λέγω, ότι 

τών Α, Β εϊς μέβος άνάλογον έβτιν αριθμός, καϊ ο 
Α πρός τόν Β διπλαβίονα λόγον έχει ήπερ ό Γ πρός 
τόν Α. 

1. και ηάλιν, deleto και Ρ. Α, Ζ ] Ζ , Α Β. 3. Ζ ] in 
ras. φ. 10. ίδείχθη δέ] mg. φ. 12. καϊ ώς αοα — 13: 
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rursus quoniani Α Χ Θ = Κ et Ζ Χ Θ = Α} erit 
Α : Ζ = Κ : Λ [VII, 18]. uerum Λ : Ζ = Λ : Κ. 
quare etiam Α : Κ = Κ : Α. praeterea quoniam 
Zx0 = Aet ΖχΙΙ=Β, erit [VII, 17] Θ: Η = Α:Β. 
uerum Θ : Η = Α : Ζ. quare etiam Α : Ζ = Α : Β. 
demonstrauimus autem, esse etiam 

A:Z = A:K*=K:A. 
itaque erit Α : Κ = Κ : Α = Α : Β. itaque Α, Κ, Α, Β 
deinceps in continua proportione sunt. quot igitur 
inter singulos Α, Β et Γ unitatem secundum pro-
portionem continuam interponuntur numeri, totidem 
etiam inter A} Β deinceps interponentur; quod erat 
demonstrandum. 

XI . 

Inter duos numeros quadratos unus medius est 
proportionalis numerus, et quadratus ad quadratum 
duplicatam rationeui habet quam latus ad latus. 

Sint numeri quadrati Ay B, et numeri Α latus 
sit JT, numeri autem Β latus A. dico, inter Α, Β 

ι \A 
l \B 

ι ιΓ ι \d 

ι lE 

unum medium esse proportionalem numerum, et esse 
Α : Β = Γ2 : A2. 

πρός τον Λ] om. BVqp. 15. Γ] in ras. φ. 17. Ante και 
ras. 1 litt. V. 26. τών] corr. ex τόν V. 
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(0 Γ γάρ τόν Α πολλαπλαβιάβας τον Ε ποιείτω. 
καϊ επεϊ τετράγωνος έβτιν 6 Α, πλενρά δε αντον 
έβτιν 6 Γ, δ Γ άρα εαντον πολλαπλαβιάβας τον Α 
πεποίηκεν. διά τά αντά δή καϊ 6 ζ / εαντον πολλά-

5 πλαβιάβας τον Β πεποίηκεν. έπεϊ ονν 6 Γ έκάτερον 
τών Γ, ζ / πολλαπλαβιάβας έκάτερον τών Α, Ε πε
ποίηκεν, έβτιν άρα ώς 6 Γ προς τον ζ / , όντως ο 
Α προς τον Ε. διά τά αντά δή καϊ ώς 6 Γ προς 
τον ζ / , όντως 6 Ε προς τον Β. καϊ ώς άρα ο Α 

10 προς τον Ε, όντως 6 Ε προς τον Β. τών Α, Β άρα 
εϊς μέβος άνάλογον έβτιν αριθμός. 

Αέγω δή, ότι καϊ ό Α πρός τόν Β διπλαβίονα 
λόγον έχει ήπερ ό Γ πρός τόν Α. έπεϊ γάρ τρεις 
άριθμοϊ άνάλογον είβιν οί Α, Ε, Β, ό Α άρα πρός 

15 τόν Β διπλαβίονα λόγον έχει ήπερ ό Α πρός τόν 
Ε. ώς δε ό Α προς τόν Ε, όντως ό Γ πρός τόν 
Α. ό Α άρα πρός τόν Β διπλαβίονα λόγον έχει ήπερ 
ή Γ πλενρά πρός τήν Α' όπερ έδει δεΐξαι. 

Φ\ 

20 Ανο κύβων αριθμών δνο μέβοι άνάλογον 
είβιν αριθμοί, καϊ ό κύβος πρός τόν κνβον\ 
τριπλαβίονα λόγον έχει ήπερ ή πλενρά πρόςΐ 
τήν πλενράν. 

"Εβτωβαν κύβοι άριθμοϊ οί Α, Β καϊ τοϋ μεν Α 
25 πλενρά έβτω ό Γ, τοϋ δε Β ό Α' λέγω, ότι τών Α, 

Β δύο μέβοι άνάλογον είβιν αριθμοί, καϊ ό Α πρόςΐ 
τόν Β τριπλαβίονα λόγον έχει ήπερ ό Γ πρός τόν Α.Ι 

1. γάρ] πι. 2 Β, post ras. 1 litt. V. 4. πεποίηκε Υφ.\ 
8. διά τά αντά δή και] Ρ; πάλιν επεϊ 6 Τ τον Α πολλαπλά- ( 

σιάοας τον Ε πεποίηκεν, δ δε Α εαντον πολλαπλααιάΰας το Α 
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-ι Β autem Α. dico, 
» 1 inter iS duos nie-

dios proportionales esse numeros, et esse Α : Β = ΓΒ: ζ/ 8 . 

1) Nam T x / i = E e t / i x z / = E. itaque proportio 
illa proprie per VII, 18 (ηοη VII, 17) efficitur. sed cfr. 
p. .300, 21 sq. et p. 301 not. uerba lin. 8 interpolata etiam 
ipsa orationis forma (ενα καϊ τον αντόν) redarguuntur. 

Β πεπόίηκεν (πεποίηκε Υ φ), δύο δή αρι&μ,οϊ οί Γ, Δ ενα καϊ 
τον αντον τον Δ πολλαπλασιάΰαντες τονς Ε , Β πεποιήκααν' 
εοιιν αρα Theon (BVqp). 9. Post Β add. Theon: άλλ' ώς 6 
Γ προς τον Δ, όντως 6 Α προς τον Ε (BVg>). 10. τών] 
τον in rae. comp. V. 11. άρι&μος 6 Ε Theon (BVqp). 18. 
Δ πλευράν Υ φ. 20. μ,έοονς Ρ, corr. m. rec. 

sit enim JT X Α = E. et quoniam quadratus est Α 
et latus eius Ρ, erit Γ χ Γ — A. eadeni de causa 
etiam Α Χ Α = B. iam quoniam Γ Χ Γ = Α et 
Γ χ Α = E} erit Γ: Α = Α : Ε [VII, 17]. eadem 
de causa1) erit etiarn Γ : Α = Ε : Β. quare etiam 
Α : Ε = Ε : Β. ergo inter Α, Β unus medius est 
proportionalis numerus. 

Iam dico, esse etiani Α : Β = Γ2: Α2, liani quo-
niam tres numeri proportionales sunt A} E, J3, erit 
Α : Β = Α2 : Ε2 [V def. 9]. uerum Α : Ε = Γ : Α. 
itaque Α : Β = Γ2 : Α2] quod erat demonstrandum. 

XII. 

Inter duos cubos numeros duo medii proportio-
nales sunt numeri, et cubus ad cubuin triplicatam 
rationem habet quam latus ad latus. 

A j E | | Sint cubi nunieri 

n , , Α, B, et latus nu-
„ ~ meri sit JT, numeri Γι 1 Θι 1 9 

Eucl ides , edd.Heiberg et Menge. II. 20 
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Ό γάρ Γ εαντον μεν πολλαπλαβιάβας τον Ε ποιείτω, 
τον δε Α πολλαπλαβιάβας τον Ζ ποιείτω, 6 δε ζ / εαντον 
πολλαπλαβιάβας τον Η ποιείτω, έκάτερος δε τών Γ, ζ / 
τον Ζ πολλαπλαβιάβας έκάτερον τών Θ, Κ ποιείτω. 

5 Καϊ επεϊ κνβος έβτϊν 6 Α, πλενρά δε αντον 6 
Γ, καϊ 6 Γ εαντον πολλαπλαβιάβας τον Ε πεποίηκεν, 
6 Γ άρα εαντον μεν πολλαπλαβιάβας τον Ε πεποίη
κεν, τον δε Ε πολλαπλαβιάβας τον Α πεποίηκεν. 
διά τά αντά δή καϊ 6 ζ / εαντον μεν πολλαπλαβιάβας 

10 τον Η πεποίηκεν, τον δε Η πολλαπλαβιάβας τον Β 
πεποίηκεν. καϊ έπεϊ 6 Γ έκάτερον τών Γ, ζ / πολλα
πλαβιάβας έκάτερον τών Ε, Ζ πεποίηκεν, έβτιν άρα 
ώς 6 Γ προς τον Α, όντως 6 Ε προς τον Ζ. διά 
τά αντά δή καϊ ώς ό Γ προς τον ζ / , όντως 6 Ζ 

15 πρός τόν Η. πάλιν, έπεϊ ό Γ έκάτερον τών Ε, Ζ 
πολλαπλαβιάβας έκάτερον τών Α, Θ πεποίηκεν, έβτιν 
άρα ώς ό Ε πρός τόν Ζ, όντως ό Α προς τόν Θ. 
ως οε ο Ε προς τον Ζ , όντως ο I προς τον ζ/* 
καϊ ώς άρα ό Γ πρός τόν Α, όντως ό Α πρός τόν 

20 Θ· πάλιν, έπεϊ έκάτερος τών Γ, Α τόν Ζ πολλαπλα
βιάβας έκάτερον τών Θ, Κ πεποίηκεν, έβτιν άρα ώς 
ό Γ προς τόν Α, όντως ό Θ πρός τόν Κ. πάλιν, 
έπεϊ ό Α έκάτερον τών Ζ, Η πολλαπλαβιάβας έκάτελ 
ρον τών Κ, Β πεποίηκεν, έβτιν άρα ώς ό Ζ προς 

25 ιόν Η, όντως ό Κ πρός τόν Β. ώς δε ί Ζ πρός 
τόν Η, όντως ό Γ πρός τόν Α' καϊ ώς άρα ό Γ πρόα 
τόν Α, όντως ό τε Α πρός τόν Θ καϊ ό Θ προς τόιΐ 
Κ καϊ ό Κ πρός τόν Β. τών Α, Β άρα δνο μέβοι 
άνάλογον είβιν οί Θ, Κ. 

4. Ζ ] eras. V. 6. πεποίηκε Υ φ. 7. πεποίηκε Υ φ. 8. 
πεποίηκε Υφ. 10. πεποίηκε Υφ. 11. πεποίηκε Υφ. 171 
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sit eniui Γ Χ Γ = Ε, Γ χ Α = Ζ , Α Χ z/ = Hy 

Γ χ Ζ = Θ, Α Χ Ζ = Κ. et quomam u4 cubus est, 
latus autem eius Γ et Γ χ Γ = E, erit Γ Χ Γ = Ε 
ei Γχ Ε = Α. eadeui de causa erit etiam A x A = H 
etAxH=B. etquoniaui Γ χ Γ = = £ β ί Γ Χ ζ / = = Ζ , 
erit Γ : Α = Ε : Ζ [VII, 17]. eadem de causa erit 
etiam Γ ι Α — Ζ \ Η [VII, 18]. 1) rursus quoniam 
Γ χ Ε = Α ^ Γ χ Ζ = Θ, erit Ε : Ζ == Α : Θ 
[VII , 17] . uerum Ε : Ζ = Γ : Α. quare etiam 
Γ : Α = Α : Θ. rursus quoniam Γ Χ Ζ = Θ et 
Α Χ Ζ = Κ, erit [VII , 18] Γ: Α = Θ : Κ. rursus 
quoniara Α Χ Ζ = Κ et Α Χ Η = Β, erit 

Ζ:Η=Κ:Β [VII, 17]. 
uerum Ζ : Η = Γ: Α. quare etiam 

Γ:Α = Α:Θ = Θ:Κ = Κ: Β.2) 
ergo inter 5 duo medii proportionales sunt Θ, uf. 

1) Nam Γ χ ζί = Ζ et z/ χ z/ = Η; u. ρ. 306 not. 
2) Euclides hic paullo breuior est, quam solet. sed re-

cepto supplemento codicum deteriorum lin. 27 falsa illa effi-
citnr forma orationis, quam p. 302, 12—13 cum Ρ sustulimus. 
cui ut mederetur, Augustus lin. 28 post prius Κ interposuit: ώς 
αρα 6 Α προς τον Θ όντως ο τε Α προς τον Κ (!); ego malui 
codd. Ρ Β sequi. 

όντως — 18: προς τόν Ζ ] m. 2 Β. 20. έπεϊ] om. Ρ. 25. 
Β] Η φ. 27. Poet Δ add. Υ φ: όντως ό Κ πρός τόν Β' 
Ιδείχ&η δε ν.αϊ ώς ό Γ πρός τόν Δι idem Β mg. m. 2. 
ο « 1 t f ό Β. 28. τών] corr. ex τον V. 29. οί] αριθ
μοί οί Β. 

20* 
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Αέγω δή, ότι καϊ ο Α πρός τον Β τριπλαΰίονα 
λόγον έχει ήπερ ό Γ πρός τόν Α. έπεϊ γάρ τέσσα
ρες άριθμοϊ άνάλογον είΰιν οί Α, Θ, Κ, Β, ό Α άρα 
πρός τόν Β τριπλαβίονα λόγον έχει ήπερ ό Α πρός 

δ τόν Θ. ώς δε ό Α πρός τόν Θ, όντως ό Γ πρός 
τόν Α' καϊ ό Α [άρα] πρός τόν Β τριπλαβίονα λόγον 
έχει ήπερ δ Γ πρός τόν Α' όπερ έδει δεΐξαι. 

ιγ'. 
Έάν ώΰιν όΰοιδηποτονν άριθμοϊ εξής άνά-

10 λογον, καϊ πολλαπλαΰιάΰας έκαατος εαντον 
ποιή τινα, οί γενόμενοι έξ αντών άνάλογον 
έΰονται' καϊ έάν οί έξ αρχής τονς γενομένονς 
πολλαπλαΰιάΰαντες ποιώΰί τινας, καϊ αντοϊ 
άνάλογον έΰονται [καϊ άεϊ περϊ τονς άκρονς 

15 τούτο ΰνμβαίνεί], 
Έΰτωΰαν όποΰοιονν άριθμοϊ εξής άνάλογον, οί 

Α, Β, Γ, ώς ό Α πρός τόν Β, όντως ό Β πρός τόνλ 
Γ, καϊ οί Α, Β, Γ έαντονς μεν πολλαπλαΰιάΰαντες 
τονς Α, Ε, Ζ ποιείτωΰαν, τονς δε Α, Ε, Ζ πολλά-* 

20 πλαΰιάΰαντες τονς Η, Θ, Κ ποιείτωΰαν λέγω, ότι οϊ 
τε Α, Ε, Ζ καϊ οί Η, Θ, Κ εξής άνάλογον είΰιν. 

eO μεν γάρ Α τόν Β πολλαπλαΰιάΰας τόν Α ποιεί
τω, έκάτερος δε τών Α, Β τόν Α πολλαπλαΰιάΰας 
έκάτερον τών Μ, Ν ποιείτω. καϊ πάλιν ό μεν Β τόΜ 

25 Γ πολλαπλαΰιάΰας τόν & ποιείτω, έκάτερος δε τών Β, 
Γ τόν 3 πολλαπλαΰιάΰας έκάτερον τών Ο, Π ποιείταζ 

1. τριπλαβίονα] τρ- e corr. V. δ. ώς δε 6 Α προς τον 
Θ] mg. φ. 6. άρα] om. Ρ, m. 2 Β. 11. ποιεί Υ φ. τινα* 
Υ φ. 12. γινόμενους Υ. 13. ποιώοιν Β. 22. τον Α — 23:1 
πολλαπλασιάσας ε-] mg. φ. 26. τών] τόν Ρ. Ο] in ras.| 
m. 1 Β. 
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Iam dico, esse etiam Α : Β = Γ3 : Α3, nam quo-
riiam quattuor numeri proportionales sunt A} Θ, K, B} 

erit Α:Β = Α3:Θ3 [V def. 10]. uerum Α: Θ = Γ: Α. 
ergo Α : Β = Γ3 : Α3· quod erat demonstrandum. 

XIII. 

Si quotlibet nunieri deinceps proportionales sunt, 
et singuli se ipsos multiplicantes numeros aliquos 
effecerint, numeri ex iis producti proportionales erunt; 
et si numeri ab initio sumpti numeros productos mul-
tiplicantes numeros aliquos effecerint, hi et ipsi pro-
portionales erunt.1) 

Sint quotlibet numeri deinceps - proportionales A, 
B} Γ, ita ut sit Α : Β = Β : Γ , et sit Α Χ Α = Α, 
Β Χ Β = Ε, Γ χ Γ = Ζ , ΑΧ Α = Η} ΒχΕ=Θ, 
Γ χ Ζ = Κ. dico, et numeros Α, Ε, Ζ et Η, Θ, Κ 
deinceps proportionales esse. 

Λ ι 1 Η\ 1 
Βι 1 Θ\ 

Γι 1 Κ\ 

Δ\ 1 Μι 1 

Ει 1 Ν\ 1 

Ζ, 1 Οι 
- u — Έ 

ι \3 

nam sit Α Χ Β = Α, Α Χ Α = Μ, Β Χ Α = Ν, 
et rursus sit Β χ Γ = 3, Β Χ & — Ο, Γ Χ β = Π. 

1) Uerba eequentia καϊ αεί Ιίη. 14 — συμβαίνει liti. 15 
gnbditina uidentur; cfr. ad VII, 27. habet ea CampanuB VIII, 12. 
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1. Α, Ε] e corr. V. 2. iV] e corr. V; supra m. 2 B, 
id. mg. m. 2: καϊ οί Η, Μ, Ν, Θ. 3. Β ] Ζ φ. λόγω] corr. 
ex λόγον φ. 5. κα/ έστιν — 6: τόν Γ] mg. φ. 7. είοίν, 
Ρ Β. 8. τών] om. Ρ. Α, Ε) e corr. V. 10. καϊ δι 
ίσον Ρ. μεν ό] ό μέν Β Υ φ . 14. Post τετράγωνος add. 
αριθμός supra m. 1 Β φ, m. 2 V. Supra τετράγωνον add. 
αριθμόν Β m. 2. 18. πλενρά φ. 23. λόγω] corr. ex λό-\ 
γον φ. 

*Ομοίως δή τοις επάνω δείξομεν, ότι οί Α, Α, Ε 
καϊ οί Η, Μ, Ν, Θ εξής είΰιν άνάλογον εν τω τον Α 
πρός τον Β λόγω, και έτι οί Ε, &, Ζ καϊ οί Θ, Ο, Π, 
Κ έξης είΰιν άνάλογον έν τω τον Β προς τόν Γ 

ό λόγω. και έΰτιν ώς ό Α πρός τόν Β, όντως ό Β 
πρός τόν Γ' καϊ οί ζ / , Α, Ε άρα τοις Ε, &, Ζ έν τώ 
αντώ λόγω είΰϊ καϊ έτι οί Η, Μ, Ν, Θ τοις Θ, Ο, Π, 
Κ. και έΰτιν ί'ΰον τό μεν τών Α, Α, Ε πλήθος τώ 
τών Ε, Β, Ζ πλήθει, τό δε τών Η, Μ, Ν, Θ τώ τών 

10 Θ, Ο, Π, Κ' δι ϊΰον άρα έΰτίν ώς μεν ί ζ / πρός τόν 
Ε, όντως ό Ε πρός τόν Ζ, ως δε ό Η πρός τόν Θ, 
όντως δ Θ πρός τόν Κ' όπερ έδει δεΐξαι. 

ιδ'. 
Έάν τετράγωνος τετράγωνον μετρή, καϊ η 

15 πλενρά τήν πλενράν μετρήΰει' καϊ έάν ή πλεν
ρά τήν πλενράν μετρή, καϊ ό τετράγωνος τόν 
τετράγωνον μετρ7]ΰει. 

"Εΰτωΰαν τετράγωνοι άριθμοϊ οί Α, Β, πλενραϊ 
δε αντών έΰτωΰαν οί Γ, Α, ό δε Α τόν Β μετρείτω' 

20 λέγω, ότι καϊ ό Γ τόν ζ / μετρεΐ. 
Ό Γ γάρ τόν ζ / πολλαπλαΰιάΰας τόν Ε ποιείτω' 

οί Α, Ε, Β άρα εξής άνάλογον είΰιν έν τώ τον Γ 
πρός τόν ζ / λόγω. καϊ έπεϊ οί Α, Ε, Β έξης άνάλο-
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iam eodem ruodo, quo supra 1), deraonstrabimus, 
numeros Α y Ay Ε et 77, Μ, Ν, Θ deinceps propor-
tionales esse in ratione Α : Β, et praeterea E, 3, Ζ 
et Θ, Ο, 77, Κ deinceps proportionales esse in ratione 
Β : Γ. et Α : Β = Β : Γ. quare etiam Ay A} Ε et 
Ε, 3y Ζ in eadem ratione sunt et praetefea Η, Μ, N, 
Θ et Θ, O, 77, K. et multitudo numerorum A7 A} Ε 
uiultitudini numerorum E, 3, Ζ aequalis est et mul-
titudo numerorum 77, Μ, Ν, Θ multitudini nuinerorum 
Θ, O, 77, K. ex aequo igitur erit Α : Ε — Ε: Ζ et 
Η : 0 = Θ : Κ [VII, 14]; quod erafc demonstrandurn. 

XIV. 

Si numerus quadratus quadratum numerum meti-
tur, etiam latus latus metietur; et si latus latus me-
titur, etiam quadratus quadratum inetietur. 

Sint numeri quadrati A, By latera autein eoruni 
A\ 1 sint Ty Ay et Α numerum 75 me-
B\ 1 tiatur. dico, etiam Γ numerum 
Γι 1 ά\ 1 Α metiri. 
Ε" 1 sit eniui Γ χ Α — Ε\ itaque 

Ay Ey Β deinceps proportionales sunt in ratione Γ: Α 
[prop. XI] . et quoniam Ay Ε, Β deinceps proportionales 

1) Uelnt in prop. 12, ecilicet per VII , 17 —18. cum 
euim Α χ Α = Δ et Α χ Β = Λ, erit Α : Β = Δ : Α. cum 
A x B = A e t B x B = E, erit Α : Β = Λ : Ε. itaque 
Α : Β — Δ : Α = Α : Ε. et cum Α χ Δ = Η, Α χ Α = Μ, 
erit Δ : Α =* Η : Μ; cum Α χ Α = Μ, Β χ Λ = Ν, erit 
Α : Β = Μ : Ν *= Η : Μ. cum Β χ Α = Ν, Β Χ Ε = Θ, 
ent Α : Ε = Ν : Θ = Α : Β = Η : Μ = Μ: Ν cett. 
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γόν είΰίν, καϊ μετρεΐ ό Α τον Β, μετρεΐ άρα καϊ ο 
Α τον Ε. καί έΰτιν ώς 6 Α προς τον Ε, όντως 6 
Γ προς τον Α' μετρεΐ άρα καϊ 6 Γ τον Α. 

Πάλιν δή ό Γ τον Α μετρείτω* λέγω, ότι καϊ ο 
ο Α τόν Β μετρεΐ. 

Τών γάρ αντών καταΰκεναΰθέντων ομοίως δείξο
μεν, ότι οί Α, Ε, Β εξής άνάλογον είΰιν έν τώ τον 
Γ προς τόν Α λόγω. καϊ έπει έΰτιν ώς ό Γ πρός 
τον Α, όντως δ Α πρός τόν Ε, μετρεΐ δε ό Γ τόν 

10 Α, μετρεΐ άρα καϊ ό Α τόν Ε. καί είΰιν οί Α, Ε, 
Β εξής άνάλογον μετρεΐ άρα καϊ ό Α τόν Β. 

Έάν άρα τετράγωνος τετράγωνον μετρή, καϊ ή 
πλενρά τήν πλενράν μετρήΰει' καϊ έάν ή πλενρά τήν 
πλενράν μετρή, καϊ ό τετράγωνος τόν τετράγωνον 

15 μετρήΰει' όπερ έδει δεΐξαι. 

ιε . 
Έάν κνβος αριθμός κνβον αριθμόν μετρή, 

καϊ ή πλενρά τήν πλενράν μετρήΰει' καϊ έάν 
ή πλενρά τήν πλενράν μετρή, καϊ ό κνβος τόν 

20 κνβον μετρηΰει. 
Κνβος γάρ αριθμός ό Α κνβον τόν Β μετρείτω, 

καϊ τον μεν Α πλενρά έΰτω ό Γ, τον δε Β ο Α' 
λέγω, ότι ό Γ τόν Α μετρεΐ. 

Ο Γ γάρ έαντόν πολλαπλαΰιάΰας τόν Ε ποιείτω, 
25 δ δε Α έαντόν πολλαπλαΰιάΰας τόν Η ποιείτω, καϊ 

έτι ό Γ τόν Α πολλαπλαΰιάΰας τόν Ζ [ποιείτω], έκά-

1. είοι Υ φ. 2. Ε ] seq. ras. 1 litt. V. 3. μετρεΐ— τόν 
Α] om. Ρ. 4. πάλιν δή] άλλά δή μετρείτω ΒΥφ. ό] 
•ααϊ ό Υφ. μετρείτω] om. ΒΥφ. 9. μετρεΐ— 10: τόν 
Ε] om. Ρ. 10. άρα] post ras. 2 litt. Β. 12. Supra τετρά
γωνος et τετράγωνον in Β scr. compp. αριθμός et αριθμόν. 
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sunt, et Α nunierum Β nietitur, Α etiam numeruin 
Ε metitur [prop. V I I ] . est autein Α : Ε = Γ : Α. 
ergo etiam Γ numerum Α metitur [VII def. 20]. 

Rursus Γ numerum Α metiatur. dico, etiam Α 
numerum Β metiri. 

nam iisdem comparatis similiter dernonstrabimus, 
numeros Α, Ε, Β deinceps proportionales esse in 
ratione Γ: A. et quoniam est Γ: Α = Α : Ε, et Γ 
numerum Α metitur, etiam Α numerum Ε metitur 
[VII def. 2*0]. et Α, E} Β deinceps proportionales 
sunt. quare etiani Α nuinerum Β metitur.1) 

Ergo si numerus quadratus quadratuin mimerum 
metitur, etiam latus latus metietur; et si latus latus 
metitur, etiam quadratus quadratum metietur. 

X V . 

Si cubus numerus cubum numerum metitur, etiam 
A \ — latus latus metietur; et si latus 
B \ 1 latus metitur, etiam cubus cu-
Γ ' 1 bum rnetietur. 

Θ ι 1 

Δ\ 1 Nam cubus numerus Α cu-
Ει 1 bum Β metiatur, et numeri Α 
jit , latus sit JH; nunieri Β autem A. 
Ζ 1 dico, Γ numerum Α metiri. sit enim Γ χ Γ = Ε, Α Χ Α = Η, Γ χ Α = Ζ , 

1) Nam Ε numerum Β metitur (VII def. 20) et Α numerum Ε. 

15. οπερ έδει δεΐξαι] om. ΡΒ. 21. μετρηαείω φ. 22. Γ] Αφ. 
23. ό Γ] καϊ 6 Γ Υ φ. μετρήαει. ΒΥ φ. 25. ό δε Δ έαν
τον] καϊ Ιτι ό Γ τον Α ΒΥ φ. Η] Ζ ΒΥ φ. καϊ έτι 6 
Γ τον Δ]οδ\Δ έαντον ΒΥφ. 26. Ζ ] ΗΒΥφ. ποιείτω] 

Om. Ρ. 
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τερος δε τών Γ, Α τον Ζ πολλαπλαβιάβας έκάτερον 
τών Θ, Κ ποιείτω. φανερόν δή, ότι οί Ε, Ζ , Η καϊ 
οί Α, Θ, Κ, Β εξής άνάλογον είΰιν εν τώ τον Γ πρός 
τόν Α λόγω. και επεϊ οί Α, Θ, Κ, Β εξής άνάλογον 

δ είΰιν, καϊ μετρεΐ ό Α τόν Β, μετρεΐ άρα και τόν Θ. 
καί έΰτιν ώς ό Α πρός τόν Θ, όντως ό Γ πρός τόν 
Α' μετρεΐ άρα καϊ δ Γ τόν Α. 

Άλλά δή μετρείτω δ Γ τόν Α' λέγω, ότι και ο 
Α τόν Β μετρηΰει. 

10 Τών γάρ αντών καταΰκεναΰθέντων * ομοίως δή 
δείξομεν, ότι οί Α, Θ, Κ, Β εξής άνάλογον είΰιν έν 
τώ τον Γ πρός τόν Α λόγω. καϊ έπεϊ ό Γ τόν Α 
μετρεΐ, καί έΰτιν ώς ό Γ προς τόν Α, όντως ό Α 
πρός τόν Θ, καϊ ό Α άρα τόν Θ μετρεΐ' ώΰτε καϊ 

15 τόν Β μετρεΐ ό Α' όπερ έδει δεΐξαι. 

ις'. 

Έάν τετράγωνος αριθμός τετράγωνον άριθ-\ 
μόν μή μετρή, ονδε ή πλενρά τήν πλενράν\ 
μετρήΰει' καν ή πλενρά τήν πλενράν μ} με-

20 τρή, ονδε ό τετράγωνος τόν τετράγωνον με
τρηΰει. 

"Εΰτωΰαν τετράγωνοι άριθμοϊ οί Α, Β, πλενραϊ 
δε αντών έΰτωΰαν οί Γ, Α, καϊ μή μετρείτω ό Α τόϊΙ 
Β' λέγω, ότι ονδ\ ό Γ τόν Α μετρεΐ. 

25 Εί γάρ μετρεΐ 6 Γ τόν Α, μετρηΰει καϊ ό Α τον 
Β. ον μετρεΐ δε ό Α τόν Β' ονδε άρα ό Γ τόν Α 
μετρηΰει. 

3. οί] οηι. Υ φ. 5. είσι Υ φ. 6. Θ ] 0m. φ. 7. 
μετρεΐ άρα καϊ 6 Γ τον ζ/] mg. ιη. 1 Ρ. 9. μετρείσει φΙ 
10. αντόν φ. δή] om. Β. 12. τόν] om. Ρ. καί] ml 
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1) Cfr. p. 313 not. 

2 B, om. Vqp. 19. μή] supra V. 22. άρι&μοί] m. 2 B, 
om. Vqp. 23. μή] supra V. 24. λέγω δέ Ρ. ονδ' V. 
μίτρήσα.Υφ. μετρεΐ—25: τον d] mg. m. 1 Ρ. 26. ονδ' Β. 

Γ χ Ζ — Θ, Α Χ Ζ = Κ. manifestum igitur, nu-
meros Ε, Z} Η et Α, Θ, Κ, Β deinceps proportionales 
esse in ratione Γ: Α [prop. XII] . et quoniam Α, Θ, 
Ky Β deinceps proportionales sunt, et Α numerum Β 
metitur, etianrnuineruni Θ metitur [prop. VII] . uerum 
Α : Θ — Γ : A. ergo etiani Γ nunieruni Α nietitur. 

Rursus metiatur Γ numerum A. dico, etiam Α nu-
merum Β metiri. nam iisdem comparatis similiter 
demonstrabimus, numeros Α, Θ, Κ, Β deinceps pro-
portionales esse in ratione Γ: A. et quoniam Γ nu-
memm Α metitur, et Γ : Α = Α : Θ, etiam Α nu-
merum Θ metitur [VII def. 20]. quare etiam nunie-
rum JB 1) metitur A\ quod erat demonstranduui. 

X V I . 

Si numerus quadratus quadratum numerum non 
metitur, ne latus quidem latus metietur; et si latus 
latus non metitur, ne quadratus quidein quadratum 
metietur. 
Λ — - 1 Sint numeri quadrati A} B, latera 
Βι— 1 autem eorum sint Γ, A, et Α nunie-
Γι— rum Β ne metiatur. dico, ne Γ qui-
d 1 dem numerum Α metiri. 

nam si Γ nuinerum Α metitur, etiam Α nume-
ruin Β metietur [prop. X I V ] . at Α numeruni Β ηοη 
metitur. ergo ne .Γ quidem numerum Α nietietur. 
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Μή μετρείτω [δή] πάλιν ό Γ τον Α' λέγω, οτι ονδε 
6 Α τον Β μετρήβει. 

Εί γάρ μετρεΐ ο Α τον Β, μετρήβει και 6 Γ τον 
Α. ον μετρεΐ δε 6 Γ τον Α' ονδ' άρα ο Α τον Β 

5 μετρήβει' οπερ έδει δεΐξαι. 

««'. 
Έάν κνβος αριθμός κνβον αριθμόν μή με

τρή, ονδε ή πλενρά τήν πλενράν μετρήβει' 
κάν' ή πλενρά τήν πλενράν μή μετρή, ονδΐ 6 

1 0 κνβος τόν κνβον μετρήβει. 
Κνβος γάρ αριθμός ό Α κνβον αριθμόν τόν Β 

μή μετρείτω, καϊ τον μεν Α πλενρά έβτω ό Γ, τον 
δε Β ό Α' λέγω, ότι δ Γ τόν Α ον μετρήβει. 

Εί γάρ μετρεΐ ό Γ τόν Α, καϊ δ Α τόν Β με-
15 τρήβει. ον μετρεΐ δε ό Α τόν Β' ονδ' άρα ό Γ 

τόν Α μετρεΐ. 
Άλλά δή μή μετρείτω ό Γ τόν Α' λέγω, ότι ονδε 

ό Α τόν Β μετρήβει. 
Εί γάρ ό Α τόν Β μετρεΐ, και ό Γ τόν Α με-

20 τρήβει. ον μετρεΐ δε ό Γ τον Α' ονδ' άρα ό Α τόν 
Β μετρήβει' όπερ έδει δεΐξαι. 

ιη. 
Ανο ομοίων επιπέδων αριθμών εϊς μέβος 

άνάλογον έβτιν άριθμός' καϊ ό επίπεδος πρίςι 
25 τόν έπίπεδον διπλαβίονα λόγον έχει ήπερ ή 

ομόλογος πλενρά πρός τήν όμόλογον πλενράνλ 

1. δή] om. Ρ. 3. εί γάρ μετρεΐ 6 Α τον Β] mg. m. 1 Ρ.Ι 
μετρήσει] om. Ρ. 4. Δ] eras. V. ού μετρεΐ δε ο Γ τον ι 
Δ] m. 2 Β. 5. οπερ έδει δεΐξαι] οτα. Β. 9. μετρή] -ή 



ELEMENTORUM LIBER VIII. 3 1 7 

Rursus Γ n u n i e r u m Α ne metiatur. dico, ne Α 
quidem nunieruni Β metiri. 

nani si Α numerum Β metitur, etiam Γ uunierum 
Α nietietur [prop. X I V ] . at Γ nunieruin Α ηοη me-
titur. ergo ne Α quideni nuinerum Β metietur; quod 
erat demonstrandum. 

XVII . 

Si cubus numerus cubum numerum non metitur, 
ne latus quideni latus metietur; et si latus latus non 
inetitur, ne cubus quideni cubum metietur. 
, x A Nani cubus numerus Α cubum 

1 n u i n e r u m Β ne metiatur, et nu-
• meri Α latus sit Γ, numeri Β autem 
ι A. dico7 Γ numerum Α ηοη metiri. 

nam si Γ numerum Α metitur, etiani Α numerum 
Β metietur [prop. X V ] . at Α numerum Β ηοη nie-
titur. ergo ne Γ quidem numerum Α metitur. 

Uerum Γ numerum Α ne metiatur. dico, ne Α 
quidem numerum JB metiri. 

nam si Α numerum Β nietitur, etiam Γ numerum 
Α metietur [prop. X V ] . at Γ numerum Α ηοη me-
titur. ergo ne Α quidem numerum Β metietur; quod 
erat demonstrandum. 

XVIII . 

Inter duos similes nuineros planos u n u s medius 
est proportionalis numerus; et planus ad planum 

in Π18. φ. 13. o](priu8) corr. ex τον V. 14. μετρεΐ] με-
τρήαε^Υφ. 15. ουδέ Υ φ. 20. ό Α] supra m. 2 V. 21 . 
οπερ (δει δεΐξαι] om. BVqp. 
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"Εΰτωΰαν δνο όμοιοι επίπεδοι άριθμοϊ οί Α, Β, 
καϊ τον μεν Α πλενραϊ έΰτωΰαν οί Γ, Α αριθμοί, 
τον δε Β οί Ε, Ζ. καϊ έπεϊ όμοιοι επίπεδοι είΰιν 
οί άνάλογον έχοντες τάς πλενράς, έΰτιν άρα ώς ό 

5 Γ πρός τόν ζ / , όντως ό Ε πρός τόν Ζ. λέγω ονν, 
ότι τών Α, Β εις μέΰος άνάλογον έΰτιν αριθμός, καϊ 
ό Α πρός τόν Β διπλαΰίονα λόγον έχει ήπερ ό Γ 
πρός τόν Ε ή ό Α πρός τόν Ζ, τοντέΰτιν ήπερ ή 
ομόλογος πλενρά πρός τήν όμόλογον [πλενράν]. 

10 Καϊ έπεϊ έΰτιν ώς ό Γ πρός τόν Α, όντως ό Ε 
πρός τόν Ζ, εναλλάξ άρα έΰτϊν ώς ό Γ πρός τόν 
Ε, ό Α πρός τόν Ζ. καϊ έπεϊ επίπεδος έΰτιν ό Α, 
πλενραϊ δε αντον οί Γ, Α, ό Α άρα τόν Γ πολλά-
πλαΰιάΰας τόν Α πεποίηκεν. διά τά αντά δή καϊ ό 

15 Ε τόν Ζ πολλαπλαΰιάΰας τόν Β πεποίηκεν. ό Α δή 
τόν Ε πολλαπλαΰιάσας τόν Η ποιείτω. καϊ έπεϊ ό 
Α τόν μεν Γ πολλαπλαΰιάΰας τόν Α πεποίηκεν, τόν 
δ\ Ε πολλαπλαΰιάΰας τόν Η πεποίηκεν, έΰτιν άρα 
ώς ό Γ πρός τόν Ε, όντως ό Α πρός τόν Η. αλλ* 

20 ά>ς ό Γ πρός τόν Ε, [ουτω^] ό Α πρός τόν Ζ' καϊ 
ώς άρα ό Α πρός τόν Ζ, όντως ό Α πρός τόν Η. 
πάλιν, έπεϊ ό Ε τόν μεν Α πολλαπλαΰιάΰας τόν Η 
πεποίηκεν, τόν δε Ζ πολλαπλαΰιάΰας τόν Β πεποίη
κεν, έΰτιν άρα ώς ό Α προς τόν Ζ, όντως ό Η 

25 πρός τόν Β. έδείχθη δε καϊ ώς ό Α πρός τόν Ζ, 
όντως ό Α πρός τόν Η' καϊ ώς άρα ό Α πρός τόν 
Η, όντως ό Η πρός τόν Β. οί Α, Η, Β άρα έξης 
άνάλογον είΰιν. τών Α, Β άρα είς μέΰος άνάλογον 
έΰτιν αριθμός. 

1. άριδμοί] om. ν φ . 9. πλενράν] om. Ρ. 11. Γ ] 
in ras. φ. 13. πολνπλασιάσας Ρ. 14. πεποίηκε Υ φ. 15. Ζ ] 
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duplicatam rationem habet quam latera correspon-

deutia. 
Sint duo nunieri plani similes Α, B, et latera 

nuiaeri Α sint Γ, A, numeri Β autem Ε, Z. et quo-
niam similes plani numeri ii sunt, qui latera pro-
portionalia habent [VII def. 2 1 ] , erit Γ: Α = Ε: Ζ . 
dico, inter Α, Β unuui medium esse proportionalem 
numerum, et esse Α : Β = Γ 2 : Ε2 = Α2 : Ζ 2 . 

iam quoniara est Γ : Α = Ε : Ζ , permutando erit 
Γ: Ε — Α \ Ζ [VII, 13]. et quoniam planus est, 

A\ 1 ι ΙΓ 
β, 1 ι \J 

Η 1 ι ιΕ 
Ζι 1 

latera autem eius Γ , A} erit Α χ Γ = A. eadem 
de causa erit etiam ExZ = B. iam sit A x E = IL 
et quoniam Α Χ Γ = Α et Α Χ Ε = Η, erit Γ : Ι£ 
= Α : Η [ V I I , 17] . uerum Γ : Ε = Α : Ζ. quare 
etiam Α : Ζ = Α : Η. rursus quoniain 

Ε χ Α = Η et Ε χ Ζ = Β, erit Α : Ζ = Η: Β 
[VII, 17]. demonstrauimus autem, esse etiam 

A:Z = A:H. 
quare etiam Α : II = II: Β. itaque i2, 5 deinceps 
proportionales sunt. ergo inter 5 unus medius 
proportionalis est numerus. 

in ras. φ. ττολυπλαοιάσας Ρ. 16. πολνπλασιάσας Ρ. 17. 
μέν] supra m. 2 V. ποΧνπΧαβιάοας Ρ. πεποίηκε Υ φ. 18. 
ποΧνπλααιάοας Ρ. 19. άλ' φ. 20. ούτως] om. Ρ. Ζ ] 
eeq. ούτως ό Α Ρ, del. m. 1. καϊ ώς άρα 6 J πρός] in 
ras. φ. 22. μέν] om. Ρ. ποΧυπλααιάσας Ρ. 23. πεποίηκε 
Υ φ. ποΧνπΧααιάαας Ρ. 24. Ζ ] in ras. φ. 28. ffot V<p. 
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Λέγω δή, ότι καϊ 6 Α προς τον Β διπλαΰίονα 
λόγον έχει ήπερ η ομόλογος πλενρά πρός τήν όμό
λογον πλενράν, τοντέΰτιν ήπερ δ Γ πρός τόν Ε ή 
ό Αί πρός τόν Ζ . έπεϊ γάρ οί Α, Η, Β εξής άνά-

5 λογόν είΰιν, ό Α πρός τόν Β διπλαΰίονα λόγον έχει 
ήπερ πρός τόν Η. καί έΰτιν ώς ό Α πρός τόν Η, 
όντως δ τε Γ προς τόν Ε καϊ ό Α πρός τόν Ζ . καϊ 
ό Α άρα πρός τόν Β διπλαΰίονα λόγον έχει ήπερ 'ό 
Γ πρός τόν Ε ή ό Α πρός τόν Ζ' όπερ έδει δεΐξαι. 

10 Ι>θ', 

Ανο ομοίων ΰτερεών αριθμών δνο μέΰοι 
άνάλογον έμπίπτονΰιν άριθμοί' και ό ΰτερεός 
πρός τόν όμοιον ΰτερεόν τριπλαΰίονα λόγον 
έχει ήπερ ή ομόλογος πλενρά πρός τήν όμό-

15 λογον πλενράν. 
"Εΰτωΰαν δνο όμοιοι ΰτερεοϊ οί Α, Β, καϊ τον 

μεν Α πλενραϊ έΰτωΰαν οί Γ, Α, Ε, τον δε Β οί Ζ, 
Η, Θ. καϊ έπεϊ όμοιοι ΰτερεοϊ είΰιν οί άνάλογον 
έχοντες τάς πλενράς, έΰτιν άρα ώς μεν ό Γ πρός 

20 τόν Α, όντως ό Ζ προς τόν Η, ώς δε ό Α πρός τόν 
Ε, όντως ό Η πρός τόν Θ. λέγω, ότι τών Α, Β 
δνο μέΰοι άνάλογον έμπίπτονΰιν αριθμοί, καϊ δ Α 
πρός τόν Β τριπλαΰίονα λόγον έχει ήπερ ό Γ πρός 
τόν Ζ καϊ ό Α πρός τόν Η καϊ έτι ό Ε πρός τόν Θ. 

25 Ό Γ γάρ τόν Α πολλαπλαΰιάΰας τόν Κ ποιείτω, 
ό δε Ζ τόν Η πολλαπλαΰιάΰας τόν Α ποιείτω. καϊ 

4. τόν] τήν Ρ. 6. τόν] (alt.) corr. ex τό m. 2 Ρ.̂  8. 
άρα διπλαβίονα λόγον έχει πρός τόν ΒΥφ. ό Γ] ό τε Γ 
PBVqp; corr. ed. Basil. 11. μεοοι) όμοιοι Υ (corr. m. rec), φ. 
16. οί] άρι&μοϊ οί φ, Vm. 2. 17. μεν] om. Β, supra m. 
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Iam dico, esse etiani Α : Β = Γ2 : Ε2 — Α2: Ζ 2 , 
nam quoniam Α, Η, Β deinceps proportionales sunt, 
erit [V def. 9 ] Α : Β = Α2 : Η2. 

et Α : Η = Γ: Ε = Α : Ζ. 
quare etiam Α : Β = Γ 2 : Ε2 — Α2 : Ζ 2 ; quod erat 
demonstrandum. 

XIX. 

Inter duos similes numeros solidos duo medii 
proportionales numeri interponuntur; et solidus ad 
solidum similem triplicatam rationem habet quam 
latera correspondentia. 

Sint duo solidi siniiles A} Β et numeri Α latera 
sint Γ} Α, E} numeri Β autem Ζ, H} Θ. et quoniam 

B\ 1 

Γι 1 ι ιΖ 

Δ\ 1 ι \H 

Ει 1 ι ιΘ 

K\ 1 

Λ\ 1 

M\ 1 

similes solidi ii sunt, qui latera proportionalia habent 
[VII def. 2 1 ] , erit Γ : Α = Ζ : Η, Α : Ε = Η : Θ. 
dico, inter Α, Β duos medios proportionales numeros 
iuterponi, et esse A:B = Γ 3 : Z 3 = As: Η* = Ε3:Θ*. 

sit enim Γ χ Α = Κ, Ζ Χ Η = Α. et quoniam 

2 V. 18. άοι&μοϊ οί Υ φ. 19. μ\ν ό] ό μέν Υ φ, δ Β. 
24. και] (prius) om. Β, mg. ή. ϊτι] έοτι φ. 

Euc l ide» , edd. Heiberg et Menge. II. 21 
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έπεϊ οί Γ, Α τοις Ζ, Η εν τώ αύτώ λόγω είΰίν, και 
εκ μεν τών Γ, Α εΰτιν ό Κ, εκ δε τών Ζ, Η 6 Α, 
οί Κ, Α [αρα] o^otoir επίπεδοι είΰιν άριθμοί' τών Κ, 
Α άρα εις μέΰος άνάλογον έΰτιν αριθμός, έΰτω ό 

5 Μ. ό Μ άρα έΰτϊν ό έκ τών Α, Ζ , ώς έν τώ προ 
τούτον θεωρήματι έδείχθη. καϊ έπεϊ ό Α τόν μεν 
Γ πολλαπλαΰιάΰας τόν Κ πεποίηκεν, τόν δε Ζ πολ-
λαπλαΰιάΰας τόν Μ πεποίηκεν, έΰτιν άρα ώς ό Γ 
προς τόν Ζ, ούτως δ Κ πρός τόν Μ. άλλ* ώς ό Κ 

10 πρός τόν Μ, ό Μ πρός τόν Α. οί Κ, Μ, Α άρα 
εξής είΰιν άνάλογον έν τώ τοϋ Γ πρός τόν Ζ λό
γω, καϊ έπεϊ έΰτιν ώς ό Γ πρός τόν Α, ούτως ό 
Ζ πρός τόν Η, εναλλάξ άρα έΰτϊν ώς ό Γ πρός τόν 
Ζ, ούτως δ Α πρός τόν Η. διά τά αυτά δτ, καϊ 

ΐδ ώς ό Α πρός τόν Η, - ούτως ό Ε πρός τόν Θ. οί 
Κ, Μ, Α άρα εξής είΰιν άνάλογον έν τε τώ τοϋ Γ 
πρός τόν Ζ λόγω καϊ τώ τοϋ Α πρός τόν Η καϊ 
έτι τώ τοϋ Ε πρός τόν Θ. έκατερος δή τών Ε, Θ 
τόν Μ πολλαπλαΰιάΰας έκάτερον τών Ν, 3 ποιείτω. 

20 καϊ έπεϊ ΰτερεός έΰτιν ό Α, πλενραϊ δε αυτού είΰιν 
οί Γ, ζ / , Ε, ό Ε άρα τόν έκ τών Γ, ζ / πολλαπλα-
ΰιάΰας τόν Α πεποίηκεν. ό δε έκ τών Γ, ζ / έΰτιν ό 
Κ' ό Ε άρα τόν Κ πολλαπλαΰιάΰας τόν Α πεποίηκεν. 
διά τά αντά δή καϊ ό Θ τόν Α πολλαπλαΰιάΰας τόν 

2δ Β πεποίηκεν. καϊ έπεϊ ο Ε τόν Κ πολλαπλαΰιάΰας 
τόν Α πεποίηκεν, άλλά μήν καϊ τόν Μ πολλαπλα-
ΰιάΰας τόν Ν πεποίηκεν, έΰτιν άρα ώς ό Κ πρός 
τόν Μ, ούτως ό Α πρός τόν Ν. ώς δε ό Κ πρός 
τόν Μ, ούτως ό τε Γ πρός τόν Ζ καϊ ό ζ / προς 

30 tov Η καϊ έτι ό Ε πρός τόν Θ' καϊ ώς άρα ο 
1. οί) corr. ex δ m. 2 Ρ. είοί Υ φ. 3. άρα] om. Ρ. 
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Γ, Λ et Ζ, Η in eadem ratione sunt, et Γ χ Α = Κ, 
Ζ Χ Η = Α, numeri Κ, Α siniiles plani sunt [VII 
def. 21]. itaque inter Κ, Α unus medius est pro-
portionalis numerus [prop. X V I I I ] . sit M. itaque 
Μ = Α Χ Ζ , ut in propositione praecedenti denion-
stratum est [p. 318, 15; 26]. et quoniam 

Α χ Γ = Κ et AXZ = M, erit Γ:Ζ = Κ:Μ 
[VII , 17]. uerum Κι Μ = Μ: Α. itaque Κ} Μ, Α 
deinceps proportionales sunt in ratione Γ : Ζ. et 
quoniam est Γ: Α = Ζ : Η, permutando erit 

Γ:Ζ = Α:Η [VII, 13]. 
eadem de causa erit etiam Α : Η = Ε : Θ. itaque 
Κ, Μ, Α deinceps proportionales sunt in rationibus 
Γ: Z , A:Hf Ε:Θ. iam sit Ε Χ Μ = Ν et Θ Χ Μ = g. 
et quoniam Α solidus est, et latera eius sunt Γ, A} E, 
erit Ε Χ Γ Χ Α = A. ueruni Γ Χ Α = Κ. itaque 
Ε Χ Κ = Α. eadem de causa etiam Θ Χ Α — Β. 
et quoniam Ε Χ Κ = Ay et Ε χ Μ = Ν, erit 
Κ:Μ= Α: Ν [VII, 17]. uerum 

Κ : Μ = Γ: Ζ = Α : Η = Ε : Θ. 

6. Ppst ίδείχ&η add. Υ φ: εστίν άρα (έτι ψ) ώς ο Κ προς τον 
Μ, ο Μ προς τον Λ; idem Β mg. m. 2. 7. πεποίηχε Υ φ. 
9. άλλ' ώς 6 Κ προς τον Μ] mg. φ. 10. ό] όντως 6 Υ φ. 
11. είαιν] om. Ρ, supra, m. 1 V. 14. δια τά αντά δη -και] Ρ; 
πάλιν έπεϊ Ιστιν ώς ο ά προς τον Ε, όντως 6 Η πρός τόν Θ, 
εναλλάξ αρα εστίν Theon (BV<p). 16. Κ, Λ , Μ Υ φ. άρα] 
?τι φ. άνάλογόν είσιν Υ φ. 17. λόγω] om. Υ φ. τώ] 
οτα.Υφ. 21. Γ] (prius) eras.V. 22. z/^seq. in Ρ: πολλαπλα-
σιάσας, sed delet. 23. πεποίηκε Υ φ. 24. Post πολλαπλα-
αιάσας add. Theon: τόν Ικ τών Ζ , Η (Β Υ φ). 25. πεποίηκε 
Υ φ. ^ 30. ξτι] corr. ex ότι m. 1 Ρ; Ιστιν φ, mg. ϊτι. καϊ 
ώς] ώς BVqp. 

21* 
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Γ πρός τόν Ζ καϊ ο Α πρός τον Η και ο Ε πρός τον 
Θ, όντως 6 Α προς τον Ν. πάλιν, έπεϊ έκάτερος 
τών Ε, Θ τον Μ πολλαπλαβιάβας έκάτερον τών Ν, 
3 πεποίηκεν, έβτιν άρα ώς ο Ε προς τον Θ, όντως 

5 6 Ν προς τον &. άλλ' ώς ο Ε προς τον Θ, όντως 
ό τε Γ πρός τόν Ζ καϊ ό Α πρός τόν Η' και ώς 
άρα δ Γ πρός τον Ζ καϊ ό Α πρός τόν Η καϊ δ 
Ε πρός τόν Θ, όντως ό τε Α πρός τόν Ν καϊ ό 
Ν πρός τόν 3» πάλιν, έπεϊ ό Θ τόν Μ πολλαπλα-

10 βιάβας τόν 3 πεποίηκεν, άλλά μήν καϊ τόν Λ πολ
λαπλαβιάβας τόν Β πεποίηκεν, έβτιν άρα ώς ό Μ 
πρός τόν Α, όντως ό 8 πρός τόν Β. άλλ' ώς ό 
Μ πρός τόν Α, όντως ό τε Γ πρός τόν Ζ καϊ ό Α 
πρός τόν Η και ό Ε πρός τόν Θ. καϊ ώς άρα ό Γ 

15 πρός τόν Ζ και ό Α πρός τόν Η καϊ ό Ε πρός τόν 
Θ, όντως ον μόνον ό 3 πρός τόν Β, άλλά καϊ ό 
Α πρός τόν Ν καϊ ό Ν πρός τόν 3» οί Α, Ν, 3, 
Β άρα έξης είβιν άνάλογον έν τοις είρημένοις τών 
πλενρών λόγοις. 

20 Αέγω, ότι καϊ ό Α πρός τόν Β τριπλαβίονα λό
γον έχει ήπερ ή ομόλογος πλενρά πρός τήν όμόλο
γον πλενράν, τοντέβτιν ήπερ ό Γ αριθμός πρός τόν 
Ζ ή ό Α πρός τόν Η καϊ έτι ό Ε πρός τόν Θ. έπει 
γάρ τέββαρες άριθμοϊ εξής άνάλογον είβιν οί Α, Ν, 

25 3, Β, ό Α άρα πρός τόν Β τριπλαβίονα λόγον έχει 
ήπερ ό Α πρός τόν Ν. άλλ' ώς ό Α πρός τόν Ν,{ 

όντως έδείχθη ό τε Γ πρός τόν Ζ καϊ ό Α πρός τόν 
Η καϊ έτι ό Ε πρός τόν Θ. καϊ ό Α άρα πρός τόν 

2. Ν] corr. ex Κ V. 6. Post Η add. Ρ: καί ό Ε πρός 
τοΦ Θ. καί ώς — 8: τόν Θ ] del. Ρ et nu 1 et m. 2. 8 J 
τε] om. Ρ. 9. Ζ φ. 14. Θ. καίώς άρα ό Γ πρός τόνύ 
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quare etiam erit Γ : Ζ = Α : Η = Ε : Θ = Α : Ν. 
rursus quoniam est Ε Χ Μ = Ν et Θ Χ Μ = 3, 
erit Ε: Θ = Ν: 3 [VII, 18]. uerum 

JS : Θ = Γ : Ζ = ζ/ : Η. 
quare etiam Γ : Ζ = Α : Η = Ε : Θ = Λ: Ν= Ν: 3-
rursus quoniam est Θ Χ Μ = 8 et Θ Χ ζ/ = Β, 
erit Μ: Α =-3: Β [VII , 17]. uerum 

ikT: z/ = Γ : Ζ = z/ : i / = £ : Θ. 
quare etiam 

Γ : Ζ = z/ : i f = £ : Θ = 3 : Β = Λ : Ν = Ν: 3. 
itaque ζί, IV, Β deinceps proportionales sunt in 
rationibus laterum, quas indicauimus. 

Dico, esse etiam 
Α : Β = Γ 3 : Ζ 3 = ζ / 3 : Η 3 = Ε 3 : Θ 3 , 

nam quoniam quattuor numeri deinceps proportionales 
sunt, Α, N, 3} B} erit Α : Β = Λ* : Ns [V def. 10]. 
uerum Λ : Ν = Γ : Ζ = Α : Η — Ε: Θ, ut demon-

m^. φ. 16. Λ ] Ζ φ. 17. Α ] corr. ex Ζ φ. 22. πλε-
ραν φ. 28. άρα] om. φ, 3Τρό$ V. 
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Έάν δνο άρι&μών εις μέΰος άνάλογόν έμ-
πίπτη αριθμός, όμοιοι επίπεδοι έΰονται οι 
άρι&μοί. 

Ανο γάρ άρι&μών τών Α, Β εις μέΰος άνάλογόν 
10 έμπιπτέτω άρι&μός ό Γ' λέγω, ότι οι Α, Β όμοιοι 

επίπεδοι ειΰιν αριθμοί. 
Ειλτφ&ωΰαν [γάρ] έλάχιΰτοι άρι&μοϊ τών τόν 

αντον λόγον εχόντων τοις Α, Γ οί Α, Ε' ίΰάκις άρα 
ό Α τόν Α μετρεΐ καϊ δ Ε τόν Γ. όΰάκις δή ό Α 

15 τόν Α μετρεΐ, τοΰανται μονάδες έΰτωΰαν έν τώ Ζ' 
6 Ζ άρα τόν Α πολλαπλαΰιάΰας τόν Α πεπόίηκεν. 
ώΰτε ό Α επίπεδος έΰτιν, πλενραϊ δε αντον οί Α, 
Ζ. πάλιν, έπεϊ οί Α, Ε έλάχιΰτοι είΰι τών τόν αντον 
λόγον εχόντων τοις Γ, Β, ίΰάκις άρα 6 Α τόν Γ 

20 μετρεΐ καϊ ό Ε τόν Β. όΰάκις δή ό Ε τόν Β με
τρεΐ, τοΰανται μονάδες έΰτωΰαν έν τω Η. ό Ε άρα 
τόν Β μετρεΐ κατά τάς έν τω Η μονάδας' ό Η άρα 
τόν Ε πολλαπλαΰιάΰας τόν Β πεπόίηκεν. ό Β άρα 

1. πλευρά προς την όμόλογον] mg. φ. 6. εμπίπτει V, 
corr. m. 1. 9. μέσον Β. άνάλογόν] om. ΒΥ φ. Ιη Β 
supra scr. m. 2: εϊς μέσος άνάλογόν έμπιπτέτω 6 Γ άρι&μός, 
ώς ό Α πρός τόν Γ, ό Γ πρός τόν Β. 12. γάρ] om. Ρ. 13. 
Α, Γ\Α,Γ, Β Β φ, et V dejeto Β. ^ Post Ε ί η Υ φ add. έ'στιν 
άρα ώς ο Α πρός τόν Ε, ό Α προς τόν Γ. ώς δε ό Α πρός 
τόν Γ, ό Γ πρός τόν Β (Θ φ), καϊ ώς άρα ό Α πρός τόν Ε, 
δ Γ προς τόν Β; idem Β mg. m. 2 (δή pro δέ). 16. πε-

Β τριπλαΰίονα λόγον έχει ήπερ ή ομόλογος πλευρά 
προς την όμόλογον πλενράν, τοντέΰτιν ήπερ ό Γ 
άρι&μός πρός τόν Ζ καϊ δ Α πρός τόν Η και έτι 
ό Ε πρός τόν Θ' όπερ έδει δεΐξαι. 
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strauimus. quare etiain 
Α : Β = Γ 3 : Ζ 3 = Α3 : Η5 = Ε3 : Θ 3 ; 

quod erat demonstraudum. 

X X . 

Si inter duos numeros unus medius proportionalis 
interponitur nunierus, numeri plani siniiles erunt. 

Nam inter duos numeros Α, Β unus medius pro-
portionalis interponatur nuinerus Γ. dico, A} Β esse 
similes numeros planos. 

sumantur Α, Ε minimi numeri eoruiii, qui ean-
dem rationem habent ac Α, Γ [VII, 33]. itaque Α 

numerum Α et Ε nunierum 
A l 1 Δ 1 1 Taequaliter metitur [VII, 20]. 

1 iam quoties Α nuraerum Α 
Γι 1 , Ε , metitur, tot unitates sint in 

Z l , Z . itaque Ζ χ Α = Α [VII 

H ( def. 15]. quare Α planus est, 
latera autem eius Α, Z . rur-

sus quoniam z/, Ε minimi sunt eorum, qui eandem ra-
tionem habent ac Γ, Β1), Α numerum Γ et Ε nume-
rum Β aequaliter metitur [VII, 20]. iam quoties Ε 
numerum Β metitur, tot unitates sint in H. itaque 
Ε numerum Β metitur secundum unitates numeri H. 
itaque Ηχ Ε = Β [VII def. 15] . itaque Β planus 

1) Nam Α : Γ = Γ : Β. 

ποίηχε Υ φ. Seq. in Υ φ: τον δε Ε πολλαπλααάαας τόν Γ 
πεποΙψ.εν\ idem Β m. 2. 17. Ιατι Υ φ. 18. είαιν Ρ. 19. 
Γ , Β] Β, Γ φ. 20. δή] δέ Ρ, et Β (corr. m. 1). 21. 
ϊστωοαν] bis φ, sed corr. ό Ε ] e corr. V, καϊ ό Ε Ρ. 
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επίπεδος εΰτι, πλενραϊ δε αντον είΰιν οι Ε, Η. οί 
Α, Β άρα επίπεδοι είΰιν αριθμοί, λέγω δή, οτι καϊ 
όμοιοι, έπεϊ γάρ ό Ζ τόν μεν Α πολλαπλαΰιάΰας τόν 
Α πεποίηκεν, τόν δε Ε πολλαπλαΰιάΰας τόν Γ πε-

5 ποίηκεν, έΰτιν άρα ώς ό Α πρός τόν Ε, όντως ο 
Α πρός τόν Γ, τοντέΰτιν δ Γ πρός τόν Β. πάλιν, 
έπεϊ ό Ε έκάτερον τών Ζ, Η πολλαπλαΰιάΰας τονς 
Γ, Β πεποίηκεν, έΰτιν άρα ώς ο Ζ προς τόν Η, όν
τως ό Γ πρός τόν Β. ώς δε ό Γ πρός τόν Β, όντως 

10 δ Α πρός τόν Ε' καϊ ώς άρα ό Α πρός τόν Ε, όν
τως ό Ζ πρός τόν Η. καϊ εναλλάξ ώς ο Α πρός 
τόν Ζ, όντως .δ Ε πρός τόν Η. οί Α, Β άρα όμοιοι 
επίπεδοι αριθμοί είΰιν αί γάρ πλενραϊ αντών άνά
λογον είΰιν όπερ έδει δεΐξαι. 

16 κα'. 

Έάν δνο αριθμών δνο μέΰοι άνάλογον έμ-
πίπτωΰιν αριθμοί, όμοιοι ΰτερεοϊ είΰιν οί 
αριθμοί. 

Ανο γάρ αριθμών τών Α, Β δνο μέΰοι άνάλογον 
20 έμπιπτέτωΰαν άριθμοϊ οί Γ, Α' λέγω, ότι οί Α, Β 

όμοιοι ΰτερεοϊ είΰιν. 
Είλήφθωΰαν γάρ έλάχιΰτοι άριθμοϊ τών τόν αν

τόν λόγον εχόντων τοις Α, Γ, Α τρεις οί Ε, Ζ, Η' 
οί άρα άκροι αντών οί Ε, Η πρώτοι πρός άλλήλονς 

25 είΰίν. καϊ έπεϊ τών Ε, Η εις μέΰος άνάλογον έμ-
πέπτωκεν αριθμός ό Ζ, οί Ε, Η άρα άριθμοϊ όμοιοι 

1. επίπεδος] in ras. φ. 3. ίπεϊ γάρ — 4: Γ πεποίηκεν] 
del. Β; ίπεϊ γάρ έκάτερον (ex έκάτερος V) τών Α, Ε δ Ζ (ζ/, 
Ε 6 Ζ in ras. V) πολλαπλάσια σας έκάτερον τών Α, Γ (in ras. V) 
πεποίηκεν Υφ; έπεϊ γάρ εκάτερος τών Ζ, Η τον Ε πολλαπλα-
σιάσας έκάτερον τών Γ , Β πεποίηκεν mg. Β. Ιη Ρ mg. m. 1 
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est, et latera eius sunt E} H. ergo Α, Β plani sunt 
numeri. 

Iam dico, eos etiam similes esse. nam quoniam 
est Z x A = A et Ζ χ Ε = Γ 1 ) , erit 

Α:Ε = Α : Γ = Γ : Β . 
rursus quoniam .Ε Χ Ζ — Γ, Ε Χ Η = B} erii 
Ζ:Η=Γ: Β [VII, 17]. uerum Γ: B = Α :E. quare 
etiam Λ : Ε = Ζ : H. et permutando Α : Ζ = Ε : Η 
[ Vil , 13] . ergo .Β similes sunt numeri plani; 
latera enim eorum proportionalia sunt [VII def. 21 ] ; 
quod erat demonstrandum. 

X X I . 

Si inter duos numeros duo medii proportionales 
numeri interponuntur, numeri similes sunt solidi. 

Nam inter duos numeros Α, Β duo niedii pro-
portionales interponantur numeri Γ, A. dico, nume-
ros Α, Β similes esse solidos. 

sumantur enim Ε, Ζ , Η numeri minimi eorura, 
qui in eadem ratione sunt ac A, JT, Α [prop. I I ] . 
itaque extremi eorum Ε, Η inter se primi sunt [prop. III]. 
et quoniam inter Ε, Η unus medius proportionalis 
interponitur numerus Z , numeri Ε, Η similes plani 

1) Nam Δ : A = 1:Z = Ε: Γ. 

add. ~ ίσάκις άρα ο Δ τον Α μετρεΐ καϊ ό Ε τον Γ (signo <>> 
millum in textu respondit). 5. ώς] om. Ρ. 7. έκάτερον 
τών Z^ Η 6 Ε Υ φ. Ζ, Η ηολλαπλαΰιάσας τους] om. Β. 
τονς] έκάτερον τών Υ φ. 10. καϊ ώς — Ε] mg. φ. άρα] 
om. Ρ. 11. καϊ εναλλάξ — 12: τον Η] om. Theon (Β Υ φ). 
13. είαιν αριθμοί Ρ. 16. έμπίπτοναιν φ, sed corr. 17. αριθ
μοί, όμοιοι] bis φ. οί] om. Ρ. 20. Γ , Δ] zf, Γ φ. λέγω 
γάρ V, deleto γαρ. 23. Α] Δ, Β Υ φ. 25. εΙαΐΥφ. ανά
λογος Ρ. 26. ό Ζ ] om. φ. 
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επίπεδοι είΰιν. έΰτωΰαν ονν τον μεν Ε πλενραϊ οί 
Θ, Κ, τον δε Η οί Λ, Μ. φανερόν άρα έΰτϊν έκ τον 
προ τούτον, ότι οί Ε, Ζ, Η έξης είΰιν άνάλογον έν 

Α\ 1 Ει 1 
Β\ 1 ι 1Ζ 

Γι 1 Η\ 1 

Δ ι 1 Θ:—ι 

ι \Ν Κ\ 1 

I Ι Λ Λ\ 1 

Μ\ 1 

τε τω τοϋ Θ πρός τόν Λ λόγω καϊ τω τοϋ Κ πρός 
5 τόν Μ. καϊ έπεϊ οί Ε, Ζ , Η έλάχιΰτοι είΰι τών τόν 

αντόν λόγον εχόντων τοις Α, Γ, Α, καί έΰτιν ϊΰον 
τό πλήθος τών Ε, Ζ , Η τώ πλήθει τών Α, Γ, Α, δι9 

ϊΰον άρα έΰτϊν ώς ό Ε πρός τίν Η, ούτως ό Α πρός 
τόν Α. οί δε Ε, Η πρώτοι, οί δε πρώτοι καϊ έλά-

10 χιΰτοι, οί δε έλάχιΰτοι μετροΰΰι τονς τόν αυτόν λό
γον έχοντας αντοΐς ίΰάκις δ τε μείζων τόν μείζονα 
καϊ ό έλάΰΰων τόν έλάΰΰονα, τοντέΰτιν ό τε ηγού
μενος τόν ηγούμενον καϊ δ επόμενος τόν επόμενον 
ίΰάκις άρα ό Ε τόν Α μετρεΐ καϊ ό Η τόν Α. όΰά-

15 κις δή ό Ε τόν Α μετρεΐ, τοΰαϋται μονάδες έΰτωΰαν 
έν τώ Ν. ό Ν άρα τόν Ε πολλαπλαΰιάΰας τόν Α 
πεποίηκεν. ο δε Ε έΰτιν ό έκ τών Θ, Κ' ό Ν άρα 
τόν έκ τών Θ, Κ πολλαπλαΰιάΰας τόν Α πεποίηκεν. 
ΰτερεός άρα έΰτϊν ό Α, πλενραϊ δε αντοϋ είΰιν οί 

20 Θ, Κ, Ν. πάλιν, έπεϊ οί Ε, Ζ, Η έλάχιΰτοι είΰι τών 
τόν αντόν λόγον εχόντων τοις Γ, Α, Β, ίΰάκις άρα 
ό Ε τόν Γ μετρεΐ καϊ ό Η τόν Β. όΰάκις δή ό Ε 

2. τον πρό] om. ΒΥφ. 3. άνάλογον είσιν Υ φ. 4. 
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τόν] om. Β. 5. τόν] om. Β. είΰιν Ρ. 6. καί ίατιν — 7: Α, 
Γ, Δ] om. Theon (BVg>). 15. δή] δέ Υ φ. 18. πεποίηκε Υ φ. 
20. Ν] in ras. V. 22. Η] in ras. φ. δή] δέ ΒΥφ. 

sunt [prop. X X ] . sint Θ, Κ latera numeri Ey et Ay 

Μ latera numeri H. itaque ex praecedenti propo-
sitione manifestum est, numeros Ε, Ζ , Η deinceps 
proportionales esse in ratione Θ : Λ et Κ: Μ.1) et 
quoniam Ε, Ζ, Η minimi2) sunt eorurn, qui eandem 
rationem babent ac Ay Ty Ay et multitudo numerorura 
Ετ Ζτ Η aequalis est multitudini numerorum A} Γ, Ay 

ex aequo erit Ε : Η = Α \ Α [ V I I , 14]. sed Ε, Η 
primi sunt, primi autem etiam minimi [ V I I , 21 ] , 
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, 
aequaliter metiuntur, maior maiorem et minor mino-
rem [ V I I , 20] , b. e. praecedens praecedentem et se-
quens sequentem. itaque Ε numerum Α et Η nume-
rum Α aequaliter metitur. iam quoties Ε numerum 
Α metitur, tot unitafes sint in N. itaque ΝχΕ = Α 
[ V I I def. 15]. uerum Ε =* Θ Χ Κ. itaque 

Νχ Θ Χ Κ = Α. 
ergo Α solidus est, latera autem eius Θ, Ky Ν. rur-
sus quoniam Ey Ζ , Η minimi sunt eorum, qui eandem 
rationem habent ac Γ , Αy Bs)y Ε numerum Γ et Η 
numeniin JB aequaliter metitur [ V I I , 20]. iam quoties 

1) Nam in prop. 20 demonstratum est 
Λ : Γ = Γ : Β = ζ / : Ε = Ζ : Η . 

2) Hoc solum utitur, quod numeri Ε , Ζ , Η et Α, Γ , Δ 
proportionales sunt. 

3) Nam Α : Γ = Γ : Δ = Δ : Β = Ε : Ζ = Ζ : Η , et Ε, 
Ζ , Η minimi sunt in ratione Α : Γ et Γ: Δ. 
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τόν Γ μετρεΐ, τοΰανται μονάδες έΰτωΰαν έν τώ 3. 
6 Η άρα τον Β μετρεΐ κατά τάς έν τώ 3 μονάδας* 
ο 3 άρα τον Η πολλαπλαΰιάΰας τον Β πεπόίηκεν. 
6 δε Η έΰτιν 6 έκ τών Α, Μ' 6 3 άρα τον έκ τών 

5 Α, Μ πολλαπλαΰιάΰας τον Β πεπόίηκεν. ΰτερεός άρα 
έΰτϊν δ Β, πλενραϊ δε αντον ειΰιν οί Α, Μ, 3' οί 
Α, Β άρα ΰτερεοί ειΰιν. 

Αέγω [δή], ότι καϊ όμοιοι, έπεϊ γάρ οί Ν, 3 τόν 
Ε πολλαπλαΰιάΰαντες τονς Α, Γ πεποιήκαΰιν, έΰτιν 

10 άρα ώς ό Ν πρός τόν 3> ό Α πρός τόν Γ, τοντέΰτιν 
δ Ε πρός τόν Ζ. άλλ' ώς δ Ε πρός τόν Ζ, ο Θ 
πρός τόν Α καϊ δ Κ πρός τόν Μ' καϊ ώς άρα δ Θ 
πρός τόν Α, όντως ο Κ πρός τόν Μ καϊ ο Ν πρός 
τόν 3» και ειΰιν οί μεν Θ, Κ, Ν πλενραϊ τον Α, οί 

15 δε 3, Α, Μ πλενραϊ τον Β. οί Α, Β άρα άρι&μοϊ 
όμοιοι ΰτερεοί είΰιν' όπερ έδει δεΐξαι. 

κβ'. 
Έάν τρεις άρι&μοϊ έξης άνάλογόν ωΰιν, ο 

δε πρώτος τετράγωνος η, καϊ ο τρίτος τετρά-
20 γωνος έΰται. 

Έΰτωΰαν τρεις άρι&μοϊ έξης άνάλογόν οί Α, Β, 
Γ, ο δε πρώτος δ Α τετράγωνος έΰτω' λέγω, ότι καϊ 
δ τρίτος δ Γ τετράγωνος έΰτιν. 

Έπεϊ γάρ τών Α, Γ εις μέΰος άνάλογόν έΰτιν 
25 άρι&μός δ Β, οί Α, Γ άρα όμοιοι επίπεδοι ειΰιν. 

τετράγωνος δε δ Α' τετράγωνος άρα καϊ ( Γ' όπερ 
έδει δεΐξαι. 

2. ο] καϊ ο Ρ. κατά] insert. postea V. 4. τόν] corr. 
ex τών Υ. 5. ττεπο^κε νφ. Seq. in Υ φ: τόν δε Ε πολλα-
πλαΰΐάσας τόν Γ πεποΐην,ε; idem Β m. 2. 7. είΰι Υ φ. 8. 
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Ε numerum Γ raetitur, tot unitates sint in 8- itaque 
Η numerum Β metitur secunduni unitates numeri 
S.1) itaque 8 Χ Η = Β. uerum Η = Α Χ Μ. 
itaque 3 Χ Α Χ Μ — Β. ergo Β solidus est, latera 
autem eius sunt Α, M, 3> ergo Α, Β solidi sunt. 

Dico, eos etiam similes esse. nam quoniam 
Ν χ Ε = Α et 8 x Ε — Γ2), erit 

Ν: # = Α: Γ [VII, 18] = Ε: Ζ . 
uerum Ε: Ζ = Θ : Α = Κ: Μ. quare etiara 

Θ :Α = Κ:Μ=Ν:3 
et Θ ; JT, IV latera sunt numeri et 8, Λ, - ^ 3 ) latera 
numeri B. ergo 5 similes sunt numeri solidi 
[YII def. 21]; quod erat demonstrandum. 

XXII . 

Si tres nuraeri deinceps proportionales sunt, et pri-
mus quadratus est, etiam tertius quadratus erit. 

f Sint tres numeri deinceps propor-

B ( tionales Α, Β, Γ, et primus Α qua* 
„ dratus sit. dico, etiam tertium Γ 
Γι 1 ' 

quadratum esse. 
nam quoniam inter Α, Γ unus medius est propor-

tionalis numerus Β, Α et Γ similes plani sunt [prop. 
X X ] . uerum Α quadratus est. ergo etiam Γ quadra-
tus est [YII def. 21]; quod erat demonstrandum. 

1) Nam Ε : Γ — 1 : 8 = Η : Β. 
2) Nam Ε : Γ = 1 : Α · 
3) Debuit dici Λ, ΛΓ, & sed respicit ad. ρ. 332, 4. 

δή] orn.F. Ν] e corr. V. 10. # ] corr. ex Ζ φ. 19. 
y.al ο] ό insert. m. 2 Ρ. 24. ανάλογος V , eed corr. m. 1. 
25. V<5p. 26. Γ ] in ras. P. 
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κγ'. 
Έάν τέΰΰαρες άριθμοϊ έξης άνάλογον ώΰιν, 

6 δε πρώτος κνβος ή, καϊ 6 τέταρτος κνβος 
έΰται. 

5 "Εΰτωΰαν τέΰΰαρες άριθμοϊ έξης άνάλογον οι Α, 
Β, Γ, Α, 6 δε Α κνβος έΰτω' λέγω, ότι καϊ ό Α 
κνβος έΰτίν. 

Έπεϊ γάρ τών Α, Α δνο μέΰοι άνάλογον είΰιν 
άριθμοϊ οί Β, Γ, οί Α, Α άρα όμοιοι είΰι ΰτερεοϊ 

10 αριθμοί, κνβος δε ό Α' κνβος άρα καϊ δ Α' όπερ 
έδει δεΐξαι. 

κδ'. 
Έάν δνο άριθμοϊ πρός άλλήλονς λόγον έχω-

ΰιν, όν τετράγωνος αριθμός πρός τετράγωνον 
15 αριθμόν, ό δε πρώτος τετράγωνος ή, καϊ ό 

δεύτερος τετράγωνος έΰται. 
Αύο γάρ άριθμοϊ οί Α, Β πρός άλλήλονς λόγον 

έχέτωΰαν, ον τετράγωνος αριθμός ό Γ πρός τετράγω
νον αριθμόν τόν Α, ό δε Α τετράγωνος έΰτω' λέγω, 

20 ότι καϊ ό Β τετράγωνος έΰτιν. 
Έπεϊ γάρ οί Γ, Α τετράγωνοι είΰιν, οί Γ, Α άρα 

όμοιοι επίπεδοι είΰιν. τών Γ, Α άρα εϊς μέΰος άνά
λογον εμπίπτει αριθμός, καί έΰτιν ώς ό Γ πρός τόν 
Α, ό Α πρός τόν Β' καϊ τών Α, Β άρα εις μέΰος 

25 άνάλογον εμπίπτει αριθμός, καί έΰτιν ό Α τετρά
γωνος" καϊ ό Β άρα τετράγωνος έΰτιν' οπερ έδει δεΐξαι. 

7. έΰταιt ΒΥφ. 9. Β, Γ] Γ , Β φ. είσιν Ρ. 14. 
τετράγωνος αριθμός προς] mg. ψ. τετράγωνος φ, sed corr. 
15. αριθμός φ, sed corr. jj τετράγωνος ΒΥφ. 16. δεύτερος] 
λοιπός Ρ. 22. είσι Υ φ. 23. καί] χαϊ ίπεϊ Ρ. τόν] 
om. Β. 24. τόν] om. Β. 25. ό] ώς ό Ρ. 
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XXIII . 

Si quattuor numeri deinceps proportionales sunt; 

et primus cubus est ; etiam quartus cubus erit. 
Sint quattuor numeri deinceps proportionales Ay 

Β, Γ} Α, et Α cubus sit. dico, etiam Α cubum esse. 

f nam quoniam inter Α, Α duo 
medii proportionales sunt numeri B, 

„ Γ, Α et Α similes sunt solidi numeri 
l \± 

] χ Δ [P r o P- X X I ] · ueruni Α cubus est. 
ergo etiam Α cubus est [VII def. 21]; 

quod erat demonstrandum. 

X X I V . 

Si duo numeri inter se rationem babent, quam 
quadratus numerus ad quadratum numerum, et pri-
mus quadratus est, etiam secundus quadratus erit. 

Duo enim numeri A} Β inter se rationem habe-
ant, quam quadratus numerus Γ ad quadratum nu-
merum A, et Α quadratus sit. dico, etiam Β qua-
dratum esse. 

nam quoniam Γ, Α quadrati sunt, Γ, Α similes 
sunt plani. itaque inter Γ, Α unus 
medius proportionalis interponitur 

— 1 numerus [prop. XVIII] . est autem 
~~' Γ: Α = Α : Β. quare etiam inter 

A} Β unus medius proportionalis 
interponitur numerus [prop. VIII ] . et Α quadratus 
est. ergo etiam Β quadratus est [prop. X X I I ] ; quod 
erat demonstrandum. 
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κε . 
Έάν δύο άριθμοϊ προς άλλήλονς λόγον έχω-

βιν, όν κνβος αριθμός πρός κνβον αριθμόν, 
δ ό*£ πρώτος κύβος ή, καϊ ό δεύτερος κύβος 

5 έβται. 
Αύο γάρ άριθμοϊ οί Α, Β πρός άλλήλονς λόγον 

έχέτωβαν, όν κύβος αριθμός δ Γ πρός κύβον αριθ
μόν τόν Α, κύβος δε έβτω ό Α' λέγω [_δή], ότι καϊ 
ό Β κύβος έβτϊν. 

10 Έπεϊ γάρ οί Γ, Α κύβοι είβιν, οί Γ, Α όμοιοι 
βτερεοί είβιν' τών Γ, Α άρα δύο μέβοι άνάλογον 
έμπίπτονβιν αριθμοί, όβοι δε εις τονς Γ, Α μεταξύ 
κατά τό βννεχες άνάλογον έμπίπτονβιν, τοβοντοι καϊ 
εις τονς τόν αντον λόγον έχοντας αύτοΐς' ώβτε καϊ 

15 τών Α, Β δύο μέβοι άνάλογον έμπίπτονβιν αριθ
μοί, έμπιπτέτωβαν οί Ε, Ζ. έπεϊ ούν τέββαρες άριθ
μοϊ οί Α, Ε, Ζ, Β εξής άνάλογον είβιν, καί έβτι 
κύβος ό Α, κύβος άρα καϊ ό Β' όπερ έδει δεΐξαι. 

Κβ'. 

20 Οί όμοιοι επίπεδοι άριθμοϊ πρός άλλήλονς 
λόγον έχονβιν, όν τετράγωνος αριθμός πρός 
τετράγωνοι αριθμόν. 

'Έβτωβαν όμοιοι επίπεδοι άριθμοϊ οί Α, Β' λέγω, 
ότι ό Α πρός τόν Β λόγον έχει, όν τετράγωνος άριθ-

25 μός πρός τετράγωνον αριθμόν. 

3. πρός χνβον αριθμόν] bis φ, sed corr. 8. δή] om. Ρ. 
10. όμοιοι] άρα όμοιοι ΒΥφ. 11. είοί Υφ. 12. δέ] δή? 
13. έμπίπτουΰΐ PV φ. 15. τών] τόν φ. 17. είΰιν] είοι Υ φ. 
έΰτϊ] έΰτιν Ρ. 24. Α] seq. ras. 1 litt. V. άρι&μός om. Υ φ . 
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X X V . 

Si duo numeri inter se rationem habent, quam 
cubus numerus ad cuburri numerum, et primus cubus 
est, etiam secundus cubus erit. 

Duo enim numeri A} Β inter se rationem habeant, 
quam cubus numerus Γ ad cubum numerum A} et 
cubus sit A. dico, etiam Β cuburri esse. 

nani quoniam JT; Α cubi sunt; Γ, Α similes solidi 
sunf. itaque inter Γ, Α duo medii proportionales 
interponuntur numeri [prop. X I X ] . iam quot inter 
Γ, Α secundum proportionem continuam interponun-

A\ 1 Ει •—ι 

B\- 1 Ζ 

Δ\ 1 

tur numeri, totidenx etiam inter eos ; qui eandem 
rationem habent, interponuntur [prop. VIII]. quare 
etiam inter A} Β duo medii proportionales interpo-
nuntnr numeri. interponantur E} Z . iam quoniam 
quattuor numeri Α, Ε, Ζ, Β deinceps proportionale3 
sunt, et cubus est A, etiam Β cubus est [prop. X X I I I ] ; 
quod erat demonstrandum. 

X X V I . 

Similes numeri plani inter se eam rationeni ha-
bent, quam quadratus numerus ad quadratum numerum. 

Sint similes numeri plani Α, B. dico, Α ad Β 
eam rationem habere, quam quadratus numerus ha-
beat ad quadratum numeruin. 

Eucl idea , edd. Heiberg et Menge. II. 22 



338 ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ η'. 

Έπεϊ γάρ οί Α, Β όμοιοι επίπεδοι είΰιν, τών Α, 
Β άρα εις μέΰος άνάλογον εμπίπτει αριθμός, έμ-
πιπτετω και έΰτω ό Γ, καϊ είλήφθωΰαν έλάχιΰτοι 
αριθμοί τών τόν αντόν λόγον εχόντων τοις Α, Γ, Β 

5 οί Α, Ε, Ζ' οί άρα άκροι αντών οί Α, Ζ τετράγω
νοι είΰιν. και έπεί έΰτιν ώς δ Α πρός τόν Ζ, όντως 
ό Α πρός τόν Β, καί είΰιν οί Α, Ζ τετράγωνοι, δ 
Α άρα πρός τόν Β λόγον έχει, όν τετράγωνος αριθ
μός πρός τετράγωνον αριθμόν όπερ έδει δεΐξαι. 

ίο κζ'. 
Οί όμοιοι ΰτερεοϊ άριθμοϊ πρός άλλήλονς 

λόγον έχονΰιν, ον κνβος αριθμός πρός κνβον 
αριθμόν. 

Έΰτωΰαν όμοιοι ΰτερεοϊ άριθμοϊ οί Α, Β' λέγω, 
15 ότι ό Α πρός τόν Β λόγον έχει, ον κνβος αριθμός 

πρός κνβον αριθμόν. 
Έπεϊ γάρ οί Α, Β όμοιοι ΰτερεοϊ είΰιν, τών Α, 

Β άρα δνο μέΰοι άνάλογον έμπίπτονΰιν αριθμοί, έμ-
πιπτέτωΰαν οί Γ, Α, καϊ είλήφθωΰαν έλάχιΰτοι άριθ-

20 μοϊ τών τόν αντόν λόγον εχόντων τοις Α, Γ, Α, Β 
ί'ΰοι αντοΐς τό πλήθος οί Ε, Ζ, Η, Θ' οί άρα άκροι 
αντών οί Ε, Θ κύβοι είΰίν. καί έΰτιν ώς ό Ε πρός 
τόν Θ, ούτως ό Α πρός τόν Β' καϊ ό Α άρα πρός 
τόν Β λόγον έχει, όν κύβος αριθμός πρός κύβον άριθ-

25 μόν όπερ έδει δεΐξαι. 

1. είσι Υ φ. 4. τοις] corr. ex τοι m. 2 Ρ. Γ, Β] 
Β, Γ Ρ. 6. είαι Υ φ. 11. οι] οτα. Ρ. 17. είαι Υ φ. 
18. μέοοί] -οι e corr. m. 1 Ρ. 19. άριθμοϊ] om. Β. ^ 20. 
Β] Ζ φ. 22. είαι Υ φ. 23. καί 6 Α άρα προς τον Β] 
mg. φ. 25. όπερ έδει δεΐξ,αι] om. Β. Ιη fine Ενκλείδου 
στοιχείων η' Ρ. 
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nam quoniam A7 Β similes plani sunt, inter A, 
Β imus medius proportionalis interponitur numerus 

[prop. X V I I I ] . inter-
1 ponatur, et sit JT, et 

1 sumantur numeri A, Ey 

J\ 1 Ει 1 \ iZ . . . 
Ζ mmimi eorum, qui 

eandem rationem habent ac A, Γ, Β [prop. II]. itaque 
extremi eorurn Α, Ζ quadrati sunt [prop. II coroll.]. 
et quoniani est Α : Ζ = Α: Β, et Α, Ζ quadrati sunt, 
Α ad Β rationem habet ; quam quadratus numerus 
ad quadratum numerum; quod erat demonstrandam. 

X X V I I . 
Similes nuraeri solidi inter se rationem habent, 

quam cubus numerus ad cubum numerum. 
Sint similes numeri solidi Α, B. dico, Α ad Β 

eam rationem habere, quam cubus numerus habeat ad 
cubum numerum. 

nam quoniam Α, Β similes sunt solidi, inter A} 

Β duo medii proportionales interponuntur numeri 

A\ 1 Γι 1 

E l 1 Δ\ 1 

Ει 1 Ζ ι 1 Η\ 1 Θ ι 1 

[prop. X I X ] . interponantur Γ, Α, et sumantur minimi 
numeri eorum, qui eandem rationem babent ac A, 
JT; Α, Β iis aequales multitudine E} Z, Hy Θ [prop. II] . 
itaque extremi eorum E} Θ cubi sunt [prop. II coroll.]. 
et Ε: Θ = Α : Β. ergo Α ad β eam rationem habet, 
quam cubus numerus ad cubum numerum; quod erat 
demonstrandum. 

22* 



α'. 
Έάν δνο όμοιοι επίπεδοι άριθμοϊ πολλα-

πλαΰιάΰαντες άλλήλονς ποιώΰί τινα, 6 γενόμε
νος τετράγωνος έΰται. 

5 Έΰτωΰαν δνο oftotot επίπεδοι άριθμοϊ οί Α, Β, 
καϊ ό Α τόν Β πολλαπλαΰιάΰας τόν Γ ποιείτω' λέγω, 
ότι 6 Γ τετράγωνος έΰτιν. 

f0 γάρ Α έαντόν πολλαπλαΰιάΰας τόν Α ποιείτω. 
δ Α άρα τετράγωνος έΰτιν. έπεϊ ονν ό Α έαντόν 

10 μεν πολλαπλαΰιάΰας τόν Α πεποίηκεν, τόν δε Β πολ-
λαπλαΰιάΰας τόν Γ πεποίηκεν, έΰτιν άρα ώς ό Α 
πρός τόν Β, όντως ό Α πρός τόν Γ. καϊ έπεϊ οί Α, 
Β όμοιοι επίπεδοι είΰιν αριθμοί, τών Α, Β άρα εις 
μέΰος άνάλογον εμπίπτει αριθμός, έάν δε δνο άριθ-

15 μών μεταξν κατά τό ΰννεχες άνάλογον έμπίπτωΰιν 
αριθμοί, οΰοι εις αντονς έμπίπτονΰι, τοΰοντοι καϊ εις 
τονς τόν αντόν λόγον έχοντας' ώΰτε καϊ τών Α, Γ 
εις μέΰος άνάλογον εμπίπτει αριθμός, καί έΰτι τε
τράγωνος ό Α' τετράγωνος άρα καϊ ό Γ' όπερ έδει 

20 δεΐξαι. 

&'] corr. ex η' Υ. Post titulum, ante prop. I in textu 
scholium habent Υφ, u. app. 9. επεϊ ονν) και ίπεϊ Υ φ. 
10. μεν] om. Β. Α) in ras. Ρ. πεποίηκε Υ φ. 11. Γ] 
in ras. Ρ. 14. δέ] supra m. 2 V. μεταξν αριθμών Υ φ. 16. 
άρι&μοί, οΰοι εις αντονς έμπίπτονΰι) mg. m. 2 Β. 17. 



IX. 

I. 

Si duo similes numeri plani inter se multiplican-

tes numerum aliquem effecerint, numerus ex iis pro-

ductus quadratus erit. 

J t , Sint duo similes numeri 

Β ι ( plani Α, B, et sit 

Γ|' ι Α X Β = Γ. 
dico, numerum Γ quadratum 
esse. 

sit enim Α Χ Α = Α. Α igitur quadratus est. 
iam quoniam Α Χ Α = Α et Α Χ Β = Γ, erit 
Α : Β = Α : Γ [VII, 17]. et quoniam Α, Β similes 
sunt numeri plani, inter Α, Β nnus medius propor-
tionalis interponitur numerus [VIII, 18]. sin inter 
duos numeros secunduin prpportionem continuam nu-
meri aliquot interponuntur, quot inter eos interpo-
nuntur, totidem etiam inter eos interponuntur, qui 
eandem rationem habent [VIII, 8], quare etiam inter 
Α, Γ unus medius proportionalis interpcmitur nume-
rus. et quadratus est A. ergo etiain Γ quadratus 
est [VIII, 22 ] ; quod erat deinonstrandum. 

έχοντας αντοΐς φ, αντοΐς mg. m. 2 V. 18. ίστιν Ρ. 19. 
β Δ' τετράγωνος] mg. m. 1 Ρ. όπερ ϋδει δεΐξαι] m. 2 V, 
om. Β. 
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β'. 
Έάν δνο άριθμοϊ πολλαπλαΰιάΰαντες άλλή

λονς ποιώΰί τετράγωνον, όμοιοι επίπεδοι εί
ΰιν αριθμοί. 

5 Έΰτωΰαν δνο άριθμοϊ οί Α, Β, καϊ ο Α τον Β 
πολλαπλαΰιάΰας τετράγωνον τον Γ ποιείτω' λέγω, ότι 
οί Α, Β όμοιοι επίπεδοι είΰιν αριθμοί. 

rO γάρ Α έαντόν πολλαπλαΰιάΰας τόν Α ποιείτω' 
ό Α άρα τετράγωνος έΰτιν. καϊ έπεϊ ό Α έαντόν μεν 

10 πολλαπλαΰιάΰας τόν Α πεποίηκεν, τόν δε Β πολλα-
πλαΰιάΰας τόν Γ πεποίηκεν, έΰτιν άρα ώς ό Α πρός 
τόν Β, ό Α πρός τόν Γ. καϊ έπεϊ 6 Α τετράγωνος 
έΰτιν, άλλά καϊ ό Γ, οί Α, Γ άρα όμοιοι επίπεδοι 
είΰιν. τών Α, Γ άρα είς μέΰος άνάλογον εμπίπτει. 

15 καί έΰτιν ώς ό Α πρός τόν Γ, όντως ό Α πρός τόν 
Β' καϊ τών Α, Β άρα εις μέΰος άνάλογον εμπίπτει, 
έάν δε δνο αριθμών είς μέΰος άνάλογον έμπίπτη, 
όμοιοι επίπεδοι είΰιν [οί] αριθμοί" οί άρα Α, Β όμοιοι 
είΰιν έπίπεδοι' όπερ έδει δεΐξαι. 

20 / · 

Έάν κνβος αριθμός έαντόν πολλαπλαΰιάΰας 
ποιή τινα, ό γενόμενος κνβος έΰται. 

Κνβος γάρ αριθμός δ Α έαντόν πολλαπλαΰιάΰας 
τόν Β ποιείτω' λέγω, ότι ό Β κνβος έΰτίν. 

25 Είλήφθω γάρ τον Α πλενρά δ Γ, καϊ ό Γ έαντόν 
πολλαπλαΰιάΰας τόν Α ποιείτω. φανερόν δή έΰτιν, 

3. είΰι Υ φ. 4. αριθμοί] om. ΒΥφ. 5. έΰτωΰαν — 6: 
ποιείτω) δνο γάρ άριθμοϊ οί Α, Β πολλαπλάσια οαντες (m. 2 Β) 
άλλήλονς τετράγωνον τον Γ ποιείτωσαν Theon (ΒΥφ). 9. 
ίστιΥφ. Α] supra m. 1 V. μέν] om. φ. 10. πεποίηκε Υ φ. 
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II. 

Si duo numeri inter se muliiplicantes quadratum 
effecerint, similes erimt numeri plani. 

Sint duo numeri Α, B, et Α numerum Β multi-
plicans numerum Γ quadratum efficiat. dico, A? Β 
similes esse numeros planos. 

nam sit Α Χ Α = Α. itaque Α quadratus est. 
et quoniam Α χ Α = Α β ί Α χ Β = Γ7 erit 

ι \A Α : Β — Α : Γ [VII, 17]. et quoniam 
ι ι Β Α quadratus est, uerum etiam JT, nu-

Γ\ 1 meri Α, Γ similes plani sunt. itaque 
ζ/ι 1 inter Α, Γ unus medius proportionalis 
interponitur [VIII, 18]. est autem Α: Γ = Α: Β. quare 
etiam inter Α, Β unus medius proportionalis interponi-
tur [VIII, 8] . sin inter duos*numeros unus medius pro-
portionalis interponitur, similes plani sunt numeri 
[VIII, 20]. ergo Α, Β similes plani sunt; quod erat 
demonstrandum. 

III. 

Si cubus numerus se ipsuni multiplicans nume-
ruin aliquem effecerit, numerus productus cubus erit. 

Cubus enim numerus Α se ipsum multiplicans JB 
numerum efficiat. dico, Β numerum cubmn esse. 

sumatur enim Γ latus numeri A? et sit Γ X JT— A. 

12. τόν] om. Β. όντως ό Β. τόν] om. Β. 14. είΰι Υ φ. 
Post εμπίπτει in Υ f*r άρι&μός; idem Β m. 2. 16. τών] 
corr. ex τόν φ. ανάλογος V, sed corr. 17. εάν δέ — έμ* 
πίπττ}] mg. m. 2 Β, addito άρι&μός ante έάν. εμπίπτει Β; 
et Vqj, eed corr. m. 1. 18. οί] (prius) om. Ρ. 19. επίπεδοι] 
om. Ρ. 26. J] corr. ex B m. 1 Ρ. 

http://1j.LD.EjJH
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ότι 6 Γ τόν Α πολλαπλαβιάβας τον Α πεποίηκεν. καϊ 
επεϊ 6 Γ εαντον πολλαπλαβιάβας τον Α πεποίηκεν, ο 
Γ άρα τον Αί μετρεΐ κατά τάς εν αντω μονάδας, 
άλλά μήν καϊ ή μονάς τον Γ μετρεΐ κατά τάς εν 

6 αντω μονάδας' έβτιν άρα ώς ή μονάς προς τον Γ, δ 
Γ προς τον Α. πάλιν, έπει ο Γ τον Α πολλαπλα
βιάβας τον Α πεποίηκεν, 6 Α άρα τόν Α μετρεΐ κατά 
τάς έν τώ Γ μονάδας, μετρεΐ δε καϊ ή μονάς τον Γ 
κατά τάς έν αντώ μονάδας" έβτιν άρα ώς ή μονάς 

10 προς τον Γ, ο Α προς τον Α. άλλ' ώς ή μονάς προς τον 
Γ, ό Γ προς τον Α' καϊ ώς άρα ή μονάς προς τον 
Γ, όντως 6 Γ προς τον Α καϊ 6 Α προς τον Α. τής 
άρα μονάδος και τον Α αριθμού δύο μέβοι άνάλογον 
κατά το βννεχες έμπεπτώκαβιν άριθμοϊ οί Γ, Α. πά-

15 λιν, έπεϊ 6 Α εαντον πολλαπλαβιάβας τον Β πεποίη
κεν, 6 Α άρα τον Β μετρεΐ κατά τάς έν αντώ μονά
δας, μετρεΐ δε καϊ ή μονάς τον Α κατά τάς έν αντώ 
μονάδας' έβτιν άρα ώς ή μονάς προς τον Α, ό Α 
προς τον Β. τής δε μονάδος καϊ τον Α δύο μέβοι 

20 άνάλογον έμπεπτώκαβιν άριθμοί' καϊ τών Α, Β άρα 
δύο μέβοι άνάλογον έμπεβοννται αριθμοί, έάν δε δύο 
αριθμών δύο μέβοι άνάλογον έμπίπτωβιν, 6 δε πρώ
τος κύβος ή, καϊ ο δεύτερος κύβος έβται. καί έβτιν-
6 Α κύβος' καϊ 6 Β άρα κύβος έβτϊν όπερ έδει 

26 δεΐξαι. 
δ'. 

Έάν κύβος αριθμός κύβον αριθμόν πολ-

* 1. πεποίηκε Υ φ. 2. πεποίηκε Υ φ. ό Γ ] postea in-
sert. Β. 5. τόν\ om. Β. ούτως ό Β. 6. τόν] (prius) om. Β. 
7. Δ] seq. ras. 1 litt. φ. 13. καϊ του] bis φ, sed ĉorr. 18. 
όντως ο Β. 19. roVj^om. Β. 20. άναλωγον φ. άριθμοϊ ίμ-
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manifestum igitur, esse Γ Χ Α = Α. et quoniam 
Γ Χ Γ = Α, Γ n u m e r u n i Ά s e -ι \Α 1 

| ι Β cundum unitates suas metitur [VII 
_ . def. 151. uerum etiam unitas nu-

i \Γ ι iz/ J 

merum Γ secundum unitates ipsius 
metitur. itaque [VII def. 20] 1 : Γ =' Γ : Α. rursus 
quoniam JH Χ Α = Α, Α numerum Α secundum uni-
tates numeri Γ metitur. uerum etiam unitas nume-
rum Γ secundum unitates ipsius metitur. erit igitur 

1 : Γ = Α : Α. uerum 1 : Γ = Γ: Α. 
itaque 1 : Γ = Γ: Α = Α : Α. itaque inter unitatem 
et numerum Α duo medii proportionales interponun-
tur numeri Γ, Α secundum proportionem continuam. 
rursus quoniam est Α Χ Α — Β, Α numerum Β 
secundum unitates suas metitur. uerum etiam unitas 
numerum Α secundum unitates ipsius metitur. erit 
igitur 1 : Α = Α : B. sed inter unitatem et Α duo 
medii proportionales interponuntur nuraeri. itaque 
etiam inter Ay Β duo medii proportionales inter-
ponentur numeri [VIII, 8] . 1 ) sin inter duos numeros 
duo medii proportionales interponuntur, et primus 
cubus est, etiam secundus cubus erit [VIII, 23], et 
Α cubus est. ergo etiam Β cubus est; quod erat 
demonstrandum. 

IV. 
Si cubus numerus cubum numerum multiplicans 

1) VIII, 8 de duobus numeris proportionalibus demon-
stratur; sed demonstratio eadem tum quoque ualet, si alter 
unitas est. 

πεπτών.αΰιν Ρ. τών] corr. ex τόν V. 22. έμπίπτωαν\ 
e corr. V. 23. δεύτερος] τέταρτος Theon (BV φ). 
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λαπλαΰιάΰας ποιή τινα, ό γενόμενος κύβος 
έΰταυ. 

Κύβος γάρ άρι&μός ό Α κύβον άρι&μόν τόν Β 
πολλαπλαΰιάΰας τόν Γ ποιείτω* λέγω, ότι δ Γ κύβος 

5 έΰτϊν. 
*0 γάρ Α εαυτόν πολλαπλαΰιάΰας τόν Α ποιείτω' 

δ Α άρα κύβος έΰτϊν. και έπεϊ ό Α εαυτόν μεν 
πολλαπλαΰιάΰας τόν Α πεπόίηκεν, τόν δε Β πολλά-
πλαΰιάΰας τόν Γ πεπόίηκεν, έΰτιν άρα ώς ό Α πρός 

10 τόν Β, ούτως ο Α πρός τόν Γ. καϊ έπεϊ οί Α, Β 
κύβοι είΰίν, όμοιοι ΰτερεοί ειΰιν οί Α, Β. τών Α, Β 
άρα δύο μέΰοι άνάλογόν έμπίπτουΰιν άρι&μοί' ωΰτε 
καϊ τών Α, Γ δύο μέΰοι άνάλογόν έμπεΰοννται αριθ
μοί, και έΰτι κύβος ό Α' κύβος άρα καϊ ό Γ' όπερ 

15 έδει δεΐξαι. 
ε'. 

Έάν κύβος άρι&μός άρι&μόν τινα πολλα-
πλαΰιάΰας κύβον ποιή, καϊ α πολλαπλαΰιαΰ-
&εϊς κνβος έΰται. 

20 Κύβος γάρ άρι&μος ό Α άρι&μόν τινα τόν Β 
πολλαπλαΰιάΰας κύβον τόν Γ ποιείτω' λέγω, ότι ό Β 
κύβος έΰτιν. 

*0 γάρ Α έαντον πολλαπλαΰιάΰας τόν Α ποιείτω' 
κύβος άρα έΰτϊν ό Α. καϊ έπεϊ ό Α έαντον μεν πολλα-

25 πλαΰιάΰας τόν Α πεπόίηκεν, τόν δε Β πολλαπλαΰιά-
ΰας τόν Γ πεπόίηκεν, έΰτιν άρα ώς ό Α πρός τόν Β,\ 
δ Α πρός τόν Γ. καϊ έπεϊ οί Α, Γ κύβοι είΰίν, 
όμοιοι ΰτερεοί ειΰιν. τών Α, Γ άρα δνο μέΰοι άνάλ 

6. γάρ Α] Α γάρ ΒΥφ. 7. Δ] seq. ras. 1 litt. φ. εΰτά 
Υ φ. 8. πεποίητιε Υ φ. 10. τόν] bis om. Β. 11. είαά 
Υ-φ. οί Α, Β] om. Β Υ φ . 13. τών] e COrr. V. 14.1 
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numerum aliquein effecerit, numerus productus cu-
bus erit. 

Cubus enim numerus Α cubum 
Γ numerum Β multiplicans efficiat Γ. 

ι \A dico, Γ cubum esse. 
sit enim Α Χ Α = Α. Α igitur cubus est [prop. 

III]. et quoniam Α Χ Α = Α et Λ Χ Β = Γ, erit 
Α : Β = Α : Γ [VII, 17]. et quoniam Λ, Β cubi sunt, 
Λ, Β similes sunt solidi. itaque inter A} Β duo medii 
proportionales interponuntur numeri [VIII, 19]. quare 
etiam inter Α, Γ duo medii proportionales interpo-
nuntur numeri [VIII, 8]. et cubus est A. ergo etiam 
Γ cubus est [VIII, 23 ] ; quod erat demonstrandum. 

V. 

Si cubus numerus numerum aliqueni multiplicans 
, l A cubum effecerit, etiam numerus 
, , 3 multiplicatus cubus erit. 
ι 1 Cubus enim numerus Α nu-
i iA merum aliquem Β multiplicans 
cubum Γ efficiat. dico, etiam Β cubum esse. 

nam sit Α Χ Α — Α. itaque Α cubus est [prop. 
III]. et quoniam Α Χ Α = Α et Α Χ Β = Γ, erit 
Α : Β = Α : Γ [VII, 17]. et quoniam Α, Γ cubi sunt, 
similes sunt solidi. itaque inter Α, Γ duo medii 
proportionales interponuntur numeri [VIII, 19]. est 

ίοτιν P. Prop. 5 in ν φ bis scribitur, secundo loco (V 2 φ 2) 
sine numero. το Τ δϊς ίγράφη κατά λή&ην τον γραφέως 
V mg. 21. Β] supra V 2 . 23. Α'] in ras. V 2 . 24. μέν] 
om. φ. 2δ. πεποίηκε Υ φ V 2 φ2. 27. όντως δ Υ. Α, 
Γ] eras. V. 28. όμοιοι οι φ. είοι Υ φ V 2 φ 2. Α, Γ] 
eraa. V. 
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λογον έμπίπτονΰιν άρι&μοί. και έΰτιν ώς I Α προς 
τον Γ, όντως 6 Α προς τον Β' καϊ τών Α, Β άρα 
δνο μέΰοι άνάλογόν έμπίπτονΰιν άρι&μοί. και έΰτι 
κύβος 6 Α' κνβος άρα έΰτι καϊ 6 Β' όπερ έδει δεΐξαι, 

5 ς'. 

Έάν άρι&μός έαντον πολλαπλαΰιάΰας κύ
βον ποιή, καϊ αντός κύβος έΰται. 

Άρι&μός γάρ ό Α έαντον πολλαπλαΰιάΰας κύβον 
τόν Β ποιείτω' λέγω, ότι καϊ ό Α κύβος έΰτϊν. 

10 *0 γάρ Α τόν Β πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν Γ ποιείτω. 
έπεϊ ονν δ Α έαντον μεν πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν Β πε
πόίηκεν, τόν δε Β πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν Γ πεπόίηκεν, 
ό Γ άρα κύβος έΰτϊν. καϊ έπεϊ ό Α έαντον πολλα
πλαΰ ιάΰας τόν Β πεπόίηκεν, ό Α άρα τόν Β μετρεΐ 

15 κατά τάς έν αντώ μονάδας, μετρεΐ δε καϊ ή μονάς' 
τόν Α κατά τάς έν αντώ μονάδας, έΰτιν άρα ώς ή 
μονάς πρός τόν Α, όντως ό Α πρός τόν Β. καϊ έπεϊ 
δ Α τόν Β πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν Γ πεπόίηκεν, ό Β άρα 
τόν Γ μετρεΐ κατά τάς έν τώ Α μονάδας, μετρεΐ δε 

20 καϊ ή μονάς τόν Α κατά τάς έν αντώ μονάδας, έΰτιν 
άρα ώς ή μονάς πρός τόν Α, όντως ό Β πρός τόν Γ. 
«λλ' ώς ή μονάς πρός τόν Α, όντως ό Α πρός τόν Β' 
και ώς άρα ό Α πρός τόν Β, ό Β πρός τόν Γ. καϊ 
έπεϊ οί Β, Γ κύβοι είΰίν, όμοιοι ΰτερεοί ειΰιν. τών 

25 Β, Γ άρα δύο μέΰοι άνάλογόν ειΰιν άρι&μοί. και 

1. και εστίν — 3: άρι&μοί] mg. m. 2 V; in textu ώστε 
και τών z/ , Γ δύο μέσοι άνάλογόν έμπεσοννται άρι&μοί, sed 
delet. V. 2. άρα] ετι φ. 3. έμπίπτονσιν άρι&μόϊ άνάλο
γόν ΒΥφ, Υ2 φ2. έστιν Ρ. 4. Α\ eras. V. κύβος] m. 
2 Β. έστί] om. Υφ, εστίν φ2. Ε ] eras. V. 5. ς'] 
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autem Α : Γ = Α : Β. itaque etiam inter Λ, Β duo 
medii proportionales interponuntur numeri [VIII, 8]. 
et cubus est A. ergo etiam Β cubus est [VIII, 23]; 
quod erat demonstrandum. 

VI. 

Si numerus se ipsum multiplicans cubum effecerit, 
et ipse cubus erit. 

Numerus enim Α se ipsum multiplicans efficiat 
cubum B. dico, etiam Α cubura esse. 

sit enim Α Χ Β = Γ. iam quoniam Α Χ Α = Β 
Η χΑ et Α χ Β = Γ, Γ cubus est. et quo-
1 | B niam Α χ Α — Β, Α numerum Β se-

Γ' cundum unitates suas metitur. uerum 
etiam unitas numerum Α secundum unitates ipsius 
metitur. itaque 1: Α — Α:Β. et quoniam ΑχΒ — Γ, 
Β numerum Γ secundum unitates numeri Α metitur. 
uerum etiam unitas numerum Α secundum unitates 
ipsius metitur. itaque 1 : Α = Β : Γ. sed 

l:A = A:B. 
quare etiam Α : Β = Β : Γ. et quoniam Β, Γ cubi 
sunt, similes sunt solidi. itaque inter Β, Γ duo raedii 
proportionales sunt numeri [VIII , 19] , est autem 

eic ν φ . 11. πεποίηκε Υφ. 13. ίοτι Υ φ. εαντον μεν 
Βνφ. 14. πεποίηκε Υ φ. ο Α άρα— 22: όντως 6 Α 
προς τον Β] Ρ, τον δε Β πολλαπλαοιάσας τον Γ πεποίηκεν 
Theon (Βνφ ) . 22. Β] in ras. Ρ. 23. καί] om. Β ν φ . 
ο Β] supra φ. 24. είοι Υ φ. 25. Β, Γ] Α, Β Ρ. 
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έΰτιν ώς ό Β προς τόν Γ, ό Α πρός τόν Β. καϊ τών 
Α, Β άρα δνο μέΰοι άνάλογόν ειΰιν άρι&μοί. και 
έΰτι κνβος δ Β' κνβος άρα έΰτϊ καϊ ό Α' όπερ έδει 
δεΐξαι. 

5 ζ'. 

Έάν ΰνν&ετος άρι&μός άρι&μόν τινα πολ-
λαπλαΰιάΰας ποιή τινα, ό γενόμενος ΰτερεός 
έΰται. 

Σνν&ετος γάρ άρι&μός ό Α άρι&μόν τινα τόν Β 
10 πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν Γ ποιείτω' λέγω, ότι ό Γ ΰτε

ρεός έΰτιν. 
Έπεϊ γάρ ό Α ΰύν&ετός] έΰτιν, νπο άρι&μον τί

νος μετρη&ήΰεται. μετρείΰ&ω νπό τον Α, καϊ όΰάκις 
ό Α τόν Α μετρεΐ, τοΰανται μονάδες έΰτωΰαν έν τω 

15 Ε. έπεϊ ονν ό Α τόν Α μετρεΐ κατά τάς έν τώ Ε 
μονάδας, ό Ε άρα τόν Α πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν Α πε
πόίηκεν. καϊ έπεϊ ό Α τόν Β πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν Γ 
πεπόίηκεν, ό δε Α έΰτιν ό έκ τών Α, Ε, ό άρα έκ τών 
Α, Ε τόν Β πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν Γ πεπόίηκεν. 6 Γ 

20 άρα ΰτερεός έΰτιν, πλενραϊ δε αντον ειΰιν οί Α, Ε, Β' 
όπερ έδει δεΐξαι. 

Έάν άπό μονάδος όποΰοιονν άρι&μοϊ έξης 
άνάλογόν ώΰιν, ό μεν τρίτος άπό της μονάδος 

25 τετράγωνος έΰται καϊ οί ένα διαλείποντες, ό 
δε τέταρτος κνβος καϊ οί δνο διαλείποντες 

1. όντως 6 Α ΒΥφ. 3. εατιν Ρ. κύβος] (alt.) om. φ. 
εατιν Ρ. 15. επεϊ ονν — 16: μονάδας] om. Υ φ. 16. πε-
ποίηκε Υ φ. 18. ό] (alt.) om. BV<p. 19. Post πεπόίηκεν 
add. φ, V B ?ng. m. 2: καϊ (om. Β) ό Β άρα (ετι φ) τον εκ τών 
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Β : Γ = Α : Β. quare etiani inter Α, Β duo medii 
proportionales sunt [ V I I I , 8 ] . et cubus est JB. quare 
etiam Α cubus est; 1) quod erat demonstrandum. 

V I I . 

Si compositus numerus numeruin aliquem multi-
plicans alium aliquem effecerit, numerus productus 
solidus erit. 

ι Compositus enim nuinerus Α 
ι 'Β numeruin aliquem Β multiplicans 
• 1*1 nunieruni Γ efficiat. dico, nunie-

A\—ι £ι 1 rum Γ solidum esse. 
nam quoniam Α compositus est, nuinerus aliquis 

eum metietur. metiatur numerus z/ , et quoties z/ 
numerum Α metitur, tot unitates sint in E. iam 
quoniam Α numerum Α secundum unitates nuineri 
Ε metitur, erit Ε Χ Α = Α [ V I I def. 15]. et quo-
niam Α Χ Β = Γ, et Α = Α χ Ε, erit 

Α χ Ε Χ Β = Γ. 
ergo Γ solidus est, latera autem eius sunt Α, Ε, B, 
quod erat demonstrandum. 

v n i . 

Si quotlibet numeri inde ab unitate deinceps pro-
portionales sunt, tertius ab unitate quadratus erit et 

1) Nam Λ : χ = χ : y = y : B, eiue (VII, 13) 
Β : y = y : χ = χ : Α. 

tum u. VIII, 23. 

Α, Ε ποΧλαπλασιάαας τον Α (τον Α om. Β) τον Γ πεποίηκεν. 
20. Ιοτι Vqp. Α] e corr. V. JS] om. Β. 25. ί'σταί] εατι 
BVg>. ό] πάντες, 6 ΒΥφ. 
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πάντες, δ δε έβδομος κνβος άμα καϊ τετράγω¬ 
νος καϊ οί πέντε διαλείποντες. 

Έΰτωΰαν άπό μονάδος δπο^οπουν άρι&μοϊ εξής 
άνάλογόν οί Α, Β, Γ, Α, Ε, Ζ' λέγω, Ζτι 6 μεν 

5 τρίτος άπο της μονάδος 6 Β τετράγωνος έΰτι και 
οί ένα διαλείποντες πάντες, 6 δε τέταρτος 6 Γ κύ
βος καϊ οί δύο διαλείποντες πάντες, δ δε έβδομος 
δ Ζ κύβος άμα καϊ τετράγωνος καϊ οί πέντε διαλεί
ποντες πάντες. 

10 Έπεϊ γάρ έΰτιν ώς ή μονάς προς τον Α, όντως 6 
Α προς τόν Β, ίΰάκις άρα ή μονάς τον Α άρι&μον 
μετρεΐ καϊ ο Α τον Β. ή δε μονάς τον Α άρι&μόν 
μετρεΐ κατά τάς έν αύτώ μονάδας' καϊ 6 Α άρα τον 
Β μετρεΐ κατά τάς έν τώ Α μονάδας. 6 Α άρα έαν-

15 τον πολλαπλαΰ ιάΰ ας τον Β πεπόίηκεν τετράγωνος 
άρα έΰτϊν ο Β. καϊ έπεϊ οί Β, Γ, Α έξης άνάλογόν 
ειΰιν, ( δε Β τετράγωνος έΰτιν, καϊ ό Α άρα τετρά
γωνος έΰτιν. δια τά αντά δη καϊ 6 Ζ τετράγωνος 
έΰτιν. ομοίως δή δείξομεν, ότι καϊ οί ενα διαλείποντες 

20 πάντες τετράγωνοι ειΰιν. λέγω δή, ότι καϊ ό τέταρτος 
άπό τής μονάδος ό Γ κύβος έΰτϊ καϊ οί δύο διαλεί
ποντες πάντες, έπεϊ γάρ έΰτιν ώς ή μονάς πρός τόν 
Α, όντως ό Β πρός τόν Γ, ίΰάκις άρα ή μονάς τόν 
Α άρι&μόν μετρεΐ καϊ δ Β τόν Γ. ή δε μονάς τόν Α 

25 άρι&μόν μετρεΐ κατά τάς έν τώ Α μονάδας' καϊό Β 

1. πάντες] om. ΒΥφ. 2. διαλείποντες πάντες ΒΥφ. 
4. οτι] om. Υ φ. 6. πάντες] om. ΒΥφ. 7. πάντες] om. φ. 
9. άπαντες Υ φ. 12. άρι&μόν] om. ΒΥφ. 14. τω Α] 
αντώ φ. 15. πεποίψ,ε Υ et -κε in ras* φ. 17. Ιΰτι 
PVqp. 18. εστι Υ. δια τά — 19: ίστιν] om. φ. 20. 
πάντες] om. BVqp. είσι Υφ. 21. εατιν Ρ. 26. τώ Α] 
αντώ φ. 
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ι iteni, qui 1) uno loco distant, quartus autem cubus et 
item oinnes, quicunque duobus locis distant, septi-

I mus uero simul et cubus et quadratus et item, qui 
quinque locis distant. 

Sint quotlibet numeri inde ab unitate deinceps 
. A\ » proportionales Ay By Γ, Ay E, 
I _b, , Z. dico, tertium ab unitate Β 

ρ, , quadratum esse et item omnes, 
, quicunque uno loco distent, quar-

_E, , tum autem Γ cubum et item 
I ι -\ onmes, quicunque duobus locis 

distent, septimum uero Ζ si-
mul et cubum et quadratum et item ornnes, qui-
cunque quinque locis distent. nam quoniam est 
1 : Α — Α : B} unitas numerum Α et Α nuraerum Β 
aequaliter metitur [YII def. 20]. sed unitas numerum 
Α secundum unitates ipsius metitur. quare etiam Α 
numerum Β secundum unitates numeri Α metitur. 
itaque [VII def. 15] Α Χ Α = B. ergo Β quadratus 
est. et quoniam Β, Γ, Α deinceps proporticmales sunt, 
et Β quadratus est; etiam Α quadratus est [VIII, 22]. 
eadem de causa etiam Ζ quadratus est. similiter 
demonstrabinms, etiam omnes, quicunque uno loco 
distent, quadratos esse. iam dico, quartum ab uni-
tate Γ cubum esse et item omnes, quicunque duobus 
locis distent. nam quoniam est 1 : Α = Β : Γ ; uni-
tas numerum Α et Β numerum Γ aequaliter metitur. 

1) Cum πάντες post διαλείποντες facillime intercidere 
potuerit, nec in hoc uocabulo uel omittendo uel ponendo con-
stans eit codicum Ρ et Theoninorum consensus aut dissensus, 
fortasse πάντες ubique recipiendum. 

Eue l ides , edd. Heiberg et Menge. II. 23 
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άρα τόν Γ μετρεΐ κατά τάς εν τώ Α μονάδας' δ Α 
άρα τον Β πολλαπλαΰιάΰας τον Γ πεποίηκεν. επεϊ ονν 
6 Α εαντον μεν πολλαπλαΰιάΰας τόν Β πεποίηκεν, 
τόν δε Β πολλαπλαΰιάΰας τόν Γ πεποίηκεν, κνβος άρα 

δ έΰτϊν ό Γ. καϊ επεϊ οί Γ, Α, Ε, Ζ εξής άνάλογον 
είΰίν, ό δε Γ κνβος εΰτιν, καϊ ό Ζ άρα κνβος εΰτιν. 
έδείχθη δέ καϊ τετράγωνος" ό άρα έβδομος άπό τής 
μονάδος κνβος τέ έΰτι καϊ τετράγωνος, ομοίως δή 
δείξομεν, ότι καϊ οί πέντε διαλείποντες πάντες κνβοι 

10 τέ είΰι καϊ τετράγωνοι* όπερ έδει δεΐξαι. 

θ'. 
Έάν άπό μονάδος όποΰοιονν εξής κατά τό 

ΰννεχες άριθμοϊ άνάλογον ωΰιν, δ δε μετά τήν 
μονάδα τετράγωνος ή, καϊ οίλοιποϊ πάντες τε-

15 τράγωνοι έΰονται. καϊ έάν ό μετά τήν μονάδα 
κνβος γι, καϊ οί λοιποϊ πάντες κνβοι έΰονται. 

Έΰτωΰαν άπό μονάδος εξής άνάλογον όΰοιδηποτ-
ονν άριθμοϊ οί Α, Β, Γ, Α, Ε, Ζ, ό δε μετά τήν 

Αι 1 

Β ι 1 

Γι 1 

Α\ 1 

. \Ε ζ 

ι , 

μονάδα δ Α τετράγωνος έΰτω' λέγω, ότι καϊ οί λοι-
20 ΛΟΙ πάντες τετράγωνοι έΰονται. 

"Οτι μεν ονν ό τρίτος άπό τής μονάδος ό Β τε
τράγωνος έΰτι καϊ οί ένα διαπλείποντες πάντες, δέ-

1. τω Α] αντω, supra scr. Α φ. 3. μεν] om. Ρ. πε-
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unitas autein numerum Α secundurn unitates numeri 
Α inetitur. quare etiam Β numerum Γ secundum 
unitates numeri Α metitur. itaque Α Χ Β = Γ. iam 
quohiam Α Χ Α = Β et Α Χ Β = Γ, Γ cubus est. 
et quoniain Γ7 Α, Ey Ζ deinceps proportionales sunt, 
et Γ cubus est, etiam Ζ cubus est [VIII, 23].*) de-
monstrauimus autem, eundem etiam quadratum esse. 
ergo septinius ab unitate et cubus et quadratus est. 
similiter demonstrabinius, etiam omnes, quicunque 
quinque locis distent, et cubos et quadratos esse; 
quod erat demonstranduni. 

IX. 
Si quotlibet numeri deinceps in proportione con-

tinua proportionales sunt inde ab imitate, et unitati 
proximus quadratus est, etiam reliqui omnes quadrati 
erunt. et si proximus unitati cubus est, etiani reliqui 
oranes cubi emnt. 

Sint quotlibet numeri inde ab unitate deinceps 
proportionales Ay By Ty Ay Ey Z , et unitati proximus 
Α quadratus sit. dico, etiam reliquos omnes quadratos 
esse. tertium quidem ab unitate Β quadratum esse 
et omnes, qui uno loco distent, demonstratum est 
[prop. VIII]. dico, etiam reliquos omnes quadratos esse. 

1) Et similiter de omnibus, qui duobus locis distant, quod 
trix opus est, ut cum Augusto diserte addamus. 

ποίηηε Ύφ. 4. πεποέηκε Υ φ. 6. Ιβτίν] (priua) εατι Υ φ. 
7. '/.αί] om. φ. 8. τε] supra m. 1 Ρ. Ιβτιν Ρ. δή] in 
ras. Ρ; δέ φ. 10. τέ] om. Ρ. είαιν Ρ. 12. εξής κατά 
τό αννεχες άρι&μ,οί] άρι&μοϊ εξής Theon (ΒΥφ). 17. όαοιδη-
ποτοΰν] PBVqp; οποαοιονν edd. 21. Β] δεύτερος V, del. et 
ins. β m. 2 ; β δεντερος φ. 

23* 
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δεικται' λέγω [δή], ότι- καϊ οί λοιποϊ πάντες τετράγω
νοι είΰιν. έπεϊ γάρ οί Α, Β, Γ έξης άνάλογον είΰιν, 
καί έΰτιν ό Α τετράγωνος, καϊ 6 Γ [άρα] τετράγωνος 
έΰτιν. πάλιν, έπεϊ [καϊ] οί Β, Γ, Α εξής άνάλογον 

5 είΰιν, καί έΰτιν ο Β τετράγωνος, καϊ 6 Α [άρα] τε
τράγωνος έΰτιν. ομοίως δή δείξομεν, οτι καϊ οί λοι
ποί πάντες τετράγωνοι είΰιν. 

Άλλά δή έΰτω 6 Α κύβος' λέγω, ότι καϊ οί λοι
ποϊ πάντες κνβοι είΰίν. 

10 "Οτι μεν ονν ό τέταρτος άπό τής μονάδος ό Γ κύ
βος έΰτϊ καϊ οί δύο διαλείποντες πάντες, δέδεικται' 
λέγω [δή], ότι καϊ οί λοιποϊ πάντες κύβοι είΰίν. έπεϊ 
γάρ έΰτιν ώς η μονάς πρός τόν Α, ούτως δ Α πρός 
τόν Β, ίΰάκις άρα ή μονάς τόν Α μετρεΐ καϊ ό Α τόν 

15 Β. ή δε μονάς τόν Α μετρεΐ κατά τάς έν αντώ μο
νάδας" καϊ ό Α άρα τόν Β μετρεΐ κατά τάς έν αντώ 
μονάδας" ό Α άρα έαντόν πολλαπλαΰιάΰας τόν Β 
πεποίηκεν. καί έΰτιν δ Α κύβος, έάν δε κύβος αριθ
μός έαντίν πολλαπλαΰιάΰας ποιή τινα, ό γενόμενος 

20 κύβος έΰτίν" καϊ ό Β άρα κύβος έΰτίν. καϊ έπεϊ τέΰ
ΰαρες άριθμοϊ οί Α, Β, Γ, Α εξής άνάλογον είΰιν, 
καί έΰτιν ό Α κύβος, καϊ ό Α άρα κύβος έΰτίν. δια 
τά αυτά δή καϊ ό Ε κύβος έΰτίν, καϊ ομοίως οί λοι
ποϊ πάντες κύβοι είΰίν όπερ έδει δεΐξαι. 

25 ί'. 

Έάν άπό μονάδος όποΰοιονν άριθμοϊ [εξής] 

1. δή] om. Ρ. 2. είοιν] (alt.) είοι Υ φ. 3. τετράγωνος' 
καί ό Γ άρα] mg. φ. άρα] om. Ρ. 4. ίοτιν] Ρ et V sed ν 
delet.; εοτι φ. καί] om. Ρ. 5. είοιν] -ν delet. V. Α] eras. V. 
άρα] om. Ρ. 12. δή] om. Ρ. 15. Β] Β μετρεΐ Υ φ. ίν] 
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nam quouiam Α, Β, Γ deinceps proportionales sunt, et Α 
quadratus est, etiam Γ quadratus est [VIII, 22]. rur-
sus quoniam Β, Γ, Α deinceps proportionales sunt, et 
Β quadratus est, etiam' Α quadratus est [VIII, 22]. 
similiter demonstrabimus, etiam reliquos omnes qua-
dratos esse. 

at rursus Α cubus sit. dico, etiam reliquos omnes 
cubos esse. 

quartum quidem ab unitate Γ cubum esse et item 
omnes, qui duobus locis distent, demonstratum est 
[prop. VIII] . dico, etiam reliquos omnes cubos esse. 

nam quoniam est 1 : Α = Α : Β, unitas numerum Α 
et Α numerum Β aequaliter metitur. unitas autem 
numerum Α secundum unitates ipsius metitur. quare 
etiam Α numerum J5 secundum unitates suas metitur. 
itaque Α Χ Α — B. et Α cubus est. sin cubus nu-
merus se ipsum raultiplicans numerum aliqnem effi-
cit, immerus productus cubus est [prop. III]. ergo 
etiam Β cubus est. et quoniam quattuor numeri Ay 

Β, Γ, Α deinceps proportionales sunt, et Α cubus est, 
etiam Α cubus est [VIII, 23]. eadem de causa etiam 
Ε cubus est, et similiter reliqui .omnes cubi sunt; 
quod erat demonstrandum. 

X. 

Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio-

lv τώ V φ. 16. %αϊ 6 Α — 17: μονάδας] mg. m. 1 Ρ. 
16. αντώ] τώ supra scr. αντώ V; τώ αντώ φ. 18. πεποίηκε 
Υ φ. ο ] ως ό Ρ, sed corr. m. Ι.' 20. έατέ Υ φ. καί ό 
Β άρα κνβος εστίν] om. Ρ. ίστί Υ ψ. 21. είσι Υ φ. 22. 
Ιστίν] (alt.) Ιστί Υ φ. 23. Ιστί Υ φ. 24. οπερ] 6- in ras. φ. 
26. έξης] om. Ρ. 
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άνάλογον ώΰιν, 6 δε μετά τήν μονάδα μή ή 
τετράγωνος, ονδ' άλλος ονδεϊς τετράγωνος 
έΰται χωρίς τον τρίτον άπό τής μονάδος και 
τών ένα διαλειπόντων πάντων, και έάν ό μετά 

5 τήν μονάδα κνβος μή ή? ονδε άλλος ονδεϊς κύ
βος έΰται χωρίς τον τέταρτον άπο τής μονά
δος καϊ τών δύο διαλειπόντων πάντων. 

Έΰτωΰαν άπό μονάδος εξής άνάλογον όΰοιδ7}-

ποτοϋν άριθμοϊ οί Α, Β, Γ, Α, Ε, Ζ, ό δε μετά τήν 
10 μονάδα ό Α μη έΰτω τετράγωνος" λέγω, ότι ονδε 

άλλος ούδεϊς τετράγωνος έΰται χωρϊς τοϋ τρίτον άπό 
τής μονάδος [καϊ τών ένα διαλειπόντων]. 

Εί γάρ δννατόν, έΰτω ό Γ τετράγωνος, έΰτι δε 
καϊ ό Β τετράγωνος" οί Β, Γ άρα πρός άλλήλονς 

15 λόγον έχονΰιν, ον τετράγωνος αριθμός πρός τετρά
γωνον αριθμόν, καί έΰτιν ώς ό Β πρός τόν Γ, ό 
Α πρός τόν Β' οί Α, Β άρα πρός άλλήλονς λόγον 
έχονΰιν, ον τετράγωνος αριθμός πρός τετράγωνον 
αριθμόν ώΰτε οί Α, Β όμοιοι επίπεδοι είΰιν. καί 

20 έΰτι τετράγωνος ό Β' τετράγωνος άρα έΰτϊ καϊ ό Α' 
όπερ ούχ νπέκειτο. ούκ άρα ό Γ τετράγωνος έΰτιν. 
ομοίως δή δείξομεν, ότι ονδ' άλλος ούδεϊς τετρά
γωνος έΰτι χωρϊς τοϋ τρίτον άπό τής μονάδος καϊ 
τών ένα διαλειπόντων. 

25 Άλλά δή μή έΰτω ό Α κύβος, λέγω, ότι ονδ' 

8. έστωσαν γάρ Ρ. εξής] in ras. φ. όσοιδηποτοϋν] Ρ; 
όποσοιδηποτονν ΒΥφ. 10. ό Α] οτα. Υ φ. λέγω] ό Α. λέγω 
Υ φ. 11. χωρίς] πλην Υ φ. 12. ν,αϊ τών ίνα διαλειπόντων] 
om. Ρ. 13. έβτι) έστιν Ρ. 15. πρός τετράγωνον άρι&μόν^ m. 
rec. Ρ. 16. ό Α] όντως ό Α Β. 17. τόν) om. Β. 18. αριθμόν Ρ, 
corr. m. 1. 19. ώστε — είσιν] in V deleta (είσί)\ om. φ. 21. 
νπόκειται Υ φ. 22. τετράγωνος εστί] om. Υ φ. 25. ονδέ V. 
ονδε άλλος mg. φ. 
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nales sunt, et unitati proximus quadratus non est, ne 
alius quideni ullus quadratus erit praeter tertium ab 
unitate et omnes, qmcunque uno loco distant. et si 
unitati proximus cubus non est, ne alius quideui ullus 
cubus erit praeter quartuin ab unitate et omnes, qui-
cunque duobus locis distant. 

Sint quotlibet numeri ab 
unitate deinceps proportiona-

1 les Α, B} Γ, Ay E, Z , et uni-
_ l tati proximus Α quadratus 

1 ne sit. dico, ne alium qui-
1 ' z

t dem ullum quadratuni esse 
praeter tertiuni ab unitate. 

nain si fieri potest, Γ quadratus sit. est autem 
etiam Β quadratus [prop. VIII]. itaque Β, Γ inter se 
rationem babent, quam quadratus numerus ad quadra-
tum numerum. et est Β : Γ = Α : Β. itaque Α, Β 
inter se rationem babent, quam quadratus numerus 
ad quadratum numerum. quare Α, Β similes plani 
sunt [VIII, 26]. 1) et Β quadratus est. itaque etiani Α 
quadratus est. quod est contra hypotnesim. ergo Γ 
quadratus non est. similiter demonstrabinius, ne alium 
quidem ullum quadratum esse praeter tertium ab uni-
tate, et quicunque uno loco distent. 

at Α cubus ne sit. dico, ne alium quidem ullum 

1) Fortasse lin. 14: οί Β, Γ — 16: άρι&μόν et lin. 19: 
ώστε είαιν spuria sunt. poterat enim uti VIII, 24 melius 
quam VIII, 26 conuersa; cfr. p. 360, 7. 
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άλλος ουδείς κνβος έΰται χωρίς τον τέταρτον άπο 
τής μονάδος καϊ τών δνο διαλειπόντων. 

Εί γάρ δννατόν, έΰτω ο Α κνβος. έΰτι δε και 
δ Γ κνβος' τέταρτος γάρ έΰτιν άπό τής μονάδος, καί 

5 έΰτιν ώς ό Γ πρός τόν Α, ό Β πρός τόν Γ' και ό 
Β άρα πρός τόν Γ λόγον έχει, ον κνβος πρός κνβον. 
καί έΰτιν ό Γ κνβος' και ό Β άρα κνβος έΰτίν. καϊ 
έπεϊ έΰτιν ώς ή μονάς πρός τόν Α, ό Α πρός τόν 
Β, ή δε μονάς τόν Α μετρεΐ κατά τάς έν αντώ μο-

10 νάδας, καϊ ό Α άρα τόν Β μετρεΐ κατά τάς έν αν
τώ μονάδας' ό Α άρα έαντόν πολλαπλαΰιάΰας κνβον 
τόν Β πεποίηκεν. έάν δε αριθμός έαντόν πολλα-
πλαΰιάΰας κνβον ποιή, καϊ αντός κνβος έΰται. κνβος 
άρα καϊ ό Α' όπερ ονχ νπόκειται. ονκ άρα ό Α 

15 κνβος έΰτίν. ομοίως δή δείξομεν, ότι ονδ' άλλος 
ονδεϊς κνβος έΰτϊ χωρϊς τον τέταρτον άπό τής μονά
δος καϊ τών δνο διαλειπόντων όπερ έδει δεΐξαι. 

ια'. 
Έάν άπό μονάδος όποΰοιονν άριθμοϊ έξης 

20 άνάλογον ωΰιν, δ έλάττων τόν μείζονα μετρεΐ 
κατά τινα τών νπαρχόντων έν τοις άνάλογον 
άριθμοϊς. 

"Εΰτωΰαν άπό μονάδος τής Α όποΰοιονν άριθ
μοϊ έξης άνάλογον οί Β, Γ, Α, Ε' λέγω, ότι τών Β, 

25 Γ, Α, Ε ό έλάχιΰτος ό Β τόν Ε μετρεΐ κατά τινα 
τών Γ, Α. 

Έπεϊ γάρ έΰτιν ώς ή Α μονάς πρός τόν Β, όν
τως ό Α πρός τόν Ε, ίΰάκις άρα ή Α μονάς τόν Β 

3. έστι] -ι in ras. V , έστιν Ρ. 5. τόν] bis om. Β. Γ] 
(alt.) supra φ. 6. άρα] supra m. 1 Ρ. 7. ίστί Υ φ. 8. 
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I cubuni esse praeter quartum ab unitate, et quicunque 
I duobus locis distent. 

nam si fieri potest, sit Α cubus. est autem etiam 
Ι Γ cubus [prop. VIII]; quartus enim est ab unitate. et 
Ι Γ:Α = Β:Γ. quare etiam Β ad Γ rationem babet, quam 
I cubus ad cubum. et Γ cubus est. itaque etiam Β cubus 
I est [VII, 13. VIII, 25]. et quoniam est 1 : Α = Α : Β, 
I et unitas numerum Α secundurn unitates ipsius meti-
I tur, etiam Α numerum Β secundum unitates suas me-
I titur. itaque erit Α Χ Α = Β. sin numerus se ipsum 
I multiplicans cubura effecerit, et ipse cubus erit [prop. 
Ι VI] . itaque Α cubus est; quod est contra hypothesim. 
I ergo Α cubus non est. similiter demonstrabimus, ne 
I alium quidem ullum cubum esse praeter quartum ab 

unitate, et quicunque duobus locis distent; quod erat 
I demonstrandum. 

XI. 

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt 
I ab unitate, minor maiorem secundum aliquem eorum 

metitur, qui inter numeros proportionales exstant. 
Sint quotlibet nuuieri ab unitate Α deinceps pro-

portionales Β, Γ, A} E. dico, ex numeris B} Γ} Α, Ε 
minimum Β numerum Ε secundum aliquem numero-
rum Γ, Α metiri. 

nam quoniam est Α : Β = Α : Ε, Α uoitas nume-

τόν] ora. Β. ούτως 6 Β. 14. και] supra m. 1 Ρ. 15. 
ουδέ Υ φ. 20. ίλάααων Ρ. 23. οηοιοιονν Ρ; corr. m. rec. 
24. Β, Γ] (prius) in ras. φ. 25. έλάααων Theon {ΒΥφ). 6] 
e corr. V. 
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2. δε Α) δέ φ. 4. τώ Α] αντώ^φ. 8. πόρισμα — 11: 
προ αντον] om. Theon (Βνφ). 8. πόρισμα] om. Ρ. 11. 
έπι τό] scripsi; κατά τόν Ρ. ^ αντον] scripsi; αντον ώς τόν 
Δ Ρ. 14. όσων] corr. ex ών m. rec. Ρ. 15. μετρείται 
Β ν φ . 17. όσοιδηποτονν ΒΥφ. 18. νπό όσω Ρ , ν add. 
m. rec. 19. μετρείται Υ φ. 22. τόν) καί τόν Υ φ et, ut 
uidetur, Β m. rec. μή γάρ μετρείτω ό Ε τον Α Theon 
(Βνφ) . 

αριθμόν μετρεΐ και δ Α τον Ε' εναλλάξ άρα ίΰάκιΛ 

Τ) Α μονάς τον Α μετρεΐ καϊ 6 Β τον Ε. ή δε 
μονάς τον Α μετρεΐ κατά τάς έν αντω μονάδας' κα\ 
ο Β άρα τον Ε μετρεΐ κατά τάς έν τω Α μονάδας 

6 ωΰτε δ έλάΰΰων 6 Β τον μείζονα τον Ε μετρεΐ κατά 
τινα αριθμόν τών υπαρχόντων έν τοις άνάλογον άριθ-
μοΐς. 

Πόριΰμα. 
Καϊ φανερόν, ότι ήν έχει τάξιν ό μετρών άπό 

10 μονάδος, τήν αντήν έχει καϊ ό καθ* όν μετρεΐ άπό 
τον μετρονμένον έπϊ τό προ αντον. — όπερ έδει δεΐξαι. 

Φ1. 

Έάν άπό μονάδος όποΰοιονν άριθμοϊ εξής 
άνάλογον ώΰιν, νφ' όΰων αν ό έΰχατος πρώ-

15 των αριθμών μετρήται, νπό τών αντών καϊ 
ό παρά τήν μονάδα μετρηθήΰεται. 

Έΰτωΰαν άπό μονάδος όποΰοιδηποτονν άριθμοϊ 
άνάλογον οί Α, Β, Γ, Α' λέγω, ότι νφ' όΰων αν ό 
Α πρώτων αριθμών μετρήται, νπό τών αντών καϊ 

20 δ Α μετρηθήΰεται. 
Μετρείΰθω γάρ ό Α νπό τίνος πρώτον αριθμόν 

τον Ε' λέγω, ότι ό Ε τόν Α μετρεΐ. μή γάρ' καί 
έΰτιν ό Ε πρώτος, άπας δε πρώτος αριθμός πρός 



ELEMENTORUM LLBER IX. 363 

Corollarium. 

Et manifestum est, quem obtineat locum metiens 
ab unitate, eandem etiam eum, secundum quem nie-
tiatur, ante eum, queni metiatur, obtinere. — quod erat 
demonstrandum. 

XII . 

Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio-
nales sunt, quicunque numeri primi ultimum metiun-
tur, iidem etiam unitati proximum raetientur. 

Sint quotlibet numeri ab unitate proportionales 
Λι 1 Ζι 1 Α, Β, Γ, A. dico, quicun-
»Bi · · iH" que numeri primi nume* 
Γ 1 ι >® rum Α metiantur, eosdem 
Α 1 etiam numerum Α mensu-
-E< 1 . ros esse. 

nam primus numerus Ε numerum Α metiatur.. dico, 
Ε numerum Α metiri. naui ne metiatur. et Ε pri-
mus est, omnis autem primus numerus ad omnem 
numerum, quem non metitur, primus est [VII, 29]. 

fium Β efc Α numerum Ε aequaliter metitur. itaque 
perniutando Α unitas numeruni Α 
et Β numerum Ε aequaliter raeti-
tur [VII , 15] . uerum Α unitas 
nunierum Α secundum unitates ip-

1 sius metitur. itaque etiam Β nu-
F ! 1 raerum Ε secundum unitates nu-
pieri Α metitur. ergo minor Β maiorem Ε secundum 
aliquem numerura metitur eoruin, qui inter numeros 
proportionales exstant. 
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άπαντα, όν μή μετρεΐ, πρώτος εΰτιν οι Ε, Α άρα\ 
πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν. καϊ έπει δ Ε τόν ζ / 
μετρεΐ, μετρείτω αντόν κατά τόν Ζ' ό Ε άρα τόν Ζ 
πολλαπλαΰιάΰας τόν ζ / πεποίηκεν. πάλιν, έπει ό Α\ 

5 τόν ζ / μετρεΐ κατά τάς έν τώ Γ μονάδας, ό Α άρα 
τόν Γ πολλαπλαΰιάΰας τόν ζ / πεποίηκεν. άλλά μήν 
καϊ ό Ε τόν Ζ πολλαπλαΰιάΰας τόν ζ / πεποίηκεν ό 
άρα έκ τών Α, Γ ΐΰος έΰτϊ τώ έκ τών Ε, Ζ. έΰτιν 
άρα ώς ό Α πρός τόν Ε, ό Ζ πρός τόν Γ. οί dh 

10 Α, Ε πρώτοι, οί δε πρώτοι και έλάχιΰτοι, οί δε έλά
χιΰτοι μετρονΰι τονς τόν αντόν λόγον έχοντας ίΰάκις 
ό τε ηγούμενος τόν ηγούμενον καϊ ό επόμενος τόν 
επόμενον μετρεΐ άρα ό Ε τόν Γ. μετρείτω αυτόν 
κατά τόν Η' ό Ε άρα τόν Η πολλαπλαΰιάΰας τόν 

15 -Γ πεποίηκεν. άλλά μήν διά τό προ τούτον και ό 
Α τόν Β πολλαπλαΰιάΰας τόν Γ πεποίηκεν. ό άρα 
έκ τών Α, Β ΐΰος έΰτϊ τώ έκ τών Ε, Η. έΰτιν άρα 
ώς ό Α πρός τόν Ε, ό Η πρός τόν Β. οί δε Α, Ε 
πρώτοι, οί δε πρώτοι καϊ έλάχιΰτοι, οί δε έλάχιΰτοι 

20 άριθμοϊ μετρονΰι τονς τόν αυτόν λόγον έχοντας αύ
τοΐς ίΰάκις ό τε ηγούμενος τόν ηγούμενον καϊ ό 
επόμενος τόν επόμενον μετρεΐ άρα ό Ε τόν Β. με
τρείτω αυτόν κατά τόν Θ' ό Ε άρα τόν Θ πολλα-
πλαΰιάΰας τόν Β πεποίηκεν. άλλά μήν καϊ ό Α έαν-

25 τόν πολλαπλαΰιάΰας τόν Β πεποίηκεν ό άρα έκ τών 
Ε, Θ ΐΰος έΰτϊ τώ άπό τον Α. έΰτιν άρα ώς ό Ε 
πρός τόν Α, ό Α πρός τόν Θ. οί δε Α, Ε πρώτοι, 
οί δε πρώτοι καϊ έλάχιΰτοι, οί δε έλάχιΰτοι μετρονΰι 
τονς τόν αυτόν λόγον έχοντας ίΰάκις ό τε ηγούμενος 

2. είσι Υ φ. 4. πεποίη-Αε Υ φ. 9. ούτως ό Ζ Β. 10. 
οί δε έλάχιΰτοι] m. 2 Β. 11. τόν] om. Β. 12. τε] in ras. φ. 
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itaque E} Α inter se prinii sunt. et quoniain Ε nu-
imerum Α nietitur, eum secundum Ζ metiatur. itaque 
Κ Χ Ζ = Α. rursus quouiam Α numerum Α secun-
Idum unitates numeri Γ metitur1), erit Α Χ Γ = Α. 
luerum Ε Χ Ζ = Α. itaque Α Χ Γ = Ε Χ Ζ. ita-
ique Α: Ε = Ζ : Γ [VII, 19]. uerum Α} Ε primi, primi 
teutem etiani minimi [VII, 21], ininimi autera eos, qui 
eandem rationeni habent, aequaliter metiuntur [VII, 
£ 0 ] , praecedens praecedentem et sequens sequentem. 
itaque Ε numerum Γ metitur. metiatur eum secun-
|dum H. itaque Εχ~Ή=Γ. ueruin propter propo-
Isitionem praecedentem etiam Α Χ Β = Γ [prop. X I 
coroll.]. itaque Α χ Β = E x H. quare 

Α : Ε = Η: Β [VII, 19]. 
kierum A} Ε primi, primi autem etiam minimi [VII, 21], 
minimi autem numeri eos, qui eandem rationeni habent, 
aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens praeceden-
Item et sequens sequentem. itaque Ε numerum Β me-
aitur. metiatur eum secundum Θ. itaque ΕχΘ = B. 
uerum etiam Α Χ Α = Β [prop. VIII]. itaque 

Ε χ Θ = Α Χ Α. 
itaque Ε : Α = Α : Θ [VII, 19]. uerum Α, Ε primi 
sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21 ] , mimmi 
autem eos, qui eandem rationeni babent, aequaliter 

1) Ex coroll. prop. X I , quod omnino necessarium est ad · 
definiendum, secundum quotum quisque numerum alium quem-
piam metiatur. 

ηγονμενον φ, sed corr. τόν ηγουμενον] mg. φ. 13. αν
τώ V , eed COIT. 20. τόν] in ras. φ. 25. ό άρα] ϊΰτιν 
άρα 6 ν φ % 26. Θ, Ε Β. ίΰτί] om. Vφ. 27. Ε, Α Ρ. 29. 
έχοντας αντοΐς Theon (BVqp). 
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τόν ηγούμενον καϊ 6 επόμενος τόν επόμενον μετρεΐ] 
άρα δ Ε τόν Α ώς ηγούμενος ηγούμενον. άλλά μήν\ 
καϊ ον μετρεΐ' όπερ αδύνατον, ούκ άρα οί Ε, Αλ 
πρώτου πρός άλλήλονς είΰίν. ΰύνθετοι άρα. οί δε\ 

5 ΰύνθετοι νπό [πρώτον] αριθμόν τίνος μετρούνται.] 
καϊ επεϊ ό Ε πρώτος νπόκειται, ό δε πρώτος νπό 
έτερον αριθμού ον μετρείται ή ίχρ' εαντον, ό Ε άρα\ 
τονς Α, Ε μετρεΐ' ώΰτε ό Ε τόν Α μετρεΐ. μετρεϊΛ 
δε καϊ τόν Α' ό Ε άρα τονς Α, Α μετρεΐ. ομοίως! 

10 δή δείξομεν, ότι νφ' όΰων αν ό Α πρώτων άριθ-\ 
μών μετρήται, νπό τών αυτών καϊ ό Α μετρηθήΰε-ι 
ταΐ' όπερ έδει δεΐξαι. 

ιγ. 
Έάν άπό μονάδος όποΰοιονν άριθμοϊ εξής 

15 άνάλογον ώΰιν, ό δε μετά τήν μονάδα πρώ-, 
τος γι, ό μέγιΰτος νπ* ούδενός [άλλον] μετρη-> 
θήΰεται παρεξ τών υπαρχόντων έν τοις άνά-\ 
λογον άριθμοΐς. 

r Έΰτωΰαν άπό μονάΛ ι \Α Ει 1 F _ }

 R 

20 ( | Β ( ι Ζ δος όποΰοιονν αριθμοί I 
, | Γ , ] Η εξής άνάλογον οί Α, ΒΑ 
, χ Δ , ι Θ Γ, Α, ο δε μετά τήν μο-\ 

νάδα ό Α πρώτος έΰτω'] 
λέγω, ότι ό μέγιΰτος αντών ό Α νπ' ούδενός άλλονλ 

^ 5 μετρηθήΰεται παρεξ τών Α, Β, Γ. 
Εί γάρ δννατόν, μετρείΰθω νπό τον Ε, καϊ δ Ε 

2. ώς] ώς 6 φ. τον ηγονμένον BVqp. 3. Α, Ε Β. 4. είαι 
Υ φ. άρα' οί δε οννθετοι] nig. φ. 5. πρώτον^ om. Ρ. PostJ 
μετρούνται add. V mg. m. 2: οί Α, Ε άρα νπο πρώτον τίνος 
άρι&μον μετρούνται-, idem Β mg. m. 2. 6. καί Ιπεί—7: 
εαντον) m. 2 V. 7. μετρήται Ρ, corr. m. rec. 8. Postl 
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metiuntur [VII, 2 0 ] , praecedens praecedentem et se-
quens sequentem. itaque Ε numerum Α metitur, ut 
praecedens praecedentem. uerum etiaui non metitur; 
quod fieri non potest. itaque Ε, Α inter se primi non 
sunt. ergo compositi. compositos autem numerus ali-
quis metitnr [VII def. 14]. et quoniam suppositum 
est, Ε primum esse, primum autem nullus alius nu-
merus nietitur praeter ipsum [VII def. 11] , Ε nume-
ros Α, Ε metitur. quare Ε numeruin Α metitur. ue-
rum etiam Α nunierum metitur.1) ergo Ε numeros 
\A, Α metitur. similiter demonstrabimus, quicunque 
primi numeri numerum Α metiautur, eosdem etiam 
,numerum Α mensuros esse; quod erat demonstrandum. 

XIII. 

Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio-
nales sunt, et unitati proxinius primus est, maximum 
Inullus metietur numerus praeter eos, qui inter pro-
portionales exstant. 

Sint quotlibet numeri ab unitate deinceps propor-
tionales Α, Β, Γ} Α, et unitati proximus Α primus 
sit. dico, maximum eorum Α nullos alios mensuros 
©sse praeter Α, B} Γ. 

nam si fieri potest, metiatur numerus E, neu Ε 

1) Propter expositionis genus (p. 362, 22) uerba lin. 8: 
μετρεΐ δε και — 9: μετρεΐ superuacua sunt, et fortasse sub-
ditiua. 

ώοτε add. και in ras B. 9. κα/] supra φ. Δ~\ (alt.) in 
ras. V. 11. μετρείται Υφ. 16. άλλον] om. Ρ. 
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2. ε*ατι] Ιατιν Ρ. 3. μή] καϊ μή φ. 5. εατι Υψ\ 
άπας Β. 6. ό Ε άρα — 7: μετρείται] om. ΒΥφ. 7. δη]\ 
om. ν φ . 8. πλήν] e corr. V . 10. μετρεΐ] om. VgpJ 
13. και] m. 2 V . αυτών φ, sed corr. 15. εί γάρ — 16Λ 
«vrosj m. vec. Β. 21. οτι — 22: πάλιν] mg. m. 2 Β. 22./ 
ότι] οτι ονκ Ιατι ΒΥφ. ό Ζ — 23: τόν Δ] m. 2 V . 22.\ 
ουκ εατι] om. BVgp. 23. εί γάρ] εί γάρ §ατι πρώτος BV ,I 
idem φ in mg. 24. ϊατίν] om. Υ φ. 

μηδενϊ τών Α, Β, Γ έΰτω δ αντός. φανερόν δ ή, ότι, \ 
ο Ε πρώτος ονκ έΰτιν. ει γάρ δ Ε πρώτος έΰτι καϊ\ 
μετρεΐ τόν Α, καϊ τόν Α μετρήΰει πρώτον όντα μή \ 
ών αντώ δ αντός' όπερ έΰτϊν αδύνατον, ονκ άρα δ ι 

5 Ε πρώτος έΰτιν. ΰνν&ετος άρα. πάς δε ΰνν&ετος \ 
άρι&μός νπο πρώτον τινός άρι&μον μετρείται" ό Ε] 
άρα νπο πρώτον τινός άριδμον μετρείται, λέγω δτ'Λ 
ότι *νπ ονδενός άλλον πρώτον μετρη&ήΰεται πλήν\ 
τον Α. εί γάρ νφ9 έτερον μετρείται c Ε, ό δε Ε\ 

10 τόν Α μετρεΐ, κάκεΐνος άρα τόν Α μετρήΰει" ώΰτε 
καϊ τόν Α μετρήΰει πρώτον όντα μή ών αντώ δ ] 
αντός' όπερ έΰτϊν αδύνατον, ό Α άρα τόν Ε μετρεΐ. 
καϊ έπεϊ ό Ε τόν Α μετρεΐ, μετρείτω αυτόν κατά 
τόν Ζ. λέγω, ότι ό Ζ ούδενϊ τών Α, Β, Γ έΰτιν 

16 δ αντός. εί γάρ ό Ζ ένϊ τών Α, Β, Γ έΰτιν δ 
αυτός καϊ μετρεΐ τόν Α κατά τόν Ε, καϊ εϊς άρα ι 
τών Α, Β, Γ τόν Α μετρεΐ κατά τόν Ε. άλλά είς\ 
τών Α, Β, Γ τόν Α μετρεΐ κατά τινα τών Α, Β, Γ'\ 
καϊ ό Ε άρα ένϊ τών Α, Β, Γ έΰτιν ό αντός' όπερ] 

20 ονχ υπόκειται, ούκ άρα ό Ζ ένϊ τών Α, Β, Γ έΰτιν\ 
ό αντός. ομοίως δή δείξομεν, ότι μετρείται ό ΖΑ 
νπο τοι Α, δεικννντες πάλιν, ότι ό Ζ ονκ έΰτι πρώ
τος, εί γάρ, καϊ μετρεΐ τόν Α, καϊ τόν Α μετρήΰει! 
πρώτον όντα μή ών αντώ ό αύτός' όπερ έΰτϊν άδύΑ 
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ulli nurneroruni Α, Β, Γ aequalis sit. manifestum est 
igitur, Ε primuui non esse. naui si Ε prinius est et 
numerum Α nietitur, etiain numeruin Α metietur [prop. 
XII ] , qui primus est, quamquam ei aequalis non est; 
quod fieri non potest. itaque Ε primus non est. coni-
positus igitur. quemuis auteni numerum compositum 
primus aliquis numerus metitur [VII, 32]. itaque 
numerum Ε prirnus aliquis nuraerus metitur. dico, 
nullum alium Ε numerum metiri praeter A. nam 
si alius nunierum Ε metitur, Ε autein nunierum 
Α metitur, ille quoque numerum Α metietur. quare 
etiam numerum Α metietur, qui primus est [prop. 
Χ Π ] , quainquani ei aequalis non est 1); quod fieri 
non potest. itaque Α numerum Ε metitur. et quo-
niam Ε liumerum Α metitur, secundum Ζ metia-
tur. dico, Ζ nulli numerorum Α> Β, Γ aequalera esse. 
nam si Ζ alicui nuraerorum Α, Β, Γ aequalis est, et 
numerum Α secundum Ε metitur, etiam aliquis nu-
merorum A, B9T numerum Α secundum Ε metitur. 
uerum quiuis numerorum Ay B7 Γ numerurn Α secun-
dum aliquem numerorum A, By Γ metitur [prop. XI ] , 
quare Ε alicui numerorum A} JB, Γ aequalis est; quod 
est contra hypothesim. ergo Ζ nulli numerorum A, 
Β, Γ aequalis est. siniiliter demonstrabimus, nunie-
rum Α numerum Ζ raetiri, rursus demonstrantes, nu-
merum Ζ primum non esse. nam si primus est et 
numerura Α metitur, etiam Α metietur [prop. XII] , 
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; quod 

1) Nam si numerus numeros Ε, Α metiens alicui nurnero-
rum Α, Β, Γ aequalis esset, constaret propositum. idem de 
p. 370, 8 dicendum. 

Euclidea, edd. Heiberg et Menge. II. 24 
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νατον' ονκ άρα πρώτος έΰτιν 6 Ζ' ΰύν&ετος άραλ 
άπας δε ΰύν&ετος άρι&μός νπο πρώτου τίνος αριθ
μόν μετρείται" ό Ζ άρα νπο πρώτον τίνος άρι&μονί 
μετρείται, λέγω δή, ότι νφ' έτερον πρώτον ον με-\ 

δ τρη&ήΰεται πλήν τον Α. εί γάρ έτερος τις πρώτος \ 
τόν Ζ μετρεΐ, ό δε Ζ τόν Α μετρεΐ, κάκεΐνος άραι 
τόν Α μετρήΰει' ώΰτε καϊ τόν Α μετρήΰει πρώτον] 
όντα μή ών αντώ ό αντός' όπερ έΰτιν αδύνατον. 
6 Α άρα τόν Ζ μετρεΐ. καϊ έπεϊ ό Ε τόν d μετρεΐ' 

10 κατά τόν Ζ, ό Ε άρα τόν Ζ πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν Α 
πεπόίηκεν. άλλά μήν καϊ ό Α τόν Γ πολλαπλαΰ ιάΰ ας 
τόν Α πεπόίηκεν ό άρα έκ τών Α, Γ ί'ΰος έΰτϊ τώ 
έκ τών Ε, Ζ. άνάλογόν άρα έΰτϊν ώς ό Α πρός τόν 
Ε, όντως 6 Ζ πρός τόν Γ. ό δε Α τόν Ε μετρεΐ' 

15 καϊ ό Ζ άρα τόν Γ μετρεΐ. μετρείτω αντον κατά 
τόν Η. ομοίως δή δείζομεν, ότι ό Η ούδενϊ τών 
Α, Β έΰτιν ό αυτός, καϊ ότι μετρείται νπο τον Α. 
καϊ έπεϊ δ Ζ τόν Γ μετρεΐ κατά τόν Η, ό Ζ άρα 
τόν Η πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν Γ πεπόίηκεν. άλλά μήν^ 

20 καϊ 6 Α τόν Β πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν Γ πεπόίηκεν \ 
6 αρα έκ τών Α, Β ί'ΰος έΰτϊ τώ έκ τών Ζ, Η. άνά-\ 
λογον άρα ώς ό Α πρός τόν Ζ, ό Η πρός τόν Β. 
μετρεΐ δε 6 Α τόν Ζ' μετρεΐ άρα καϊ ό Η τόν &Α 
μετρείτω αντον κατά τόν Θ. ομοίως δή δείξομενΐ 

25 ότι ό Θ τώ Α ονκ έΰτιν ό αυτός, καϊ έπεϊ ό Η τόν^ 
Β μετρεΐ κατά τόν Θ, ό Η άρα τόν Θ πολλαπλαΰ ιάΰ ας 
τόν Β πεπόίηκεν. άλλά μήν καϊ ό Α έαντον πολ-\ 

2.̂  άπας δέ — 3:̂  μετρείται] om. Theon (BVgp). 3. ό Ζ] 
άρα νπο πρώτον] 6 άρα Ζ νπο πρώτον Vqp; νπο πρώτονλ 
άρα Β. 4. ον] insert. m. 1 Β. 6. δέ Ζ] corr. ex Ζ άρΛ 
m. 2 V.STj Ζ ] in ras. Ρ. Δ] in ras. Ρ. 7. Δ] seq. rasJ 
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1 litt. φ. 12. ίατίν Ρ. 15. μετρεΐ] insert. m. 2 Β. 16. 
ονδετερω Theon (ΒΥφ). 21. ίατίν Ρ. 22. Α] in ras. V. 

24* 

fieri non potest. ergo Ζ primus non est. compositus 
igitur. quemuis auteni numeruni composituni primus 
aliquis numerus metitur [VII, 32]. itaque numerum 
Ζ primus aliquis numerus metitur. dico, nullum alium 
eum metiri praeter A. nam si alius numerus primus 
numerum Ζ metitur, et Ζ numerum z/ metitur, ille 
quoque numerum Α rnetietur. quare etiam nuuierum 
Α metietur [prop. X I I ] , qui primus est, quamquani 
ei aequalis non est; quod fieri non potest. ergo Α 
numerum Ζ metitur. et quoniam Ε numerum Α se-
cundum Ζ nietitur, erit Ε Χ Ζ = z/. uerum etiam 
Α Χ Γ = Α [prop. XI ] . itaque Α Χ Γ = Ε Χ Ζ. 
itaque Α : Ε = Ζ : Γ [VII, 19]. uerum Α numerum Ε 
metitur. itaque etiam Ζ numerum Γ metitur. me-
tiatur secunduiii H. - similiter demonstrabimus, nume-
rum Η nulli numeroruni A} Β aequalem esse, et nu-
merum Α eum metiri. et quoniam Ζ numerum Γ 
secundum Η metitur, erit Ζ χ Η = Γ. uerum etiam 
Α Χ Β = Γ [prop. XI ] . itaque Α Χ Β = Ζ Χ Η. 
quare Λ:Ζ = Η:Β [VII, 19]. uerum Α numerum 
Ζ metitur. itaque etiam Η numeruin Β metitur. me-
tiatur secundum Θ. similiter demonstrabimus, nume-
rum Θ numero Α aequalem non esse. et quoniani 
Η numerum Β secundum Θ nietitur, erit 

Η Χ Θ = B. 
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λαπλαΰιάΰας τόν Β πεπόίηκεν ο άρα νπο Θ, Η ΐΰος 
έΰτϊ τω άπο τον Α τετραγώνω. έΰτιν άρα ώς 6 θ 
προς τον Α, 6 Α προς τον Η. μετρεΐ δε δ Α τον 
Η' μετρεΐ άρα καϊ δ Θ τον Α πρώτον όντα μή ών 

5 αντώ υ αντός* όπερ άτοπον, ονκ αρα δ μέγιΰτος 
δ Α νπο έτερον άρι&μον μετρη&ήΰεται παρεξ τών 
Α, Β, Γ' όπερ έδει δεΐξαι. 

ιδ'. 
Έάν έλάχιΰτος άρι&μός νπο πρώτων άρι&-

10 μών μετρήται, νπ ονδενός άλλον πρώτον άρι&-
μον μετρη&ήΰεται παρεξ τών έξ αρχής με-
τρονντων. 

Έλάχιΰτος γάρ άρι&μός ό Α νπο πρώτων αριθ
μών τών Β, Γ, Α μετρείΰδω' λέγω, ότι δ Α νπ ον-

15 δενός άλλον πρώτου άρι&μον μετρη&ήΰεται παρεξ 
τών Β, Γ, Α. 

Εί γάρ δννατόν, μετρείΰ&ω νπο πρώτον τον 
καϊ δ Ε μηδενϊ τών Β, Γ, Α έΰτω δ αντός. καϊ< 
έπεϊ δ Ε τόν Α μετρεΐ, μετρείτω αντον κατά τόν Ζ' 

20 6 Ε άρα τόν Ζ πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν Α πεπόίηκεν. 
καϊ μετρείται δ Α νπο πρώτων άρι&μών τών Β, ΓΑ 
Α. έάν δε δνο άρι&μοϊ πολλαπλαΰ ιάΰ αντ ες άλλή-1 
λονς ποιώΰί τινα, τόν δε γενόμενον έξ αντών μετρή 
τις πρώτος άρι&μός, καϊ ένα τών έξ αρχής μετρήΰει' 

25 οΓ Β, Γ, Α άρα ένα τών Ε, Ζ μετρήΰονΰιν. τόν 

1. νπό] έκ τών Theon (ΒΥφ). 3. ό] (prius) supra m. 1 Ρ. 
4. τον Α] τον τόν Α φ, sed corr. 7. όπερ εδει δεΐξαι] om. Β.Ι 
10. πρώτου] Om. Β. 14. Β] post ras. 1 litt. V. 15. πα-
ρέξ] in hoc uocabulo incipit Faris. 2344 fol. 166 (q). 19.1 
%ui κατά Υ φ, *ai del. V. 20. άρα τον Ζ ] insert. m. 1 Β.) 
πεποίηχε Υφη. 21. νπό] νπό τών Ρ. 22. πολνπλασιά-\ 
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uerum etiam Α Χ Α = Β [prop. VIII] . itaque 

Θ Χ Η = Α Χ Α. 
quare erit [VII, 19] Θ : Α = Α : Η. ueruro. Α nume-
rum Η metitur. quare etiam Θ numerum Α metitur, 
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; quod 
absurdum est. ergo maximuni Α nullus alius nume-
prus metietur praeter1) Α, B} Γ\ quod erat demon-
ptranduni. 

XIV. 

Si primi aliqui numeri numerum quendam mini-
mum metiuntur, nullus alius primus numerus eum 
metietur praeter eos, qui ab initio metiuntur. 

Nam primi numeri B, JT, Α numerum Α uiini-
mum metiantur. dico, nullum alium primum nume-
rum Α numerum mensurum esse praeter Β, Γ , A. 

nam si fieri potest, metiatur primus numerus E, 
\A \ \B neue Ε ulli nunierorum Β, Γ: Α 

1Ε ι ιΓ aequalis sit. et quoniam Ε nu-
ι 1Ζ ι \Δ merum Α metitur, secundum Ζ 
metiatur. itaque Ε Χ Ζ = Α. et numerum Α primi nu-
meri Β, Ρ, Α metiuntur. sin duo nunieri inter se multi-
plicantes numerum aliquem efficiunt, et numerum ex 
iis productum primus aliquis numerus metitur, etiam 
unum eorum, qui ab initio sumpti sunt, metietur 
[VII, 30]. itaque Β, Γ} Α alterutrum numerorum E} 

1) Ii autem metiuntur propter prop. XI. 

ΰαντες q. 23. μετρεΐ q. 25. Δ] m. 2 V. τών] corr. ex 
τώ V. μετρήοονοι PVqpq. 
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μεν ονν Ε ον μετρήΰονΰιν' 6 γάρ Ε πρώτος έΰτι 
καϊ ονδενϊ τών Β, Γ, Α ο αντός. τον Ζ άρα μετρον
ΰιν έλάΰΰονα όντα τον Α' όπερ αδύνατον, ό γάρ 
Α νπόκειται έλάχιΰτος νπό τών Β, Γ, Α μετρούμενος. 

5 ούκ άρα τόν Α μετρηΰει πρώτος αριθμός παρεξ τών 
Β, Γ, Α' όπερ έδει δεΐξαι. 

ιε'. 
Έάν τρεις άριθμοϊ εξής άνάλογον ώΰιν έλά

χιΰτοι τών τόν αντόν λόγον εχόντων αντοΐς, 
10 δύο όποιοιονν ΰνντεθέντες πρός τόν λοιπόν 

πρώτοί είΰιν. 
"Εΰτωΰαν τρεις άριθμοϊ εξής άνάλογον έλάχιΰτοι 

τών τόν αντόν λόγον εχόντων αντοΐς οί Α, Β, Γ' 
λέγω, ότι τών Α, Β, Γ δύο όποιοιοϋν ΰνντεθέντες 

15 πρός τόν λοιπόν πρώτοί είΰιν, οί μεν Α, Β πρός τόν 
Γ, οί δ\ Β, Γ πρός τόν Α καϊ έτι οί Α, Γ πρός τόν Β. 

Είλήφθωΰαν γάρ έλάχιΰτοι άριθμοϊ τών τόν αυ
τόν λόγον εχόντων τοις Α, Β, Γ δύο οί Α Ε, Ε Ζ. 
φανερόν δή, ότι δ μεν Α Ε έαντόν πολλαπλαΰιάΰας 

20 τόν Α πεποίηκεν, τόν δε ΕΖ πολλαπλαΰιάΰας τόν 
Β πεποίηκεν, καϊ έτι δ Ε Ζ έαντόν πολλαπλαΰιάΰας 
τόν Γ πεποίηκεν. καϊ έπεϊ οί Α Ε, Ε Ζ έλάχιΰτοι είΰιν, 
πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν. έάν δε δύο άριθμοϊ 
πρώτοι πρός άλλήλονς ώΰιν, καϊ ΰνναμφότερος πρός 

25 έκάτερον πρώτος έΰτιν' καϊ ό Α Ζ άρα πρός έκάτερον 

1. μετρήσονοι Vg>; μετρονοιν Β. ίοτιν Ρ. 2. μετρή-
οουσιν Υ φ. 3. όπερ ίοτιν ΒΥφ. 7. ιε'] om. φ. 9. τών] 
om. φ. 10. οποοοιονν q et supra scripto όποιούν Β. 13 
εχόντων λόγον φ. 14. λέγω, ότι τών Α, Β, Γ ] mg. m. 1 φ. 
τών Α, Β, Γ ] om. Β, m. 2 V. δύο] om. Β. οποοοιονν q 
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Ζ rnetientur. Ε quidem numerum non metientur; 
I uara Ε primus est nec ulli numerorum B, JT, Α aequa-
I lis. itaque nunierum Ζ inetiuntur, qui niinor est 

uumero A\ quod fieri non potest. nain supposituni 
I est, numerum Α minimuni metiri numeros Β, Γ , A. 
I ergo nullus primus nunierus numerum Α metietur 

praeter Β, Γ, A\ quod erat demonstrandum. 

X V . 

Si tres numeri deinceps proportionales sunt niini-
I mi eorum, qui eandem ratioriem habent, duo quilibet 
I coniuncti ad reliquum primi sunt. 

Sint tres nunieri deinceps proportiouales mininii 
I eorum, qui eandem rationein habent ; A7 Β, Γ. dico, 
I numerorum Α, Β, Γ duos quoslibet coniunctos ad 
I reliquum prinios esse, Α + Β ad Γ, Β -f- Γ ad Α, 

^ + T a d ^ . 
sumantur enim minimi eo-

A\ 1 ι \B 
( ^ rum, qui eandem rationein ha-

Δ Ε bent ac Α, Β, Γ, duo nurneri AE, 
~'ζ EZ [VIII ; 2]. manifestum igi-

tur est, esse l Α Ε χ Α Ε = Α, Α Ε Χ ΕΖ = Β, ΕΖχ ΕΖ = Γ 
[ [VIII, 2]. et quoniam Α Ε, Ε Ζ niinimi sunt, inter 
Ι se primi sunt [VII, 22]. sin duo nuineri inter se 
I primi sunt, etiam uterque siniul ad utrumuis pri-
I mus est [VII, 28]. quare etiam Α Ζ ad utrumque 

I et supra scr. όποιοΰν Β. 16. A~\ corr. ex Δ φ. Α, Γ] 
| Γ, Α Έ. 20. πεποίηκε Vqpq. 21. πεποίηκε V<pq. %τι ο\ 

in ras. V . 22. πεποίηκε Vqpq. εΐαι Vqpq. 24. ώοι Vqpq. 
ι 25. ίστί Vqpq. 
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2. πρώτοι είοι προς τον ΕΖ Υφ. προς τον ΕΖ] om. Β. 3. 
είοι q. έάν δέ — 5: πρώτος έοτιν] om. Theon (BYφq). δ. ώατε] 
και Theon (BVepq). Ζ Α] ΑΖφ(\ et in ras. V. 6. Α Ε άρα 
Theon (BYφq). 6. ώβτε και— 7: πρώτος έοτιν] om. Theon 
(BVgjq). 8. ^άρ] δέ Theon (BVtgq). { Ικ] άπό Theon 
(BVqpq). 10. έοτιν] add. Theon: ώστε ό εκ τών Ζ Α, Α Ε 
και πρός τόν άπό τον ΕΖ πρώτος έοτιν (BVqpq). άλλά Ρ. 
έστιν Ρ Ϋ φ . 11. εκ] νπό q et supra scr. m. 2 V. ό 

τών Α Ε, ΕΖ πρώτος εΰτιν. άλλά μήν καϊ 6 Α Ε 
προς τον ΕΖ πρώτος εΰτιν' οί ΑΖ, ζ/'Ε άρα προς 
τον ΕΖ πρώτοί είΰιν. έάν δε δνο αριθμοί πρός τινα 
αριθμόν πρώτοι ώΰιν, καϊ ό έξ αντών γενόμενος 

5 πρός τόν λοιπόν πρώτος εΰτιν' ώΰτε ό έκ τών Ζz/, Ι 
ζ /Ε πρός τόν ΕΖ πρώτος έΰτιν' ώΰτε και δ έα τών 
ΖΑ, ζ /Ε πρός τόν άπό τον ΕΖ πρώτος έΰτιν. [έάν 
γάρ δνο άριθμοϊ πρώτοι πρός άλλήλονς ώΰιν, ό έκ 1 

τοϋ ενός αντών γενόμενος πρός τόν λοιπόν πρώτος 
10 έΰτιν]. άλλ' ό έκ τών Ζ z / , ζ /Ε ό άπό τον ζ/'Ε έΰτι 1 

μετά τον έκ τών ζ /Ε, ΕΖ' ό άρα άπό τοϋ ζ /Ε μετά 
τοϋ έκ τών Α Ε, ΕΖ πρός τόν άπό τοϋ ΕΖ πρώτος 
έΰτιν. καί έΰτιν ό μεν άπό τον ΑΕ ό Α, ό δε έκ 
τών ΑΕ, ΕΖ ό Β, ό δε άπό τον ΕΖ ό Γ' οί Α, Β . 

15 άρα ΰνντεθέντες πρός τον Γ πρώτοί είΰιν. ομοίως ] 
δή δείξομεν, ότι καϊ οί Β, Γ πρός τόν Α πρώτοί 
είΰιν. λέγω δ ή, ότι καϊ οί Α, Γ πρός τόν Β πρώτοί 
είΰιν. έπεϊ γάρ ό ΑΖ πρός έκάτερον τών Α Ε, ΕΖ 
πρώτος έΰτιν, καϊ ό άπό τοϋ Α Ζ πρός τόν έκ τών 

20 ΑΕ, ΕΖ πρώτος έΰτιν. άλλά τώ άπό τοϋ Α Ζ ί'ΰοι | 
είΰϊν οί άπό τών Α Ε, ΕΖ μετά τοϋ δϊς έκ τών Α Ε, 
ΕΖ' καϊ οί άπό τών ΑΕ, ΕΖ άρα μετά τοϋ δϊς 
νπό τών Α Ε, ΕΖ πρός τόν νπό τών Α Ε, ΕΖ πρώ
τοί [είΰι], διελόντι οί άπό τών Α Ε, Ε Ζ μετά τον 
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AE} EZ primus est. uerum etiam AE ad EZ pri-
mus est. itaque AZf Α Ε ad ΕΖ primi sunt. sin 
duo numeri ad nunierum aliquem primi sunt, etiain 
numerus ex iis productus ad reliquum primus est 
[VII , 24] . quare ΖΑ Χ Α Ε ad ΕΖ priinus est. 
quare etiam ΖΑχ Α Ε ad ΕΖ2 primus est [VII, 25]. 1) 
uerum ΖΑ X AE = AE2 + AE Χ ΕΖ [II, 3] . 
itaque AE2 + Α Ε Χ ΕΖ ad ΕΖ2 primus est. et 
AE2 = Α, AE Χ ΕΖ = Β, ΕΖ2 = Γ. itaque 

-f- 5 ad Γ primi sunt. similiter demonstrabimus, 
etiam Β + -Γ ad primos esse. iam dico, etiam 
Α + Ρ ad Β primos esse. nam quoniam Α Ζ ad utrum-
que AE, EZ primus est, etiam AZ2 ad ΑΕχ EZ 
primus est [VII, 25]. uerum [II, 4] 
AZ2 = AE2 + ΕΖ2 + 2AEX EZ. quare etiam 
erit AE2 + ΕΖ2 + 2ΑΕχΕΖ ad AExEZ pri-
mus. subtrahendo z / £ 2 + £ Ζ 2 + AE X EZ ad 

1) Lin. 7: εάν — 10: εατιν suspecta sunt, quia praepostere 
causam subiicinnt; praeterea iis deletis id quoque adipiscimur, 
ut origo scripturae Theonis facilius explicari possit. 

άρα — 12: JE, Ε Ζ ] m. 2 B. 12. τών] corr. ex του φ. 
13. έΰτιν] (prius) έΰτι Vqpq; seq. in φ: και έΰτι, sed delet. 
17. είΰι Υ φ. λέγω — 18: είαιν] om. q. 19. και] August; 
ώΰτε v.cti PBVqp; ό άπό τον Δ Ζ έΰνιν ό ΚΕ 6 δε νπο τών 
JE, ΕΖ 6 S ώΰτε καί' q. Ικ] Ρ; νπό Theon (BVqpq). 2̂1 
έκ] Ρ; νπό Theon (BVqpq). 22. καϊ οι] καϊ ό q; οι άρα 
ψ et eraso ι Υ. άρα μετά — 23: τον νπό τών ζ / Ε , Ε Ζ ] 
m. 2 Β; 22. άρα ]̂ om. Υ φ. 23. νπό] έ'κ Bq. νπό τών] 
νπό Bq. πρώτος icrtr q. 24. ε£σι] om. Ρ. οί] ό Bq. 
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άπαξ νπό Α Ε, ΕΖ πρός τόν νπό Α Ε, ΕΖ πρώτοί 
είβιν. έτι διελόντι οί άπό τών ΑΕ, ΕΖ άρα πρός 
τόν νπό ζ /Ε, ΕΖ πρώτοί είΰίν. καί έΰτιν δ μεν 
άπό τον ΑΕ ό Α, ό δε νπό τών Α Ε, ΕΖ ό Β, ό 

5 ό*£ άπό τον ΕΖ ό Γ. οί Α, Γ άρα ΰνντεθέντες πρός 
τόν Β πρώτοί είΰιν' όπερ έδει δεΐξαι. 

ιζ'. 

Έάν δνοβ άριθμοϊ πρώτοι πρός άλλήλονς 
ώΰιν, ονκ έΰται ώς ό πρώτος πρός τόν δεύτε-

10 ρον, ούτως ό δεύτερος πρός άλλον τινά. 
Αύο γάρ άριθμοϊ οί Α, Β πρώτοι πρός άλλήλονς 

έΰτωΰαν λέγω, ότι ονκ έΰτιν ώς ό Α πρός τόν Β. 
όντως ό Β πρός άλλον τινά. 

Εί γάρ δννατόν, έΰτω ώς ό Α πρός τόν Β, ό 
15 ΰ πρός τόν Γ. οί δε Α, Β πρώτοι, οί δε πρώτοι 

καϊ έλάχιΰτοι, οί δε έλάχιΰτοι άριθμοϊ μετρονΰι τονς 
τόν αντόν λόγον έχοντας ίΰάκις ό τε ηγούμενος τόν 
ηγούμενον καϊ ό επόμενος τόν επόμενον μετρεΐ άρα 
ό Α τόν Β ώς ηγούμενος ηγούμενον. μετρεΐ δε καϊ 

20 έαντόν ό Α άρα τονς Α, Β μετρεΐ πρώτονς όντας 
πρός άλλήλονς' όπερ άτοπον, ονκ άρα έΰται ώς ό Α 
πρός τόν Β, ούτως ό Β πρός τόν Γ' όπερ έδει δεΐξαι. 

«ε'. 
Έάν ώΰιν όΰοιδηποτονν άριθμοϊ έξης άνά-

1. νπό] νπό τών Υ φ (bis). πρώτος ίοτιν Vepq. 2. οί] ό q. 
3. νπό τών Υ. πρώτος ίοτι Vqpq. 5. άπό] νπό Β φ, V m. 1 
(corr. m. 2). τον] τών Υ φ. 7. ιζ'] hinc rursus incipit F. 
8. δνο] m. 2 F. 14. ό] (prius) ή φ (ηοη F). 17. έχοντας αν
τοΐς Υ. ο τε — 18: επόμενον] om. Theon (BFVq). 18. 
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1) Hoc ita demonstrat Commandinus fol. 114: si 
AE2 - f E Z 2 + JExEZ ad ΔΕ χ Ε Ζ 

primus ηοη est, metiatur eos x. ergo etiam metietur 
ΔΕ* + E Z 2 - f 2 / ί Ε χ E Z et άΕ χ Z E . at ii inter se 
primi sunt. eodem modo de lin. 2 — 3 ratiocinandum. 

μετρεΐ'] om. F. άρα 6 Α] άρα ΒΑ φ. 19. τον Β μετρεΐ F. 
τον ηγούμενον F. και] msert. m. 1 V. 20. εαυτόν] corr. 
ex αυτόν Β. 21. άτοπον iaziv V. ϊαται] om. V, ίατΐν Bq. 
22. τόν Β IOZLV V. 24. όοοιδηποται φ (ηοη F). 

I ΑΕ Χ Ε Ζ primus est. 1) et rursus subtralienclo 
Ι Α Ε2 + ΕΖ2 ad ΑΕχΕΖ primus est. et 

AE2 = A, ΑΕχΕΖ = Β, ΕΖ2 = Γ. 
I ergo Α + Γ ad Β primi sunt; quod erat dernon-

stranduin. 

X V I . 

Si duo numeri iuter se primi sunt, non erit ut 
primus ad secundum, ita secundus ad alium aliquem. 

Nam duo numeri Α, Β inter se primi sint. dico, 
non esse, ut Α ad B, ita Β ad alium aliquem nu-
merum. 

Nam si fieri potest, sit Α : Β = Β : Γ. uerum 
I Α, Β primi sunt; primi autem etiain minimi [VII, 21], 

» ·Λ niiaimi autem numeri eos, qui eandem 
I ι ' B rationem habent, aequaliter metiuntur 
I 1 «Γ [VII, 20], praecedens praecedentem et se-
I quens sequentem. itaque Α numeruui Β metitur ut 
I praecedens praecedentem. uerum etiam se ipsum me-
I titur. itaque Α numeros Α, Β metitur, qui inter se 
I primi sunt; quod absurdum est. ergo non erit 

Α : Β = Β : Γ; quod erat deinonstrandum. 
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λογον, οί δε άκροι αντών πρώτοι προς άλλή
λονς ώΰιν, ονκ έΰται ώς 6 πρώτος προς τον 
δεύτερον, όντως 6 έΰχατος προς άλλον τινά. 

Έΰτωΰαν όΰοιδηποτονν άρι&μοϊ εξής άνάλογόν 
5 οί Α, Β, Γ, Α, οί δε άκροι αντών οί Α, Α πρώτοι 

προς άλλήλονς έΰτωΰαν λέγω, ότι ονκ έΰτιν ώς δ 
Α πρός τόν Β, όντως ό Α πρός άλλον τινά. 

Εί γάρ δννατόν, έΰτω ώς ό Α πρός τον B,y όν
τως ό Α πρός τόν Ε' εναλλάξ άρα έΰτϊν ώς ό Α 

10 πρός τόν Α, ό Β πρός τόν Ε. οί δε Α, Α πρώτοι, 
οί δε πρώτοι καϊ έλάχιΰτοι, οί δε έλάχιΰτοι άρι&μοϊ 
μετρονΰι τονς τόν αντον λόγον έχοντας ίΰάκις δ τε 
ηγούμενος τόν ήγούμενον καϊ ό επόμενος τόν έπό-
μενον. μετρεΐ άρα ό Α τόν Β. καί έΰτιν ώς ο Α 

15 πρός τόν Β, ό Β πρός τόν Γ. καϊ δ Β άρα τόν Γ 
μετρεΐ' ώΰτε καϊ ό Α τον Γ μετρεΐ. καϊ έπεϊ έΰτιν 
ώς ό Β προς τον Γ, ό Γ προς τον Α, μετρεΐ δε ό 
Β τον Γ, μετρεΐ άρα καϊ ό Γ τόν Α. άλλ* ό Α 
τον Γ έμέτρει' ώΰτε ό Α καϊ τον Α μετρεΐ. μετρεΐ 

20 δε καϊ έαντον. ό Α άρα τονς Α, Α μετρεΐ πρώτονς 
όντας προς άλλήλονς' όπερ έΰτϊν αδύνατον, ούκ άρα 
έΰται ώς ό Α πρός τόν Β, όντως ό Α προς άλλον 
τινά' όπερ έδει δεΐξαι. 

ιη'. 
25 Αύο άρι&μών δοθέντων έπιΰκέψαΰ&αι, εί 

ν 

5. Δ] (alt/) corr. ex Β F. 8. τόν] om. F. 9. ίατίν] 
οηι. V. 11. αρι&μοί] om. V. 12. έχοντας αντοΐς V. 15. 
και] m. 2 F. 16. Α] e corr. V. 17. ο] (tert.) τό φ. 19. 
εμέτρει] Ρ, μετρεΐ Theon (BFVq). Deinde add. Β: ώστε δ Α 
τόν Γ μετρεΐ, sed del. m. 1. ό Α ν.αί] καϊ ό Α F; ο Α q. 
μετρεΐ] (prius) om. F. 22. Δ] Β φ (ηοη F). 
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XVII . 

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
et extremi eorum inter se primi sunt, non erit ut 
primus ad secundum, ita extremus ad alium aliqueui. 
, l A , ,_B Sint quotlibet numeri 
, ,ρ deinceps proportionales Ay 

, χ Δ E Β, Γ, Α, et eorum extremi 
1 1 A} Α inter se primi sint. 

dico, non esse, ut Α ad By ita Α ad alium aliquem. 
Nam si fieri potest, sit Α : Β — Α : E. itaque 

permutando Α : Α = Β : Ε [VII, 13]. uerum Ay Α 
primi sunt, primi autem etiam minimi [VII , 21 ] , 
minimi autem numeri eos, qui eandem rationem ha-
bent, aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens prae-
cedentem et sequens sequentem. itaque Α numerum 
Β metitur. est autem Α : Β = Β : JT. quare etiain 
Β numerum Γ metitur [VII def. 20] . itaque etiaui 
Α numerum Γ metitur. et quoniam est Β : Γ = Γ: A, 
et Β numerum Γ metitur, etiam Γ numerum Α me-
titur [VII def. 20]. uerum Α numerum Γ metiebatur. 
quare etiam numerum Α metitur. uerum etiam se 
ipsum metitur. itaque Α numeros Ay Α metitur, qui 
inter se primi sunt; quod fieri non potest. ergo rion 
erit ut Α ad By ita Α ad alium aliquem; quod erat 
demonstrandum. 

XVIII . 
Datis duobus numeris, num fieri possit, ut tertius 

eorum proportionalis inueniatur, inquirere. 
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δυνατόν έΰτιν αντοΐς τρίτον άνάλογόν προΰ-
ενρεΐν. 

Έΰτωΰαν οί δοθέντες δύο άρι&μοϊ οί Α , Β, καϊ 
δέον έΰτω έπιΰκέψαΰ&αι, εί δυνατόν έΰτιν αντοΐς 

5 τρίτον άνάλογόν προΰενρεΐν. 
Οί δή Α, Β ήτοι πρώτοι πρός αλλήλους είΰϊν ή 

ον. καϊ εί πρώτοι πρός αλλήλους είΰίν, δέδεικται, ότι 
αδύνατον έΰτιν αύτοΐς τρίτον άνάλογόν προΰευρεΐν. 

Άλλά δή μή έΰτωΰαν οί Α, Β πρώτοι πρός άλλή-
10 λονς, καϊ ό Β εαυτόν πολλαπλαΰιάΰας τόν Γ ποι

είτω. ό Α δή τόν Γ ήτοι μετρεΐ ή ον μετρεΐ. με
τρείτω πρότερον κατά τόν Α' ό Α άρα τόν Α πολλα-
πλαΰϊάΰας τόν Γ πεπόίηκεν. άλλά μήν καϊ ό Β 
έαντον πολλαπλαΰιάΰας τόν Γ πεπόίηκεν δ άρα έκ 

1δ τών Α, Α ί'ΰος έΰτϊ τώ άπό τον Β. έΰτιν άρα ώς 
ό Α πρός τόν Β, ό Β πρός τόν Α' τοις Α, Β άρα 
τρίτος άρι&μός άνάλογόν προΰηύρηται ό Α. 

9Αλλά δή μή μετρείτω ό Α τόν Γ' λέγω, ότι τοις 
Α, Β αδύνατον έΰτι τρίτον άνάλογόν προΰενρεΐν 

20 άρι&μόν. εί γάρ δννατόν, προΰηνρήΰ&ω ό Α. ο 
άρα έκ τών Α, Α ί'ΰος έΰτϊ τω άπό τον Β. ό δε 
άπό τον Β έΰτιν ό Γ' ό άρα έκ τών Α, Α ί'ΰος έΰτϊ 
τώ Γ. ώΰτε δ Α τόν Α πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν Γ πε
πόίηκεν ό Α άρα τόν Γ μετρεΐ κατά τόν Α. άλλά 

25 μήν υπόκειται καϊ μή μετρών όπερ άτοπον, ονκ 
Αάρα δννατόν έΰτι τοις Α, Β τρίτον άνάλογόν προΰ
ενρεΐν άρι&μόν, όταν ό Α τόν Γ μη μετρή' Οπερ 
έδει δεΐξαι. 

4. έπιαηέ-ψααα φ (ηοη F). 6. δέ φ (ηοη F). πρώτοι] 
postea add. Β. 7. καϊ εί] Ρ, καϊ εί μέν F; εί μεν ονν BVq. 
είαιν] comp. F; είαί PVq. Post δέδεικται add. F: „έν τώ 
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Sint dati duo numeri Α, B. et propositum sit, 
ut inquiramus, num tertius eoruni proportionalis in-
ueniri possit. 

Numeri Α, Β igitur aut inter se primi sunt aut 
non primi. et si inter se primi sunt, demonstratum 
est, tertiuin eorum proportionalem inueniri non posse 

[prop. X V I ] . ueruni ne 
» \A , , sint A} Β inter se primi, 
• 1—\B Γ e t sit Β Χ Β = Γ. Α 

igitur nunieruin Γ aut me-
titur aut non metitur. prius euni secundum Α metiatur. 
itaque Α Χ Α — Τ. uerum etiam Β Χ Β = Γ. 
itaque Α χ Α = Β2, quare Α:Β = Β: Α [VII, 19]. 
ergo nuraerorum Α, Β tertius proportionalis imientus 
est Α. 

Uerum ne metiatur Α numerum JT. dico, nume-
rorum Α, Β tertiuin proportionalem inueniri non posse. 
nam si fieri potest, inuematur A. itaque 

A x A = B2 [VII, 19 ] ; 
sed Β2 — Γ. itaque Α Χ Α = Γ. quare Α nunie-
rum Α multiplicans numerum Γ effecit. itaque Α 
numerum Γ secundum Α metitur. at supposuimus, 
eundem non metiri; quod absurdum est. ergo fieri 
non potest, ut numerorum Α, Β tertius proportio-
nalis inueniatur nuinerus, si Α numeruni Γ ηοη 
metitur; quod erat demonstrandum. 

ιζ θεωρήματι". 11. ήτοι] supra m. 1 P. 12. πρότερον 
τον Γ F. 15. άπό] ίκ V. 17. προσεύρηται BFq. 19. 
άνάλογον] om. V. 20. αριθμόν άνάλογον Υ. προσενρήσθω 
BFV. 26. ίοτιν Ρ. 27. Α] Β q. μετρεΐ q. όπερ έδει 
δεΐξαι] om. BFq. 
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Τριών άρι&μών δοθέντων έπιΰκέψαΰ&αι, 
πότε δννατόν έΰτιν αντοΐς τέταρτον άνάλογόν 
προΰενρεΐν. 

δ Έΰτωΰαν οί δο&έντες τρεις άρι&μοϊ οί Α, Β, Γ, 
καϊ δέον έΰτω έπιΰκέψαΰ&αι, πότε δννατόν έΰτιν αν
τοΐς τέταρτον άνάλογόν προΰενρεΐν. 

"Ητοι ονν ονκ ειΰιν έξης άνάλογόν, καϊ οί άκροι 
αντών πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν, ή εξής ειΰιν 

10 άνάλογόν, καϊ οί άκροι αντών ονκ είΰι πρώτοι πρός 
άλλήλονς, ή οντε εξής ειΰιν άνάλογόν, οντε οί άκροι 
αντών πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν, ή καϊ εξής ειΰιν 
άνάλογόν, καϊ οί άκροι αντών πρώτοι προς άλλήλονς 
είΰίν. 

ΐδ Εί μεν ονν οί Α, Β, Γ εξής ειΰιν άνάλογόν, καϊ 
οί άκροι αντών οί Α, Γ πρώτοι προς άλλήλονς είΰίν, 
δέδεικται, ότι αδύνατον έΰτιν αντοΐς τέταρτον άνάλο
γόν προΰενρεΐν άρι&μόν. μή έΰτωΰαν δη οί Α, Β, Γ 
εξής άνάλογόν τών άκρων πάλιν όντων πρώτων πρός 

3. πότε] εί Theon (BFVq). 6. πότε] εί Theon (BFVq). 
8. ήτοι ονν] scripsi; ή Ρ; οί δή Α, Β, Γ Theon (BFVq), 
Ρ mg. m. rec. ουκ είαιν εξής] ήτοι εξης είαιν Theon (BFVq) . 
οί\ om. V. 9. αντων οΐ Α, Γ Theon (BFVq). ή εξής — 13: 
πρός άλλήλονς είαιν] ή ον Theon (BFq, in ras. V). In V in 
mg. magna ras. est. Ιδ. καϊ εί F. και] m. 2 Υ. 16. 
είαί Vq. 18. μή εατωααν — ρ. 386, 19: ό γάρ Β] εί δε ον, 
ο Β Theon (Fq; idem Β (ουκ sapra) et V {εί δε ον eras.)). 
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XIX. 

Datis tribus numeris, quando fieri possit, ut quar-
tus eorum proportionalis inueniatur, inquirere. 

Sint dati tres numeri Α, Β, Γ, et propositum sit, 
ut inquiramus, quando quartus eorum proportionalis 
inueniri possit. 

Itaque aut non sunt deinceps proportionales et 
extremi eorum inter se primi sunfc, aut deinceps pro-
portionales sunt et extremi eorum inter se primi non 
sunt ; aut neque deinceps proportionales sunt nec 
extremi eorura inter se primi, aut et deinceps pro-
portionales et extremi eorum inter se prirni. 

Iam si Α, Β, Γ deinceps proportionales sunt et 
extremi eorum Α, Γ inter se primi, demonstratuia 
est ; quartum eorum proportionalera inueniri non posse 
[prop. X V I I ] . ne sint igitur A} Β, Γ deinceps pro-
portionales extremis rursus inter se primis nianenti-
bus. dico, ne sic quidera quartum eorura proportio-
nalem inueniri posse.J) nara si fieri potest, inueniatur 

1) Hoc qtddem falsum esse, quis iion uidet? uerum dedit 
scholiasta Uaticanus (u. adn. crit.); eiToris originem indicauit 
August II p. 351. neque enim Ε inueniri potest (p. 386, 4) 
inuento /3. sed quod idem scripturam Theonis recepit, male 
rem egit; ea enim propositioni plene minime respondet. equi-
dem ut adfirmare non ausim, Euclidem talem errorem com-
misi8se, ita scripturam codicis Ρ retinendam puto, quia aper-
tiesime sic iam Theonis temporibus ferebatur (ideo enim ipsum 
eam mntauit), nec habemus, qno modo aliqua saltem probabili-
tate restituatur. nam Campanus (siue potius Arabes) liberrime, 
nt solet, locum mutauit. habet IX, 20: „datis tribus nume-
rie continue proportionalibus, an sit aliquis quartus eis con-
tinue proportionalis inquirere". deinde: „idem potes perscru-
tari quotlibet continue proportional. propositis." 

Euclidee, edd. Heiberg et Menge. ΙΓ. 25 
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άλ7>ήλονς. λέγω, ότι και όντως αδύνατον έΰτιν αν
τοΐς τέταρτον άνάλογον προΰενρεΐν. ει γάρ δννατόν, 
προΰενρήΰθω ό Α, ώΰτε είναι ώς τόν Α προς τόν Β, 
τόν Γ προς τόν Α, καϊ γεγονέτω ώς ό Β πρός τόν 

5 Γ, ό Α πρός τόν Ε. καϊ έπει έΰτιν ώς μεν ό Α 
πρός τόν Β, ό Γ πρός τόν Α, ώς δε ό Β πρός τόν 
Γ, ό Α πρός τόν Ε, δι9 ΐΰον άρα ώς ό Α πρός τόν 
Γ, ό Γ πρός τον Ε. οι δε Α, Γ πρώτοι, οι δε πρώ
τοι καϊ έλάχιΰτοι, οι δε έλάχιΰτοι μετροΰΰι τονς τον 

10 αντόν λόγον έχοντας ο τε ηγούμενος τόν ηγούμενον 
καϊ ό επόμενος τόν επόμενον. μετρεΐ άρα ό Α τόν 
Γ ώς ηγούμενος ηγούμενον. μετρεΐ δε και έαντόν 
ό Α άρα τονς Α, Γ μετρεΐ πρώτονς όντας πρός άλλή-
λονς' όπερ έΰτϊν αδύνατον, ούκ άρα τοις Α, Β, Γ 

15 δννατόν έΰτι τέταρτον άνάλογον προΰενρεΐν. 
Άλλά δή πάλιν έΰτωΰαν οί Α, Β, Γ εξής άνά

λογον, οί δε Α, Γ μή έΰτωΰαν πρώτοι πρός άλλή
λονς. λέγω, ότι δννατόν έΰτιν αύτοΐς τέταρτον άνά
λογον προΰενρεΐν. ό γάρ Β τον Γ πολλαπλαΰιάΰας 

20 τόν Α ποιείτω' ί Α άρα τόν Α ήτοι μετρεΐ ή ον 
μετρεΐ. μετρείτω αυτόν πρότερον κατά τόν Ε' ό Α 
άρα τόν Ε πολλαπλαΰιάΰας τόν Α πεποίηκεν. άλλά 
μήν καϊ ό Β τόν Γ πολλαπλαΰιάΰας τον Α πεποίηκεν 
ό άρα έκ τών Α, Ε ί'ΰος έΰτϊ τώ έκ τών Β, Γ. άνά-

25 λογον άρα [έΰτϊν] ώς ό Α πρός τόν Β, ό Γ πρός 
τόν Ε' τοις Α, Β, Γ άρα τέταρτος άνάλογον προΰ-
ηύρηται ό Ε. 

Άλλά δή μή μετρείτω ό Α τόν Α' λέγω, ότι άδύ-

1. Post άλλήλονς add. inP: λεγω, ότι καί όντως δννατόν 
εί γάρ ό Α τόν νπό Β, Γ μετρεΐ, προβήσεται ή δειξις ομοίως 
τοις εξής. εί δε ον μετρεΐ ό Α τόν νπό Β, Γ , αδύνατον 
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αύτοΐς τέταρτον άνάλογόν προσευρείν. οίον ε"(&ω 6 μεν Α 
τριών τίνων ^ ο δε Β εξ, ο δε Γ επτά. καϊ δήλον, οτι δννα
τόν. εί δε ο Α εί'η πέντε, ούκέτι δννατόν. καϊ απλώς, ότε 
μεν ό Β πολλαπλάσιος έστι του Α, δννατόν έστι τέταρτον άνά
λογόν ενρεΐν εί δε ρή, αδύνατον ; mg. m. 1: Ιατέον, ότι 
τά όβελισμένα σχόλια είσιν. 15. έστιν Ρ. 16. Γ ] om. Ρ. 
20. Α άρα] Ρ; δή Α Theon (BFVq). ήτοι] om. V. 21. 
αυτόν] PF; om. B V q . 25. εστίν] om. Ρ. 26. άνάλογόν 
εΐς Ρ. προσεύρηται Β." 

25* 

Α, ita ut sit Α : Β = Γ : Α e t fiat Β : Γ = Α : Ε. 
et quoniam est Α : Β = Γ: Α, et Β : Γ = Α ι Ε, ex 

Λ χ χ aequo erit Α : Γ = Γ: Ε [VII, 14]. 

Β ι sed Α, Γ primi sunt, primi autem 

Γ ( etiam minimi sunt [VII , 21] , mi-
nimi autem eos, qui eandein rati-

E i ( onem liabent, metiuntur [VII, 20] 
praecedens praecedentem et se-

quens sequentem. itaque Α numerum Γ metitur ut prae-
cedens praecedentem. uerum etiam se ipsuni metitur. 
itaque Α numeros Α, Γ metitur, qui inter se primi 
sunt; quod fieri non potest. ergo numeroruni Α, B, 
Γ quartus proportionalis inueniri non potest. at rur-
sus nuuieri Α, Β, Γ deinceps proportionales sint, ne 
sint autem Α, Γ inter se primi. dico, fieri posse, 
ut quartus eorum proportionalis inueniatur. sit enim 
Β Χ Γ = Α. Α igitur numerum Α aut metitur aut 
non metitur. prins eum metiatur secundum E. ita-
que Α Χ Ε — A. uerum etiam Β Χ Γ — A. quare 
erit ΑΧ Ε = B x Γ. itaque Α : Β = Γ : Ε [VII, 19]. 
ergo numerorum Α, Β, Γ quartus proportionalis in-
uentus est E. at ne metiatur Α numerum A. dico, 
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νατόν έΰτι τοις Α, Β, Γ τέταρτον άνάλογον προΰ
ενρεΐν αριθμόν, ει γάρ δννατόν, προΰενρήΰθω δ Ε' 
ό άρα έκ τών Α, Ε ΐΰος έΰτϊ τώ έκ τών Β, Γ. άλλά 
ό έκ τών Β, Γ έΰτιν ό Α' και ό έκ τών Α, Ε άρα 

5 ί'ΰος έΰτϊ τώ Α. ό Α άρα τόν Ε πολλαπλαΰιάΰας 
τόν Α πεποίηκεν ό Α άρα τόν Α μετρεΐ κατά τόν 
Ε' ώΰτε μετρεΐ ό Α τον Α. άλλά καϊ ον μετρεΐ' 
όπερ άτοπον, ονκ άρα δννατόν έΰτι τοις Α, Β, Γ τέ- t 
ταρτον άνάλογον προΰενρεΐν αριθμόν, όταν ό Α τόν \ 

10 Α μή μετρή. άλλά δή οί Α, Β, Γ μήτε εξής έΰτω
ΰαν άνάλογον μήτε οί άκροι πρώτοι πρός άλλήλονς. 
καϊ δ Β τόν Γ πολλαπλαΰιάΰας τόν Α ποιείτω. ομοίως 
δή δειχθήΰεται, ότι εί μεν μετρεΐ ό Α τόν Α, δννα- ' 
τόν έΰτιν αντοΐς άνάλογον προΰενρεΐν, εί δε ον με- Ι 

15 τρεΐ, αδύνατον όπερ έδει δεΐξαι. 

κ . 
Οί πρώτοι άριθμοϊ πλείονς είΰϊ παντός τον ι 

προτεθέντος πλήθονς πρώτων αριθμών. 
Έΰτωΰαν οί προτεθέντες πρώτοι άριθμοϊ οί Α, . 

20 Β, Γ' λέγω, ότι τών Α, Β, Γ πλείονς είΰϊ πρώτοι 
αριθμοί. 

Είλήφθω γάρ δ νπό τών Α, Β, Γ έλάχιΰτος με- ( 

τρούμενος καϊ έΰτω ό ΑΕ, καϊ προΰκείΰθω τώ Α Ε 
μονάς ή ^Γζ. ό δή ΕΖ ήτοι πρώτος έΰτιν ή ού. 

1. έοτιν Ρ. 2. προοηνρήοθω FV. 3. άλλ' B F V . 10. 
μή"] supra m. 1 F, ού supra m. 2 V. μετρήοτ] F , μετρεΐ q. 
άλλά δή — 1δ: αδύνατον] om. BVq. 10. δή] μήτε F. εξής] 
οι εξής F. 12. ποιήτω φ (ηοη F). 14. αύτοΐς] αύτοΐς τε-
τάρτοις F. εί δέ] ούδ' F. 15. οπερ έδει δεΐξαι] om. Bq. 
17. πρώτοι αριθμοί] del. et supra scr. πρώτων αριθμών m. 
2 Β. 18. προοτεθέντος F. 23. καί] m. 2 Β, om. V. 24. 
ΑΖ] ΑΖ F. 
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numerorum Α, Β, Γ quartum proportionalem inueniri 
non posse. nam si fieri potest, inueniatur E. itaque 
Α Χ Ε = Β Χ Γ [VII, 19]. uerum Β Χ Γ = Α. 
quare Α Χ Ε = Α. itaque Α numerum Ε multipli-
cans numerum Α effecit. Α igitur numerum Α se-
cundum Ε metitur. itaque Α numerum Α metitur. 
uerum etiam non metitur; quod absurdum est. ergo 
numerorum Α, Β, Γ quartus proportionalis nmeniri 
non potest, ubi Α numerum Α ηοη metitur. ueruni 
Α} Β, Γ ne sint deinceps proportionales neu ex-
tremi inter se primi. et sit Β χ Γ = Α. similiter 
demonstrabimus, si Α numerum Α metiatur, fieri 
posse, ut eorum quartus1) inueniatur proportionalis, 
sin non metiatur, fieri non posse; quod erat demon-
strandum. 

X X . 

Primi numeri plures sunt quauis data multitudine 
primorum numerorum. 

Sint dati numeri primi Ά, Β, Γ, dico, plures esse 
primos numeros quam Α, Β, Γ. sumatur enim, quem 

ι \A ν 

ι \B 
ι Γ 

d\ 

minimum metiuntur Α, Β, Γ [VII, 36] et sit AE, et 
numero Α Ε adiiciatur unitas AZ. EZ igitur aut pri-
mus est aut non primus. prius sit primus. ergo in-

1) Uidetur scribendum esse lin. 14: κντοΐς τέταρτον άνά
λογόν, cfr. F. 

—ιΗ 

Ε Ζ 
- ι—ι 
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έΰτω πρότερον πρώτος' ενρημένοι άρα είΰι πρώτου 
άρι&μοϊ οι Α, Β, Γ, ΕΖ πλείονς τών Α, Β, Γ. 

Άλλά δή μή έΰτω 6 Ε Ζ πρώτος' νπο πρώτον 
άρα τινός άρι&μον μετρείται, μετρείΰ&ω νπό πρώ-

δ τον τον Η' λέγω, ότι ό Η ονδενι τών Α, Β, Γ έΰτιν 
ό αντός. ει γάρ δννατόν, έΰτω. οι δε Α, Β, Γ τόν 
Α Ε μετρονΰιν' καϊ ό Η άρα τόν Α Ε μετρήΰει. 
μετρεΐ δε καϊ τόν ΕΖ' καϊ λοιπήν την Α Ζ μονάδα 
μετρήΰει c Η άρι&μός ών' όπερ άτοπον, ονκ άρα ό 

10 Η ένϊ τών Α, Β, Γ έΰτιν ό αντός. και νπόκειται 
πρώτος, ενρημένοι άρα είΰι πρώτοι άρι&μοϊ πλείονς 
τον προτε&έντος πλή&ονς τών Α, Β, Γ οί Α, Β, Γ, 
Η' όπερ έδει δεΐξαι. 

κα\ 
1δ Έάν άρτιοι άρι&μοι όποΰοιονν ΰνντε&ώΰιν, 

ό όλος άρτιος έΰτιν. 
Σνγκειΰ&ωϋαν γάρ άρτιοι άρι&μοϊ όποΰοιονν οί 

Α Β, Β Γ, ΓΑ, ΑΕ' λέγω, ότι όλος ό Α Ε άρτιος 
έΰτιν. 

20 Έπεϊ γάρ έκαΰτος τών ΑΒ, Β Γ, ΓΑ, Α Ε άρτιος 
έΰτιν, έχει μέρος ήμιΰν' ώΰτε καϊ όλος ό Α Ε έχει 
μέρος ημιΰν. άρτιος δε άρι&μός έΰτιν ό δίχα διαι-
ρονμενος' άρτιος άρα έΰτϊν ό ΑΕ' όπερ έδει δεΐξαι. 

1. Supra πρώτος add. ή ΈΖ τα. rec. V. είΰίν Ρ, είαιν 
οι q. f 2. άρι&μοί] om. F. Γ ] (prius) ΓΔ F, Δ del. m. 1. 6. 
δυνατόν, Ι'στω] ό Η ένϊ τών Α, Β, Γ εατιν ό αυτός Theon 
(BFVq). 7. ζ / Ε ] Ζ Ε F. μετροΰσι B F V q . ΔΕ] Ζ Ε F. 
8. και] xai ό Η F. Ε Ζ ] ΔΕ F. 10. και] ο αυτός δε 
και Ρ. 11. είσί] είαιν οί V. 13. Η] Η άρα ante ras. 6 
litt. F. Ιδ. αυν — supra scr. Β. 16. έατί V q , comp. F. 
17. ότζοαοιονν] e corr. V. 18. ΒΓ] in ras. Ρ. ΓΔ] m. 
2 V. 21. και] snpra lac. pergam. m. rec. F. 23. ό Α Ε 
άρα εστίν F. οπερ ϊδει δεΐξαι] om. Β. 
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uenti simt primi numeri Α, Β, Γ, EZ plures numeris 
Α, B} Γ ueruin ne sit EZ primus. itaque priinus 
aliquis numerus eum metitur [VII, 31]. metiatur pri-
mus numerus H. dico, nuinerum Η nulli nuinerorum 
Α, Β, Γ aequalem esse. nam si fieri potest, sit. ueruui 
Α, Β, Γ numeruni Α Ε metiuntur. itaque etiam Η 
nuKieruui Α Ε metitur. uerum etiam numerum Ε Ζ 
metitur. quare etiam1) quae relinquitur, unitatem Α Ζ 
'metietur Η, qui numerus est; quod absurdum est. ergo 
Η nulli numerum A, Β, Γ aequalis est. et supposi-
tum est, Η primum esse. ergo inuenti sunt primi 
numeri Α, Β, Γ, Η plures data multitudine Α, Β, Γ\ 
quod erat demonstrandum. 

X X I . 

Si quotlibet nunieri pares componuntur, totus 
par erit. 

Componantur enim quotlibet nuineri pares AB, 
ΒΓ} ΓΑ, Α Ε. dico, etiam totum Α Ε parem esse. 

Α Β Γ Α Ε 
ι 1 1 1 1 

nam quoniam singuli numeri ΑΒ, Β Γ, ΓΑ, Α Ε 
pares sunt ; parteni dimidiam habent [VII def. 6 ] . 
quare etiam totus Α Ε partem dimidiam habet. par 
autem numerus is est, qui in duas partes aequales 
diuiditur [id.]. ergo Α Ε par est; quod erat demon-
strandum. 

l) U. ad VII, 28. 
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κβ'. 
Έάν περιΰΰοϊ άρι&μοϊ όποΰοιονν ΰνντε-

&ώΰιν, το δε πλή&ος αντών άρτιον ή, ό όλος 
άρτιος έΰται. 

δ Σνγκείΰ&ωΰαν γάρ περιΰΰοϊ άρι&μοϊ όΰοιδηποτονν 
άρτιοι τό πλή&ος οί ΑΒ, Β Γ, ΓΑ, ΑΕ' λέγω, ότι 
όλος ό Α Ε άρτιος έΰτιν. 

Έπεϊ γάρ έκαΰτος τών ΑΒ, Β Γ, ΓΑ, Α Ε περιτ-ι 
τός έΰτιν, άφαιρε&είΰης μονάδος αφ1 έκάΰτον έκα-

10 ΰτος τών λοιπών άρτιος έΰται' ώΰτε και ό ΰνγκείμε-
νος έξ αντών άρτιος έΰται. έΰτι δε καϊ τό πλή&ος 
τών μονάδων άρτιον. καϊ όλος άρα ό Α Ε άρτιος 
έΰτιν όπερ έδει δεΐξαι. 

κγ. 
1δ Έάν περιΰΰοϊ άρι&μοϊ όποΰοιονν ΰνντε-

Ο'ώΰιν, τό δε πλή&ος αντών περιΰΰόν rj, καϊ 
ό όλος περιΰΰός έΰται. 

Σνγκείΰ&ωΰαν γάρ όποΰοιονν περιΰΰοϊ άρι&μοί, 
ών τό πλή&ος περιΰΰόν έΰτω, οί Α Β, Β Γ, ΓΑ' λέγω, 

20 ότι καϊ όλος ό Α Α περιΰΰός έΰτιν. 
'Αφτιρήΰ&ω άπό τον ΓΑ μονάς ή ΑΕ' λοιπός 

άρα ό Γ Ε άρτιος έΰτιν. έΰτι δε καϊ ό ΓΑ άρτιος' 
καϊ όλος άρα ό Α Ε άρτιος έΰτιν. και έΰτι μονάς ή 
Α Ε. περιΰΰός άρα έΰτϊν ό ΑΑ' όπερ έδει δεΐξαι. 

2. ανντε&ώαι F V q . 3. ό] om. PVq. 4. εατιν F. 
δ. γάρ] m. 2 F. 6. άρτιοι] om. F. 8. έκάτερος F , corr. 
m. 2. 11. εστί] έ*στω Ρ. 13. Inter έατιν et όπερ aliam 
demonstr. habet F; u. app. Ιδ. όποαοιονν] om. V. αυν-
τε&ώοι Vq. 17. ό] om. P B F V q ; corr. August. 18. πε-
ριααοϊ άρι&μοϊ όποαοιονν V. 19. οι] ό F. 22. έατιν] έατιν 
δε τών προ αντον F. ΓΑ] Α Γ BVq. 23. έατιν] Ρ, 
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XXII . 
Si quotlibet numeri impares componuntur; et mul-

titudo eorum par est, totus par erit. 
Componantur emm quotlibet numeri impares nu-

Imero pares ΑΒ, BT, ΤΑ, Α Ε. dico, totura ΑΕ pa-
rem esse. 

Α Β Γ Α Ε 
ι 1 1 1 1 

nam quoniam singuli numeri ΑΒ, ΒΓ} ΓΑ, Α Ε 
I impares sunt ; unitate a singulis subtracta, qui relin-
I quuntur, singuli pares erant [VII def. 7]. quare etiam 
I numerus ex iis compositus par erit [prop. X X I ] . ue-
I rum etiam raultitudo unitatum par est. ergo etiain 
I totus Α Ε par est [id.]; quod erat demonstrandum. 

XXIII . 
Si quotlibet numeri impares componuntur, et niul-

titudo eorum impar est, etiam totus impar erit. 
Componantur enim quotlibet numeri impares, quo-

I rum multitudo impar sit, ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ. dico, etiam 
totum Α Α imparem esse. 

I 1 1 1—1 
Α Β Γ Ε Δ 

subtrabatur a ΤΑ unitas Α Ε. itaque qui relin-
quitur, ΤΕ par est [VII def. 7] . ueruni etiam TA 
par est [prop. XXII ] . quare etiam totus Α Ε par est 

\ [Ρ Γ 0Ρ· XXI] · et Α Ε unitas est. ergo Α Α impar est 
' [VII def. 7]; quod erat demonstrandum. 

comp. F; ϊΰτι Vc[. ίοτι) seq. ras. 1 litt. V, ίοτιν Β. 24. 
άρα] om. q. οπερ ϊδει δεΐξαι) om. BFq. 



3 9 4 ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ 

κδ'. 

Έάν άπο άρτιου άρι&μον άρτιος αφαιρετή, 
ό λοιπός άρτιος έΰται. 

Άπο γάρ αρτίου του Α Β άρτιος άφηρήΰϋ'ω 6 ΒΓ' 
5 λέγω, ότι δ λοιπός δ ΓΑ άρτιος έΰτιν. 

Έπεϊ γάρ ό Α Β άρτιος έΰτιν, έχει μέρος ήμιΰν. 
διά τά αυτά δή και ό ΒΓ έχει μέρος ήμιΰν' ώΰτε 
καϊ λοιπός [δ ΓΑ έχει μέρος ήμιΰυ] άρτιος [άρα] 
έΰτϊν ό ΑΓ' όπερ έδει δεΐξαι. 

10 κε. 
Έάν άπό άρτιου άρι&μον περιΰΰός αφαιρε

τή, ό λοιπός περιΰΰός έΰται. 
Άπό γάρ άρτιου του Α Β περιΰΰός άφτιρήΰ&ω ό 

ΒΓ' λέγω, ότι ό λοιπός ό ΓΑ περιΰΰός έΰτιν. 
15 Άφηρήΰ&ω γάρ άπό του Β Γ μονάς ή ΓΑ' υ ΑΒ 

άρα άρτιος έΰτιν. έΰτι δε καϊ ό ΑΒ άρτιος' καϊ 
?.οιπός άρα δ Α Α άρτιος έΰτιν. και έΰτι μονάς ή 
ΓΑ' ό ΓΑ άρα περιΰΰός έΰτιν όπερ έδει δεΐξαι. 

. κς'. 

20 Έάν άπό περιΰΰόν άρι&μον περιΰΰός αφαι
ρετή, ό λοιπός άρτιος έΰται. 

Άπό γάρ περιΰΰόν τον Α Β περιΰΰός άφιιρήΰ&ω 
ό ΒΓ' λέγω, ότι ό λοιπός ό ΓΑ άρτιος έΰτιν. 

4. άφτ]ρήσ&ω άρτιος Ρ. δ. ΓΑ] Γ Ρ. έ'σται F. 7. 
Β Γ] ΓΒ F. 8. 6 ΓΑ — ήμισυ] om. Ρ. ΓΑ] e corr. V. 
άρα] om. Ρ. 9. Οπερ ί'δει δεΐξαι] om. BVq. 11. Post 
περισσός add. F: άρι&μός (comp.). 14. ότι] οτι %at V. Ιδ. 
ό] seq. ras. 2 litt. Ρ. 16. έστι δε — 17: ίστιν] bis F, corr. 
m. 1. 16. έστι] ϊστιν Ρ. 17. εστίν] Ρ; comp. F; ίστι V q . 
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X X I V . 

Si a nuinero pari par subtrahitur; reliquus par erit. 
Nam a pari numero Α Β par subtrahatur ΒΓ. dico, 

reliquum ΓΑ parein esse. 

Α Γ Β 
I ! 1 

nam quoniam Α Β par est; partem dimidiam habet 
[VII def. 6]. eadera de causa etiam Β Γ partem di-
niidiam babet. ergo etiam reliquus Α Γ par est; quod 
erat demonstrandum. 

X X V . 

Si a numero pari impar subtrahitur, reliquus im-
par erit. 

Nam a pari nuniero Α Β impar subtrabatur Β Γ 
dico, reliquum ΓΑ nnparem esse. 

! 1 1 1 
Α Τ Δ Β 

subtrabatur enim a Β Γ unitas ΓΑ. itaque Α Β 
par est [VII def. 7 ] . uerum etiam Α Β par est. quare 
etiam reliquus Α Α par est [prop. X X I V ] . et unitas 
est ΓΑ. ergo Γ Α impar est [VII def. 7 ] ; quod erat 
demonstranduin. 

X X V I . 

Si a numero impari impar subtrahitur, reliquus 
par erit. 

I 1 \ 1 

Α Τ Δ Β 

Nain ab impari numero Α Β impar subtrabatur 
Β Γ dico, reliquum Γ Α parem esse. 
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Έπεϊ γάρ 6 Α Β περιΰΰός έΰτιν, άφ%ρήΰ&ω μο¬ 
νάς ή ΒΑ' λοιπός άρα 6 Α Α άρτιος έΰτιν. διά τάΐ 
αντά δή και ό ΓΑ άρτιος έΰτιν ώΰτε και λοιπός ό\ 
ΓΑ άρτιος έΰτιν όπερ έδει δεΐξαι. 

5 κξ'. 
Έάν άπό περιΰΰόν άρι&μον άρτιος αφαι

ρετή, ό λοιπός περιΰΰός έΰται. 
Άπό γάρ περιΰΰόν τον Α Β άρτιος άφηρήΰ&ω ό 

ΒΓ' λέγω, ότι ό λοιπός ό ΓΑ περιΰΰός έΰτιν. 
10 Άφγιρήΰ&ω [γάρ] μονάς ή ΑΑ' δ Α Β άρα άρτιος 

έΰτιν. έΰτι δε καϊ ό ΒΓ άρτιος' καϊ λοιπός άρα ό 
ΓΑ άρτιος έΰτιν. περιΰΰός άρα ό ΓΑ' όπερ έδει δεΐξαι. 

κη'.' 
Έάν περιΰΰός άρι&μός άρτιον πολλαπλα-

15 ΰιάΰας ποιή τινα, ό γενόμένος άρτιος έΰται. 
Περιΰΰός γάρ άρι&μός δ Α άρτιον τόν Β πολλα-

πλαΰιάΰας τόν Γ ποιείτω' λέγω, ότι ό Γ άρτιος 
έΰτιν. 

Έπεϊ γάρ δ Α τόν Β πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν Γ πε-
20 ποίηκεν, ό Γ άρα ΰύγκειται έκ τοΰοντων ί'ΰων τώ Β, 

όΰαι είΰϊν έν τώ Α μονάδες, και έΰτιν ό Β άρτιος' 
ό Γ άρα ΰνγκειται έξ άρτιων, έάν δε άρτιοι άρι&-
μοϊ όποΰοιονν ΰνντε&ώΰιν, ό όλος άρτιος έΰτιν. άρ
τιος άρα έΰτϊν δ Γ' όπερ έδει δεΐξαι. 

2. έατιν] Ρ, comp. F; ίατι Vq. 4. ΓΑ] Α Γ BVq. 7. 
έ'αται] έατιν comp. F. 9. ό] (alt.) om. q. ΓΑ] e corr. V. 
10. γάρ] om. Ρ. άρα] om. q. 12. εατι q. Seq. in V : 
εατι δε nal μονάς ή ΔΑ. άρα έατιν V. 14. περιααός] 
supra F. 16. περιααος γάρ άρι&μός] άρι&μός γάρ F. 23. 
τε&ώαιν Ρ. 6] om. q. 
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nam quoniam Α Β impar est, subtrahatur unitas 
BA. itaque reliquus Α Α par est. eadera de causa 
etiam ΓΑ par est [VII def. 7]. 1) ergo etiam qui re-
linquitur, ΓΑ par est [prop. X X I V ] ; quod erat de-
monstrandum. 

X X V I I . 

Si a nuuiero irapari par subtrahitur, reliquus ini-
par erit. 

Nam a numero impari Α Β par subtrabatur ΒΓ. 
mico, reliquum ΓΑ imparem esse. 

1 1 1 1 

Α Δ Γ Β 

nam subtrabatur unitas Α Α. itaque Α Β par est 
[VII def. 7]. uerum etiaui Β Γ par est. quare etiam 
reliquus ΓΑ par est [prop. X X I V ] . ergo ΓΑ impar 
est [VII def. 7]; quod erat demonstrandum. 

XXVIII . 

Si numerus impar parem rnultiplicans numerum 
aliquem effecerit, nuraerus productus par erit. 
1 ] A Nani impar numerus Α parem Β 
' 1 5 multiplicans numerum Γ efficiat. dico, 
ι numerum Γ parem esse. 

nam quoniam Α Χ Β = Γ, numerus Γ ex totidem 
numeris numero Β aequalibus compositus est; quot sunt 
unitates in Α [VII def. 15]. et Β par est. Γ igitur ex 
paribus compositus est. sin quotlibet numeri pares 
componuntur, totus par est [prop. X X I ] . ergo Γ par 
est; quod erat demonstrandum. 

1) Nam eupposuimus, Γ Β imparem esse. 
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κθ'. 

Έάν περιββός αριθμός περιββόν αριθμόν 
πολλαπλαβιάβας ποιή τινα, 6 γενόμένος πε-
ριββός έβται. 

δ Περιββός γάρ αριθμός 6 Α περιββόν τον Β πολ
λαπλαβιάβας τον Γ ποιείτω' λέγω, ότι ό Γ περιββός 
έβτιν. 

Έπεϊ γάρ δ Α τόν Β πολλαπλαβιάβας τόν Γ πε
ποίηκεν, ό Γ άρα βνγκειται έκ τοβοντων ΐβων τω 

10 Β, όβαι είβιν έν τω Α μονάδες, καί έβτιν έκάτερος 
τών Α, Β περιββός' ό Γ άρα βνγκειται έκ περιββών 
αριθμών, ών τό πλήθος περιββόν έβτιν. ώβτε ό Γ 
περιββός έβτιν όπερ έδει δεΐξαι. 

λ'. 
1δ Έάν περιββός αριθμός άρτιον αριθμόν με

τρή, καϊ τόν ήμιβνν αντον μετρήβει. 
Περιββός γάρ αριθμός ό Α άρτιον τόν Β με

τρείτω" λέγω, ότι καϊ τόν ήμιβνν αντον μετρήβει. 
Έπεϊ γάρ ό Α τόν Β μετρεΐ, μετρείτω αντόν κα-

20 τά τόν Γ' λέγω, ότι ό Γ ονκ έβτι περιββός. εί γάρ 
δννατόν, έβτω. καϊ έπεϊ ό Α τόν Β μετρεΐ κατά 
τόν Γ, ό Α άρα τον Γ πολλαπλαβιάβας τόν Β πε
ποίηκεν. ό Β άρα βνγκειται έκ περιββών αριθμών, 
ών τό πλήθος περιββόν έβτιν. ό Β άρα περιββός 

26 έβτιν όπερ άτοπον νπόκειται γάρ άρτιος, ονκ άρα 

3. ποιεί F, sed corr. 12. ών] om. Β , περισσών V m. 2 
e corr. τό] m. 2 V. περισσον ίοτιν] ό δε σνγχείμενο,ς 
εκ περιββών άρι&μών περισβών (add. m. 2) τό πλήθος περιοοός 
ίοτιν V. 16. ήμισυ Fq. 17. περιοβός — 18: μετρήσει] 
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X X I X . 

Si impar numerus imparem numerum multiplicans 
pumerum aliquem effecerit, nuinerus productus im-
par erit. 

ι \A Nam impar numerus Α impa-
i iB rem numerum Β raultiplicans nu-

l —/ merum Γ efficiat. dico, numerum 
Γ Γ imparem esse. 

nam quoniam Α Χ Β = Γ} nunierus Γ ex totidem 
numeris numero JB aequalibus compositus est; quot uni-
tates sunt in Α [ V I I def. 15]. et uterque Α, Β impar est. 
itaque Γ compositus est ex imparibus numeris, quo-
rum multitudo impar est. ergo Γ impar est [prop. 
X X I I I ] ; quod erat demonstrandum. 

X X X . 

Si nurnerus impar parem numerum metitur, etiam 
dimidium eius metietur. 

Nam impar numerus Α parem Β metiatur. dico, 
eum etiam dimidium eius metiri. 

nam quoniam Α numerum Β metitur, me-
tiatur secundum Γ. dico, Γ imparera non esse. 
nam si fieri potest, impar sit. et quoniam Α 
numerum Β secundum Γ metitur, erit 

Α Χ Γ = Β. 
itaque Β compositus est ex numeris impari-

bus, quorum multitudo impar est. itaque Β impar est 
[prop. X X I I I ] ; quod absurdum est; nam supposuimus, 

mg. m. 1 F. 18. τόν] corr. ex τό m. 1 F. 21. Ι'σται φ. 
22. άρα] om. V. 23. αρα Β V. 
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ό Γ περιΰΰός εΰτιν άρτιος άρα εΰτιν c Γ. ωΰτε ό\ 
Α τον Β μετρεΐ άρτιάκις. διά δή τούτο καϊ τό ι ! 
ήμιΰνν αντον μετρήΰει' όπερ έδει δεΐξαι. 

λα. 
5 Έάν περιΰΰός αριθμός πρός τινα αριθμόν, 

πρώτος ή, και πρός τόν διπλαΰίονα αντον πρώ
τος έΰται. 

Περιΰΰός γάρ αριθμός δ Α πρός τινα αριθμόν 
τόν Β πρώτος έΰτω, τον δε Β διπλαΰίων έΰτω ό Γ'* 

10 λέγω, ότι ό Α [και] πρός τόν Γ πρώτος έΰτιν. 
Εί γάρ μή είΰιν [οί Α, Γ] πρώτοι, μετρηΰει τις 

αντονς αριθμός, μετρείτω, καϊ έΰτω ό Α. καί έΰτιν 
ό Α περιΰΰός' περιΰΰός άρα καϊ ό Α. καϊ έπεϊ ό 
Α περιΰΰός ών τόν Γ μετρεΐ, καί έΰτιν ό Γ άρτιος, 

15 καϊ τόν ήμιΰνν άρα τον Γ μετρηΰει [ό Α], τον δε 
Γ ήμιΰύ έΰτιν ό Β' ό Α άρα τόν Β μετρεΐ. μετρεΐ 
δε καϊ τόν Α. ό Α άρα τονς Α, Β μετρεΐ πρώτονς 
όντας πρός άλλήλονς' όπερ έΰτιν αδύνατον, ονκ άρα 
ό Α πρός τόν Γ πρώτος ούκ έΰτιν. οί Α, Γ άρα 

20 πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν όπερ έδει δεΐξαι. 

λβ'. 
Τών άπό δύαδος διπλαΰιαξομένων αριθμών 

έκαΰτος άρτιάκις άρτιος έΰτι μόνον. 
Άπό γάρ δύαδος τής Α δεδιπλαΰιάΰθωΰαν όΰοι-

1. ίΰτιν ό Γ] ό F V, ίΰτιν F. 2. τούτον φ. τόν] 
τό Ρ. 3. ήμισυ PF. οπερ έδει δεΐςαι] m. 2 V, om. BFq. 
6. διπλάΰιόν BV. 9. διπλάΰίος Vq. 10. ν,αί] om. Ρ. 11. 
οί Α, Γ] supra m. 1 Ρ. 12. και ίοτιν — 13: ό J] ing. m. 
2 V". 12. έοτιν] ίπεϊ ίΰτιν F ; έΰτω q. ^ 13. περιοΰός άρα] 
έοτιν άρα περίΰΰός F. 15. ήμιΰυ F. ό Δ] om. Ρ. 16. 
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eum parem esse. itaque Γ impar non est. par igitur 
est Γ. quare Α numerum Β secundum parem nume-
rum metitur. ergo 1) etiam dimidium eius nietietur; 
quod erat demonstrandurn. 

X X X I . 

Si impar numerus ad nunierum aliquem primus 
est; etiam ad duplicem eius prinms erit. 

Nam impar numerus Α ad numerum aliquem Β 
primus sit, et sit Γ=2Β. dico, Α ad Γ primum 
i \A esse. nani si non sunt primi ; nu-
i \B ρ merus aliquis eos metietur. nietiatur; 

1 et sit A. et Α iinpar est. itaque etiam 
i j d Α impar est. et quoniam Α impar 

numerum Γ metitur, et Γ par est;*eiiam dimidium nu-
meri Γ metietur. uerum Β = y 2 F. itaque Α numerum 
Β metitur. ueruin etiam numerum Α metitur. Α igitur 
numeros Α, Β metitur, qui inter se priuii sunt; quod 
fieri non potest. itaque fieri non potest, nt Α ad Γ 
primus non sit. ergo A} Γ inter se prirai sunt; quod 
erat demonstrandum. 

X X X I I . 

Qui inde a binario semper couduplicando produ-
cuntur numeri, singuli solum pariter pares sunt. 

Nam a biuario Α quotlibet numeri semper condu-

1) jNam dimidium secundum numerum dimidium metietur 
quam totum. 

ήμισυς BVq. 19. τόν] τό F. Γ] corr. ex Β V. Post 
Α in F del. B. 22. δι- in ras. 6 litt. V. 23. Ιστιν Ρ. 24. 
Α] ηοη liquet F. 

Eucl idee , odd. Heiberg et Menge. II. 26 
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δηποτονν άριθμοϊ οι Β, Γ, Α' λέγω, ότι οί Β, Γ, Α 
άρτιάκις άρτιοι είΰι μόνον. 

"Οτι μεν ονν έκαΰτος [τών Β, Γ, Α] άρτιάκις άρ- \ 
τιός έβτιν, φανερόν' άπό γάρ δνάδος έβτϊ διπλαΰιαΰ-

5 θείς. λέγω, ότι καϊ μόνον, έκκείΰθω γάρ μονάς. Ι 
έπεϊ ονν άπό μονάδος όποΰοιονν άριθμοϊ εξής άνά
λογον είΰιν, ό δε μετά τήν μονάδα ό Α πρώτος 
έΰτιν, ό μέγιΰτος τών Α, Β, Γ, Α ό Α νπ ονδενός 
άλλον μετρηθήΰεται παρεξ τών Α, Β, Γ. καί έΰτιν 

10 έκαΰτος τών Α, Β, Γ άρτιος' ό Α άρα άρτιάκις άρ- Ι 
τιός έΰτι μόνον, ομοίως δή δείξομεν, ότι [καϊ] έκά
τερος τών Β, Γ άρτιάκις άρτιος έΰτι μόνον όπερ 
έδει δεΐξαι. 

}ν'· „ , , 

15 Έάν αριθμός τον ήμιΰνν έχη περιΰΰόν, αρ-
τιάκις περιΰΰός έΰτι μόνον. 

Αριθμός γάρ ό Α τόν ήμιΰνν έχέτω περιΰΰόν 
λέγω, ότι ό Α άρτιάκις περιΰΰός έΰτι μόνον. 

"Οτι μεν ονν άρτιάκις περιΰΰός έΰτιν, φανερόν' 
20 δ γάρ ήμιΰνς αντον περιΰΰός ών μετρεΐ αντόν άρ

τιάκις. λέγω δή, ότι καϊ μόνον, εί γάρ έΰται δ Α 
καϊ άρτιάκις άρτιος, μετρηθήΰεται νπό άρτίον κατά 
άρτιον αριθμόν ώΰτε καϊ ό ήμιΰνς αντον μετρηθήΰεται 
νπό άρτίον αριθμόν περιΰΰός ών όπερ έΰτϊν άτοπον. 

25 ό Α άρα άρτιάκις περιΰΰός έΰτι μόνον όπερ έδει δεΐξαι. 
1. Β] (bis) Α, Β F. 3. ονν] om. Ρ. τών Β, Γ, Α] 

om. Ρ. Α, Β F. άρτιον, -ον eras. V. 4. ίοτιν] comp. 
Fq; ίοτι PV. άπο γάρ] αντό (β corr.) γάρ άπό F. ίοτι] 
ίοτιν ε-Λαστος F. 5. λέγω δή B V q . μονάς ή Ε V q ; ή Ε 
postea insert. Β. 11. καί] om. Ρ. έκαστος Ρ. 15. ήμισυ 
F. 16. ίοτιν Ρ. 17. ήμισν F. 18. εστίν Ρ.^ 19. έστιν) 
Ρ, comp. F; έστι Y q . 20. ήμισν F. ? αντός cp (ηοη F). 
22. καί] orn. F. Post άρτιος add. V: ό ημισνς αντον άρτιος 
έστι καί; idem Β m. rec. 23. ήμισν F. 
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plicando producantur Β, Γ, A. dico, numeros Β, Γ, Α 
^ ^ A solum pariter pares esse. 

j B iara singulos numeros J3; 

| ι Γ Γ, Α pariter pares esse; 

. manifestum est. nam a bina-
I 1 d 

rio semper conduplicaudo 
producti sunt [VII def. 8] . dico, eos etiam solum 
pariter pares esse. sumatur enim unitas. iam quo-
niam ab unitate quotlibet numeri deinceps proportio-
nales sunt, et unitati proximus Α primus est, maxi-
mum numerorum Α, Β, Γ, Α numerum Α nullus alius 
metietur praeter Α, Β, Γ [prop. XIII] . efc singuli nu-
meri A} B} Γ pares sunt. ergo Α solum pariter par 
est [VLI def. 8] . similiter demonstrabimus, etiam utrum-
que Β, Γ soluin pariter parem esse; quod erat deinon-
strandum. 

X X X I I I . 
Si numerus aliquis dimidium imparem babet, so-

lum pariter impar est. 
Nam numerus Α dimidium habeat imparem. dico, 

ι 1 
Α 

numeruni Α solum pariter imparem esse. iarn pariter 
imparem eum esse, mamfestuni est; nam dimidius eius, 
qui impar est, eum pariter metitur [VII def. 9]. dico, 
eum etiam solum pariter iraparem esse. nam si Α 
etiam pariter par erit ; par eum numerus secundurti 
parem numerum metietur [VII def. 8]. quare etiam 
dimidium eius, qui iuipar est; par nunierus metietur; 
quod absurdum est. ergo Α solum pariter impar est; 
quod erat demonstrandum. 26* 
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λδ'. 
Έάν άρι&μός μήτε τών άπό δνάδος διπλα-

ΰιαξομένων fj μήτε τον ήμιΰνν εχτ] περιΰΰόν, 
άρτιάκις τε άρτιος έΰτι καϊ άρτιάκις περιΰΰός. 

5 '&ρι&μός γάρ 6 Α μήτε τών άπο δνάδος διπλα-
ΰιαζομένων έΰτω μήτε τον ήμιΰνν έχέτω περιΰΰόν 
λέγω, ότι δ Α άρτιάκις τέ έΰτιν άρτιος και άρτιάκις 
περιΰΰός. 

"Οτι μεν ονν ό Α άρτιάκις έΰτϊν άρτιος, φανερόν 
τόν γάρ ήμιΰνν ονκ έχει περιΰΰόν. λέγω δή, ότι 
καϊ άρτιάκις περιΰΰός έΰτιν. έάν γάρ τόν Α τέμνω-
μεν δίχα καϊ τόν ήμιΰνν αντον δίχα καϊ τοντο άεϊ 
ποιώ μεν, καταντήΰομεν εις τινα άρι&μόν περιΰΰόν, 
ός μετρήΰει τόν Α κατά άρτιον άρι&μόν. εί γάρ ον, 

15 καταντήΰομεν εις δνάδα, καϊ έΰται ό Α τών άπό 
δνάδος διπλαΰιαξομένων όπερ ονχ νπόκειται. ώΰτε 
ό Α άρτιάκις περιΰΰός έΰτιν. έδείχ&η δε καϊ άρ-
τιάκις άρτιος, ό Α άρα άρτιάκις τε άρτιος έΰτι καϊ 
άρτιάκις περιΰΰός' όπερ έδει δεΐξαι. 

20 λε'. 
Έάν ωΰιν όΰοιδηποτονν άρι&μοϊ εξής άνά

λογόν, άφαιρε&ώΰι δε άπό τε τον δεντέρον 

2. έάν] άν q. Deinde add. άρτιος Β m. rec, V in ras. m. 2. 
διπλασίαζα μενον Ρ. 3. τόν] τό F m. 1, corr. m. 2; το φ. 
ήμισν F. 4. έατιν Ρ. 6. ήμιαν F. ϊχων Υ. 7. οτι] 
m. 2 V. τε] om. q et P a (u. ρ. 408, 5 adn. crit.). άρτιος 
εατι Υ. 9. άρτιος έστι Υ. φανερόν] in ras. m. 1 (£. 10. 
ήμισν F, et q, sed corr. m. 1. 11. τέμωμεν BVq. 12. ήμισν F. 
ποιώ^εν άεϊ F. 13. ποιον μεν Ρ, Ρ 8 . καταντ^σωμεν Ρ 2 . πε-
ριααον] om. q. 14. κατά τόν V, sed τόν del. εί γάρ ον] 
om. Ρ 2 . Post ον add. Theon: καταντήσομεν εΐς τινα άριδμον 
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X X X I V . 

Si immerus aliquis nec ex iis est, qui a binario sein-
per conduplicando producuntur, nec dimidium imparem 
habet, et pariter par est et pariter impar.1) 

Nam nuuierus Α ne sit ex iis, qui a binario 
, , semper conduplicando producuntur, neue 
A dimidium imparem habeat. dico, nunie-
rum Α et pariter parem et pariter imparem esse. 

iam numerum Α pariter parem esse ; manifestuni 
est [VII def. 8 ] ; nam dimidium imparem non habet. 
dico, eundem pariter imparem esse. nam si Α in duas 
partes aequales diuiserimus et rursus dimidium et 
idem semper deinceps fecerimus, aliquando ad nurae-
rum perueniemus, qui numerurn Α secundum numerum 
parem metitur. nam si minus, ad binarium peruenie-
muSj et Α ex iis erit; qui a binario semper condupli-
cando producuntur; quod est contra hypothesim. quare 
Α pariter iinpar erit [VII def. 9 ] . sed demonstratum 
est ; eundem pariter parem esse. ergo Α et pariter 
par et pariter impar est; quod erat demonstraiidum. 

X X X V . 

Si quotlibet numeri deiuceps proportionales sunt; 

et a secundo et ultimo numeri primo aequales sub-

1) Propp. 33—34 aliter citat Iamblichus in Nicom. p. 32. 
de hoc, loco et de Euclidis diuisione numerorum u. Studien 
p. 197 sq. 

περιΰΰόν, ος μετρηΰει τόν Α κατά άρτιον αριθμόν (BFVq). 
Ιδ. καταντηθώ μεν Ρ 2 , καταν- in ras. m. 2 V. 16. ώοτε] 
ώΰπερ Ρ 2 . 17. Α καί BVq. περίΰΰός — άρτιάκις m. rec. Β. 
18. Α] Δ φ. τε] om. V P 2 . 22. τε] τον φ (ηοη F), om. BVq. 
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καϊ τον έΰχάτον ί'ΰοι τώ πρώτω, έΰται ώς ή 
τον δεντέρον νπεροχή προς τον πρώτον, όν
τως ή τον έΰχάτον νπεροχή προς τονς προ 
έαντον πάντας. 

5 "Εΰτωΰαν όποΰοιδηποτονν άρι&μοϊ εξής άνάλογόν 
οί Α, Β Γ, Α, Ε Ζ αρχόμενοι άπό έλαχίΰτον τον Α, 
καϊ άφτιρήΰ&ω άπό τον Β Γ και τον ΕΖ τώ Α ί'ΰος 
έκάτερος τών Β Η, ΖΘ' λέγω, ότι έΰτϊν ώς ό Η Γ 
πρός τόν Α, όντως ό ΕΘ πρίς τονς Α, ΒΓ, Α. 

10 Κείΰ&ω γάρ τώ μεν Β Γ ί'ΰος δ ΖΚ, τ ω δε Α 
έΰος ο Ζ Α. καϊ έπεϊ δ Ζ Κ τώ Β Γ ί'ΰος έΰτϊν, ών 
ό Ζ Θ τω Β Η ί'ΰος έΰτϊν, λοιπός άρα ό Θ Κ λοιπω 
τώ ΗΓ έΰτιν ί'ΰος. καϊ έπεϊ έΰτιν ώς ό ΕΖ πρίς 
τόν Α, όντως ό Α πρός τόν Β Γ και ό ΒΓ πρός 

15 τόν Α, ΐΰος δε ό μεν Α τώ ΖΑ, ό δε ΒΓ τώ ΖΚ, 
ό δε Α τώ ΖΘ, έΰτιν άρα ώς ό ΕΖ πρός τόν Ζ Α, 
όντως ό ΑΖ πρός τόν Ζ Κ και ό ΖΚ πρός τόν Ζ Θ. 
διελόντι, ώς ό Ε Α πρός τόν ΑΖ, όντως ό Α Κ πρός 
τόν Ζ Κ καϊ ό ΚΘ πρός τόν Ζ Θ. έΰτιν άρα καϊ ώς 

20 είς τών ήγονμένων πρός ένα τών επομένων, όντως 
άπαντες οί ηγούμενοι πρός απαντάς τονς έπομένονς' 
έΰτιν άρα ώς ό ΚΘ πρός τόν ΖΘ, όντως οί Ε Α, 
AJC, ΚΘ πρός τονς ΑΖ, ΖΚ, ΘΖ. ί'ΰος δε ό μεν 
ΚΘ τώ ΓΗ, ό δε ΖΘ τώ Α, οί δε ΑΖ, ΖΚ, ΘΖ 

1. τον] om. Υ. 2. τόν] τό φ (ηοη F). 4. απαντάς F, 
νπαντας φ. 5. όαοιδηποτονν Υ, in F -δη- a φ in -OV mu-
tat. 6. άπό τον φ, post άπό ras. 3 litt. Β. Α] ά φ 
(ηοη F). 7. τον] (alt.) postea inserfc F. 8. Β Η] Ρ; ΓΗ 
F, Η Γ BVq. έατιν] om. F. ΗΓ] Ρ, ΒΗ B F V q . 10. 
τώ] τών Bq. μέν] om. BV; in Β m. 2 ex τών fecit τώ μέν. 
ΖΚ] ΖΗ φ (ηοη F). 12. ΒΗ] Ρ, ΓΗ F, ΗΓ BVq. Ιστί q. 
13. Η Γ] Ρ, ΗΒ B F V q . έπεϊ] om. F. 14. τόν] (alt.) 
τό φ (ηοη F). 16. ΕΖ] ΘΖ φ (ηοη F). ΖΑ] ΑΖ Bq. 
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trahuntur, erit ut excessus secundi ad primum, ita 
excessus ultimi ad onmes praecedentes. 

Siiit quotlibet numeri deinceps proportionales A, 
ΒΓ, A, EZ ab Α minimo incipientes, et ab ΒΓ, EZ 

A\ 1 

| 1 1 

Β Η Γ 

Δ\ 1 

, 1 1 1 1 

Ε Α Κ Θ Ζ 

numero Α aequales subtrabantur Β Η, ΖΘ. dico, esse 
ΗΓ: Α = ΕΘ : Α + ΒΓ + Α. 

ponatur enim Ζ Κ = Β Γ et Ζ Α — Α. et quoniam 
est ΖΚ=ΒΓ et ΖΘ = ΒΗ, erit ΘΚ = ΗΓ. et 
quoniam est ΕΖ : Α = Α : ΒΓ = ΒΓ: Α [VII, 13], 
et Α = Ζ Α, ΒΓ = ΖΚ, Α = ΖΘ, erit 

ΕΖ : ΖΑ = ΑΖ:ΖΚ = ΖΚ: ΖΘ. 
subtrahendo [VII, 11. 13] erit 

ΕΑ:ΑΖ = ΑΚ : ΖΚ = ΚΘ : ΖΘ. 
itaque etiam ut unus praecedentium ad unum sequen-
tium, ita omnes praecedentes ad ornnes sequentes [VII, 
12]. itaque erit 

ΚΘ : ΖΘ = Ε Α + ΑΚ + ΚΘ : ΑΖ + ΖΚ + ΘΖ. 
uerum est Κ Θ = ΓΗ, ΖΘ = Α, 

ΑΖ + ΖΚ + ΘΖ = Α + ΒΓ+ Α. 

17. ΑΖ] ΖΑ FV. ΖΚ) (alt.) ΚΖ Ρ. 18. ά'ρα ώς Υ. τόν] 
om. q. 19 ΖΚ] ΚΖ F. ΚΘ] Θ e corr. m. 1 q. και] 
om. V. 22. τόν] om. F. οί] ό F. 23. ΑΖ] corr. ex 
Λ Ζ m. 1 q. ΖΚ] KZ BVq. Θ Ζ ] Ζ Θ P. 24. Γ Η ] 
Ρ, Β Η B F V q . δέ] (prius) m. 2 V. ΖΚ] ΚΖ BVq. Θ Ζ] 
ΖΘ Ρ. 
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τοις Α, Β Γ, Α' έΰτιν άρα ώς 6 ΓΗ πρός τον ΑΤ 

όντως 6 ΕΘ προς τονς Α, Β Γ, Α. έΰτιν άρα ώς ή 
τον δεντέρον νπεροχή προς τον πρώτον, όντως ή 
τον έΰχάτον νπεροχή προς τονς προ έαντον πάντας' 

5 όπερ έδει δεΐξαι. 
λς'. 

Έάν άπό μονάδος όποΰοιονν άρι&μοϊ εξής 
έκτε&ώΰιν έν τή διπλαΰίονι αναλογία, έως 
ον ό ΰνμπας ΰνντε&είς πρώτος γένηται, και 

10 ό ΰνμπας έπϊ τόν έΰχάτον πολλαπλαΰιαΰ&εϊς 
ποιή τινα, ό γενόμενος τέλειος έΰται. 

Άπό γάρ μονάδος έκκείΰ&ωΰαν όΰοιδηποτονν αριθ
μοί έν τή διπλαΰίονι' αναλογία, έως ον ό ΰνμπας 
ΰνντε&εϊς πρώτος γένηται, οι Α, Β, Γ, Α, και τώ 

15 ΰνμπαντι ί'ΰος έΰτω ό Ε, καϊ ό Ε τόν Α πολλά-
πλαΰιάΰας τόν Ζ Η ποιείτω. λέγω, ότι δ Ζ Η τέλειος 
έΰτιν. 

"Οΰοι γάρ ειΰιν οί Α, Β, Γ, Α τώ πλήξει, τοΰον
τοί άπό τον Ε είλήφ&ωΰαν έν τή διπλαΰίονι άναλο-

20 για οί Ε, ΘΚ, Α, Μ' δι' ί'ΰον άρα έΰτιν ώς ό Α 
πρός τόν Α, όντως ό Ε πρός τόν Μ. ό άρα έκ τών 
Ε, Α ί'ΰος έΰτι τώ έκ τών Α, Μ. και έΰτιν δ έκ 
τών Ε, Α ό ΖΗ' καϊ δ έκ τών Α, Μ άρα έΰτϊν ό 
ΖΗ. ό Α άρα τόν Μ πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν ΖΗ πε-

25 ποίηκεν' δ Μ άρα τόν Ζ Η μετρεΐ κατά τάς έν τώ 

1. έατιν άρα — 2: ζ/, ΒΓ, Α] om. q. 1. ΓΗ] Ρ; Η Β F; 
Β Η ΒΥ. 2. ΕΘ] Ε postea insert. F. τους] om. F. 4. 
απαντάς F. 5. οπερ έδει δεΐξαι] om. Bq. Post δεΐξαι 
in Ρ add. lin. 7 — 21: τον Μ cum quibusdam discrepantiis 
(P 2), dein περιττον έχέτω, et deinde p. 404, 7 — 19 (P 2), in 
mg. περιττον et in fine τό περιττον τοντο σφάλμα εστίν. 9. 
σνμπας σνν τή μονάδι F. 11. εσται τέλειος q. 12. οσοιδη-
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itaque Γ Η: Α = ΕΘ : Α + ΒΓ-\- Α. ergo est ut ex-
cessus secundi ad primuni, ita excessus ultimi ad omnes 
praecedentes; quod erat demonstrandum. 

X X X V L 

Si ab nnitate quotlibet numeri deinceps in propor-
tione duplicata propommtur, donec 
totus ex omnibus cornpositus primus 
fiat, et totus ultimuin multiplicans 

1 nunierum aliquem effecerit, numerus 
inde productus perfectus erit. 

Nam ab unitate proponantur quotlibet numeri in 
proportione duplicata, donec totus ex omnibus com-

M 

H i - 1 1 
Θ Ν Κ 

Η Ο 1 \Π 

positus primus fiat, Α, Β, Γ, Ay et toti aequalis sit 
Ε, et sit Ε χ Α = ΖΗ. dico, Ζ Η perfectum esse. 

nam quot sunt Α, Β, Γ, Α multitudine, totidem 
ab Ε sumantur in proportione duplicata Ε, ΘΚ, A, 
M. itaque ex aequo erit [VII, 14] Α : Α = Ε: Μ. 
itaque Ε Χ Α — Α Χ Μ [VII, 19]. et Ε χ Α = Ζ Η. 
quare Α χ Μ = ΖΗ. Α igitur numerum Μ multi-
plicanS numerum Ζ Η effecit. quare Μ numerum Ζ Η 

ποτονν") Ρ 2 B F V q , οποοοιονν Ρ. 13. ου] om. Ρ 2. ονμπας 
ονν τή μονάδι Ρ. 14. Τ, Δ~\ om. Ρ 2. 15. ονμπαντι ονν tfj 
μονάδι F. 19. avaXoyiav φ (ηοη F). 20. ΘΚ~\ Κ in ras. 
m. 2 V. 
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Α μονάδας, καί έΰτι δνάς 6 Α' διπλάΰιος άρα έΰτϊν 
6 ΖΗ του Μ. είΰϊ δε καϊ οί Μ, Α, ΘΚ, Ε εξής 
διπλάΰιοι αλλήλων οί Ε, Θ Κ, Α, Μ, Ζ Η άρα εξής 
άνάλογόν είΰίν εν τή διπλαΰίονι αναλογία. άφηρήΰ&ω 

5 δή άπό τον δ εντέρου τον Θ Κ καϊ του έΰχάτον του 
Ζ Η τω πρώτω τω Ε ί'ΰος έκάτερος τών Θ Ν, ZS' 
έΰτιν άρα ώς ή τον δεντέρου άρι&μού υπεροχή πρός 
τόν πρώτον, όντως ή του έΰχάτου υπεροχή πρός τούς 
προ εαυτόν πάντας. έΰτιν άρα ώς δ ΝΚ πρός τόν Ε, 

10 όντως ό Ε Η πρός τονς Μ, Α, ΚΘ, Ε. καί έΰτιν ό 
Ν Κ ί'ΰος τώ Ε' καϊ ό 8 Η άρα ί'ΰος έΰτι τοις Μ, Α, 
ΘΚ, Ε. έΰτι δε και ό Ζ # τώ Ε ί'ΰος, ό δε Ε τοις 
Α, Β, Γ, Α και τή μονάδι. όλος άρα ό ΖΗ ί'ΰος έΰτι 
τοις τε Ε, Θ Κ, Α, Μ καϊ τοις Α, Β, Γ, Α καϊ τή 

15 μονάδι' και μετρείται νπ αντών. λέγω, ότι καϊ ό 
Ζ Η νπ ονδενός άλλον μετρη&ήΰεται παρεξ τών Α, 
Β, Γ, Α, Ε, ΘΚ, Α, Μ καϊ της μονάδος, εί γάρ δν
νατόν, μετρείτω τις τόν Ζ Η ό Ο, καϊ ό Ο μηδενι 
τών Α, Β, Γ, Α, Ε, ΘΚ, Α, Μ έΰτω δ αντός. καϊ 

-20 όΰάκις ό Ο τόν Ζ Η μετρεΐ, τοΰανται μονάδες έΰτω
ΰαν έν τώ Η' ό Η άρα τόν Ο πολλαπλαΰ ιάΰ ας τόν 
Ζ Η πεπόίηκεν. άλλά μήν καϊ δ Ε τόν Α πολλαπλα-
ΰιάΰας τόν Ζ Η πεπόίηκεν έΰτιν άρα ώς ό Ε πρός 
τόν Π, ο Ο πρός τόν Α. καϊ έπεϊ άπό μονάδος εξής 

25 άνάλογόν ειΰιν οί Α, Β, Γ, Α, ό Α άρα νπ ονδενός 

2. Ε ] om. Γ. 3. Post Ε in F insert, Θ m. 2. εξής] 
om. F. 5. dri] corr. ex δέ m. 1 F. 6. τών] b in ras. P. 
10. 6 ] (alt.) ώς 6 F. 11. τώ Ε ΐοος F. εστίν Ρ. 12. εστίν Ρ. 
Ζ3] 3Ζ Ρ. 13. ί'σος εστί] supra m. 1 F. 18. ό Ο] (alt.) 
supra m. 1 F. 19. 6] om. B. 21. Π] (alt.) Ο Ρ. Ο] Π Ρ. 
22. ΖΗ] Η supra m. 1 F. 23. Ζ Η] Ζ eras. V. Post 
πεπόίηκεν add. F : ό CCQCC Ικ τών Ε , Δ ίσος έστι τώ έκ τών 
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secundum unitates numeri Α metitur. et Α binarius 
est. ergo ZH=2M. uerum etiani My Α, ΘΚ, Ε 
deinceps inter se duplices sunt. quare Ε, ΘΚ, Α, M, 
Ζ Η deinceps proportionales sunt in proportione dupli-
cata. iam a secundo Θ Κ et ultimo ZH primo Ε ae-
quales subtrahantur ΘΝ, Ζ 3. itaque erit ut excessus 
secundi ad primum, ita excessus ultimi ad omnes prae-
cedentes [prop. X X X V ] . erit igitur 

ΝΚ : Ε = 3H: Μ + Α + ΚΘ + Ε. 
est autem Ν Κ = Ε.1) quare etiani 

3Η = Μ+ Α + ΘΚ + Ε. 
uerum etiam 

Ζ3=Ε et Ε=Α + Β + Γ+Α+1. 
quare erit totus 
ΖΗ=Ε+ΘΚ + Α + Μ + Α + Β + Γ+Α + 1. 
et bi euni metiuntur. dico; etiam nullum alium ZHnu-
merum metiri praeter Α, B, JT; A} E} ΘΚ, Α, Μ et 
unitatem. nam si fieri potest, metiatur Ο numeruni 
ZH, neu Ο ulli numerorum Α, Β, Γ, Α, Ε, ΘΚ, Α, Μ 
aequalis sit. et quoties Ο numerum Ζ Η metitur, tot 
unitates sint in 77. ergo 77 Χ Ο = Ζ77. uerum etiani 
Ε χ Α = ZH. quare est [VII, 19] Ε : Π = Ο : A. 
et quoniam ab unitate deinceps proportionales sunt 
Α, Β, Γ, A, numerum Α nullus alius metietur nume-

1) Nam Θ Κ = 2 Ε et Θ Ν = Ε. 

71, Ο. άρα] om. F. 25. είαιν άνάλογόν BV. άρι&μ,οϊ 
οί Theon (BF Vq). Post Γ, Δ add. BV: ο δε μετά τήν μονάδα 
ο Α πρώτος Ιοτί' δνάς γάρ. 
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άλλον αριθμού μετρηθήΰεται παρεξ τών Α, Β, Γ. καϊ 
νπόκειται ό Ο ούδενϊ τών Α, Β, Γ ό αντός' ουκ άρα 
μετρηΰει ό Ο τόν Α. άλλ' ώς ό Ο πρός τόν Α, ό 
Ε πρός τόν Η' ονδε ό Ε άρα τόν Π μετρεΐ. και 

5 έΰτιν ό Ε πρώτος' πάς δε πρώτος αριθμός πρός 
άπαντα, ον μή μετρεΐ, πρώτος [έΰτιν]. οι Ε, Π άρα 
πρώτοι πρός άλλήλονς είΰίν. οί δε πρώτοι και έλά
χιΰτοι, οί δε έλάχιΰτοι μετρονΰι τονς τόν αντόν λόγον 
έχοντας ίΰάκις ό τε ηγούμενος τόν ηγούμενον καϊ 

10 ό επόμενος τόν επόμενον καί έΰτιν ώς ό Ε πρός τόν 
Π, ό Ο πρός τόν Α' ίΰάκις άρα ό Ε τόν Ο μετρεΐ 
καϊ ό Π τόν Α. ό δε Α νπ ούδενός άλλον μετρείται 
παρεξ τών Α, Β, Γ' ό Π άρα ένϊ τών Α, Β, Γ έΰτιν 
ό αντός. έΰτω τώ Β ό αντός. και οΰοι είΰιν οί 

15 Β, Γ, Α τώ πλήθει τοΰοϋτοι είλήφθωΰαν άπό τον 
Ε οί Ε, ΘΚ, Α. καί είΰιν οί Ε, ΘΚ, Α τοις Β, 
Γ, Α έν τώ αύτώ λόγω' δι' ί'ΰον άρα έΰτϊν ώς ό Β 
πρός τόν Α, ό Ε προς τόν Α. ό άρα έκ τών Β, Α 
ί'ΰος έΰτϊ τώ έκ τών Α, Ε' άλλ' ό έκ τών Α, Ε ί'ΰος 

20 έΰτϊ τώ έκ τών Π, 0' καϊ ό έκ τών Π, Ο άρα ί'ΰος 
έΰτι τώ έκ τών Β, Α. έΰτιν άρα ώς ό Π πρός τόν 
Β, ό Α πρός τόν Ο. καί έΰτιν ό Π τώ Β ό αύτός' 
καϊ ό Α άρα τώ Ο έΰτιν ό αύτός' όπερ αδύνατον 
δ γάρ Ο νπόκειται μηδενϊ τών έκκειμένων ό αυτός. 

25 ούκ άρα τόν ΖΗ μετρηΰει τις αριθμός παρεξ τών 

1. και νπόκειται ό] ό δέ B F V q . 2. Γ] Γ έοτιν F V q . 
3. Ο] (prius) Π Β. 4. τόν] (prius) om. F. μετρήοει V. 5. 
πάς] άπας BVq. πάς δε πρώτος] om. F. 6. μετρή F. έοτιν] 
οτα. Ρ. 9. έχοντας αντοις V. 11. Ο] Π φ (ηόη F). Ε] 
corr. ex Ο m. 1 F. Ο ] e corr. F. 13. Β) (alt.) om. q. 
16. Β) Ε Β. 19. Δ, Ε] Ε, Δ q. άλλά Ρ. Δ, Ε] Ε, 
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J q. 22. Β] (prius) e corr. q. 23. A\ Ο φ (ηοη F). Ο] 
Λ φ (ηοη F.). 24. έγχειμένων FV. 25. μετρεΐ Ρ. 

I rus praeter Α, Β, Γ [prop. XIII]. et suppositum est, 
[ Ο nulli nunierorum A} B} Γ aequalem esse. quare Ο 
I numerum Α ηοη metietur. est autem 0\Α = Ε:Π. 
I itaque ne Ε quidem numerum 77 metitur [VII def. 20]. 
I et Ε primus est. omnis autem primus numerus ad 
I omnem, quem non metitur, primus est [VII, 29]. ergo 

Ε, Π inter se primi sunt. primi autem etiam minimi 
sunt [VII, 21] , minimi autem eos, qui eandem ratio-
nem habent, aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens 
praecedentem et sequens sequentem; et est 

Ε : 77 = Ο : Α. 
itaque Ε numerum Ο et 77 numerum Α aequaliter 

' metitur. Α auteni numerum nullus alius metitur prae-
ter Α, Β} Γ. itaque 77 alicui numerorum Α, Β, Γ ae-
qualis est. sit 77 = B. et quot sunt multitudine B, 
Γ} Ay totidem sumantur ab Ε numeri Ε, ΘΚ, A. et 
Ε, ΘΚ, Α in eadem ratione sunt ac B} Γ, A. itaque 
ex aequo erit [VII, 14] Β : Α = Ε: Α. quare 

Β Χ Α = Α χ Ε [VII, 19]. 
sed Α χ Ε = Π Χ Ο. quare etiam 

Π χ Ο — Β Χ Α. 
itaque Π : Β = Α : Ο [VII, 19]. et 77 == J5. itaque 
etiam Α = Ο; quod fieri ηοη potest. nam suppo-
situm est, Ο nulli numerorum propositorum aequa-
lem esse. itaque nullus nuraerus numerum Ζ77" me-



4 1 4 ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ θ ' . 

Α, Β, Γ, Α, Ε, Θ Κ, Α, Μ καϊ τής μονάδος, καϊ \ 
έδείχθη 6 ΖΗ τοις Α, Β, Γ, Α, Ε, ΘΚ, Α, Μ καϊ 
τή μονάδι ί'6ος. τέλειος δε αριθμός έΰτιν ό τοις εαν
τον μέρεΰιν ί'ΰος ων' τέλειος άρα έΰτϊν 6 ΖΗ ότΐερ 

5 έδει δεΐξαι. 

1. Α, Μ ] insert. m. 2 ία fine lin. F; leg. m. 1 in init. seq., 
del. m. 2. Post μονάδος add. Theon: οι Α, Β, Γ, Α, E, 
ΘΚ, Α, Μ άρα μόνοι και ή μονάς μετρονΰι τόν ΖΗ (BFVq). 
Ιη fine: Εύκλείδον ΰτοιχείων θ' Ρ, Ενηλείδον οτοιχείων τής 
Θεωνος εχδο. θ' F. 
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titur praeter Α, B, JT; Α, Ε, ΘΚ, A} Μ et unitatem.1) 
et demonstratuni est, esse 
ΖΗ=Α+Β+Γ+Α + E + ΘΚ + Α + Μ+ 1. 
perfectus auteni numerus is est7 qui partibus suis ae-
qualis est [VII def. 22]. ergo Ζ Η perfectus est; quod 
erat demonstrandum. 

1) Ii autem metiuntur numerum Zi f ; p. 410, 15. 
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Eucl idee , edd. Heiberg et Menge. II. 27 



V, 19 πόρ. 
Γεγόναΰι δε οί λόγοι καϊ έπι τών ίΰάκις πολλά-

πλαΰίων καϊ έπι τών αναλογιών, έπειδήπερ εάν πρώ
τον δευτέρου ίΰάκις ή πολλαπλαΰιον καϊ τρίτον τε-

5 τάρτου, έΰται καϊ ώς τό πρώτον πρός τό δεύτερον, 
ούτως τό τρίτον πρός τό τέταρτον, ούκέτι δε και 
άντιΰτρέφει' έάν rj ώς πρώτον πρός δεύτερον, ούτως 
τρίτον πρός τέταρτον, ού πάντως έΰται καϊ τό μεν 
πρώτον του δευτέρου ίΰάκις πολλαπλάΰιον τό δε τρί-

10 τον του τετάρτου, κα&άπερ έπι τών ήμιολίων ή έπι-
τρίτων λόγων ή τών τοιούτων όπερ έδει δεΐξαι. 

V I , 20. 

"Αλλως. 
Αείξομεν δή καϊ έτέρως προχειρότερον ομόλογα 

16 τά τρίγωνα. 
Έκκείΰ&ωΰαν γάρ πάλιν τά ΑΒΓΑ Ε, ΖΗΘΚΑ 

πολύγωνα, και έπεξεύχ&ωΰαν αί Β Ε, ΕΓ, Η Α, ΑΘ. 
λέγω, ότι ώς τό ΑΒΕ τρίγωνον πρός τό ΖΗΑ, ού
τως τό ΕΒΓ πρός τό ΑΗΘ καϊ τό ΓΑ Ε πρός τό 

1. Ιη textu post δεΐξαι ρ. 56, 3 habent B F V p , ed. Basil.; 
mg. m. 1 P. 3. έπι] om. F. πρώτος Ρ. 4. πολλαπλάοιον 
rj F. 5. εοται χαί] corr. ex xai εοται m. 1 V. τό] (alt.) 
om. F. 7. αναστρέψει Ρ. έάν γάρ ed. Basil. ώς τό Ρ, ed. 
Basil. προς τό Ρ. 8. τό τρίτον προς τό Ρ. 10. ήμιολίων 
λόγων ρ. 11. λόγων] φ, om. ή τών τοιούτων, sed in^lin. 
seq. leg. a m. 1: λόγων ή τών τοιούτων (euan.); om. Ρ. οπερ 
έδει δεΐξαι] όπερ F; οιη. Ρ. 12. P B F V p ; cfr. Campanus. 



V, 19 coroll. 

Hae rationes autem et de aeque nmltiplicibus etf 
de proportionibus ualent, quoniani si primuni secundi 
aeque multiplex est ac tertium quarti, erit etiani ut 
primum ad secundum, ita tertium ad quartum. uerum 
conuerti non potest; neque enim si est ut primum ad 
secundum, ita tertium ad quartuni, ideo semper erit 
primum secundi aeque multiplex et tertium quarti, 
uelut in rationibus sesqualteris uel sesquitertiis uel 
similibus; quod erat demonstrandum. 

VI, 20. 

Al i ter . 1 ) 

Iain aliter quoque promptius demonstrabimus, tri-
angulos correspondentes esse. 

ponantur enim rursus polygona Α Β ΓΑΕ, ΖΗΘΚΑ, 
et ducantur Β Ε, ΕΓ, Η Α, ΑΘ. dico, esse 

ΑΒΕ : ΖΗΑ = ΕΒΓ: ΑΗΘ = ΓΑΕ: ΘΚΑ. 

1) Campanus VI, 18: „aliter potest demonstrari secundum." 
deinde eodem modo, quo hic fit, demonstrat, triangulos corre-
spondentes esse, efc inde concludit de polygonis totis. 

13. άλλως] om. B, m. 2 F V ; κβ' ρ, F mg. m. 1. 16. γάρ] 
m. 2 F. Post Θ ras. 1 litt. V. 18. Post ότι add. ίοτιν BVp, 
F m. 2. ΖΛΗ F , Λ in ras. m. 2 V. 

27* 
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Θ ΚΑ. έπεϊ γάρ όμοιόν έΰτι τό ΑΒΕ τρίγωνον τώ 
Ζ Η Α τριγώνω, το ΑΒΕ άρα τρίγωνον προς το ΖΗΑ 
διπλαΰίονα λόγον έχει ήπερ ή Β Ε προς την Η Α. 
διά τά αυτά δή καϊ τό ΒΕΓ τρίγωνον προς το ΗΑΘ 

5 τρίγωνον διπλαΰίονα λόγον έχει ήπερ ή Β Ε πρός 
τήν Η Α. έΰτιν άρα ώς τό ΑΒΕ τρίγωνον πρός τό 
ΖΗΑ τρίγωνον, όντως τό ΒΕΓ πρός τό ΗΑΘ. πά
λιν επεϊ όμοιόν [έΰτι] τό ΕΒΓ τρίγωνον τώ ΑΗΘ 
τριγώνω, τό ΕΒΓ άρα πρός τό ΑΗΘ διπλαΰίονα 

10 λόγον έχει ήπερ ή Γ Ε εν&εΐα πρός τήν ΘΑ. διά τά 
αντά δή καϊ τό ΕΓΑ τρίγωνον πρός τό ΑΘΚ τρί
γωνον διπλαΰίονα λόγον έχει ήπερ ή ΓΕ πρός τήν 
ΘΑ. έΰτιν άρα ώς τΐ ΒΕΓ τρίγωνον πρός το ΑΗΘ, 
όντως τό ΓΕΑ πρός τό ΑΘΚ. έδείχ&η δε καϊ ώς 

15 τό ΕΒΓ πρός τό ΑΗΘ, όντως τό ΑΒΕ πρός τό 
ΖΗΑ. καϊ ώς άρα τό ΑΒΕ πρός τό ΖΗΑ, όντως 
τό ΒΕΓ πρός τό ΗΑΘ και τό ΕΓΑ πρός τό ΑΘΚ' 
όπερ έδει δεΐξαι. 

V I , 27. 

20 "Αλλως. 
Έΰτω γάρ πάλιν ή ΑΒ τμη&εΐΰα δίχα κατά τό Γ 

1. έατι] m. 2 F. 2. άρα] om. V. 4. Β Ε Γ ] "Ε'ΒΓ¥. 
7. Post ΒΕΓ add. τρίγωνον Bp , m. 2 FV. 8. έατι] om. Ρ. 
10. εν&εΐα] m. 2 V. 11. ΕΓΔ] corr. ex ΓΕΔ m. 1 ρ. 
προς το ΑΘΚ τρίγωνον] mg. m. 2 Β, om. ρ; διπλααίονα λόγον 
έ'χει πρός in ras. m. 2 F; seq. τό ΑΘΚ τρίγωνον m. 1. 12. 
διπλααίονα λόγον έ'χει] in ras. m. rec. F. 13. ΒΕΓ] ΕΒΓ Ρ. 
14.^ ΓΕΔ] ΕΓΔ Ρ. Ib.^ABE πρός] in ras.m. 2 V , seq. 
πρός m. 1. 16. καί ώς άρα — 17: ΒΕΓ πρός] in ras. F. 
17. Β Ε Γ ] Β in ras. m. 2 V. Post ΑΘΚ add. B V p : καί 
ώς άρα εν τών ηγουμένων πρός εν τών επομένων, ούτως^ άπαντα 
τά ήγουμενα πρός άπαντα τά επόμενα καί τά λοιπά ώς έν τγι 
πρότερα δείξει; idem F, sed postea insert. in ras. 19. Post 
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nam quoniam ABEco ZHA, erit [VI, 19] 

ΑΒΕ : ΖΗΑ = ΒΕ2: Η Α * 
eadem de causa erit etiani 

ΒΕΓ: ΗΑΘ = ΒΕ2: HA2. 

Ζ 

Θ Κ 

itaque ΑΒΕ : ΖΗΑ — ΒΕΓ \ ΗΑΘ. rursus quoniam 

EBTcsj ΑΗΘ, erit ΕΒΓ: ΑΗΘ = ΓΕ2: ΘΑ2, eadem 

de causa etiani erit ΕΓΑ : ΑΘΚ = ΓΕ2: ΘΑ2, ita-

que ΒΕΓ: ΑΗΘ = ΓΕΑ : ΑΘΚ. sed demonstratum 

est etiam ΕΒΓ: ΑΗΘ = ΑΒΕ: ΖΗΑ. ergo etiam 

ΑΒΕ : ΖΗΑ = ΒΕΓ: ΗΑΘ = ΕΓΑ : ΑΘΚ-, 

quod erat demonstrandum. 

VI, 27. 

Al i ter . 1 ) 

Nam rursus Α Β in Γ in duas partes aequales di-

1) Eet alter casus prop. 27. locum interpolatum esse, 
eupra demonstraui. cum in Ρ in mg. m. rec. addatur, ueri 
simile est, eum a Theone profectum esse. Campanus VI, 26: 
„idem etiam esset, si superficies af (= AE) fieret altior 
euperficie cd ( = ut uidere potes in secunda figura". 

δεΐξαι VI, 27 extr. B F V p ; mg. m. rec. P; similia habet Cam-
panus VI , 26. 21. λα mg. p. 
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καϊ παραβλη&εν τό Α Α έλλεΐπον εΐδει τω ΑΒ, καϊ 
παραβεβλήΰ&ω πάλιν παρά τήν Α Β το Α Ε παραλλη-
λόγραμμον έλλεΐπον τω ΕΒ όμοίω τε καϊ ομοίως 
κειμένω τω άπο τής ήμιΰείας τω Α Β. λέγω, οτι 

δ μείζον έΰτι το άπο τής ήμιΰείας παραβλη&εν το Α Α 
τον Α Ε. 

Έπεϊ γάρ όμοιόν έΰτι τό Ε Β τω ΑΒ, περι τήν 
αυτήν είΰι διάμετρον. έΰτω αυτών διάμετρος ή ΕΒ 
καϊ καταγεγράφ&ω τό ΰχήμα. και έπεϊ ϊΰον έΰτι τό 

10 Α Ζ τώ ΑΘ, έπεϊ καϊ ή ΖΗ τή ΗΘ, μείζον άρα τό 
ΑΖ τον ΚΕ. ί'ΰον δε τΐ ΑΖ τώ Α Α. μείζον άρα 
καϊ τό Α Α τον ΕΚ. κοινόν [προΰκείΰ&ω] τό ΚΑ. 
όλον άρα τό Α Α όλον τον Α Ε μείζον έΰτιν όπερ 
έδει δεΐξαι. 

16 V I , 30. 

"Αλλως. 
"Εΰτω ή δο&εΐΰα ένδεια ή Α Β. δει δή τήν Α Β 

άκρον καϊ μέΰον λόγον τεμεΐν. 
Τετμήΰ&ω γάρ ή Α Β κατά τό Γ ώΰτε τό νπό 

20 τών ΑΒ, ΒΓ ϊΰον είναι τώ άπό τής ΓΑ τετραγώνω. 
έπεϊ ονν τό νπό τών ΑΒ, ΒΓ ϊΰον έΰτϊ τώ άπό τής 
ΓΑ, έΰτιν άρα ώς ή ΒΑ πρός τήν Α Γ, όντως ή 
Α Γ πρός τήν Γ Β. ή Α Β άρα άκρον καϊ μέΰον 
λόγον τέτμηται κατά τό Γ' όπερ έδει ποιήΰαι. 

1. ΑΒ] ΑΒ φ (ηοη F). 2. ΑΕ] Δ Θ corr. ex ΑΘ FV. 
3. τω] τό F. 4. τω ΑΒ] ΡΒρ; mutat. in τής Α Β m. 2 F; 
τής ΒΑ (supra est ras.) τω ΑΒ Υ. 10. ΑΖ] corr. ex Α Ζ 
m. reo. F. 11. ΚΕ] in ras. m. 2 V. ί'οον δέ — 12: τον 
ΕΚ] bis Βρ et V mg. m. 2. 12. και] supra m. 1 ρ (priore 
loco, in repetitione in textu est). ποοσκείσΰ-ω] Pp; om. BF; 
έστω Υ. 16. P B F V p . 16. άλλως] mg. Fp , iidem add. 
λε' (in F del. m. rec). 17. τήν ΑΒ εν&εΐαν FV. 20. ΓΑ] 
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ΑΒ χ ΒΓ = ΓΑ2 [II, 11]. 
iam quoniam Α Β χ Β Γ = ΓΑ2, erit [VI, 17] 

ΒΑ : ΑΓ = ΑΓ: ΓΒ. 
itaque Α Β m Γ secundum extremam et mediani ra-
tionem secta est; quod oportebat fieri. 

1) Habet Campanus V I , 29: „idem etiam potest demon-
etrari ex 11 secundi." 

Α e corr. F; ΑΓ V. 22. ΒΑ] ΑΒ P. 23. άρα] om. Β 
άρα Α Β Υ. 

uidatur, et adplicetur Α Α deficiens figura AB, et rur-
sus rectae Α Β adplicetur parallelogrammuni Α Ε de-
ficiens figura EB simili et similiter posita quadrato 
dimidiae AB. dico, esse AA>AE. 

nam quoniam Ε Β ου ΑΒ, circuni eandem diame-
trum sunt [VI, 26]. eorum diaine-
trus sit EB, et describatur figura 
[p. 161 not. 1]. et quoniam est 
ΑΖ = ΑΘ, quoniam ΖΗ = ΗΘ, 
erit AZ>KE. uerumAZ = AA 

Α Α J7 Β p ? 4 3 - | q u a r e e t i a m Α Λ > E K 

commune adiiciatur KA. ergo Α Α > ΑΕ-, quod erat 
demonstrandum. 

VI, 30. 

Al i ter . 1 ) 

Sit data recta AB. oportet igitur rectam Α Β se-
cundum rationem extremam et mediam secare. 

secetur enim Α Β in Γ ita, ut sit 

Α Γ Β 
ι 1 1 
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V I , 31. 

"Α λ λ ω ς. 
Έπεϊ τά όμοια οχήματα εν διπλαΰίονι λόγω έΰτϊ 

τών ομολόγων πλενρών, τό άπό τής Β Γ άρα είδος 
5 πρός τό άπό τής ΒΑ είδος διπλαΰίονα λόγον έχει 

ήπερ ή ΓΒ πρός τήν ΒΑ. έχει δε^και τό άπό τής 
Β Γ τετράγωνον πρός τό άπό τής ΒΑ τετράγωνον 
διπλαΰίονα λόγον ήπερ ή ΓΒ πρός τήν ΒΑ. καϊ ώς 
άρα τό άπό τής ΓΒ είδος πρός τό άπό τής ΒΑ 

10 είδος, όντως τό άπό τής ΓΒ τετράγωνον πρός τό 
άπό τής ΒΑ τετράγωνον. διά τά αντά δή καϊ ώς 
τό άπό τής Β Γ είδος πρός τό άπό τής ΓΑ εϊδος, 
όντως τό άπό τής Β Γ τετράγωνον πρός τό άπό τής 
ΓΑ τετράγωνον. ώΰτε καϊ ώς τό άπό τής Β Γ εϊδος 

ΐδ πρός τά άπό τών ΒΑ, ΑΓ είδη, όντως τό άπό τής 
ΒΓ τετράγωνον πρός τά άπό τών ΒΑ, ΑΓ τετράγω
να, ί'ΰον δε τό άπό τής Β Γ τετράγωνον τοις άπό 
τών ΒΑ, Α Γ τετραγώνοις. ί'ΰον άρα καϊ τό άπό τής 
Β Γ είδος τοις άπό τών ΒΑ, Α Γ εί'δεΰι τοις όμοίοις 

20 [τέ] καϊ ομοίως αναγραφομένοις [όπερ έδει δεΐξαι], 

V I , 33. 

Αέγω, ότι καϊ ώς ή Β Γ περιφέρεια πρός τήν Ε Ζ 
περιφέρειαν, όντως ό ΗΒΓ τομενς πρός τόν ΘΕΖ 
τομέα. 

1. P B F V p . 3. λξ' Fp. ιστί] είοί V. 5. ϊχν φ. 
6. Γ Β] in ras. V m. 2. 7. τό] τήν φ. 8. Γ Β] mut. in 
Β Γ m. 2 V. ΒΑ. καϊ] ΒΓ φ (ηοη F). 9. Γ Β] in ras. 
m. 2 V, ΓΑ φ (ηοη F). είδος — 10: ΓΒ] mg. m. 1 F. 10. 
είδος] om. V. ΓΒ] in ras. m. 2 V. 11. δή] om. Ρ. 12. 
εϊδος] (alt.) om. V. 13. ΒΓ] e corr. m. 1 p. 14. ΓΑ] e corr. 
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VI, 31. 

Al i ter . 1 ) 

Quoniam similes figurae in duplicata ratione sunt 
laterum correspondentium [VI, 20] figura in Β Γ de-
scripta ad figuram in Β Α descriptam duplicatam ra-
tionem habebit quam Γ Β : ΒΑ. uerum etiam quadra-
tuni in Β Γ descriptum ad quadratum in Β Α descriptum 
duplicatam rationem babebit quam Γ Β ad ΒΑ. quare 
etiam figura in Γ Β descripta ad figuram in Β Α de-
scriptam eandem rationem habebit quam ΓΒ2 : BA2. 
eadem de causa etiam figura in Β Γ descripta ad figu-
ram in ΓΑ descriptam eandem rationeni habebit quam 
ΒΓ2:ΓΑ2. quare etiain ut figura in Β Γ descripta 
ad figuras in ΒΑ, Α Γ descriptas, ita erit 

ΒΓ2:ΒΑ2 + ΑΓ2. 
uerum ΒΓ2 — ΒΑ2 + ΑΓ2 [I, 47]. ergo etiam figura 
in Β Γ descripta aequalis est figuris in ΒΑ, Α Γ simi-
libus et similiter descriptis; quod erat demonstrandum. 

VI , 33. 2) 

Dico, esse etiani 
arc. ΒΓ : arc. EZ = sect. ΗΒΓ : sect. ΘΕΖ. 

1) U. fig. VI, 31. 
2) Additamentum est Theonis post finem VI , 33; u. 

ibid. not. 

m. 1 ρ. ώς] insert. m. 1 ρ. ^ 15. εΐδη] εϊδος φ (ηοη F). 
16. τετράγωνα] τετράγων F, τετράγωνον φ. 19. εί'δεοιν BFp. 
τοις) om. Β ρ. 20. τε) om. BFVp. οπερ εδει δεΐξαι] 
om. B F V p . 21. B F V p , P m g . m. rec. 22. μ,' mg. p. 
v.al) om. p. 23. ΘΕΖ] litt. Ε Ζ in ras. m. 1 V. 
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'Επεζενχ&ωΰαν γάρ αί Β Γ, ΓΚ. καϊ ληφ&έντων 
έπι τών Β Γ, ΓΚ περιφερειών τών Ο ΰημείων 
έπεζενχ&ωΰαν καϊ αι Bg, # Γ , ΓΟ, ΟΚ. 

Καϊ επεϊ δνο αί Β Η, Η Γ δναϊ ταΐς ΓΗ, ΗΚ 
δ ΐΰαι είΰϊ καϊ γωνίας ί'ΰας περιέχονΰιν, και βάΰις ή ΒΓ 

τή Γ Κ έΰτιν ΐΰη, Ι'ΰον άρα [έΰτϊ] καϊ το ΗΒΓ τρί
γωνον τω ΗΓΚ τριγώνω. καϊ επεϊ ΐβη έΰτϊν ή ΒΓ 
περιφέρεια τή Γ Κ περιφέρεια, καϊ ή λοιπή εις τον 
όλον κνκλον περιφέρεια ΐΰη έΰτϊ τή λοιπή εις τον 

10 όλον κνκλον περιφερεία' ώΰτε καϊ γωνία ή νπό Β&Γ 
τή νπό ΓΟΚ εΰτιν ί'ΰη' όμοιον άρα έΰτϊ τό Β3Γ 
τμήμα τώ ΓΟΚ τμήματι. καί είΰιν έπϊ ί'ΰων εν&ειών 
τών Β Γ, ΓΚ. τά δε έπϊ ί'ΰων εν&ειών όμοια τμή
ματα κνκλων ί'ΰα άλλήλοις ειΰιν' ί'ΰον άρα έΰτϊ τό 

1δ Β3Γ τμήμα τώ ΓΟΚ τμήματι. έΰτι δε καϊ τό ΗΒΓ 
τρίγωνον τώ ΗΓΚ τριγώνω ϊΰον καϊ όλος άρα ό 
ΒΗΓ τομενς όλω τώ ΗΓΚ τομεϊ ΐΰος έΰτϊν. διά τά 
αντά δή καϊ ο ΗΚΛ τομενς έκατέρω τών ΗΒΓ, 
ΗΓΚ ΐΰος έΰτϊν. οί τρεις άρα τομείς οί ΗΒΓ, ΗΓΚ, 

20 ΗΑΚ ϊΰοι άλλήλοις είΰίν. διά τά αντά δή καϊ οί 
ΘΕΣ, Θ Ζ Μ, Θ Μ Ν τομείς ϊΰοι άλλήλοις είΰίν. όΰα-
πλαΰίων άρα έΰτϊν ή Α Β περιφέρεια τής Β Γ πε
ριφερείας, τοΰανταπλαΰίων έΰτϊ καϊ ό ΗΒΑ τομενς 
τον ΗΒΓ τομέως. διά τά αντά δή καϊ όΰαπλαΰίων 

2. Ante έπϊ del. τών ρ. ΓΚ] Γ corr. ex Κ m. 1 ρ. 
4. Η Κ] Κ e corr. m. 2 V. δ. είαιν BF. περιέχοναι P F p ; 
περιέχονααι V, corr. m. 2. 6. έατι] om. B V p , insert. τη. 1 F. 
ΒΗΓ Ρ. 7. Post τριγώνω add. Β ρ: καί ή Β Γ περιφέρεια 
τή Γ Κ περιφέρεια. 8. ή λοιπή] F; λοιπή Βρ; ή λοιπή ή PV. 
9. ολον] ΑΒΓ ΡΫ. ΐαη] ή ΚΑΓ ΐοη F. έατι] om. Ρ, 
έατιν Β. τή] om. Υ. λοιπή] om. Ρ; λοιπή τή Υ. 10. 
όλον] Β ρ , αντον ΑΒΓ PV, om. F. ώατε] post ras. 1 litt. V, 
τή ΓΑΒ' ώατε F. 11. γωνία τή Υ. 13. ΓΚ] ΚΓ m. 2 V. 
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Ducantur enim ΒΓ, ΓΚ1), et in arcubus ΒΓ, Γ Κ 
sumptis punctis S, Ο ducantur etiam B&, 3Γ, Γ0, 
OK. et quoniam Β Η = Η Κ et ΗΓ = Η Γ, et aequa-
les angulos comprehendunt, et ΒΓ=ΓΚ [III, 29], 
erit etiam Δ ΗΒΓ= ΗΓΚ [I, 4J. et quoniam 

arc. ΒΓ= arc. ΓΚ, 
erit etiam arc. ΒΑΓ= arc. Γ Α Κ. quare etiam 

L Β&Γ= L ΓΟΚ [III, 27]. 
ergo segmentuui Β Η Γ simile est seguiento ΓΟΚ [III 
def. 1 1 ] . et in aequalibus sunt rectis ΒΓ, ΓΚ. quae 
autem in aequalibus rectis sunt segmenta circulorum 
similia, inter se aequalia sunt [III, 24]. ergo 

segm. Β3Γ= segm. Γ Ο Κ 
uerum etiam Δ ΗΒΓ = Δ ΗΓΚ. itaque 

sect. ΒΗΓ = sect. ΗΓΚ. 
eadem de causa etiam sect. HKA = sect. ΗΒΓ= sect. 
ΗΓΚ. itaque tres sectores ΗΒΓ} ΗΓΚ, HAK inter 
se aequales sunt. eadem de causa etiam sectores 
ΘΕΖ, ΘΖΜ, Θ Μ Ν inter se aequales sunt. itaque 
quoties arcus Α Β multiplex est arcus ΒΓ, toties etiam 
sector HBA sectoris ΗΒΓ multiplex est. eadera de 

l) U. fig. V I , 33. 

δέ] δ' F. 14. άλλήλοις] -λοις in ras. F. έοτιν F. 15. 
ΗΒΓ] HB in ras. m. 2 V. 16. -γωνον τώ ΗΓΚ τριγώνω Ι'σον 
in ras. m. 2 F. 17. ΒΗΓ] ΗΒΓ Ρ', V m. 2. ΗΚΓ Ρ, 
V m. 2. έοτί BV, comp. Ρρ. 18. ΗΒΓ, ΗΓΚ) prius Γ 
et Κ e corr. m. 2 V, Β Γ , JfX Βρ. 19. έοτί V. οΓ] (alt.) ό Ρ. 
ΗΒΓ] ΗΒ corr. ex ΒΗ V m. 2 , in ras. F. ΗΓΚ] ΗΓ 
corr. ex ΓΗ m. 2 V. 20. Η Λ Κ) ΚΗΚΛ Ρ, corr. ex 
ΚΗΛ m. 2 V. εάτ/Τ Vp. διά — 21: ε ^ ] om. Ρ. 20. οί] 
corr. ex ό m. 1 F. 21. ΘΖΜ] Μ insert. m. 1 F. 22. 
ΑΒ] Α in ras. V. Β Γ ] in ras. m. 2 V. 23. Η Β Α] Β 
add. m. recentiss. Ρ; ΗΑΒ Βρ, V in ras. m. 2. 
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1. τοοανταπλάΰίος ΡΒρ. 3. περιψερεία] om. V. 4. 
ΕΘΝ] B F p , ΕΘΗ φ et e corr. PV. δ. ΒΑ] Β eras. Β. 
6. ΒΗΛ] Β Η in ras. m. 2 V, ΗΒΑ Ρ. ΘΕΝ] ΕΘΝ Fp. 
7. δή] δέ ρ. 8. μέν] m. 2 F. 10. Β Γ] Β e corr. m. 1 ρ. 
12. πολλαπλάαιον Υ. 13. εί] corr. ex ή V m. 2. 14. ΒΑ] 

έΰτϊν ή Ν Ε περιφέρεια τής Ε Ζ περιφερείας, τοΰαν-
ταπλαΰίων έΰτϊ καϊ ί Θ ΕΝ τομενς τον ΘΕΖ τομέως. 
εί άρα ΐΰη έΰτϊν ή ΒΛ περιφέρεια τή ΕΝ περιφέρεια, 
ίΰος έΰτϊ καϊ 6 ΒΗΑ τομενς τω ΕΘΝ τομεΐ, καϊ 

6 εί νπερέχει ή ΒΑ περιφέρεια τής ΕΝ περιφερείας, 
υπερέχει καϊ 6 ΒΗΑ τομενς τον Θ ΕΝ τομέως, καϊ 
εί ελλείπει, ελλείπει, τεΰΰάρων δή όντων μεγε&ών 
δνο μεν τών Β Γ, ΕΖ περιφερειών, δυο δε τών ΗΒΓ, 
ΕΘΖ τομέων είληπται ίΰάκις πολλαπλάΰια τής μεν 

10 Β Γ περιφερείας καϊ τον ΗΒΓ τομέως ή τε ΒΑ πε
ριφέρεια καϊ ό ΗΒΑ τομενς, τής δε Ε Ζ περιφερείας 
καϊ του ΘΕΖ τομέως ίΰάκις πολλαπλάΰια ή τε ΕΝ 
περιφέρεια καϊ δ Θ ΕΝ τομεύς' καϊ δέδεικται, ότι εί 
υπερέχει ή ΒΑ περιφέρεια τής ΕΝ περιφερείας, νπερ-

16 έχει καϊ ό ΒΗΑ τομενς τον ΕΘΝ τομέως, καϊ εί 
Ϊΰη, ϊΰος, καϊ εί ελλείπει, ελλείπει, έΰτιν άρα ώς ή 
Β Γ περιφέρεια πρός τήν ΕΖ, όντως ό ΗΒΓ τομενς 
πρός τόν ΘΕΖ τομέα. 

[Πόριΰμα.] 
20 Καϊ δήλον, ότι καϊ ώς δ τομενς πρός τόν τομέα, 

όντως καϊ ή γωνία πρός τήν γωνίαν. 

Uulgo Υ Π , 20. 
Έάν τρεις άρι&μοϊ άνάλογόν ωΰιν, ό νπό τών 

άκρων ί'ΰος έΰτϊ τώ άπό τον μέΰον. καϊ έάν ό νπό 
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causa etiam quoties arcus Ν Ε rnultiplex est arcus EZ, 
toties etiam sector ΘΕΝ sectoris ΘΕΖ multiplex est. 
ergo si arc. Β Α = arc. ΕΝ, erit sect. Β Η Α = sect. 
ΕΘΝ, et si arc. BA> arc. EN, erit sect. BHA > sect. 
ΘΕΝ, et si arc. Β Α < arc. ΕΝ, erit etiam sect. 
Β Η Α < sect. ΕΘΝ. datis igitur quattuor magnitudi-
nibus duobus arcubus ΒΓ, Ε Ζ et duobus sectoribus 
ΗΒΓ, ΕΘΖ, arcus Β Γ et sectoris Ι ί ΰ Γ 1 sumpti sunt 
aeque multiplices arcus Β Α et sector HBA, arcus 
autem UJZ et sectoris Θ-ΕΖ aeque multiplices arcus 
i£iV et sector ΘΕΝ. et demonstratum est, si arc. 
BA > arc. jEIV , esse etiam sect. jBif^ > sect. ΕΘΝ, 
si aequalis sit, aequalem, si minor ; minorem. ergo 
arc. ΒΓ: arc. EZ = sect. ΗΒΓ: sect. ΘΕΖ [V def. 5]. 
— Corollarium. — et adparet, esse etiam, ut sector 
ad sectoreni, ita angulum ad angulum.1) 

Uulgo VII , 20. 

Si tres numeri proportionales sunt, productum 

extremorum aequale est quadrato medii. et si pro-

ductum extremorum aequale est quadrato medii, tres 

numeri illi proportionales sunt. 

1) Hoc corollarium, quod e genuina propositione Euclidis 
facile deriuatur, iam a Zenodoro usurpatur (ap. Theonem in 
Ptolem. p. 12 ed. Basil.: ώς δ' 6 τομενς προς τον τομέα, ή 
νπο ΕΘΛ γωνία προς τήν νπο ΜΘΑ), nisi ibi Theon ipse 
ρ. 12, 4 sq. addidit. 

Λ in ras. m. 2 V. 16. ί'σος] Ιση V. 18. Θ Ε Ζ ] Θ Ε Ρ. 
19. πόριαμα] om. P B F V p . 22. F V p , Β mg. m. 1, Ρ mg. 
m. rec. κ' F V p . 24. ό ] supra P. 



4 3 0 APPENDIX. 

τών άκρων i'6og ή τώ άπο τον μέΰον, οι τρεις άριθ
μοϊ άνάλογον είΰιν. έΰτωΰαν τρεις άριθμοϊ άνάλογον 
οι Α, Β, Γ, ώς 6 Α προς τον Β, όντως 6 Β προς 
τον Γ. λέγω, ότι ό έκ τών Α, Γ ί'ΰος έΰτϊ τώ άπό 

5 τον Β. κείΰθω γάρ τώ Β ί'ΰος ό Α. έΰτιν άρα ώς 
ό Α πρός τόν Β, όντως ό Α πρός τον Γ. ό άρα έκ 
τών Α, Γ ί'ΰος έΰτϊ τώ έκ τών Β, Α. ό δε έκ τών 
Β, Α ί'ΰος έΰτϊ τώ άπό τον Β' ί'ΰος γάρ ό Β τώ Α. 
ό άρα έκ τών Α, Γ ί'ΰος τώ άπό τον Β. 

10 Άλλά δή ί έκ τών Α, Γ ΐΰος έΰτω τώ άπό τον 
Β. λέγω, ότι έΰτϊν ώς ό Α πρός τόν Β, όντως ό 
Β πρός τόν Γ. έπεϊ γάρ ό έκ τών Α, Γ ί'ΰος έΰτϊ 
τώ άπό τον Β, ό δε άπό τον Β ί'ΰος τώ νπό [τών] 
Β, Α, έΰτιν άρα ώς ό Α πρός τόν Β, όντως ό Α 

15 πρός τον Γ. ί'ΰος δε ό Β τώ Α. έΰτιν άρα ώς ό 
Α προς τόν Β, όντως ό Β προς τόν Γ' όπερ έδει 
δεΐξαι. 

Uulgo VII , 22. 

Έάν ώΰι τρεις άριθμοϊ καϊ άλλοι αντοΐς ί'ΰοι τό 
20 πλήθος ΰννδνο λαμβανόμενοι καϊ έν τώ αντώ λόγω, 

ή δε τεταραγμένη αντών ή αναλογία, καϊ δι ί'ΰον έν 
τώ αντώ λόγω έΰονται. 

"Εΰτωΰαν τρεις άριθμοϊ οί Α, Β, Γ καϊ άλλοι 
αντοΐς ί'ΰοι τό πλήθος οί Α, Ε, Ζ ΰννδνο λαμβανό-

25 μενοι έν τώ αντώ λόγω, έΰτω δε τεταραγμένη αντών 
ή αναλογία, ώς μεν ό Α πρός τόν Β, όντως ό Ε 
πρός τόν Ζ, ώς δε ό Β πρός τόν Γ, όντως ό Α πρός 
τόν Ε. λέγω, ότι καϊ δι' ί'ΰον έΰτϊν ώς ό Α πρός 
τόν Γ, όντως ό Α πρός τόν Ζ . 

2. οι τρεις FV. ανάλογοι ρ. 3. οί] 6 BFV. 6 Β ] 
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Sint tres nunieri proportionales Α, Β, Γ, ita ut 
sit Α : Β = Β : Γ. dico, esse Α Χ Γ = Β2, pona-

Α Β 
I 1 1 1 

Γ Δ 
ι 1 I 1 

tur enim Α = Β. est igitur Α : Β = Α : Γ. itaque 
Α Χ Γ = Β χ Α [VII, 19]. sed Β χ Α = Β2; nam 
Β = Α. ergo Α Χ Γ = Β2. · 

Iam uero sit Α Χ Γ = Β2, dico, esse Α : Β = Β : Γ. 
Nam quoniam Α Χ Γ = Β2, et Β2 = Β χ Ay 

erit [VII , 19] Α : Β = Α : Γ. sed Β = Α. ergo 
Α : Β = Β : Γ] quod erat demonstrandum. 

Uulgo VII , 22. 

Si tres numeri dati sunt et alii iis niultitudine 
aequales, duo siinul coniuncti et in eadeui ratione, 
et proportio eorum perturbata est, etiam ex aequo 
in eadem ratione erunt. 

Dati sint tres numeri Α, Β, Γ et alii iis multi-
tudine aequales Α, Ε, Z , duo siinul coniuncti in eadeni 
ratione, et proportio eorum perturbata sit, ita ut sit 
Α : Β = Ε : Ζ et Β : Γ = Α : Ε. dico, etiam ex 
aequo esse Α : Γ = Α : Ζ . 

ό δεύτερος supra scr. β Ρ. 4. ό] supra Ρ. 7. εατίν V, 
comp. Β. εκ τών] άπο του ρ. 8. ΙοτΙν V , comp. Β. 
γάρ] corr. ex άρα V. 9. ί'ΰος έΰτϊ FV. 10. εστω] ίΰτι 
comp. p. 12. γρ. νπο ΕΔ mg. F. 13. ί'ΰος ίοτί¥Υ. νπό] 
azcojp, om. Β. τών] τον ρ, om. B F V . 14. Β] (prius) AF, ΓΒ. 
16. οπερ εδει δεΐξαι] om. Ρρ. 17. B F V p , Ρ mg. m. rec, 
add. a Theone post VII , 20. κβ' P B F V p . 19. ωΰιν FV. 
25. καί έν Ρ. 29. τόν Γ ] corr. ex τό Γ Υ. 
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Έπεϊ γάρ έβτιν ώς ο Α προς τόν Β, όντως 6 Ε 
προς τον Ζ, ό άρα εκ τών Α, Ζ ΐβος εΰτϊ τώ έκ 
τών Β, Ε. πάλιν έπεί έβτιν ώς 6 Β προς τον Γ, 
οϋτως 6 Α προς τον Ε, 6 άρα έκ τών Α, Γ ΐβος 

5 έβτϊ τώ έκ τών Β, Ε. έδείχθη δε καϊ 6 έκ τών Α, 
Ζ ΐβος τώ έκ τών Β, Ε. και 6 έκ τών Α, Ζ άρα 
ΐβος έβτϊ τώ έκ τών Α, Τ. έβτιν άρα ώς 6 Α προς 
τον Γ, όντως 6 Α προς τον Ζ' όπερ έδει δεΐξαι. 

VII, 31. 

10 "Αλλως. 
"Εβτω βύνθετος αριθμός ό Α. λέγω, ότι νπό 

πρώτον τινός αριθμόν μετρείται, έπεϊ γάρ βύνθετός 
έβτιν ό Α, μετρηθήβεται νπό αριθμού, καϊ έβτω 
έλάχιβτος τών μετρούντων αντόν ό Β. λέγω, ότι ό 

15 Β πρώτος έβτιν. εί γάρ μή, βννθετός έβτιν. μετρη
θήβεται άρα νπό αριθμού τίνος, μετρείβθω νπό τον 
Γ. ό Γ άρα τοϋ Β έλάββων έβτϊν. καϊ έπεϊ ό Γ 
τόν Β μετρεΐ, άλλ' ό Β τόν Α μετρεΐ, καϊ ό Γ άρα 
τόν Α μετρεΐ έλάββων ών τοϋ Β' όπερ άτοπον, ονκ 

20 άρα ό Β βύνθετός έβτι. πρώτος άρα' όπερ έδει δεΐξαι. 

Scholium ad VII , 39. 

Τοϋ λθ'. πολλών αριθμών όντων και εχόντων τά 

2. τω ίχ] τω νπό FV. 3. ώς] om. ρ. ^ 4. Α, Γ] Γ, 
Δ Β. δ. ο Ικ] ό ρ. 6. χαί] om. ρ. ό] ό άρα FY. 
άρα] om. FV. 9. BVpqp. ante prop. 31; add. Theon. 10. 
άλλως] om. ρ, άλλως τό λβ τό εξής Β mg. ιη. 1. 11. 
έατω — 13: εΰτιν ό Α] om. ρ. 13. και] τινος' μετρείΰ&ω, 
και Β. έστω ό ρ. 15. ουνθετός εΰτιν] εΰτιν ό Β πρώ
τος Β φ, V in ras. 16. άρα] om. Β. νπο τον Γ] ίη 
ras. V, seq. ras. magna. 17. ίοτιν] ίβτί Υ φ, comp. ρ. 
18. άλλά Υ φ. 20. όπερ έδει δεΐξαι] om. Βρ. 21. Post 
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Nani quoniani est Α \^B — Ε: Ζ , erit 
A\ 1 Α Χ Ζ = Β Χ Ε [VII , 19]. rur-
Β\ 1 sus quoniani est Β : Γ — Α : Ε, 
η 1 erit Α Χ Γ = Β Χ Ε [id.]. de-

« \d monstratum est autem, esse etiani 
Ει 1 Α Χ Ζ = Β Χ Ε. quare etiam 
Ζι 1 Α Χ Ζ = Α Χ Γ. ergo erit 

Α:Γ=Α:Ζ [VII , 19]; 
quod erat demonstrandum. 

V I I , 31. 

Aliter. 
Sit numerus coinpositus A. dico, primuui nunie-

rum eum metiri. 
Nam quoniam Α compositus est, numerus aliquis 

eum metietur, et minimus eorum, qui euni metiuntur, 
sit B. dico, numerum Β primum esse. nam si mi¬ 

i— \A \ \B ι ιΓ 

nus, coinpositus est. itaque numerus aliquis euni 
metietur. metiatur numerus JT. itaque Γ < Β. et 
quoniam Γ numerum Β metitur, Β autem numerum 
Α metitur, etiam Γ numerum Α metitur, quamquam 
Γ < Β) quod absurdum est. itaque Β compositus 
non est. ergo primus; quod erat demonstrandum. 

Scholium ad VII , 39. 
Propositionis X X X I X . 1 ) Cum multi rmmeri sint, 

1) Ergo hoc scholium scriptum est ante VII, 20 et 22 
interpolatas. 

titulum libn VIII V φ ρ (in V in spatio uacuo inter libb. VII et 
VIII poetea insert). 22. α' ρ (qui numeros propp. libri VIII 
uno maiores deinceps habet). 

Eucl ides , edd. Heiberg et Menge. II. 23 
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αντα μέρη, οίον εί τίχοι δίδοΰθαι ζ' γ' δ' ε, ενρεΐν 
τον έλάχιΰτον αριθμόν πάντων τών τά αυτά μέρη 
εχόντων αντοΐς. αριθμόν ειρεΐν, ός έλάχιΰτος ών 
έξει τά δοθέντα μέρη τό ζ' γ' δ' ε' ζ' ζ' η' θ' ι 

5 ια' ιβ' καϊ είς άπειρον, δεΐ ονν λαβείν τονς όμωνύ-
μονς αντών άριθμονς, τοντεΰτι τον μεν ήμιΰν το 
α, τον δε γ' τα γ', τον δε δ' τα δ και ε' καϊ ~ζ 
καϊ ζ η θ Τ Τα ιβ καϊ πολλαπλαΰιάΰαι τον α έπϊ τα' 
γ' γίνονται ψ' τα ψ έπϊ τά δ' γίνονται ιβ' τά ιβ έπϊ 

10 τα Τ' γίνονται ξ' τα ξ έπϊ τα "ζ' γίνονται τξ' τα τξ 
έπϊ τα ζ' γίνονται βφκ' οντος έχει τα Τ μέρη το 
s' γ' δ' ε' ζ' και τα λοιπά, πάλιν αντον πολλαπλα
ΰιάΰαι έπϊ τον ίά' γίνονται μνβ ,ξψκ' οντος ό αριθ
μός έχει τα δοθέντα μέρη το ζ' γ' δ' ε' ζ' ζ' η' θ' 

15 ι ια' ιβ'. έπϊ πάντων τών διδομένων όντως δεΐ 
πολλαπλαΰιάζειν καϊ ενρίΰκειν τόν αριθμόν τον έλά
χιΰτον έχοντα ταύτα τα μέρη. 

IX init. 

Ενρίΰκομεν τόν ΰνγκείμενον λόγον έκ λόγων διά 
20 Β' τον η' τήν δε διαίρεΰιν τον λόγον ενρίΰκομεν 

οντως' έΰτω ο Α τον Β διπλούς, καϊ άπ αντον 
άφελεΐν τριπλούν, έΰτω ό Α Γ τριπλούς, λοιπός 
άρα ό Γ Β. λέγω, ότι ό Γ Β ήμιόλιός έΰτιν. μή 

1. τνχτ] ρ. ζ'] ζ ρ. 2. αριθμόν] comp. V; και φ. 
τών] τόν 'ψ. αντα] τ/ — V φ. 3. έχοντα φ. αριθμόν] 
comp. V ; και φ. ος] ώς Υ φ. 4. τό] τά ρ. S"] in ras. 
m. 1 ρ. 6. αντών] η τών Υ φ. 7. "α] πρώτον Vpgj. καί 
S κα/,'] ra "7 και τά ζ ρ. 8. Τ ] om. V φ. πολλαπλαβιάβας 
ΑΓρφ. ~α] πρώτον Υ ν φ. 9. y"] τρι'α Υ Ό φ. f γίνονται] 
semper comp. Υ φ, γίνεται ρ. Υ τά] τρία· τά ν. y j 
τρία ρ. γίνεται ρ. ιβ) (prius) ιξ φ. 10. γίνονται] (prius) 
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qui easdem partes habeant, uelut % % V 5 ? inuenire 
minimum numerum omniuni, qui easdem partes habeni-

numerum inuenire minimum, qui datas partes 
% % % Υδ Ve \ Ve V9 Vio Vn Vu cett. habeat. oportet 
igitur nuraeros iis cognomines suniere, h. e. parti dimi-
diae numerum 1, tertiae 3, quartae 4, quintae 5 et 6, 
7, 8, 9, 10, 11, 12; et multiplicare 1 x 3 = 3, 3 x 4 
= 12,12 X 5 = 60, 60 χ 6 =360, 3 6 0 χ 7 = 2520, 
qui habet decem partes */2 % % % % cett. rursus 
2520 X 11 = 27720, qui babet datas partes % y 8

 x / 4 

7δ Ve Vi Υβ ΥΘ Vio Vn Vi2* ^ n omnibus datis ita oportet 
multiplicare et numerum mininium inuenire, qui has 
habeat partes. 

Scholium. IX init.1) 

Rationem ex rationibus compositam per VIII, 5 -
inuenimus, rationis autem diuisionera ita inueninius. 

Sit Α : Β = 2 : 1, et ab ea oporteat auferre 3: l . 2 ) 
sit Α : Γ = 3 : 1. relinquitur igitur Γ: Β. dico, esse 
Γ : Β = 2 : 3. ne sit enim, sed si fieri potest, sit 

1) Uidetur esse scholium ad VIII, 5. 
2) H. e. 2 : 1 per 3 : 1 diuidere. 

γίνεται ρ. 11. ,βφκ] μψτ\ φ> ούτως V φ. Τ ] δέκα ρ. 
12. γ' δ' ε' £'] γγδ φ. πολλαπλαοιάαας Vpgp. 13. τόν] 
τών ρ. β y£t^x] μβψκ ρ, γζψΗ φ. ουτοδ] ου τό ρ. 
Ιδ. Τ ] om. φ. δεδομένων ρ. 16. άρ/θ/χόν] comp. V, %αί φ. 
έλάττονα Vpqp. 18. V φ post titulum libri IX (in V in spatio 
uacuo inter libb. VIII et IX postea insert.). 

28* 
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γάρ, άλλ' εί δννατόν, έΰτω διπλούς 6 Γ τον Β. έΰτι 
δε και ο Α τοϋ Γ τριπλοϋς' γενήΰεται άρα καϊ ο Α 
τοϋ Β έξαπλοϋς. νπόκειται δε διπλοϋς' όπερ άτοπον, 
ούκ άρα έΰται ό Γ τοι Β διπλούς, ομοίως δή δείξομεν, 

5 ότι ούδ' άλλον λόγον έχει ό Β πρός τόν Γ παρεξ 
τον ήμιολίον. 

I X , 22. 

"Αλλως. 
*Η και ούτως' έπεϊ ονν ό Α Β περιττός έΰτιν, 

10 άφηρήΰ&ω άπ* αύτοϋ μονάς ή ΖΒ''λοιπός άρα ό ΑΖ 
άρτιος έΰτιν. πάλιν έπεϊ ό Β Γ περιττός έΰτιν, καί 
έΰτι μονάς ή ΖΒ, άρτιος άρα ό ΖΓ. έΰτι δε καϊ ό 
Α Ζ άρτιος, καϊ όλος άρα ό Α Γ άρτιος έΰτιν. διά 
τά αντά δη καϊ ό ΓΕ άρτιος έΰτιν. ωΰτε καϊ όλος 

15 ό ΑΕ άρτιος έΰτιν. 

4. άρα] πτι φ. διπλονς] τριπλούς Υ φ. 7. F solua post 
ίοτιν, ante όπερ p. 392, 13. 8. άλλως] om. F. 
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Γ = 2 Β. est autern etiam Α = 3JH. erit igitur 
Α — β Β. sed supposuimus, esse ^ = 2B; quod 
absurdum est. ergo non erit JH = 2B. similiter 
demonstrabimus, ne aliam quidem rationem babere 
Β ad Γ praeter 2 : 3. 

Uel etiam ita: quoniam Α Β irapar est, ab eo 
auferatur unitas ZB. itaque qui relinquitur, Α Ζ par 
est. rursus quoniam Β Γ inipar est, et unitas est 
ZB, par est ΖΓ. uerum etiam Α Ζ par est. itaque 
etiani totus Α Γ par est [ I X ; 21] . eadem de causa 
etiam Γ Ε par est. ergo etiani totus Α Ε par est 

IX , 22. 

[IX, 21]. 0 

Α Ζ Β Γ Δ Ε 

1) De figura cfr. IX, 22. 

Euc l ides , edd. Ileiberg et Menge. II. 28** 


